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«nrjcirrrRA  GmMeginfiU  der  Meetkunst.  Leyden  1779.  3de 
druk :  korcheidsholveii  worde  deeze  Schryver  thïicl  door 
de  letter  S ,  of  St.  aangeweezea. 

TACQUST*       Zie  EUCLIDES* 

TXKTik »  O^ffa  M^shematicê:  oferd  a$que  ftudh  Fr»  van  Sch^* 

un;  Lvgd.  Bótav.  1646.  Folio, 
▼nri ARi  ,  Dr  iflcfx  /ó/ltflx »  fecunda  dMnaik  geemettka.    Flo^ 

reeuime,  X70X«  Fo\io. 
WA1.1.IS  ,  '  De  Aïgtèra  TraSmus:  dic  boek  is  in  het  jaar  1685 
in  bet  Eagiehch  uftgekomen»  en  in  bet  latyn  herdrukt 
io   iierfa.  deel  der  Opeta  MaikemaiUa  van  dien  Scbry* 
ver ,  Oxford  JÓ93«  9  vol.  folio. 
WOLY,    Crendbeginjeli  von  alk  Mathemattfche  ff^eetenfeha^eiL, 
^n^erdtm.  1738.  3  deelen  in  8^.    Wy  hebben  alleen 
het  eerfte  deel  aangehaald ;  en  de  arithmetica  met  de 
letter  «,  de  geometria  met  de  letter  f  «n  de  trigoMme* 
frtd  met  de  letter  t  aangeduid.    Kortneidshalven  wordt 
deeze  Schryver  enkel  door  de  leuer  W.  aangeweeien* 
Qok  hebben  wy  ouen  danhec  latynfche  werk  va|x  dien 
Schryver  aangehaald :  namentlyk 

ElemefUa  Mathefees  univerfae»    Halae :  1742.  5  deelen 
in  Qoarto. 
Van  de  ^fiuS'  en  Leg»khnau^  Tafekn  zyn  veele  drukken  9 
in  aUe  taa\en;  de^  beste  zyn  : 

Tafelen  lietat^eiuhr de  Simsfen,  Tangenten,  en  Secanten  9nz. 
lenevens  ékrxefver  LqgaritHmen,  els  mede  de  Logarithmen  der 
gtwaene  geMen  van  i  tot  lo^ooo»  door  B.  ].  douwes  te  Am« 
derdaro  by  G.  hulst  van  xeulsn*  J779:  lnE<». 

£n  vooral*  de  grooter  Tafefs  van  denzelven«  die  rot  ty* 
tel  voeren  ,  TrfeUn  ,  behelzende  de  Sinus/en,  Tangenten ^  Se* 
eaeuen^  en  Sinus  verfus  enz»  benevens  de  vergroetende  breedte , 
ais  mede  de  LAgarithmen  veer  alk  getaikn  van  1  tot  icoooo: 
dMf  B.  J.  DonwES.  Te  Amfterdam  ty  ƒ•  van  Kettkn  en  Zee* 
nen.  iTi6^  8*. 

,   Deeze  zyn  gefcbikt  naar  de  Tafelen  van  sbbewui  »  doch 
daar  de  Heer  doowes  goed  gevonden  beeft  in  de  Tafelen 

•  ♦♦  der 


^vm  AANWYZINÖJ)ER 

der  Logarithmen  van  Simt/en  enz.  de  pnpQrtUmaale  of  even^ 

reedigê  gedeelten  wcgtelaaten ,  lyn  deeze  Tafels  veel  minacr 

Butiig  dan  die  van  shekwin  welke  toe  cytel  voereh 

sher^ïinV  Apiihemaikal  Tables :  the  faunh  tditUm  :  eare^ 

fiiUyfevifed  and  cofttSed  by  willum  oardiner.  London 

J7ÖI.  8^  denkelyk  zyn  er  zeederd  dien  tyd  nog  nieuwe 

drukken  gekomen. 

De  uitgeftrekifte  en  beste Tafelg  zyn, buiten  die  van  vlak 
In  1628  en  1633  te  Gouda  in  Folio  gedrukt,  doch  die  tbans 
zeer  zeldzaam  voorkomen  en  zeer  duur  zyn  ,  dé  grooce 
Logofülimus  Tafels  van  OkuüiinRR  in  174a  te  Londen  in  4: 
uitgegeeven :  men  vindt  er  de  Logarithmen  der  Sinusfen  enz! 
van  10  tot  10  fecouden ;  deeze  Tafels  zyn  in  't  fransch  met 
veeïe  en  belangryke  vermeerderingen  uitgegeeven  door  den. 
Heer  f  bzenas  onder  den  tytel  ^ 

TabUf  des  Logarithmes,  comemnt  les  Lt^arUhmes  des  nm- 
Ires  depuis  i  juffu'è  102100  ffc.  publiées  ei  dnm  pat  M. 
OARniNER:  jfoignan  1770.  Quarte» 

Doch  voor  eenige  Jaaren  zyn  die  Tafels  Wederom  met  alle 
mogelyke  naauwkeurigheid  in  8<*  herdrukt;  en  wat  de  fchik- 
king  der  Logarithmen  betreft  verbeeterd ,  onder  den  tytel 
van  Tables  portatives  de  Logatkhmes ,  publiées  ê  Londres  par 
«ARDiNBR ,  augmentées  6f  per/eÉthnuées  dans  leur  difpcfitim 
par  M.  CALLBT.    taris,  chexDidtS.  1783. 

Deeze  Tafels  verdienen ,  niyns  oordeels ,  de  voorkeuze 
boven  alle  andere.  Men  behoort  echter  te  letten  dat  men 
in  dezelve  (even  als  ia,  die  van  pszenas  ©f  sardiner)  de 
fiatuurlyks  offlecht  Sinusfen ,  Tangenten  en  Secanten  niet  aa*i. 
crcft,  20  als  in  de  gewoone  Tafels.  Daar  echter  deflecht^ 
ftnusfen  in  fommige  deelen  der  Stuurmanskunst  te  pas  ko> 
men ,  moet  men  zich  ook  van  eenige  dier  reeds  opgenoemde 
kleine  tafels  voorzien:  hoe  wel  men,  zonder  veel  moeite, 
uit  den  Logarithmus-finus  den  Naiuurlyken  finus ,  door  de 
Logaritbmus «Tafelen  kan  opmaakeq. 

Onder  alle  de  drukkcli  van  kleine  logalFlthmus  •  Tafelen 
die  verre  in  de  meeste  gevallen  der  praöyk  genoegzaam 

ayn , 
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jfD»  en  ab  een  handboek  konn^  dienen,  zyn  de  valgende 
de  besce,  inzonderheid  voor  de  fchlkking  der  geulen»  dit 
roorcreffelyk  Ii. 

TabUs  di  Logttfühmes  paur  let  Skus  ff  Tangemes  i%^  tmUes 
les  wemules  du  ptoft  de  eerck^  (f  peur  tem  ks  nembres  nmuireU 
deftiis  x.jufju'è  leSoo.  Paris  ehez  Guenn  ff  de  la  Toot, 
17ÖQ.  8*. 

Het  kan  (bmtyds  In  de  przktjk  nuttig  en  aangenaam  zyn 
met  een  o^Oag  92a  het  oog  het  qnadraat  of  den  cubus  van 
eenig  geCa/  ie  vinden  •  of  den  qnadraat-  of  cnbiek  •  wortel  van 
eeiiig  getal  ce  kunnen  nagaan  :  hiertoe  dienen  de  zogenaam- 
de Quadraat'  en  QMek-  Tefelt  die  sea  In  eenige  boeken  over 
de  Algebra ,  en  ook  afzonderlyk  aantreft:  de  gemaklykde 
zyn  die  v^elke  door  buchmzji  met  eene  Hoogdnitfche  ver» 
UaariDg  zyn  oitgegeeven,  onder  den  tytel  joh*  paul  jucb» 
KSRs  Tabuia  radicum  qiêadraterum  ff  cubemmfhü  eaf  iiooor 
Nunibeag  1701 ;  In  langwerpig  8?.  Deese  Tafels  zyn  ecb» 
ter  niet  van  drukfeilen  vry. 

Men  vindt  ook  Tafelen  van  de  quadraaten  en  cobi  der  na» 
tnnrlyke  geulen  tot  1000  toe ,  in  bet  werk  van  'lambeit 
tot  tytel  voerende 

ZiuSaAfe  SI  den  LegaeHhmilchen  und  TiigénmetHfchen  Ta» 
teUcn:  Berlyni770.  8?. 

.  Men  heeft  ook  voor  de  qoadraaten  zeer  ttitg^reide  Ta- 
felen van  LUDOur:  onder  den  tytel  van 
Iïtf8genme$ria  tahOartê  Aifikne  u  i,  ludoupio  jh^lê' 
i  1690  in  Qoartó* 


^^%  AANi 


/ 


AANTEEKENING  DER  PROPÓSITIEN  VAN 

EUCLIDES,  DIE  MET  DE  VOORSTELLEN 

VAN  DIT  WERK  OVEREENKOMEN. 

MB.  Dt  ktUf  W  dmkhtt  Sotk  der  WerifiMtn  tmu 
L     BOEK    TAM    EVCLIDEt. 

# 

L  Propofltie  Is  by  ons  W.  in.  ft. 

II W.  L  I. 

UI W.  I.  a. 

IV. L  8. 

V I.  !«. 

VI L  II. 

VII (a) 

VUL L  10. 

IX W.  IL  r.  • 

X W.  I.  7. 

XI W.  L  3. 

XII. W.  L  5. 

XllI ■■ I.  I. 

XIV. L  3. 


XV. L  3- 


G& 


9t 
ff 


(a)  (Ffg.  28.)  H  Indien  'er  uit  d«  IWppcn  A  en  C  van 
u  eene  lyn  AC  twee  lynen  AB,  BC,  getrokken  zyo,  die 
99  elkander  in  B  ontmoeten,  kan  men  op  die  lyn  AC,  aan 
den  zelf<len  kant,  en  uit  de  zelfde  fUppen  geen  twee  an« 
dere  lynen,  aan  de  reeds  gemelde  gelyk,  ieder  aari  ieder 
,,  (namelyk  AG=:AB:GC=BC)  trekken  •  die  zich 
„  in  eenig  ander  ftip  G,  van  iiet  eerstgemelde  verCchillend, 
„  ontmoeten.'*  Die  propoficie  dient  alleen  om  de  VIII.  te 
bcwyzen ,  en  haar  bewys  is  in  de  daad  een  gedeelte  van 
het  bewys  dier  laatstgemelde  propoficie  1  die  by  oas  bet 
XII.  Voorftel  van  het  I.  Boek  is. 


AANBAAI/INCBN  ITIT  ZUCLIDES.        XXT 

<3evoIg.  ....    is  by  ons    I.  3.  Gev. 

XVL  Propofitie J.  7.  Gev.  4. 

XVII.— (fl^ 

■XVIII.  1  ^ 

XIX P'  ^^ 

-XX.  ^ — ^ 

XXL 

XXII. 

2xm. 

2CXfV.  • 


XXV.  T 

XXVI.  - 

XXVII. 

XXVIII. 

XXIX. 

XXX. 

XXXI. 

XXXII. 

XXXIII. 

XX^IV. 
XXXV. 

'XXXVI. 

XXXVll. 

xxxvm. 


XXXIX.  -  -^ \u  6  Gev.  a. 

XL. J 

XLL  — '      IL  I.  Gev.  6. 

XLIL 

(fl)  „  Twee  hoeken  van  eeoen  (irieboek  zya  kleiner 
„  dan  twee  reebten,-  dit  Ifet  in  het  VU.  V«orftd  van  on» 
eerfte  Boek  ftllzwfgend  opgeflooten. 

C^)  Is  het  omgekeerde  van  de  94 :  en  dot  ook  by  oM 

TMi  L  17. 

♦  *  2 


JHtB  AAKHAALIN0  1M. 

XLIL   Propofide  is  by  oos   W.  III.  iit 

XLIIL  . I-  ï9-  Gev.  4* 

XLIV.  W.  III.  13. 

XLV.  W.  III.  \6. 

XLVI W.  III.  4* 

XL VII II.  7- 

XLVIII.  ^ IL  7-  Gcv,  3. 

IL   BOEK    VAN    EUCLIDES. 

L  Propófitie  is  by  ons   II.  i.  Gcv.  3. 
II. ' IL  I.    —   4* 

IIL II.  I.    —    5^ 

IV. •II.  a. 

V. IL  3. 

VL  ' IL  4*  Gcv. 

VIL ^ CO 

VIIL 

(a)  Wy  hiebben  olc  het  tweede  Boek  vai  buclidis  die 
Voordellen  oveigenomen »  die  ons  voor  kwamen  het  meest 
notttg  te  zyn :  uit  dien  hoofde  hebben  wf  het  7 ,  9  en  10 
Of  ergeflagen :  doch  het  nl  misfcbfen  den  leezer  alet  on- 
atngenaaB  zyn  te  2ien,  hoe  geraaklyk  ook  deeaea  uit  de 
door  ons  bygebragte  Voorftellen  volgen. 

Men  (lelie  dan  op  bl.  41  na  ons  tweede  Voorftelrtldui 

het 

IIL  cEVoi-o.  Fig.  51. 

Daar  Q  op  GE  s  D  op  GF  •+•  G  op  F  E  H»  t 

Rechth:  uit  GF»  FE;  is, 
QopOE-t-  Q  op  FB  =  a  op  GF  -Ka  DopFE  H- 

2  Rechth.  uit  GF.FE. 

Z  a  op  GF  -t-  1  Rechth.  uit 

FJÏ  eB(FE-4-0F)  Vo.  !•  Gey.  3. 

SS  Q  op  GF  -H  %  Rechth,  uJc 

FE  •  GE. 
dit 


Vlfl.  Propofide  is  by  om    II.  4. 

. ,    X J  W 

XI. W,  I.  ia. 

xiJl:  \  "•  *  ■ 

XIV. W.  III.  19. 

^  IlL   BOBK 

iat  i«,  ijlorfien  ccne  lyn  !n  iweo  dcelcn  gcfneeden  wordt , 
t»  Is  fiee  Werkaac  op  de  gehtele  lyn ,  te  famcn  met  dat  vai 
s»  een  der  deelen,  gplyk  eao  den  dubbelden  rechtboek  uit 
„  dat  deel  en  de  geheele  lyo,  te  (aainen  met  bec  vleikaot 
»»  op  het  ander  deêU^ 
xucu  II.  7. 

IV.   GEVOLG.   Fig.  52. 

ladfen  SI=:IG:  en  KH  naar  willekeur :  ia 
DopKH=:DopKl-4-OoplH-*-2Rechth.ttiiKI.I!I 

dus  ' 

DopKH-4-qopHG=:aopKI^.aopin^aRecbth.Qfè 

Kl.IH-f-DopHG 
:=:appIG-f*D9pIH*f-3Recbth.uit 

lG.lH-4-OopHO 
= Qopl  G  -♦-  n  op  1 H  -H  a  Reditb.uit 

IG.IH 
-f-n  opIG  —  2  R«chib.uli  1 H .  H  G 

•    ~nöpiaCGcv.20 
S  2  GoprG-t-.2  Recb(b.  uit  IH  en 

CIG-.HG)(j.Vo.Gev.3.) 

^2QopIG-f-2aopIH.  dat  Is 

n  Indien  eene  lyn  in  twee  g^I/ke  en  in  twee  ongelykd 

^f  deelen  gedeeld. wordt,  is  de  lom  der  vierkanten  op  de 

II  ongelyke  deelen  gelyk  aan  de  dobbelde  fom  der  vierkaa- 

,1  ten  op  de  halve  lyn,  tn  op  het  middeLduJu'! 

£UCL.  II.  y. 


«>> 


XJOf  AANHAALZNCXll 

III.    BOEK,   TAN    BUCLXDEf. 

L   Pfopofitie  18  by  on«  W.  IV.  n 

n V.  I. 

III.  ^ __. 

IV l  V-  ^• 

V , .^  / 

VI l    V.  14y 

/    VII. 

AANMBRKtN«.  Dit  komt  in  de  daa4  oyereen  met  het  geen 
W7  in  het  I.  Voorbeeld  op  het  V.  .Voordel  van  het  VIL 
Boek  beweezen»  en  aldaar  ttlt  geheel  andere  gronden  o^ 

gemaakt  hebben. 

V.    GEVOLG.    Fig.  52. 

Indien  EI  genomen  is  naar  willekeur «  en  HG:sIH:  i« 
nQpKG  =  popKH'+-,DopHGH-2Recht.uitttH.HG 

en  dus 
pop KG-f-Qop  KI  =  Dop  KH-^Q  op  KI -^D  op  HG 

-4- a  Rechth.  uit  K  H  .  H  G 
=QopKU"4-QopKH— 2  Rechth. 

uitKI.lH— DoplH 
•4-  n  op  H  G-»-2Rcchth.uitK  H .  H  G 

(Gev.  a.) 

ssanopKH-*-2  Rechth.  uit  Hl  en 

[KH— KI](I.Vo.Gev.3.) 

£=  aQopKH-f-aQopHI:  dat  is 

„  Indien  eene  lyn  (lO)  in  twee  gclyke  deeien  gedeeM 

„  Is,  en  men  verlengt  deaelve  naar  willekeur  Ctot  in  K);  i% 

„  hèt  vierkant  op'  de  gegeeven  fyn  en  het  aangevoegde  deel 

,,  te  famen  gefteld,  te  famén  met  het  vierkant  op  het  aan- 

>»  gevoegde  deel,  het  dubbeM  van  de  fom  der  vierkanten 

op  de  halve  gegeeven  lyn,  en  op  de  fom  van  de  bahr 

lyn  en  bet  aangevoegde  deel.**    tucxn  U*  ^10» 


ff 


VIT     SVCtlfiss.  XXT 

VII.  Propofitie  is  by  ons   V.  lo. 

V.  II. 

V.  jo.  Gev. 
V.  17. 

]  V.  15. 

V.  i6. 

V.  1 1.  Gev.  d. 
V.  II.  Gev.  i. 
V.7. 
V.  8. 
~  W.  IV.  ia. 

]  V.  8. 

V.  3. 

V.  3.  Gev.  3. 

VI,  6. 

VIII.  3.  Gev. 3. 
VUL  3.  Gev.  2. 
W.  IV.  a. 

Z]  V.  4  Gev.  9. 

W.  IV.  7. 

V.  5. 

V.  9. 
r  -W.  IV.  5. 

W.  IV.  6. 
-  V.  ia. 

^  V.  13.  Gev.  2, 


** §  IV.  BOEK 


IV.    BOEK    TAN    EVCLIDIS. 

4- 

'   l-  I.  Propofide  is  by  obs   W.  IV.  s* 

II. W.  V.  2. 

III W.  V.  3. 

IV. W.  V.  4,    . 

V. W.  V.  5. 

VI W.  V.  6. 

VII.  — W.  V.  7. 

VIII.  ■ W.  V.  8. 

IX. W.  V.  9. 

X. W.  III.  10. 

XI. W.  V.  II. 

XII. W.  V.  ia. 

XIII. ' W.  V.  13. 

XIV. '—  W.  V.  14. 

XV. W.  V.  15. 

xyi. w.  V.  i«. 

V.    BOIK    TAN  EUCLIPKSk 

* 

De  Lt  II.»  III.,  V.  en  VI.  Propofitien,  betreffim 
de  byzondere  leer  vaa  euclioes  omtrent 

de  Ctlykcouvoden, 

IV.   Propofiüe  is  by  ons  III.  7. 

VII. III.  Azioiaa  i. 

VIII.  — — ' III.     9. 

IX.  il*  .II.,  m,   —     .rt^i 

X.  — '■ —  III.    », 

XI.  — III.    5. 

XII.  III.  17. 

XIII. —  Hl.  Axioma  6. 

XIV. V—  III.  9, 

XV. 111.  Axioma  4. 

XVI, 


« 

XVI.   Propofitie  !»  by  oii  III,  j. 
XV1I.T  » 

XVIII./ i'J-  «•         «i 

XIX. — III.8.Gev.enA,9. 

XXL  ^  "^'  »'•  Gev.  I. 

XXII : , 

XXIII. sW-  ". 

XXIV. —  III.  ,a.  Aanm. 

XXV.  ; III.  9.  Gev.  a. 

VJ.    BOEK    TAN    EOCLIJD£S« 

L  Propofitie  ia  by  ons  IV.  6. 

II.  ■ IV.  I. 

III , , IV.  9. 

IV . —  IV.  a.  Aaom.  a. 

V. • IV.  3. 

VI. IV.  4. 

VII. IV.  5.      . 

VIII. jV.  ,a.       ■ 

IX. W.  I.  9. 

X.  Yf  I   ,Q 

Yri' W.  L  15. 

XIII.  W.  I.  18. 

XIV.  ■ -7 

y  V. '. _i  IV.  7.  Gev.  4. 

XVI. ,  ,  *     ^ 

XVU.  -^ ]  ^^-  7'  G«v.  j* 

XVIII. W.  III.  29. 

XIX IV.  13. 

XX. IV.  IJ. 

XXL 


^XVIXI  AANHAAtlKGllI 

XXI.  Piopofltie  is  by  ons  (a) 

XXIL IV.  i6. 

XXlil- IV.  7.  Gev.  : 

JCXIV. C*) 

XXV. W.  IIL.sa  . 

XXVI. (c) 


XXVII.  

XXVIII.  

XXIX. 

^     XXX. W.  I.  12. 

XXXI.   IV.  so. 

XXXII. co 

XXXIII.   ^    VIII.  I. 

VIL  BOEK 

Ca)  De  propoGtie  is»,,  Rechclynige  figuuren  die  aan  eece 
^,  en  de  zelfde  figuur  gelykvormlg  zyn ,  zyn  onderling  ge# 
^,  lykvormig/*    Dit  is  in  de  daad  een  Axioma. 

(6)  De  propofitie  ls(Fig.  32.}  ,,  De^arallelogrammen  Hl 
9,  en  F  E »  die  om  den  diagonaal  van  een  parallelogram 
y,  AD  üaan,  zyn  onderling  en  met  het  gegee^en  paralielo» 
,,  gram  gelykvormig/'  Het  kan  als  een  Gevolg  v^n  ons  II* 
Voordel  in  bet  IV.  Boek  aangemeitt  worden. 

(c)  De  woorden  zyn.    „  Indien  men  (Fig.  39.)  van  een 

^y  paralfelogram  AD  »  een  O  GB  afneemt»  dat  aan  het 

„  eerstgemelde  gelykvormig  en  gelykelyk  geplaatst  is  ,  eij 

,^  eenen  hoek  FBE  met  het  zelve  gemeen  heeft;  zal  dac 

^  parailelogram  om  den  diagonaal  van  Ixet  eerstgemelde  pa- 

,  rallelogram  daan."  Zie  hier  over  de  Aanm.  op  IV.  a.  Gev.  3^ 

id)  Zie  bier  .over  de  8  en  9  Aanmerking  op  ia.  V. 

(e)  De  propofitie  is:  „  Indien  twee  driehoeken  (Fig.  6$} 

ABC  en  CD  E»  waar  in  twee  zyden  evenreedig  zyn  aan 

Oj^ce  zyden (A B :CD  =.B C :  D  E)zodaBlg met eetjeo hoek 

„  ^B  C  A  en  D  C  E)  aan  elkander  gefield  zyn ,  dat  de  eveneens- 

„  gcplaat fte  zyden  (A  B  én  C  D :  B  C  en  D  £)  evéuwydig  aan 

„  eikanderen  zyn ,  zullen  de  twee  overige  zyden  (AC  en  CE) 

'!  ééne  rechte  lyn  A  C  E  uitmaaken."  Hetwgydtgemaklykb^ 

Jreezenuitl.  ^i  IV» '4* »  !•  ?•  «o  !•  ^« 


01  T     £irCLID£S. 

VIL    BOEK    VAN   EVCI.IDES. 

MB.  Die  Boek.  het  VUL  en  bet  IX. «  haodeleo  over  de 
eigenfchappen  der  gettlen:  en  dus  behooren  dezelie 
niet  tot  de  Geometrie.  'Er  worden  echter  uit  de* 
aeive  in  ons  Werk  eenlge  bepaalingen  verklaard »  en 
eenige  propofitlen  beweezeo.    Z/e  hier  dezelve» 

V.  Bepaali0^9  is  by  ons  III.  Bep.  2. 

XVI.  ■  wordt  uitgelegd  IV,  7.  Gev.  7.  8.' 

Aanm.  9.  bl.  154; 

XVII.  _„_  XI.  II.  Gevolg  3. 

Aanm.  a^ 

XVIII.  ___-: IV.  15.  Gev.  i. 

XIX.  — XI.  ia.  Gev.  i. 

I    XX.      ■       '  ■  ■    '■  III.Bep.ii.Aaii.4, 

XXI.  ■  IV.  7.  Gevolg  7. 

Aanm.  9.  en  XL  1 1.  Gev.  3.  Aanm.  s. 

XI.  Prop.  is  by  ons  III.  & 
XII. III.  17. 

XIII.  ■  III.  7.:  en  IIL  7. Aanm.  o. 

XIV , Iir.  II. 

XVII.  \ 

XVIII.  / 
XIX. .111.  5. 

XX.  — — —  III.  j.  Gev.  1. 
XXil.  —  komt  over  een  met  IIL  11. 

VIII.    BOEK    TAM    EUCLIDSf. 

I 

V.  Prop.  is  by  ons  IV.  7.  Gev.  7.  Aanm.  9. 
XI.  — — —  IV.  7.  Gevolg  7.  aan  bet  eind. 

XII.  ■■  XI.  II.  Gev.  3. 
XIII. III.  re.  Gev.  I. 

XVUL  ■  IV.  15.  Gev.  a. 

XIX. 


III.  Axioma  4. 


A  Jl  lï  H  A  A  L  I  N  o  is  M 

XIX.  Prop*  fa  by  ons  XI.  12.  Gev.  3.  en  Gev.  5* 

Aanm.  i» 

XXI. — —  XI.  ia,  Gev.  5.  Aanm.  i. 

XXVL  — —  IV.  15.  Gev.  2. 
XXVil.  ■  XI.  12.  Gev.  3.  - 

IX.    BOEK    VAN    EUCLIDE8. 


[.  Prop.  Is  by  ons\  ,..  ^ 

^  UI*  iö«  Gev.  !• 


VUL 
IX, 

XVIIL  XIX.  («) 
XXXV.  Prop.  is  by  ons  III.  17.:  Gev.  2. 


X.    BOEK    VAN    EUCLIDES. 

Id  dit  Boek,  dat  zeer  moe!jeI;k  te  verflaao  If  9  beban* 
dele  de  Schryver  de  leer  der  onmeetbaare  groothedea 
op  eene  zeer  volleedfge «en  naar  den  trant  der  Ouden 
S^rchlkte  wyie  :|ronimise  Bepaalingen  en  Voorfl^Ilea 
worden  ook  o  eenige.plaatren  van  ons  Werk  uie^ 
gelegd. 

II. 

(a)  In  deeze  propofitien  (telt  tocuDza  voor  te  bepaalen, 
of  men  aan  twee  of  drie  gegteven  getalen  een  derde  of 
vierde  evenreedige  vinden  kan:  liet  geen  fcbynt  te  ftryden 
met  III.  5.  Ocv.  3.  alwaar  wy  den  regel  om  die  getalen 
te  vinden»  al»  algemeen  opgegeeven  hebben.  Doch  de  ree« 
den  18  ,  dat  kuclidis  door  het  woord  getii  t  geheel  getal 
zonder  breuken  verftaat»  en  wy  getal  in  het  algemeen,  het 
zy  geheel ,  het  zy  breuk^  Wanneer  nu  het  product  der  mtd- 
ielfie  getalen  niet  zonder  overrchot  door  het  eerUe  kan 
worden  gedivideerd.  Is  het  gezogte  getal  geen  geheel  getal» 
en  dus »  volgens  den  zin  in  weiken  eucudis  dat  woord 
neemt,  geen  getal. 


VIT     EUCIISIS^ 

JI.  Bepaaling  is  by  ons  IIL  Bep.  7. 


ade  hier  over  IV.  7.  Gev«  g.  N?.4. 


VI. 
I.  Voorftcl  is  by  ons  VIL  1. 

IX. ■  IV.  7.  Gev.  9.  N*  4. 

XIV.  "  Lemma:  is  by  ons  II.  7.  Gev.  u 

komt  over  een  met  IV.  7. :  Gev.  9. 

N*.i. 
Limma  u  is  IL  8.  ea  het  a  Gev. 

van  II.  8. 

XL    BOEK    VAN    SVetlDES. 

I.  Prop.  is  by  ons  X.  Bep.  i.  Aanm* 

IL  »  X.  I.  en  Gev.  a. 

JIL  X.  Bep.  fl.:  Aansi. 

IV.  -» X.  a. 

V.  .    '        X.  3* 

VI f—  X.  4. 

vil —4 —  (fl) 

VlU X.  4. 

IX. X.  5. 

X.  -. — —  X  6. 

XI.  ■  X.  2.  Aanin.  x. 

Xll.  ■  X.  4.  Aanm. 

XIIL  — —  X.  2.  Gev.  I. 

XIV. 

(tf)  „  Indien  twe«  rechte  lynen  ev^owT^jg  aan  elkander 
„  xyo  ,  en  men  een  Qip  in  ieder  derzelven  neemt »  welke    , 
H  itippeQ  men  door  eene  rechte  lyn  vereenifit,  aal  dia  lyn 
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I  'oéfi  ik  ,    ifm  v^f  jairéVi ,   iah  ie  Doórhchit^ 
'"Schotile  deez&  Stad  beroepen  wérd^  om^  ondet  andere 
iaicken  dèr  fFjsgeerige  fVeetënfchappen ,  ook  ie  fVii^ 
lunde  ie  onderwyzen ,  begreep  i\  'dai  het  nuttig  zoudf 
üyn   een   kort  begrip  der  Meetkunde  op  te  (iellék^ 
^tn  daarvan  in  myne  lesfen  gibruik  te  maalfen.     II 
^afhet  zèhe  inhèt  jatir  i  ^t6  ïn  hei  Ldtyn  in  hA  tcfit  i 
^n  toen  ik   tdör  een  jitar  begonnen  heh  ,   in  htopè 
'tan  aan  *een  gfóoter  aantal  jonge  lieden  tuttig  ii 
zyn  ,   myne  lesfen  over.  de  Meetkunde  in  het  Neder^ 
kitsch  te  houden ,  moest  ik  ook  het  gemelde  koft  be^ 
"grip  In  onze  moedert&al  uitgèeven»    DAn ,    ik  tai^ 
V)el  Yas ,  dat  ik  mét  eene  lloote  vertaling ,  my  zeheh 
ien  minjltn  ^  geèn'szin^s  zoude  Voldotn:  inaqr  dat  ft| 
*y    die  geleegenheid  ,    het    geheele  ^vjerk    me>kelyi 
moest  verbeeteren  ,  en  in  alk  opzichtet  vóimadkeh  i 
u    meer  ,  daar  tüy  in  Onze  taal  met   büekeA  vM 
4'ien  aart  fiecht  voorzien  zyrl.    Hier  toe  heb  ik  1toc% 
iydj  noch  arbeid  gcfpaard.    0/  heT  ihy  heeft  mogtri 
gelukken  een  ieetet  én  volMger  fdinenftel  tt  vet- 
taariSgen ,   daf^  wy  m  nu  toe  gehad  hébben  ,  fiaat 
Met  aan  my  i    maar  dan  den    ieezer  ,    te  beoot^ 
welen» 

Ik  zal  my  niet  kitlaat^rt  &oir  di  iHanier  mi 
de  Meetkunde  ^  toordeelig  te  onderwyzen  :  mtf 
den  lof  der  Ouden  s  over  dien  van  zUcliózs  M 
het  byzmder  t  over  de  ^roote  vraég  ^  i>f  kAeé  ^  tó 
*b   eenigen   willen ,    zyne  grondbeginfelen  ^   s;j^r#;i 

•  ird»t^ 


trant ,  zyne  orUe ,  altoos  volgen  moei  ,  en  of  hit 
^mmDgehjk  is  eene  andere  orde  dan  de  zyne  te  voU 
gen ,  en  echter  goede  grondheginfskn  der  Meetkunde 
voor  den  dag  te  brengen;  over  den  waaren  aatt  van 
mathematifche  en  wel  f^nthetifche  bewyzen »  naar 
den  trant  der  Ouden ;  en  of  het  niet  mogelyk  zy  dee- 
fcew  Jliptelyk  te  volgen ,  en  echter  eenige  teekens  te  ge^^ 
bruiken  die  zy  nUt  gebruikten.*  fFilde  ik  dit  ductt 
dan  zoude  dteze  Foorreede  een  geheet  Boek  uitmaak 
ien  ;  doch  ik  moet  iets  zeggen  over  het  doel  dat  ik 
my  in  dit  fVcrk  heb  voorgejleld. 

Ik  heb  vooreerst  getracht  niets  weg  te  laaten,  van 
den  Jlriijlen  bewystrant  der  Ouden ,  waarvan  £U- 
CL1DES  en  ARCHIM£D£S  cns  zulke  to&rtreflyke  voor* 
beelden  hebben  nagelaaten ,  en  geen  moeite  omzien  ^ 
om  zeer  naauwkeurige  denkbeelden  der  zaaken  voor 
te  draagen;  iets^  dat  op  eene  zeer  aanmerkelyke  wyzc 
in  de  meeste  heedendaagfche  Boeken^  die  den  naam 
van  Crondbeginfelen  der  Meetkunde  draagen^  Ver- 
waarloosd wordt.  Den  geest  te  vormen ,  denzeU 
ven  aan  die  naauwkeurigheid  van  denkbeelden ,  aan 
dien  firikten  redeneertrant ,  aan  die  volmaakt  aaneen* 
gefchakeUe  bewyzen  ,  te  gewennen ,  is  een  der  hoofd* 
voorwerpen ,  weUie  men  zich  in  het  onderwyzen  der 
Meetkunde  voor  oogen  moet  Jlellen :  eene  der  vo^r* 
naamjie  reedenen ,  die  de  jonge  lieden  moeten  aanzet* 
ten  om  dezelve  te  leerené  9*  *Er  is  ^  zegt  te  recht  ^ 
(^)  «QütNTiUAMUs  9  f^  in  de  Meetkunde  een  gedeelte 

(*y  IpJIU.  Orat.  Lib.  L  Cap.  zo.  f.  8. 
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}»  i2w  voor  dS?  jeugd  fNittig  is :    ^ant  hef  verftani 
\f  wordt  *er  door  geoeffend ,  de  geest  ge/chèrpt  ;  dè 
,1  fneViêd  in  de  belasting  fpruis  uit  dezehe  üooit? 
,^  jfa  ze^f  de  Meetkunde  is  niatig ,   itiH  zo  ab  dè 
„  tfiid^e  i^oii/^n  ,  éanneer  inea  2^  ver/iaat ;  imsr 
'4»  ook  Sf /jfjr  wannéér  men  ze  leert.'*    En  het  is  juist 
dat  gedeelte ,  dat  gewigtige  gedeelte  ,   jüt  nim  ver* 
maarioöst.  wanneer  men  iets  van  denfirikten  redeneer* 
'en  Aewystrant  der  Ouden    agterweege  Iaat ,    onder 
voorwend/el  van  de  zaakèn  bevattefyker  Voor  te  fiet- 
len ,  of  aaf^^naimer  te  maken. , 
.  Het  is   om  de  oeffemg  van  het  verjland  ^   da 
Jcberping  van  den  geest  ie  bevorderen ,  en  deezan  diè 
buigzaamheid  te  doen  verkrygen^  'toaardóor  hy  zkh^ 
zo  wei  tot  liet  bevatten  der  fFaarheeden ,  air  tot  het 
"Oplos/en  der  tVerkflukken ,  bekwaam  maakt  ^  dat  ik  of 
verre  de  meeste  f  Iaat/en  iüleen  de  grmden  »   waarop 
de  bewyzm  der  ^oor/lellen  fleünen ,  heb  aangejiipt  ^ 
)m  dtWerkftuk)ien  van  de  Foorfietten^  (Theoreniata») 
^f  Leerjlükktn ,  afgezonderd  heb.    Ik  bedoel  door  hd 
eerjle^  de  Jonge  lieden  aan  te  zetten  om  de  beWyzen 
zelf  op  te  maaken;  het  geen  hun  te  ninder  moeijb^ 
co/  vallen  i  daar  ik  alk  de  Fborjielkn^  die  zy  daartoe 
eioodig  liebben^  heb  aangehaald  in  die  orde  ^  in  welke 
Zy  in  het  bewys  tnoeten  voorkomen.    Ik  heb  die  aan^ 
haalingen  meer  ef  minder  'órydloopig  gemaakt ;    naar 
maate  zulks  my  noodig  voorkwam  ^  vooral  voor  dü 
-yéorftelkn^  welke  ik  nief  gewoon  ben  in  myne.  lesfen 
ent  te  leggen  en  te  bewyzeh ,    én  die  dus  niet  éêne 
kieine  letter  gedrukt  zyn.    f^eelal  heb  ik  als  dan  hei 
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Bewyt  Vf  gelitel  by  genoegd ,  inzanierheii  op  i^ 
moeijclykfis  plaat fen.  Ik  denk  dat  de  jonge  lieden  p 
^  andere  üefliebbers  der  Meetkunde  hierdotut  een 
ruim  veld  van  befpiegelingen  en  arbeid  zuHen  beko^ 
$nen.  De  aanhalingen  van  euclides  en  eenige  andere 
Jchryveren  zullen  den  leezer  ijt  Jiaat  fieïlen ,  diir 
fckvyvers  te  raadpleegen ,  hunne  manier  van  betoogen 
met  de  myne  te  vergelyken ,  en  daardoor  een  beeter 
begrip  van  de  zaaken  te  verkrygen.  Wanneer  men 
in '  eeri  Boek  altoos  het  Bewys  by  het  f^oorjlel  aan* 
treft  j  werkt  de  geest  niet  om  het  bewys  te  vinden^ 
maar  blyft  ten  dien  opzichte  geheel  werkeloos.  Wan^ 
neer  een  dergelyk  Boek  tot  onderwys  dient ,  kan  de 
onderwyzer  byna  niets  doen^  'dan  mondeling  het 
zelfde  bewys  herhaakn.  Ik  heb  dus ,  ook  om  die 
feeden  y  verkoozen^  daar  toch  myn  Boek  gefchikt  is 
om  in  myne  lesfen  door  my  uitgelrgd  te  worden ,  de 
bewjzen  acht  er  wee  ge  te  laat  en ,  dezelve  in  tegen  woor* 
digheid  myner  toehooreren  uit  de  aangeflipie  gronden 
op  te  maaken  ,  en  over  derzelver  aart  én  voortgang 
verfcheidene  jtanmerkingen  V  by  te  voegen :  eene  han* 
ielwyzey  daar  ik  my  zeer  wel  by  bevonden  heb. 

Ik  herhaal  het :  men  kan  de  leerlingen  niet  ge* 
fioeg  aanT^tten ,  om  zelve  te  werken  ^  zelve  iets  op* 
teftellen :  by  gebrek  van  die  voorzorg  worden  niet  zei* 
den  de  beste  geesten  verdoofd  ^  of  ten  minjien  traager 
dan  zy  anders  zouden  geweest  zyn.  Hierom  heb  ik 
de  fFerkJlukken  van  de  roorjlelkn  ^dat  is^  het  werk-^ 
'daoAge  van  het  befchouwende  gedeelte  afgezonderd^  en 
whtet  ieder  Voorjlel  aangejlipt^  welk  fFerk/iuk  men 
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4ds,dm  in  ftaat  is  op  te Josfen.    Ik  laat  dus  iU*^ 
fVerkJlukien  door  de  jonge  lieden  zelve  ophsfen  en 
iewjzen^  en  bejieed  eenen  dag  der  v:eele  om  hrnne 
ifplosjingen  na  te  mn.    Ik  heb  my  uitneemend  wel 
met  die  handelivyze  bevmlen^  en  mj  meer  dan  eens 
verw'jnderd  over   de  vaardiglieid  die    de   kerSngen 
in   kmen  tyd  in  dit  fiuk  verkrygtn^    ^ndelyk ,  het 
is  ook  em  die  zelfde  reeden ,   dat  ik  meer  dan  eins 
4n  Gtvolgen  of  Janmerléngen  heb  doen  opmerken ,  hoe 
men  éine  en  de  zelfde  zaak  uit  verfchiUende  groni^ 
beginfekn  kan  bewyzen.  Alle  bev)yzen,  mits  zy  rich^ 
tig  zyn ,  zyn  ^el  voor  den  fFiskonJienaar ,  maar  niet 
vovr  den  IFysgeer  van  geljke  mtarde.    Deeze  houdt 
die  voor  de  beste ,    voelke  meer  recht flr eek s  uit  den 
ivajren  aart  der  voorwerpen  a/geleid  zyn.  Het  Theo^ 
f  erna  van  PTTHiGORAs,  hy  voorbeeld  ^  over  den  rechte 
hoekigen  diiehoék^  kan  beweezen  worden  in  den  tramt 
van  EVCUOBS  ^  zo  als  wy  zulks  in  het  7.  f^oorftel 
.van  Jut  II.  Boekgedam  hebben  ^  of  ook  veel  korter  en 
gemaklyker  uU  de  Uere  der  gelykvormige  driehoeken 
afgeleid  {IV.  Boek :  1%.  Foorftel  Aanmerking  3.)  ; 
doch  het  eerJU  komt  my  voor  ^   veysfferig  gefpoo* 
ken  y  bet  beste  te  zyn.    Ik  laat  nimmer  eenige  gek^ 
genheid  voorby  gaan^    van  dergehyke  byzonderheden 
aan  myne  Toehoorers  te  doen  opmerken^ 

Ik  heb  ^  ten  tweeden  ^^getracbt ,  dit  werk  in  eene 
iekwaame  orde  tefchikken^  en  de  verf chiUende  foof ten 
van  voorwerpen  ,  zo  veel  mogelyk  ,  ofzonderlyk  te 
hefchouwen.  Het  heeft  tuet  weinig  moeite  gekost  om 
ZuJki  tA  verrichten  zouder  eenige   gaaping.     Het 
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'  l^wam,  f«y  voqr  het  besfe  en  gefchiktjle  u  zjn ,  d^. 
f^Ue  lynen  afzonderh/k  te  bef  kamen ,  zonder  Jer^ 
zelver  eigenjchappen  uk  die  der  driehoeken  te  moeten, 
üfteiden  ;  en  dan  eerst  tot  de  driehoeken  over  te  ^adn  z 
de  rnhtljnige  figuuren  af  te  hqndekn  >  alvorens  over 
den  cirkel  te  fpreeken,  enz.  t^ien  klimt  dus  indedafld. 
trapswyze  en  in  eene  geregelde  orde  op.  Het  derde  Boek  ^ 
dat  over  de  evenreeAglieid  handelf ,  behoort  niet  tot  de 
Meetkunde ,  als  zodanig  befchouwd ,  f^a^r  meer.  tot  de 
tLekenkmde^  of  tot  de  Algl^bn  of  Stelkmdf  Het  maakt, 
dus  eenefport  van  tusfchenpoozing  ^  even  als  zuUs  by. 
BüCWDBs  voor  zyn  vyfde  Boek  plaat s^  heeft/  Misfchien 
1$ad  het  beeter,  geweest  het  zelve  vooraan  als  eene  Tn- 
leiding  ti  plaatfen.  Die  in  dat  gevoeien  /laat ,  kan^ 
zulks  doen  ^  ^^  ^  ^^^  ondervond^ .  dat  het  denk*^ 
beeld  van  reeden  en  eyenreedigheid  *  hoe  eenvou-^ 
^g  hef  indedaad  ook  zy ,  ephter  den  leerlingen  aU 
^oes  moeijelyk  voorkomt ,  ^  ik  heb  dus  beeter  geSoT''^ 
iffM  dfugr  de  twee  e^rfie  boeken  hun  ver/land  aU 
Mt^gskens  aaff  hei  befchouwen  van  afgetrokk^  denk" 
'bifelden  te  gewenn^.  Die  m^eijelykheid ^  welke  zy  in^ 
^  Ifefchouwitig  van  reeden  en  cvenreedigheid  aantreft 
fen^  is,  Ziekerlyk  voor  een  groot  gedeelte  hieraan  tóe. 
te  fchtyvenf  dat  men^  in  de  reekenfchoohm  ^  dit  denkr, 
held  byna  in  het  geheel  niet ,  of  ten  minjlen  zeer 
gebrekkig  ^firt^Ottiepr  ,  hoewel  byna^  alles  in  de  reeken* 
luffde  daar  op,  rust. 

Ikr  had  tfa  het  IL  Boek  (mmiddelyk  bet  ^  kutfnen. 
^flten  volgen ,  en  dan  bet.  XIL  en  XIII.  Foorjlel 
êlleen  op  de  wyze  van  eucxjobs  kunnen  bewyzen: 
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m  £t  had  fi  óok  in  het  eer  (Ie  befttk  %m  dit  Werk, 
gedaan:  maar  ik  heb^U  naderhand  veranderd^  wi  dat 
men  dan  buiten  jldat  is  van  g^ag  te  kunnen  maaken 
van  de  reeden  in  ^ke  de  verfchillende  lynen  in  of  tet 
den  cirkel  g/etrokken  elkander  fnyden ,  dat  is  van  bêê 
L  en  IL  Gevolg  van  het  XIL  en  van  het  ƒ«  ^  UI.  ^ 
V. ,  Vi.  en  VIL  Gevolg  van  het  XIII.  VoorfteH 
^}aar  van  men  ook  geen  vmrd  by  euciides  aantreft. 
Jk  heb  dus  verkoezen  den  cirkel  geheel  in  het  V.  Boek 
na  de  leer  e  der  gely^ormige  driehoeken  en  rechtly^ 
nige  fi^umen^  die  in  het  IK  Boek  begreepen  is^  af 
te  handelen :  dpch  niets  belep^  dat  iemand  onmiddelyk^ 
fia  dat  hy  het  IL  Boek  ten  einde  gebragt  heeft ,  die 
jukken-  van  het  F.^  die  niet  van  liet  IK  afhangen^ 
befluudeerey  z^  hy  zulks  begeert. 

Het  laatfie  dat  ik  bedoeld  lieb  is  een  veel  vollediger 
famenflel  voor  den  dag  te  brengen  dan  tet  hier  toe  ge^ 
fchied  iSé  De  groot  [te  voorjlanders  van  £uciiDSs  kun* 
tien  niet  ontkennen^  dateer  niet  alles  in  cuclxoes  gevon» 
den  wordp  nnot  m$n  thans  voljlrekt  nodig  hééft  om  » 
of  ^^  tot  de  prachyk  van  de  Meetkunde  bckmaam 
te  maaken ,  of  tot  de  Natuur-  en  Sterrekunde  overti* 
gaan.  lilen  vindt  niets  over  ie  inhoudvinding  der 
figuureni  niets  j  of  byna  niets  ^  over  de  Theotie  der 
veelhoeken ;  niets  over  de  reeden  van  den  omtrek  van 
den  cirkel  tot  den  diameter  ;,  niets  over  de  driehoek^ 
meeting ;  niets  over  de  fchoone  ontdekkingen  van  a v 
CBi>i£0£8  (die  eerst  70  faarm  na  evcLidzs  leefde}, 
omtrent  den  cylinder^ ,  kloot ,  en  keegel :  enz.  zo 
dat  men ,  na,  mctixics  ^gehandeld  te  hebben  ^.  nog 
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</flf  alks^  uip  andere  boeien  moet^  ontk^net^.    ZyltannMt 
nieP  mtveinzen  dat  men  van  de  ^trtien  of  vy  f  tien  boi^, 
ken  van  euc^  ides  ,   Pham  alleen  de  zes  eer /Ie  ,   hst: 
XL  en.Xlf.  gebruikt:  het  VH,  Fllb,  IX,  X,  over. 
fiuaP^  om  dat  men  die  ftoffe  titans  anderS:  behandeld  z-^ 
het-  XIII  j  XIV  en  X^,  deels  om-  dat  men  ze  nóndee^- 
ffuttig  acht  y   deels  om  dat  men  ze  op  dien  trant  ah- 
BVc  iDBs  ze-  behandeld  heeft-  niet  verfiaan  kan  zor^. 
4er  heP  X.  Boek ,   dat  zeer  moeijelyk  is ,  volmaakt  tt 
verjlaan.    Bie  Boeken  zyn  cchtfr  in  hmne-foort  vooral; 
ifiet  minder  fraai  dan  de  acht  welke  mem  gebruikt-:: 
het  X.  komt  my  voor  een  meesterftuk  t€  zyn.     Geeft, 
ifien»  dan  toe^  dat  er  eenige  /bukken  zyn  die  men  beter- 
tan, ,  of  anders  mag-,  behandelen  dan  e^cli  des  gedaa^ 
Ifeefty  waarom  ook  dan  niet  aan  zyn  gelteele- /lelfei  qUe- 
verbeetering  en  vermeerdering  toegebragtdie  men  nuttig, 
oordeelt  %  Ik  heb  dus  niet  gefchroomd  zulks  te  doeni  ^ 
fn  men  Zal  zien  dat ,  ook  uit  dat  oogpunt-  bcfchouwd^^ 
myn  werk  vollediger  is  dan  de  meeste ,  zo  niet  alle^^ 
de-  hedendaagfche  Gr-ondbeginjels  der  Meetkunde  die  my, 
hekend  zyn  ;   daar  ik  in  hetzelve  niep  alleen  eenige, 
Voorflellen  uit  het  ^11,  yill,  IX.   en  X.  Boek^ 
Vtaar,  ook  htP  geheek  XIH^  XIV,  en  XV.  'liock  van^ 
'ü^ctiOEs  ingelaschP ,  en  zo  korP  en,  duidelyk  als  tny^ 
ifiogelyk  was  beweezen  Jiebé 

*Er  zyn  boven  dien  veele  nuttige  Voovftellen  die  niet 

J/y  EUGLiiXES  maat'  wel  in  andere  elementaire  wer^ 

"ken  gevonden  worden  i  *er  2)'».  ,  die  men  in  geene. 

'  4ffrr  IpatsPgemeldcn  ^  maar  elders  verfprcidy  aantreft ,  en 

"^laof  %an  fditer  liet  gebruik  zeer  aanJnerklyk  is^y 
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fóoral  m  de  Natmarkundi.  Jk  hêh  geêordÊ$ld  di$  i^ 
in  myn  wirk  te  moeten  bpengen.  En  zeeker ,  indi 
ik   nie$  gevreesd  had  myn  werk  veel  te  omfiagti^  w^ 

te  maaken^  en  getwyffeld,  of  bet  mei  genoeg/aam  in         ^ 
den  tegenwiordi^en  Jmaak  valt  ^    zoude  ik  bet  neg 
^eel  w^Uediger  hebben  kunnen  maaken.    Hoe  dikwerf 
ieb  ik ,  de  Verhandelingen  van  verfcheiden  /Ikatkmiln^ 
4n  'OHrken  vanrA?9vSj  viet^,  sNEUiUs  en  anderen,^ 
%)aoral  de  geometria  fublimior  Mn  Kjiaht  t&i  deezae 
gelcgenhüd  nagaande  ^  niet  met  leedweenen  veekfchooue 
fikken  achterweege  gelaaten  m  niet  te  breedvoerig  ü 
zyn  ?  en  hoe-  dikwerf  heb  ik  niet  gemenscht  dat  een^ 
ma/il  iemand  de  moeite  op  xieh  nam ,  om  alle  de>  Man 
themalifcfte  Voorftellen ,  Ae  in  honderden  boeken  wyd 
en  zyd  verfpreid  liggen^  in  één  lichaam  te  verzamelen? 
dan  zouden  wy  eerst  onzen  rykdom  in  de  Meetkunde 
kamen;  en  daar  men^  mei  alle  £e  V'oerfteUen  in  één 
geregeld  lichaam  te  brengen ,  en  bet  eene^  uit  het  andere 
MP-  he^'jzm^  wel  hier  en  daar  eenige  gaaping  zoude, 
^efpeurer^ ,  s;oude  ittzt  ^  zo  als  ook  de  befchouwing  zelve 
van  dien  voorraad  ^  aanleiding  tut  het  ontdekken  van^ 
9eele  nieuwe  eigenfchappen  gceven. 

Ik  zal  hiei  alle  de  byzondere  f^oorfiellen  die  ik  in 
1^  L  en  II.  Boek  heb  ingelascbi  niet  optel/en;  doek 
0lken  melden  dat  ik  meen  de  leere  der  evenreedigheden 
vollediger  dan  gewoonlyk  gefchiedt  behandeld  te  hebben,: 
dat  ik  my  niet  herinner  dat  men  iets  van  belang  over 
de  harmonifóhe  evenrecdigheid  in  onze  taal  aan^ 
^reftf  e»  dat  dUjbik^  l(oe-  nuttig  ook  in  de  Naii^rkuop 

*5  ^K 


^  V.O  Q  RR  E  E  D  «. 

^  yyna  mmnnr  aangeroerd  writ:  dai  ik^  zp  wel  i^ 
^  IV.  Beek  (XII.  Vmfi.  Gev,  4.  en  5.)  alf   in 
4  V.  (XIII.  Voorfi.  5 f  6,  en  7.  Gevpig")  hef 
pdige  gezegd  heb  tot  het  verjiaaii  eu    beoordee/en. 
oan  het  vraagfluk  om  twee  middel  evenree£ge  lynen  tê- 
Hinden :  dal^  ik  in,  het  VL  Bqek  de  geheele  Uer  der  iiu 
en  emgefchreeven  veelhoeken  veel  vollediger  behandeU 
Jteb  dan  tot  nu  toe  gedaan  is  i  dat  ik  inde  L  /if deeling  ^ 
in  het  Xf^IL  f^oorjiel  en  vervolgens^  het  fchoone  Jluk, 
iat  de  Hf  er  hennsrt  in  de  VerhandeUngm  der  Haar' 
Uniche  Maat/chappy  emer.die  ondermerp  heeft  uitge^ 
geeveny  tot  zeer  eenvoudige  bewyzen  Iieb,  gebragt,  die 
ik  den  leezer  verzeek  met  de  algebraifcke  bewyzen  tMin. 
'dien  Hoogker,aajr,  te  vergelyken :   dat   ik  de,  fchoone 
'ontdekkingen  van  huigbns^  sneluos,  ludolp  vam 
CEui^^N,  OU  FAT,  sAVRiM ,  ^e  bynoi  in  vergetel* 
Jieid  geraakt  zyn^  m  zich  in  boeken  bevinden  die  men: 
naauvilyks  meer  leest  ^  om  derzelver  nuttigheid  en 
fraailieid  heb  opgegeevfn:  en  dat  de  IL  Ajdetüng^ 
byna  geheel  nieuw  is. 

Ik  hek  in  het  FIL  Boek  met  de  her  der  LitnieteiL 
begonnen ,  iets  waarov^  «y  in  onze  taal  niets  be* 
Vtten:  die  leer  is  het  eenige  middel  om  de  l^oorfieU 
ien  die  de  reeden  van  den  omtrek  des  Cirkejs  tot  defi. 
diameter^  den  inhoud  van  den  Cirkel^  v^tn  Pyramiden^ 
üylindersj  Keegeïs^  Spheeren^  betreffen  ^  met  naauvi^ 
'keurigheid  te  bewyzeru  Ook  hebben  zo  v»el  archi* 
ICEDES  als  iix:lid£s  die  leer  meer  of  min  ingemikr 
ktid  gebruiM.  Zy  is  bovendien  de  eenige  grond 
.   ,  waar* 
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maarep  de  hrjtekeningen  der  hoogc  Maihefvs  tuten  ^ 
inêieff  men  deeze,  naaf  behoo*en  wil  vrrklaarm  ,  en. 
niet  tüt  ^  mnaauwkeurig  en  gans  f h  or  matb^matisdli 
denkbeeld  van  oneindig  groot;  en.  oD^ipdig  klein  zy^ 
ne  toevlugt  neemen. 

Ik  heb  verder  in  hel  VIL  Boek  de  mtdeVtingen  v<m 
ARCHii&£D£&  niet  alleen  y  maar  ook  van  2>n  tx  us  en 
ByiGENS,  die  men  nergens  dan  in  de  buiten  gebruik 
geraakte  filtrifien  van  die  fchryveren  aamrejt^  apgC'^ 
geev  n  <»  beweezen. 

Het;  yilL  Beek  behelst  verfckeiden  (lukken  die  me% 
doorgaantU  in  andere  boeken  van  deezen  aart  niet  aan^. 
treft  i  ik  heb  in  de  II.  en  voer  al  in  de  HL  /Ifdee^ 
ling  meest  alles  uii  het  uitmuntende  wei  k  van  den  Heer- 
CAGNOLi  ontleend ;  over  het  onderwerp  van  de  Uh^ 
jifdeeling  was  nimmer  in  onze.  taal  gefchreeven. 

Het  IX.  Boek  of  de  Trigonometrie  is  veel  volle^ 
4iger  dan  men  ze  immer ,  op  den  Heer,  cagnoli  na^ 
4} en  ife  mttst  gevolgd  heb ,  behandeld  heeft. 

In  het  XL  Bock  ij  de  leer  der  regelmatige  lichaor 
men  in  veelc  opzichten  op^^  eenen  geheel  nieuwen  trant 
beliandeldj  zo  als  ook  in  het  XI L  de  leer  de  infchrf- 
ving  van  die  zelfde  lichaairten  in  den  kloot :  waar 
door  ik  in  (iaat  gefield  ben  om  het  geheele  XllI  XIF. 
en  XV,  Boek  van  vajo  idu  uit  te  leggen ,  zonder  het 
X.  van  dien  Scbryver  j  dat  ongemeen  moeilyk  is^  U 
gebruiken  :  welke  Jiukken  ,  dus  aüen  byeen  verzO' 
meld  ^  ni  geen  der  my  bekende  werken  gevimih 
marden» 


SU  V  o  o  R  R  B  E  D  E, 

l^  Lbct^t  oordseU  dan  uit  het  gezegde  ^   tn  nog 

I0^r  ui$  het  wrk  zelve ,  of  en  in  hoe  verre  dit  werk 

gtiorgza^m  volledig ,   of  vollediger  dan  andere-  kan 

icnoemd  ^ordgn^    Hetzelve  komt  my  voor  ZrO   mei 

voor  meer  als  voor  min  gevorderden  gefchikt  te  zyn, 

^l  v^at  met  groo$e  letters  gedrukt  is ,  maakt  op  zich 

fielve  een  geheel  famenjlfl  van  de  meest  modzakclylte 

yoorfiellen  uit.    Aden  kan  in  den  beginne  het   üve^ 

/ig^9  d^t  met  kleine  letters  gedmkt  en  voor  meer  ge^ 

vorderden  gefchikt  isy  over/laan. 

Ik  ^ensch  dat  ik  met  dtt  werk ,  zo  wel  den  leerlin^ 
g^n  die  my  tot  hunnen  kidsman  in  de  Meetkunde  ver^ 
kiezen ,  als  mynen  landgenooten ,  beminnaaren  dier  edele 
^eetenfcjiap ,  dienst  heb  mogen,  doen :  dit  is  myn  eenig 
doelwit  met  het  uitgeeven  van  hetzelve  geweest  ; 
geenszins  om  toem  ^oor  my  zelven  te  bchaalen.  £k 
^weet  dat  daartoe  in  deeze  eeuw ,  en  meer  byzonder 
vik  dit  tydvak  der  fFe^enfchappen ,  fFerken  vtan  eenen 
geheel  anderen  aart  vereischt  worden^ 

Ik  betuig  ^penlyk  mynetkhartelyken  dank  aan  myncn^ 
Vriend  den  Heer  px£T£R  mi£üwlano,  LeSor  ih  dê 
IVif  Sterre-  en  Zeevaastkunde  aan  de  Doorluchtig 
ge  Schoole  deezjsr  Stad ,  voor  de  moeite  die  hy  ge-' 
nomen  ^eeft  om  ^  niet  alleen  de  proeven  ^  -maar  cok 
l^ct  géheele  Werk ,  alvorens  het  ter  persfe  ging »  na  tt 
gaan^  en  zo  wel  de  proeven  van  vcele  drukjeüen  als 
.  ^  fVetk  zelve  van  onnaauwkeurigheden  te  zuiveren , 
M  in^f  gtmgtjge  ornmatkingfin  pe  verryken. 

Jmjlerdam  i8  July  1790^ 
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JL3*AUlMBi&T  Mkiêngts  di  PhUofopbie:  $  deelen  In  8^.  Wj 
bel^beo  dit  werk  eenige  weinige  maaien  aangehaald  alt 
V  hoofde  der  uitmuntende  aanmerkingen  die  in  hetzelve 
gevonden  worden  over  den  aarc  der  mathemathifcbe  be« 
wyzenj^  en  der  grondbeginfelen  door  fommlge  Wiikus* 
(lenaaren  gebruikt. 

MCfiiMfiD£s.  De  beste  druk  is ;  AftCHiMZors  opera  fUae  »« 
tam:  illuftrata  per  D.  rivaltum:  Paryiis  J615:  Folio. 
TACQüST  heeft  achter  zynen  euclides  de  belangrykflé 
Vooifiellen  van  archimbdes  onder  den  tytel  van  StleOa 
tx  ARCHiiaBDE  Tiieoremata  gegeeven. 

Caómoli,  Traite  de  Trigmemérie  ,  reQiligne  ff  fphérique^ 
traduit  de  rhalien:  Paris  1786.  4^.  Het  fchoonile  werk 
dat  my  over  dit  onderwerp  bekend  fs ,  vooral  voor  de 
k\ooifche  dtlehoeksmeeting,  en  de  toepasfing  der  drie- 
faoeksme€\\n|^ op  de  Landmeetkunde ,  de  Algebra,  eo  de 
Sterrekunde.  Ai  vm.  IK  In  de  lil..  Afdeelfeg  zo  wel  van 
«Mt  VIL  als  van  ha  IX.  Botk  gezcgi  heb ,  is  daarnit 
ontleend. 

LA  CAiLLE»  Lef  ons  dê  Maibematiques,  Paris  ijsp.  8^ 

Die  Schryver  wordt  kortheidshalven  door  de  letreri 
L.  C.  aangeweezen. 

'  ■  ■  ■  Lefons  d'AJlremmie.  Paris  J76U  8®. 

LA  CBAPALLS,  In^tuttofU  de  Geometrie.  Parit  1 765*  2  vol  S^*' 
Dit  werk  vindt  men  in  de  L  AfJeeling  van  het  VIL 
btftendig,  en  dan  nog  eent  in  het  IV.  Boek  bL  177» 
aangehaald. 

CLAVIOS.     Zie  lUCLlDIf. 


bfis^ifiCiEüt,   Nouve^ux  Traites  ée   Trigofimetrie  avec  uh 
traiU  Ue  Guomoni^uc.  Patü  T/41.  4^. 

tuaiDEs.  Zctff  laïryh  zyn  de  uitgaven  der  Grondbegïufelen  vaii 
wcviDEs:  dit  werk  b'eltaat  uit  XV.  iioeken,  hoe  wel 
'er  hvo^siv^zAticbyhlyi  niaar  derl'len  van  eucliües  zeU 
ven  zyn.  De  meeste  uitgaven  beheijcen  alleen  de  zei 
ecrlte ,  het  XI  eh  het  XII,  Boek ,  de  zeeven  andere 
boeken  worden  thans  byna  nooit  taeer  geleezen.  Dé 
uitgaven  In  onze  taal,  door  i>ouw,  coets,  la  bordus 
WAKiüs  tnx.  bezorgd,  zyn  genoegfaain  bekend.  Over 
derzelvcr  waarde  fcal  ik  toy  niet  uitlaaten ;  maar  alleen 
Kggen  dat  ik  nimmer  de  uitgave  van  alle  de  Doeken 
van  lüCLtDEfi,  in  önzc  taal  door  fc.  j.  vooöt  in  169$ 
btzorgd,  gezien  heb;  en  dat  van  tfle  de  ultgaveh  vari 
BUCLiOEs,  ik  de  volgende  hfet  hoogftc  fchat: 

FüCLiDis  quae  fuperfum^ mnk :  ex  Recenfime  daW- 
bis  ciUGOttii:  Ür.  Lat.  OkonU  r703.  folio. 

Elemm^üm  buclij>is  Libri  KV.  cufante  BAEfiMAiT 
Lipfiae  1773.  S"".  Dg  Schryver  hctft  dt  bewyzen  vari 
BüCLiDKs  behouden  ,  doch  zo  kort  lüogelyk  vöot- 
gettcid.v 

.  EucLiDis  Elemetitorum  Libri  JTr,  braviHT  derhot^raté 
tperd  is«  BARBOW.  Cantabrigae  1655.  8*« 
BUCLiDis  titmêntonm  Libri  XV,  au&^re  t.  CLAVto. 
FratufuTti  1607  Die  uitgaave  is  meteene  zeer  breed; 
Toenge.  uitlt  ggirg ,  en  veele  byvoegfclcn  verfierd :  het 
een  en  ander  kah^  tn  moet  ook  fomtyds  geraadpleegd 
fï^rden ;  het  zal  altoos  mét  zeer  veel  vrucht  gefchieden* 
Blemtnta  EuclUeae  Geomemae .  ff  Sde&a  ex  arciii* 
ME&B  Thtoremata  :  quihus  accedit  Trigónmettia  t 
üuQore  a.  tacquet  :  j^m/leiedami  1725.  De  aanmèr* 
Wngencn  b7VüCgfeUzynuitmuntende:degewlgtige  Voor. 
fiellcn  van  ARCHittKDBS  r/eft  men  in  geene  andere  e/e« 
maitaire  boeken  aan.  De  Trigonomettie  is  zeer  goed* 
Deeze  druk,  door  den  Heer  mjsschenbuoek  bezorgd^ 
b  de  bette »  niet  alleen  om  dat  die  Hoogiceraar  'er  dé 

ain- 
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tanmerkiogefl  vao  wmsrdN  heeft  bygeyoegd:  maar 
ook  oA  dac  hy  dezelve  zo  wel  mee  de  reeds  gemelde 
Trigmamarie  als  met  de  klmfehc  iHehoekimmni^  van 
teHOTToa  venykt  beeft. 

EUnufns  de  Giomtrie ,  cmienani  Us  fix  pfmiets  lii»ra 

t>*socuDa  ptf  u.  KO£fiiG.  attgaietit^x  de  Ponzime  (f  du 

éouziem  Urne  par  i.  i.  blassiebb;  La  Hcje  Z76I.  4^ 

Deeze  uitgave  is  vooral  aantepryzen  om  de  uUmun* 

tende  uitlegging  van  hec  V.  Boek ,  en  bec  Aanhaogfel 

op  bet  zelfde  Boek ,  waar  in  de  Heer  xobkio  den  aart 

der  Ldgarithmen  zeer  wel  verklaart. 

Wy  «hebben  ook  in  bec  XI.  Boek  de  volgende  nit* 
gave  aangehaald. 

Euclides  Elmenta  GemeMca ,  Libri  XV.  eu§  dccejk 
Liber  XFl.  &€.  mahwt  FramUeo  FluJJiue  CmdêUa:  Pa* 
rijiu  1566.  FoUê. 

iuLBR  ,  IfUroduQio  ad  Analjfin  infinkvfum  :  Gmevae  l^4té 
a  deden  4®. 

IlEN^'ERT9  EUmentaMathifeospurae.  UltrojeQi  iy66.  %voUB^i 
De  ariihmtiea  wordt  door  de  letter  o-  de  Geomnncm 
door  de  letter  g  aangeweezen. 

LA  HiRE,  Seéknes  Cènkof.  Par0ii  1685.  W.  Een  deruftmoA^ 
tenfte  werken  in  den  trant  der  Ouden  gefchreeven :  het 
eerde  gedeelte  behelst  eenige  Voordellen  ■  over  lynen 
d!e  in  ibrmonijefca  roamdigheid  gefneeden  ayn :  en  het 
ia  daaromrreoc  dac  ik  dli  wetk  heb  aangehaald  in  het 
UI.  Boekbl.  iï6. 

so&aaaow ,  in  cmtÈinuam  propórtknem  katmankam  Mmhma^ 
CA-  I737-  herdrukt  In  het  eerfbe  deel  van  deszelfj 
Op^a  3ibihemtk0 '  Phjfica.  Havniae  ij4o.  3  vol.  49. 

^uiosns ,  De  Orciill  magfdtuéine  hmnta :  iMgd.  Batav.  1654. 
4^.  herdrukt  in  deszeifs  Ofera  varia  :  Lugd.  Ba$aVm 

Ï724-    4*. 
i'BinuER  Exptfitkn  ilmefaakt  d9i  frindfa  det  cakukjufl^ 

Hturt.    Viflik  nt6^    4f« 


é 


KARSTBÉr,  Maihelis  thmetiea  tkmentaris  atfUi  fubHmiar^  *•* 
ftockii  ö*  Grypfffswaldide.    1760.  8^. 

RDENIO.      Zie  EÜCLIDE8 

g.  w.  Kit  Af  FT,  Jnjiitutiones  GeomHfiie  Sublimioris :  Tubingaèi 

1753»  4"*  y 

jLAMi ,  fiem^nx  de  ' MaihémótiqUts ,  ozi  TVatt^  dê  ia  grandeuir%. 

Amfterdam  1710.  8*^.    Een  zeer  nuttig  werk  t   wy  heb- 
ben alleen  van  het  laitfls  gedeelte  van  het  VlU.  Boek» 
dat  ovet  de  HarmoniTche  eveoreedigbeid  handelt  §  ge- 
bruikt gemaakt* 
tüDOLF  VAN  CEüLRN^  Van  dm  Cithlt    Lelden   161 5.  1* 

-        *  Fundamenta  jinthmetiea  6f  Oeometricé 

vemacuo  in  Mnum  trofislata ,  o  fV.  Sn.  R.  F.  (w.  snel* 
Lio,  EüDOLP.  FLlio)  Lugd  BcMo.  i6is«  4^ 

liACLAOBTii ,  TraiU  des  Fluxim.  Paris  174Ö.  a  vol.  4?.  Uit 
het  Ëngelsch  vertaald* 

MONTüCLA  ^    Hijloire   des    MaóUmeii^s.     Paris    nsi^ 

^  vol.  4*. 
,-      -  _.—    Hifiwrt  des  Recherches  Jut  ta  QtutdraUire  dü 

Cercle.    Paris  1754.  8*.    Een  uitmuntend  werk  >   dat 

Eondcr  den  naam  des  Schryvers  Is  uitgekomen. 

vawTON,  Prineipia  PkUoJephioi  naSwralis  mashemotica.    Len* 

dini  1726.  4^» 
f  APPi ,  jilexandrini ,    QdkQlmes  mOhemaeicae  1    a  F^ederM 

Cmnumdine  editae:  Benoniae  x660'  folio. 
PTOLBMAii.    Mmogeftum  feu  magnae  cmpofitionis  mathema» 

ticae  opus.  In  des  Sehryvers  werken,  door  Rrafm.  OfwakU 

Schrikkenku/ws  uitgegeeven  i»  bet  iatyn  Bq/iliae.  1551. 

folio. 
EOBBBT  siMsov.    SeSUnfiM  Genkarum  Ubri  ^infue.    Edei^* 

hurgi.  1750.  4**. 
TH.  8IMPS0SI.  ^mems  af  Geametry.    %    Mtim.   Lmdaii 

viLLBBBOBDi  sNELLii  (^ctmUricuSé  Lugd.  Bom.  l€ll'  4''« 

&TSBI19 


vit    sucLtiftEi  hauu 

« 

V.  Prop.  is  byoosXL  aa: 

VI.  -,— : XI.  «3. 

VII. XI.  24. 

VIII.     '  ■      .; XL  »j.  Gév.  6: 

IX. ■ .  ■    ■  ■  XI  45.  Gev.  4; 

,  X.  -^ — -/.i-^—  XU.  8. 
.XI.  i — ^^— ^ —  X|r.a.Geva,cn^Gev.t; 
XIL  '  «Xil.  $.  en  b.  Gev.  s. 

.  j^iy  >XII.a.GeV.4en9Gbv;T: 

XV,  ■  Xil.  9.  Gev.  a; 

XVL  \  ,.. 

XVli.  «r— i i^  ƒ  ^^ 

X^JII.  -^ — „^a^  XII.  2S; 

Xllt  BOEK  Van  evcliöés. 
'     I.  Prop.  is  by  ons  IV.  7.  Gev,  6.  Aanhi.  7; 

in 

IvJ  • 

V. 

(ê)  Twee  onnuttige  PTobiemas  j  docii  eèii  gedeelte  van 
tie  bewerking  van  het  XVll.  kan  tot  ont  5.  Gevolg  van  %i 
XL  gebrtgt  wórden. 

(i)  D6  Odden  hadden  vee/  op  lÜet  ilé  faiy'dbg  vad  ^eoc 
ipk  iü  üitetfte  eH  middellie  reedefi:  waatoin  ïy  iië  foyding 
öok  de  ^oddekfke  fnyding  noemden.  Om  hkts  óvèt  te  (laa^ 
vën  het  geen  niën  by  éxjclides  op  diè  üiÜC  vindt,  tullfeh  wji 
iantonen ,  hde  die  Pf opoGtien  die  wy  In  ons  Werk  tïiec  in- 
gelascht  hebbed  ,  èchtet  üic  dié  ^eike  w^  bewèèzén  hebben 
Volgen :  en  om  den  leergierigen  leezet  aan  den  tfant  der 
OadèüCegeWeoned,  zullen  wy  de  zes'  eerfte  t^ropöfitieQ  vad 
iocLicKs  in  zyne  bewootdin^n  lakten  ^olgtti }  na  afyö'rehl 

♦  ♦  i  fef; 


XXXZV  AANHAALIHGBH 

V.  Prop.  is  by  ons  IV.  Bep.  s.  Aatim.  & 


VL 


herincecd  te  hebben ,  dat  wy.  in  het  VIL  Gevolg  vao  7.  IV* 
verklaard  hebbeo ,  wat  de  Ouden  door  magt  van  eene  lyn 
verflaan.  Zie  hier  de  Propofitiêo  van.EoctWEs  in  derzelver 
orde,  docbbeweezen  uit  onze  VI.,  VII.  en  VUL  Aanmer* 
king  op  7*  IV.,  waarvan  deeze  allen  Gevolgen  syn. 

L  paoFOSiTiB.    Indien  eenè  lyn  in  uicerfte  en  middelfïe 

reeden  gefoeeden  is  ,  kan  het  grootfte  deel »  tegimen  met 

de  helft  van  de  geheele  lyn ,  het  vyfvoud  van '^  vierkant 

der  halve  lyn. 

Dat  is  FJg.  155  n  op[BH+}  BD]  r=  5  ö  op|  BD:  of 

BH  +  }BI>s:iBP«|/s 
h GEVOLG.  Dus «H  =|BD|/5~|BD::ziBDCf^5^i) 
21fepag.  153  Aaom.  7.  / 

2  B  H 

II.  GEVOLG.    Dus  BD  =  y~^. 

IL  PROPOSITIE.  Indien  eene  lyn  KI  (Fig.  155.)  het  vyf« 
voud  km  van  haar  deel  BK  ,  en  het  dubbeid  BD  van  dat 
deel  in  uicerfte  en  middelile  reeden  gefneeden  wordt , 
2al  het  grobtfte  üuk  daarvan  gelyk  zyn  aan  het  overfchot 
BI  van  de  eerstgemelde  lyn  KL 

BEWTS.    Uit  de  onderftelling  is  KI  r:  BK  f/st  das 

BI  =:  KI  —  BK  =  BK  1/5  —  BK  =  BK  (1/5-1) 
Maar  zo  fi  D  :r  2  B  K  in  uicerAe  en  roiddelfte  reeden 

gefneeden  wordt,  is  het  grootfle  deel  =lJBD(^5  — i) 

;:s  BK  (1/5  — i).    Zie  de  voorgaande  PropoGtie.    Dos 

is  dat  grootfte  deel  gelyk  aan  BI. 

lil.  PROPOSITIE.  Indien  eene  lyn  L  in  uiterfte  en  mld« 
dclfte  reeden  gefneeden  is,  ka»  het  kleinfte  deel  (K)  met 
de  helft  van  het  grootlle  (G)  bet  vyfvoud  van  bet  vierkant 
op  de  helft  van  het  grootfte  deel  G.  '        * 

lEWVs.    Daar  K:G  =  ^  L  (3  — VS)  •*  i  ^  (VS  — i) 

(VL  en  VIL  Aanm.  op  IV.  7.) 


ÜZT     EUC^X]>E%  XXXT 

VI.  Prop.  is  by  ons  IV.  7.  Gev*  6.  Aanm.  6. 

VIL 

* 

il  K:G  =  3  —  1^5  5  1/S  — I  «n  dus  CUL  5) 


=  1G(^. 


5  —  1  -♦-  6  — a  |/5\ 

i — ;  = 


VS  — 


IV.  PAOPOSITIE.  Indieb  eene  lyn  (L)  in  uiterüc  eo  ipidé 
delQe  reeden  gtfneeden  is ,  is  de  fom  der  beide  vierkanten 
op  het  kleinlle  deel  (K)  en  van  de  geheeleMyn  CL)  liec  ^ri^ 
voud  van  bet  vierkant  op  het  grootüe  deel  (G). 

,  »EWTS.  D«pK=*5DopLx  Cs— V'S)* 
dos Q  op  K  i+.  D  op  L=  jnopL(4 -4- 9— ^|/$-4- 5) 

={DopLx(i8-6K5> 

Maar  Q  op  L  =  lEüL- .  (L  Prop.  t.  Gev.) 

di»«aopK-4-aopL=°^PfI^f^^^^^  c  3  nvG. 

V,  PROPOSiTra.    Indien  eene  lyn  "in  niterfte  en  middelde 
reeden  gefneeden  is»  en  men  voegt  *ei  een  üuk  aan  f^elyk 
aan  bet  grootile  ftuk ,  zal  die  gebeele  lyn  weder  in  niterfte 
en  middelfte  reeden  geiheeden  zjm ;  en  de  eerst  gegèevea 
lyn  zal  'er  bet  grootfte  ftuk  van  zyn. 
I.  aANVERKiNG.  Zie  bet  Bewys,  ^V.  Bep.  2.  Aanm.  1.:  en 
«k  bet  Bewys  blykt ,  dat  men  ook  aldus  had  kcbnen  re- 
oeneeren  r 

L  :  G  rs  G  ••  K :  dus  L  —  G:  G  rr  G  —  K : Kf 
dat  is  K:  G=G-K :  R  of  G-K :  K  =  K  :G  (=  L-*,) 
Dat  is :  „  Indien  eene  lyn  in  niterfte  en  middelfte  reeden 

••*•  a  ge* 


Xtxn  A  A  li  H  A  A  I.  1  M  G  X  il 

VIL  O) 

VUL  Prop.  is  by  ons  IV.  ai ,  ae  gedeelte. 

IX. —  VL  13.  Gev,  3. 

X. —  VL  14- 

XL  — — —  VL  14.  Gev.  i.  CO 


XIL 


gefneeden  is »  en  »en  tan  het  grootde  deel  (iftn  het  uit 
•inde  van  de  Jyn  te  beginnen)  een  ftuk  afToydt  gelyk  aan 
het  kleinfte  fluk  ,  zal  het  overfchoc  ook  in  uiterfte  en 
middelfte  reeden  gefaeeden  zyn:  en  het  kleinlle  ftuk  van 
de  gegeieven  lyo »  zal  nn  het  grootfte  ftuk  zyn. 
IL  AANM£]uuNo.  Hct  Wykt  dan  dat,  wanneer  men  eeni 
«enö  lyne  beeft  dié  in  uiterde  en  middelde  reeden  gefnee- 
den  Is ,  men  *er  altoos  zo  wel  grooter  en  grooter »  als 
kleineren  kleiner,  zo  veel  men  wil,  vinden  kan:  tncn 
heeft  flechts  aan  de  gegeeven  lyn  een  fluk  te  vq|gen  gelyk 
aan  het  grootfte  üuk,  of  er  een  ftuk  van  afce  trekken  gelyk 
aan  het  kleinfte :  en  geduurtg  aldua  met  ieder  der  lynen 
die  all  dan  gebooren  worden  voort  te  gaan. 
VL  paof  08ITIE.    Indien  eene  lyn  in  uiterfte  en  middelde 
reeden  gefneeden  i$ ,   ia  ieder  fluk  manutlmr .  en  wordt 
Êfotomt  genaamd. 
ISWT8.  Zie  het  zelve  IV.  7.  Aanm.  6  en  7-?  P-  ïS**»  ï53» 
alwaar  wy  aangetoond  hebbea>  dat  G  z:  i  L  (y$  —  i) 

ca  K=:}L(3-V5)• 
Doch  zücuDKs  noemt  «potome  (X.  74O  bet  verfchil  van 

twee  grootheeden  ^ie  onmeetbaar  in  lengte ,  doch  meet- 

baar  in  magt  zyn:  zo  als  hier  t/5»  i »  en  3  het  zyn:  want 

de  vierkanten  5 ,  1 1  9  .^yo  meetbaar. 

ip)  De  7de  propoGtic  ia.deeae.  Zo  in  eeaen gelykzydigea 
tyfhoek  drie  hoeken ,  het  zy  die  op  elkander  volgen  ,  het 
zy  die  niet  o?  elkander  volgen ,  gelyk  zyn ,  ia  4p  yyfhoek 
gelykhoekig. 

(c)  De  propofitie  van  eugudes  is  deezc :  Indien  men  etn 
vyfboek  befcbryft  ia  eeaea  cirkel  wiena  middellyn  meetbaar 

1«» 


oiT    xvcLXsss.;         xtvra 

XI I.  Prop.  Isby  ons  VF.  i<5.  voor  het  ie  gedeelte. 

XIII.  — Xil.  05.  Aanm.  IL  W*.  L 

en  Aaain.  IV.  N".  I, 

XIII.  Ltmmt  —  IV.  ia.  Gev.  ^ 

XIV.  Prap.  _  XIL  95.  Aanm.  U.  N«  II.  en 

Aanm.iy.W*»  II. 

XV,  '■  XII.3j.Aanin.II.N«.III  m 

Aanm.  IV.  N®.  IV. 

•  >  p  III  xn.  .aj.  Aanm.  II.  em  Aaom. 

''  IV.NMlI.enV. 

XVIII.  —  —  XII.  95.  Aanm.  IL  en  III. 

XVIII.  Schoüum XJ.  31?.  Gev.  i. 

■■■      ■  lAmma  komt,  wat  den  vyfboeb  betreft* 

ov©r  wn  met  II,  1 1,  9«v.  i. 

XIV,     BOSk    VAN    EUCLlbES. 

.    I.  Prop.  is  byoris  Vr.  13.  Gev.  2. 

Gevolg  •T'ïT-f,.  yi,  8,  G^v.  3.  voor  het  i  jjftj. 

IL  Prop.'  r'^tl  ^5.  Gev.5./      ' 

'   LemmQ^ Vi  44  Gev,  2.'     - 

IIL 

!•»  If  dezyde  van  den  vvfhoek  ecn«  onmeetbaare  grootheid 
die  men  kfei'^  cnmectbwe  noemt.    Wy  hebben  |>eweezen, 
VI.  14.  Gev.  I.,  dic  de  zyde  van  den  vvfboek 'onmeetbaar 
la  met  betrekking  toe  den  radius :  vervolgens :  hl.  433  reg.  2: 
dat  zo  BG  de  ladioa  is  van. den  cirkel,  en  BI  dé  zyde  van 

den  vyfboek  ^  BI*  jz,  ?0*  /l^^^\  =  £2  X  BG 
<S  — V's!):  «■  clndelyk  bL  40»,  d«  BG  (5  —  ^5)  het 


•  •  •   ■• 


geen  ia,  dat  xycUDu  eene vUtjkMp(fi9m»  eadtt  -^xBOX 

•  a 

C5  -« ys)  c^e  grootheid  is ,  die  by  tMne  tn^mhmm 
noemt. 


^ 


JtXXVin  i  A  N  ^  Y  Z  I  N  G      VOOR 

ML  Prop.  is  by  ons  XI.  34.  No.  V. 

IV.     ■'■•  '         '  ■'  XII.  flj,  Aaaia^  5.  Gev.  i. 

T^ÊWÊÊna         ■     ■  VI.  15. 

XII.  A5.  Aamn.  5*  Ge v«  4. 
*  XII.  95,  AaiUD*  5«  Gev.  2. 
IV.  7.  Aanm.  8. 

XV.    BOEK    TAN    EUCLIDES. 

I.  Prop.  is  by  ons  XI.  32.  Gw»  3. 
^\ ».  XL  32.  Gev.  4. 

IV.  — : —    •       ■  '  XI.  3a.  Gev.  5. 
'V.  ftrop —  Xf.  32.  Oev.  6. 

VI.  ■'      ■  "  XI.  31. 

VIL  «■  XIL.33.  Aanmerking. 


AANWYZING  DER  VOORSTELLEN, WELKE 

MEN  BEHOORT  TE  VERSTAAN ,  OM 

IEDER  DER  WERKSTUKKEN  TE 

KUNNEN  OPLOSSEN. 

X    BOEJC    DER    WERKSTtfKKÈN,   "" 

» 

I,Werkftuk;>^^^j^^^;^^. 

IIL    '    V    ■■  r,,  i  I.  II. -Gev,  4>  '" 
..      IV^  N%  I.  j  L  JU  Gev>  4.     • 

N^  2.  —  V.  5. 

V.  ■    '   ■   ■■  ■■-!.  10.  Gev.  '3« 

yi.  I.  ia.  Gev,  3.    . 

Vil.  "I.  X2.  Gev.  3. 

.  *    '  'VUL 


bl     WERKSTUKKEN.       XtXX 

VIU.  N*.  I .  W«rkft  nal.  ao,Gev.  of  IV.  i  ,Gev. 
N".  a..~  ■  IV.  a. 

IX.  Wakftuk  na  IV.  i.  Gev. 

X.  : — TT-  IV.  I.  Gev. 

3^1.  y  IV.  2.  Gev.  I. 

Xlt. ; —  II.  7.  Gev.  5. 

XUU  "■     V.  13.  <SeY.  2, 

XIV.  -^- V.  ia.  G«v.  3. 

XV.T 

XVI. } -_«  IV.  2.  Gev.  1. 

XVII.J 

XVIILY  *•„         «  i,« 

XIX.  >  '        '     *•  ^*  ï**  *^»  3-  «f  V.  5. 
^yJ  .      •         en  IV.  12.  Gev.  I. 

XXI. 1-  IV.  '2. 

XXIL  .— ; IV..  a. 

n.    aoSK    BEK   WERKSTUKKEN. 

I.  Werkftuk  na  L  12.  Gev.  3. 
n.  ■  L  n,  Gev.  2, 

lil* ~— i-*-  L  12.  Gev.  U 

^V»  -    .  -  1.  12.  Gev.  3» 

III.    BOEK    DBR    WERKSTüKKEMt 

!.•  Werkftuk  nal.  15. 

HL  — — ._.  f  '•  A*'^»*  ^* 
IV-  — ^ — '^^^  h  19.  Gev.  2, 

VI  — . — }v-  ^ 

♦♦♦  4  va. 


iANWlZtNO     VOOK. 


vu.   Wcrkftük 

ni.L 

19.  Gev..a.  . 

viii.  : 

—  V. 

5- 

IX.  .: — > 

-  V. 

4.  Gevi  «. 

X.  N-.i.  — i 

—  V. 

13.  Gev.  », 

N-.2 , 

—  II. 

16.  Ge».  ^ 
I.  Gev.  6. 

XI.\ 
XII./ 

T—  11. 

XIII.  NM.i.^ 

—  II. 

I.  Gev.  «.   '■ 

N'.»  — r 

—  IV. 

7.  Gev,  ^    , 

XIV.  N-.i.  ^—^ 

—  ir. 

ï.  Gev.  6.     , 

'    N-.2.  

—  IV, 

7-  Gevi  ^ 

■     XY.  NM.  -— . 

-!ii. 

l..Gevi«. 

N'.J.  

—  IV. 

7.  Gev,  «.  N'.  ^ 

N-.3.  — 

—  V' 

ia.  Gev.  J, 

xvlV 

XVII.  V^—— 

—  "• 

I.  Gev.  ff.    • 

XVIII.J 

XIX.  i — 

-  V. 

ia.  Oev.  3.-: 

XX.  N".i. 

— "» ,., 

N-.a.- 

-}'"■ 

•  «r 

XXI. 

-  IV. 

7.  Gtv.j. 

XX  IL     .  1 ...    . . 

-  IV. 

«• 

XXilI.\ 

VYIV   f 

-  II. 

I.  Gev.  6. 

X^  A  A  N  W  Tt   ï  1  N  ö     V  o  o  m 

vu.   Werkftuk  na    L  19.  Gcv.  .a. 

yiii.   : V.  5. 

IX.  I    '■  '     V.  4.  Gev;  (J. 

X.  N». I.  ■■  '.'   ■•  V.  13.  Gev.  a, 
N°. 2.         .."■  II.  16.  Gev.  4. 

XII  ƒ       '     '*      "  ^^*  **  ^''*  ^ 
XIIÏ.  N».i.  ^-; II.  I.  Gev.  <3u 

N».a  — rr-  IV.  7.  Gev.  4. 

Xiy.  N'.i.  — iï,  ï.  Cev.  <J. 

N».  2.  — — ,  IV.  7.  Gev.  j^ 
■    XV.  NM. -r-rr-..  H.  1.  .Cevi  6. 


*     éi 


N». »,  '  IV.  7.  Gev.  8.  N».  ^ 

N».3.  — -  V.  ia.  Gev.  1. 

XVLl 

XVII. >         ■    ■'■     II.  1.  Gev.  6. 
XVIII.J 

XIX.   •  V.  ia.  Oev.  3.-; 

XX.  N».i. \,.,    . 

N'.a.— /^^-  ^• 

XXI.  —  IV.  7.  Gev.  3, 

XXII.'  I  '  ■  .    _.    !    IV.  6, 


^ «  -  #. 


xm!}  - — -  ^  '•  <="•  ••• 

XXV.  ■ .■  IL  7-  Gev.  5. 

XXVI.  . V.  5' 

XXVII.  rr-r-  H.  ?•  of  V.  f. 

XXVIIL  Cfl) II-  7. 

J£XVIII.  (6) n.  I.  Gev.  d, 

XXIX:  Werkftuk  na  IV.  14. 


XXX. 


.UB     WSB.KSTQKRXK.  jU 

XXXI.  I 

XXXII.  >        II    I  I   I  IV.  15. 

xxxiii.1         . 

XXXIV.  J 
Gevolg.  .11    <y  ■  IV.  IS.  Gey.  3, 

XXXV.  — —  IV.  aa 

rVd   tOBK   I>Ba   WIRKSTÜKKEM. 

|.  Wericft\ik  N».  ï.  n«  V.  6.  Gev. 

N».a.  —  V.  5. 
II.  ■  na  ,V.  6.  Gev. 

jV  ?  '  '  .' ! "  ' '  Y.  II.  Ge*  K, 

V.           '  V.  9. 

VI.* — -  V.  9. 

VII. f-^^^.V.  4..  G#v.  5» 

VIII.  ,  V.  4.  Gev.  5, 

IX.  ■*"'     .  Ml  •    ■  V.  4.  Gw.  5. 
X. »  •  iV.a."Ge7.ofV.6.Gewi, 

XO.  — 

XII.  \    ■  ^.  7.  Gev;  I. 

XV.>'     '  V.  7. 

ItVLj 
XVII.Ï 

XVIII. >   ni.    .f  I     V.  15. 

XIX.J 


'.  X. 


4 


L 


•**5  V.BOJEl 


/ 


ktï^  DRUKFBILtN  EN  VERBETERIKGE»; 

4 

C  D  op  C  A ,  en  de  Ijmen  D  C  ^  C  B  maaken  ééneTecht» 
lyn  uit;  en  dus,  zo  men  wil »  eeneo  boek  gelyk  aan 
twee  rechte  hoeken  t  die  ook  in  de  daad  het  dcievoué 
tg  van  den  hoek  in  eea*  gelykzydigen  driehoek. 
)ll.  3p.  reg.  4  van  onditen  XI.  lies  vL 

30.  \—  ia  A  H  kes  AK. 

37-  —  U  6. Gevolg  Ues  8  Gevolg. 

33,  •»  10  ■  X(X.  kis  VlIL 

—  IIJ.  Gevolg.  Het  hlyktvan  9elféatdk  Gevefg  eveMem 
pkêti  heefi  vkt  lm  verfehU  van  verfeheiden  rechtboeken 
als  voer  dert^ver.  Jem ,  en  dat  niM  kitéus  ken  uitdrukken 
h  bit  algemeen  Kg.  52.  fteUende  IH  =  HG. 
l)e  Tom  CL  G)  of  het  i^erfcbit  (LI)  van  verl^eldeo  rechte 
hoeken  (LH«  PG)  die  de  zelfde  hoogte  doch  ver* 
fchillende  grondlynen  hebben « is  gefyk  aan  eenen  ttzbf^ 
hoek  (L  G  of  L I)  wiens  hoogte,  de  zelfde ,  en  wiens 
groodlyn  de  fom  (KG  =  K  B'-f-  HG)  of  bet  ver- 

fchil  (KI  =  KH  -  IH  SS  KH  l^BQ)  van  de 
;         gegee^en  grondlynen  is.  . 

3P.  xeg.  7  van  anderen  ef.  14.  L  Oplosfing  leet  M'  (1 
(Oplosfing)  en  15.  ([.  Oplosfing.) 
;    41.  --«  xa  van  onderen  o/  BH  kes  KH. 

4ft.  —    9  — —  — —  EVCuL37>ie9snvcuLs7.en2t» 

43.  teg.  xa  op  de  :|(elfÜ^grondlyn.  Ues  op  de^lfdegroqd- 
lyn  of  op  gelykè  grondlynen. 
*  reg.  as  VIL;  het  VIIK  * 

45.  laatjh  regeh{A  D)  lees  (C D) 

47-  reg.  s  voig  by  en  Voorft;  V. 

41' ^^g*  7  I«  (MN)  het  vierkant,  /w  is  het  vlerkaM. 

49.  «-^  ao  en  XL  lees  en  X. 
'    55-  —  ao     VIL  —  IX. 

57*  «—  X4vapiontf.XVirL  lecsXKL.  en  in  bet  3.  Gev.  vaa 
het  XXIX. 
.    58.  —.  xo  XVIII.  lees  XXh  en  het ;  van  het  X2UL 

66*  —   XX  3,  /erx  <• 

68.  -^  X  proC  Mix  deGa. 

^.  —  a  IX.  —  VIL 


JnmCfBlLEN  XM  VSRBBmUMGEiKi  '  XLV 

Bl«  tfl*  fig*  4         «  kes  «4 
5         0.  —  fu 
7^  «—  16  geval  -^  gecal 
77.-3         D  —  B 

A       B 
79.  -f         B-A 

87,  •**  8      «B  —  iiB 

88.  ^-  4  «m  ofli^M  £  /^M  C 
loa,  fif .  p    ■■         VUL  /f«/  V, 

laa^e  ngiL  Uit  de  XII.  Bep.  bet  X;  en  XII.  Vooi» 
fiei.  Ites  Uit  de  Xli.  en  XVII.  Bep.  en  bei  X  VoorA. 

io8.  f9g.  9  eerde  iee/  tweede  . 

UiS.  .^  i8  Aa  U^s  AD, 

Z28.  -—  4  evenredigbeden  hit  evenredigen 

I3S*  ^^fi^  ffg9l  XXVIL  kei  :Lyi:LV]L 

y3*  —  5  CUl*  5)  ^«  (lil.  Axioma  $•) 

X44.  — •  17  VM^  ^  ni.  ikiNMSAxiNo.    Men  kan  thani 

bet  XI,  XV,  XVI,  XViU  XXI,  en  XXII.  Werk- 

fluk  van  bet  L  Boek  opiosfen* 
146.  reg.  10  en  g'van  ondenn  om  eenen  anderen  hoek 

ftaan  lees  om  den  derden  hoek  (A  en  D)  (ban. 
147«  reg.  ia  en  11  van  onderen  L  ABC  :^  L  DEV 

leci  LDEF  s  L  ABC 

reg.  8  van  mkren  (by  vporb.  C  en  F)  lees  (E  en  B)* 

150.  III.  GevoJg  reg.  3  (5.  en  6.  III.)  lees  (9.  en  6.  III.) 

n  laasfte  reg.  de  ecrfte  Oplosflng  van  het 

Xi.  Ues  de  Oplosling  van  bet  XXI. 
154.  dtf  4  laaiHe  tegels.     Deeze  BepaaHng  van  vlakke 

plaatftn  ^swit  nader  en  fuums^euriger  ontwikkeld. 

p.  197.  Aanm.  IX. 
J74.  reg.  4  gelykvormige  figuuren  Ues  gel^kvormigc  ei 

eveneens  geplaatlle  figuureo. 
174.  r^.  15  II.  Boek  lees  IIL  Boek 

184-  —  6  VIII.  ~  VII. 

186.  —  19  of  uit  1.  10 of  uit  I.  ia. 

jpo.  —  as  XV.  Voorflfl  —  XïV.  Voordel. 

BI.  I9r« 


/ 

I 


TOM       Bumaauv  w  nuMmmsxxu 

BI.  191-  —  8  diic  —  twee. 

194.  _  21  IV.  en  V.  Gevolg  —  III.  IV.  en  V.  Ger. 
X97.  —  13    «««  •«<'.  Tab.  V.  —  Tab»  VII. 
ip8.  —  7  Tab.  IV.  —  VI. 

203 8  van  onderen  KI  l$eT  EI 

i. — - —  19  APi««  AH 

208 13  in  eene  andere  lies  in  eeoen  drkel 

213  — •  12»  5  Gevolg  van  het  10  lees  2.  Gev.  van  bet  12. 

220.  -*  2  onze  aanmerkingen  «—  het  Gevolg 

3  XXXI.  ~  XXXm,  NMIL  en 

V.  en  XXXIV.  N*.  V. 

221.  reg,  7  vancfideren  X.  Boek  lees  XUL  Boek« 

222.  —  3  XV.  /^«  XIV. 

22(f  MM  3  \nin  onderen  1x2  hes  2  :  i 
234.  —  8  ■         GCK  —  GCR 

436  reg.  17  van  ond.  2  =1:  3  '^w  Sr  a  :  3 

238  •■"  7  op  het  dubbeld  N  ö  I^fj  op  N  G 

239  ^^  5  rechthoek  lees  veelhoek 
^^i  •«  3  van  onderen  XI.  Ues  XVI. 

260.  —  II  —      ;  +  ^  —  f  4.  J 
271.  —  2    ■  CIV.)  —  (IV.  20.) 

344.  —  IS  AC  —  AE 

374*  —  10  voeg  ky  kücl.  XI.  13: 

420.  —  XXXIX.  VOORSTfU    —  XXIX.  VOORSTBU 

429.  —  10  van  onderen  XIII,  lees  XIU 

438.  reg,  3  van  onderen      AV*  —  AV' 
4SS.  voeg  by  na  reg.  5 

III.     GEVOLG. 

Gelykvormige  Keegels  ftaan  toe  elkander  In  driedub» 
bele  reedt!)  van  de  ttiiddellyoen  hunner  grond  vlakken. 

SUCL.   XIL   J2. 

WERKSTUKKEN. 
BI.  94« 'Cg.  3  ABID  jeu  ABCD 

39.  kU^e  Tig.  SBCL.  IV.  9.  lUt  EUCL.  IV.  8. 

IN. 


r 


INLEIDING. 

I. 

De  Meetkunde  is  dat  gedeelte  der  Wiskunde,  dat 
de  eigenfcbappen  der  uitgebreidheid  naverscht , 
en  dszelveo  door  zedcere  redeneeringen  bewysr. 

II. 
De  ttitgebreidlieid  en  haare  drie  a&ieetingeD ,  leng- 
te 9  bre^te  en  dikte  j  20  wel  als  de  Figuuren  die 
daar  uit  ontftiaflyzyn  bet  onderwerp  der  Meetkunde. 

m. 

Het  is  enkel  door  eene  aftrekking  des  Verftands « 
dat  men  die  drie  afineetingen  van  de  lichaamen  zelvcn 
a£fcheidt9  om  ze  a£&onderlyk  te  kunnen  befchouweu. 

IV. 

Het  Voorwerp  der  Meetkunde  is  dus  een  afge- 
trokken en  zeer  ^nvoudig  denkbeeld, 

d'alucbert.  Melanges,  T.  IV.  p.  is8*— 6o. 

V. 

Het  is  aan  die  eenvoudigheid  van  het  Onderwerp , 
aan  de  Grondbeginfelen  welke  de  Meetkundigen  ftel- 
len ,  en  aan  de  wyze  op  welke  zy  voortgaan  9  dat  men 
de  klaarblykelykbeid  der  Meetkunde  verfcliuldigd  is. 

B'iiLfiMBBaT.  Melanges,  T.  IV.  p.  164, 

VL 
De  Grondbeginfels  waaruit  de  Wiskonftenaars  hun- 
ne bewyzen  ontleeneut  zyn  de  bepaalingen  zelve  der 
voorwerpen  die  zy  befcbouwen  ;  waar  by  fommigen 
eeoige  algemeene  kundigheeden  voegen,  die  zo  klaar- 
blykelyk  zyn  dat  niemand  van  gezond  ver/land 'er  aan 
kaa  twyfèlen.  Deeze  worden  Axiomata  genoemd :  zo  als 
i^.  Twee  grootheeden  die  aan  één  en  het  zelfde  ge- 

lyk  zyn  9  zyn  onderling  gelyk. 
2^.  Het  deel  is  kleiner  dan  het  geheel. 
3^.  Alle  de  deelen  te  faamen  maken  het  geheel  uit, 
4.  Indien  m  en  gelyke  grootheden  by  gelyke  groot. 

he- 


xLvm        INLEIDING* 

heden  voegt  ^  of  van  dezelven  aftrekt»  zyn  de 
fommen  of  de  verfchillen  ook  gelyk. 

VIL 
De  Wiskonftenaars  maken  van  twee  fborten  Van 
bewyzen  gebruik:  de  rechtjlreek/che  eti  de  bewpenuit 
hit  ongerymde. 

Een  bewys,  dat  rechtflreeks  ^oottgizt  ^  beftaat  hier* 
in  9  dat  men ,  door  eene  aatigengefchakelde  redeneen 
tingf  het  geen  bewee^en  moet  worden  uit  de  eenmaa)  ' 
geftelde  grondbeginfelen  afleidt* 

VIII. 
De  belzen  uit  het  ongerymde  beftaaü  hierïn ,  dat 
toen  bewyze  dat.  eene  zaak  waar  is  om  dat  ze  Qie( 
valsch  kan  zyn:  dat  is 9  om  dat,  indien  men  (lelt  dat 
2y  valsch ,  en  dus  het  tegengeftelde  waar  is  ^  men  iil 
ongerymdheden  vervalt. 

d'alb^bbrt.  Meiangesj  T.  IV.  p.  166. :  lüen  tteft  reeds  eed 
voorbeeld  van  die  bewyzen  aan»  in  I.  i.  Gev.  2.  bl.  13; 

IX. 

Men  maakt  in  beide  de  (bonen  van  bewyzefa  eeri 
geduurig  gebruik  van  het  grondbeginfel  van  op  eU 
kander  fttlling  (juperpofitio)  en  overeenkomst  (eongruen' 
f M.)  Men  verbeeldt  zich  namelyk ,  dat  eene  Figuur 
zodanig  op  eene  andere  geplaatst  zy,  dat  eenige  der 
deelen  van  de  eerstgemelde  met  eenige  deelen  der 
laatstgemelde  overeenkomen  of  op  dezelven  vallen:  dn 
men  befluit  daaruit ,  of  alle  de  andere  dëelec  van  de 
eerstgemelde  Figuur  op  alle  de  andere  deelen  van  dé 
laatstgemelde  vallen  9  en  dus  of  die  beide  Figuur  én 
geheel  met  elkander  overeenkomen  ^  en  gevolgelyk 
onderling  gelyk  zyn,  ja  dan  neen. 

D'A|.aMB£RT.  Mehnges ^  p.  XÖ5,  I65.  Dit  grondbegin« 
fel  is  het  oorfpronkeljk  grondbeginfel  van  gely  kheid  ; 
2ie  I.  Boek  Bep:  VL  Aanm.  III.  bl.  4.  en  reeds  in  het  Vllf, 
Voordel  van  het  zelve  CbL  ao)  een  vowbeeld  van  die 
foort  van  bewyzen,  GRüNC- 
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ORONDBEGINSEL& 

D  £  R 

MEETKUNDE 

E  E  R  S  T  E    B  O  E  K. 

OVEB,      DE     ÜGEMEENB      BIGENSCnAFPSB 

JOER    KECHTE  LTNEN,    ,20    WEL    IN  ZICH 

ZELr    BESCHOUWD^     ALS   IN  ZO  V£&R£ 

ZY    DE     HOFKEN     TAN    DKIJBHOEKEN 

£M    VIERHOEKEN    UITMAAKEN,  Of 

DSRZELVER    ZTDBN    ZTN» 

BEPAALINGEN. 

L 

Wanneer  men  de  uitgebreidheid  alleen  met  betrek* 
kingiot  haare  lengte  befchouwt,  op  de  bradte^  es 
dikte  geen  acht  geevende ,  maar  deeze  beiden  aftrek- 
kende ,  vetktygt  men  het  denlcbeeld  éeoer  linie  of  Ijn^ 

^ANiCBREiuo.  Van  daar  de  gewoone  fpreekwyze  der  Wis» 

konüenaaren ,  dat  de  iyn  eene  Ungte  is  zouder  breedte,  ef 

Mte.    AB,  CDE.  &&.  u 
Vücu  L  2.  Bep.  —  W.  g*  |.  2.  — — ^  Sc  p.  2.  d.a. 

De  uiteinden  der  lynen»  en  haare  ünderlifl|p.fny« 
dingen,  worden  jZi^p^n genoemd. 

I  AA.^^^SRR1NG.  Van  daar  de  gewoone  fpreekwyze  dec 
Wiskooltenaaren .  dat  de  flippen  getn  deelen  bcziuen*  A  «B. 
fig-  ï.  A,  B,  C,  D,  E.  fig,  2. 

Eucu  L  X  en  3  Bep.  —  W*  g.  J.  a.  —  St-  p.  2»  d.  a. 

II  ii^Kiiiixixfo.    Soiopigen  befcbouweo  de  Jyn  ak  door 

.     A  den 


/ 


2    ï.tBofk:  OufdelylunfenzydenierBigutiren. 

den  geduttrigen  voortgang  van  een  flip  gebooren ;  zo  men 
wil,  als  do  moit  of  httfp99r  dat  een  bewogen  ftip  zoude 

nalaaten. 

IIL  '      ' 

Eene  rechte  lyn  is  eene  zodanige  lyn ,  die  overal  ge* 
lyklyk  tusfcfaen  haare  ftippen  gelegen  is ,  Fig.  i.  A  B : 
eene  kromme  lyn ,  die  ongelylclyk  tusfchen  dezelven 
geiegen  is.  C  D  £•  . , 

I  AANMEaKiNG.  Anderen  zeggen :  eene  rechte  lyn  it 
die  y  welke  de  kortfte  is  tusfchen  twee  ftippen.  Wy  zul- 
len fn  de  Aanmerking  op  het,isde  Voorftel  zien  of  dee« 
ze  bepaaling  goed  is. 

zucL.  1.  4  bep.  «i— -  W.  g«  S*  8. ' 

II  AAVMBRKiNG.  Het  Is  met  deeze  bepaaling  gelegen  ,  - 
even  als  met  alle  de  bepaalingen  der  dingen  4ie  te  eenvou. 
dig  zyn ,  om  met  woorden  uitgelegd  te  kunnen  worden : 
zy  zyn  allen  zeer  onvolmaakt,  en  zeer  duister.  De  Heer 
D^ALEMBERT  heeft  hier  over  uitmuntend  gehandeld  ,  in 
zyne  MeUmgcs  de  Phihfopkie  IV  t>eel  bl.  163  en  164: 
V*  Deel  bl.  203  -  206. 

IV. 

.  Men  noemt  oppervlaku  eene  ruimte  die  ipm  alléén 

met  betrekking  tot  de  lengte  en  breedte  befchouwt » 

op  de  dilUe  niet  lettende,  maar  dezelve  aftrekkende, 

20  als  A  B  D  A,  fig.  3.  A  B  D  E,  fig.  4- ' 

I  AAim&BXiirtf.    Van  daar  de  fpreekwyze  der'  Wlskonfte^ 

naaren :  dat  de  Oppervlakte  alleen  lengte  en  breedêe,  doch 

geen  ^kte  bezit. 

SUCL.  I.  5  bep.  —   St.  p.  2.  3  bep. 
GEVOLG.  De  uiteinden  eener  oppervlakte  zyn  lynen  :  het 
zy  kromme,  het  zy  rechte  lynen. 
U  AANMEEKII70.  Sommigen  befchouwen  de  oppervlakte  9 
als  door  den  geduurigen  voortgang  eener  lyn  gebooren  : 
als  *t  ware  het  f peor  of  de  moet ,  die  eene  lyn,  bj  haare 

bcweegias  nalaat. 

V. 


V. 

Etnf'ü*,  of  ifn  oppervlakte,  of  flu»  opper- 

vlakte ,  18  eene  zodanige  wette  overal  gelvklyk  Jm. 

ic-hen  haare  uiteiadeii  ligL  '    i     -— 

IDCL.  I.  7  b«p. 

I  utiittaHmi.    Aodetcn  b<pnlc  h«  VM  .ld„,.  _„ 

,    «ppclAM.  wdte  Moe  ,«1»  l„  ,„  .1,,  t„     JT* 

tao  ruk»:  op Wte  „nc  ,„!,«  I,„  g^tel  p„, „  „^ 

Z«  cun„  op  d=  7  bep.  .ra  to  1.  Boek  „n  .„^ 

IL  ijUMum»..    Wf  zjT,  bia  wriBioo,  lo  jj,  __,, 
«aar™  ,,  in  de  U  Aanmerking  .an  onae  UI  BeS.' 

VI.  Fig.  5. 
De  ondetlinge  helling  van  twee  lynen  CAB  eo  EB 
of  GF  en  KFO  die  in  het  aelfde  vlak  geleegen  zm' 
m  verlaigd  worden ,  tot  dat  zy  elkander  in  eenig  ffip 
U>  of  KJ  fnyden ,  wordt  een  vUüx  UKk  gcooeai 
Die  hoek  isrechtlynig,  ^odelynen,diedal^elm,ui^ 
maaken,  recht  lyn. 

on^»'  '^^°"^'  ""^  "'  ^'^  'y""  ="'»"*' 
onmoeten ,  of  mar  ly  aich  fnyden ,  wordt  de  fnf. 

tUA.BE.of  CP.KF;,  zyn  de»»»,  van  den  hoet 

«ticuI.gensBep.^W.e.j.».r7 St.p.j;ita,,  „ 

I  unuuune.  Wannreresn  boeknietfcmri»o,dr,te. 
dtukl ,  gebralkt  men  drie  Icttan,  of  ééx  lorer-  aii  ua 
er  iftie gebruikt,  ii  het  illooi  de  Jetter  die  au  den  up 
flMt!  tb  oen  -e,  dtle  gebruikt,  Heit  men  altoo.  de  leun 
van  den  top  ta  't  midden.-  du<  mrden  de  hoekm  1,  üa.  < 
«f  ABE.  OFS,  of  wel  enkel  B  en  Fgenoemd, 
U  untaati,..  Daar  de  boek  alleen  de  hdllng  .» 
•»»  lynen  i.,  ,olgt  het,  dat  degtooite  va„  Je„  hoek 
•"«n  iHt  de  grootte  van  die  bBl,,,  „,  geauiain,  „a 


i.M 


4    L  ÈêAi  Ooer  de  hfwnif  m  zyden  der  Fiffmrau 

de  lengte  der  fttcnM  van  denzelven  moet  beoordeeld  won 

deiu    Of  die  beeseo  laog  of  kort  zyn ,  of  27  meer  of  mia 

^verlengd  woR/ea,bIyfc  hunne  helling,  en  dus  de  hoek  diea 

Vf  miakeo, dezelfde:  dus  is  DBH  dezelfde  hoek  als  A BE» 

'UU  AA»MEaxi»Q.      Men  bSoordeelc   de  gel/kheid    van 

twee  hoeken  uit  d«rzelver  overeenkomst.    Zy  zyn  name- 

Ifkgelylc,  indien,  wanneer  men  vooronderftelt,  dat  de 

beide  toppen  op  eikander ,  en  een  been  van  den  éénen 

boek  langs  een  been  van  den  anderen ,  gelegd  zyn,  het 

tweede  been  van  don  eerscgemeiden »  met  het  tweede 

been  van  «den  laatstgemelden »  overeenkomt ,  en  dus 'de 

leUde  helling  beeft.    Zo  dit  geen  plaats  heeft,  zal  die 

hoek  bet  grootst  zyn ,  wiens  tweede  been  bulten  het 

tweede  been  van  den  anderen  valt. 

Dit  is^bet  oorfpronkelyk  denkbeeld;  en  de  natuurlyke 
maat»  van  degelykheid  of  ongelykheid  van  twee  hoeken. 
De  suMMt  der  Timmerlieden  fteunt  op  dat  grondbeginfel» 
En  het  Is  daarop,  dat  de  Wiskonftenaars  alles  bouwen» 
wat  zy  vaa  de  gelykheid  of  ongelykheid  van  verrchillende 
'  hoeken  bewyzen. 
H.  g.  f.  13,  I4>  15» 
IV  AANiC£REi$G.    Er  zyn  'er,  die  willen»  dat  men  fft 
de  veigelyking  van  twee  hoeken  dus  te  werk  gaa :  dat 
men  namdyk  van  de  beenen  gelyke  deelen  B I  •  K  B »  L  F» 
MFafihyde;  en  metdezelven  als  radiusfen,  uit  de  top- 
pen Ben  F.   drkelbogen  IK,  LM   befchryve:  en. dat 
V       men  dan  uit  de  gelykheid  of  ongelykheid  der  ruimten 
.  IBK»  LFM  over  de  gelykheid  of  ongelykheid  der  hoe- 
ken oordeele.    Zie  d*alembf.bt  Melanges  V.  Deel  p.  207. 
en  p.  38.  —  St.  p.  5*  bep  14*    Doch  men  moet  met  het 
denkbeeld  van  een  heek»  die  alleen  in  de  helling  van 
twee  lyoc^n  beftaat,  dat  van  eene  ruimte»  die  tusfchen 
*  drie  iynen  begreepen  is»  niet  verwarren.    Wy  zullen  wel 
is  waar»  ia  het  eerde  en  tweede  Voordel  van  ons  Vlll 
Hoekbevyzen»  dat  de  cirkeibogen  een  eigeuaartii^e  maat 
^^oc  bMkca  oplcevfreo:  doch  ik  twyffd  of  dit  grond- 

be- 


BipaaUngtnl  $ 

begfnrel  wel  als  eeo  eerfte  grondbegiDfel  kta  befehottwd 
worden. 

VIL 

Wanneer. eene  lyn  (DB  Fig.  6.)  zodanig  op  eene 
andere  (AC)  invalt,  dat  zy  ter  wederzyde  van  het 
ftip  (B)  van  invalling  gelyke  hoeken  (ABD  en 
CBD)  maakt,  wordca  die  hoeken  rechte-  of  winkel^ 
hioekBn  genoemd:  en  de  invallende  lyn  zelve  wordt 
gezegd  lood-recht  op  de  andere  te  ftaan ,  of  eene  /oei» 
rechte^  of  perpendiculaire  lyn  te  ^n.  Een  boek 
CE  BC)  die  grooter  dan  een  rechte  hoek  is  9  wordt 
een  Jlompe  otpUmpe  hoek  genoemd,  en  die  (EBA) 
welke  kleiner  is ,  een  fckerpi  hoek.  4 

£T}CL.  i.  10.  II.  12  Bep.  -ff«  iy«  g.  f  20.  «^  Sc  p*  til 

iSt  16,  17  fiep. 

VIII.    Fig.  7. 

Tv«^ee  lynen  (AD,  GE)  wordw  gezegd >arfllW  of 
fvetmydig  aan  elkander  te  zyn  ^  wanneer  zy  met  be- 
trekkipg  tot  eene  derde  lyn,  die  ha^  fnydt, dezelfde 
helling  hebben:  dat  is,  aan  delh  zellBen  kant  (door . 
de  lil  Aanmerking  op  de  VI  Bepaaling)  gelyke  hoe« 
ken  met  die  lyn  maaken ,  (namelyk  ZABF=^GFK: 
^ABC=ZGFC.)  ^ 

I  KAnniEkKtiSQ»  Het  is  niet  gemalilyk  eeo  waar  ea  een- 
voudig denkbeeld  van  de  evenwydige  lynen  te  geeven : 
.  daar  over  zyn  geheele  boekdeelen  gefchreeven:  doch  iQen 
kan  zich  vergenoegen  met  de  Melanges  van  D*iLEMBBKT 
V.  Deel  p.  202.,  TACQUBT  en  clawui  in  hunne  Terkla- 
ringen  op  de  36  Bepaal  ing  van  het'  eerde  Boek  van  su- 
CLTDE8  te  raadpleegen.  Ik  heb  dfe  bepaaling  gegeeven  1 
die  roy  voorkwam  de  eenvoudigfte  en  julttlle  te  zjrn ,  en 
die  geleegenheid  geeft  om  alle  de  eigenfcbappen  vail 
evenwydfge  lynen  te  bewyzen «  alleen  door  d(e  bepaa^ 
liog  aelvsi  en  zander  ze  uit  fommige  eigenfcbappen  der 

A  3  drit* 


\ 

t 


é   L  Sodt:  Over  dt  JjHai,  tn  xydm  der  FtguuraC 

AMwelea  te  moeten  afleidca»  zb  tli  sucudu  gediaii 

nccK* 

IL  AAvyiBMMUfo.   BOCLioBi  gef ft  deeze  bepaling  van  do 

iTTenwydf^  ^^^ •  9*^^  ^^^  ^Y^^^  die» in  betzelfde  vlak 
^gelegen,  en  in  hei  oneindige  verlengd , elkindcr  nimmer 
^fiifden."  Ik  rwyffel  of  bet  denkbeeld  van  eene  verknging 
iB  hst  oneindige  9  en  van  tdmmer  te  fnyden,  voor  een  éérs% 
grondbeginfel  duïdelyk  genoeg  zy:  wy  zuilen  in  het  Ge* 
Tolg  van  bat  Vi  Voorftel  bewyzen ,  dat.  die  eigenfchaV 

~  van  akb  nimmer  te  foySen ,  ook  uit  onze  bepaling  det 
evenwydige  ïynen  v©Igt.    eucl.  1,  Bep.  35. 
Anderen,  geeven  dttzè  bepaling:  cvenwydige  lynen  zyn 

f  'i»t  irelke  altoos  even  ver  van  elkander  af  zyn,  dat  i§ 
die  zodanig  zyn ,  dat  alle  loo Jlynen  (B  L ,  C  K ,  D I  Fig.  8.) 

;  amfcheA- deielven  getrokken,  gelyk  zyn.  Wy  zallen  in 
bet  II  Gevolg  van  ons  IX  Voordel  bewyzen,  dot  dit  ook 
«it  onze  bepaling  volgt :  doch  tevens  in  de  Aanmerking 

^  op  ons  XIV  Voorftel  doen  opmerken »  dat  deeze  bepa« 
ling  niet  doorgaat,  ten  zy  men  te  voren  beweezeN.hcbbe|^ 

■   ^vooronderftelle,  dat  de  afitand  van  eenig  (lip  van  eene 
iccbte  lyn  af,  door  do  lood-Iyn  moet  gemecten  wordea* 
.     W.  g.  f.  25.  — -  St.  p.  spL  Bepaiiiig  27. 

IX. 

I 

Een  Figuur  is  «ene  ruknte  die  tuafchen  redite  (Fig» 

4.>  of  kromme  lyneo  (Fig.  30  befloten  is.    Zy 

ii  fid/iüjÊiig^  wanneer  se  door  rechte  lynen  beilo- 

ten  IS» 

/  BoeL.  1.  14  tn  ao  bep.  «w^  Sc.  p.  3»  7  Bep.  p.  tpt' 

jf  Bcp. 

:      ■  X. 

% 

'  De  rechtljnigi  Figuuren  zyn  dHelfUg »  vlirJ^ilg , 
tiflydg^  en  zo  voorts  9  ntar  maate  van  het  g^tal  ]y« 
Bcn  dat  dezelven  inOuit:  doch  meest  wordt  de  bena« 
aiing  uit  het  getid  van  h  oeen  ontleend :  en  mea 

noemt 


*  BepaêHngin.  ^ 

noemt  ze  dneh^ektn ,  vierhoeken ,  vyf  hoeken  enz.  liaar 
maate  zy  drie,  vier,  vyf  of  meerder  hoeken  hebbent 
en  dus  uit  zo  veeie  lynen  beftaan. 
£ocL.  I.  20.  21.  29.  23  Bepal. 

XL  Fig.  9.  10.  II. 

Een  driehoek  (ABQ  wordt  geljkzydig  gememd  ^ 
wanneer  de  drie  lynen ,  of  zyden  CA  B ,  BC,  AC) 
uit  welke  by  be/laac  gelyk  aan  elkander  zyxu  — — 
Hy  wordt  gelykbeenig  genoemd  (DE F),  mdkn 
twee  zyden  (DE,  £F^  aan  elkander  gelyk  zyiu 
£n  ongWyizyifgCG Hl}  wanneer  de  drie  zyden  (GH, 
H I ,  I G)  ongelyk  zyn. 

sucx.  Lbep.  24*25.  26.  -— ^  W.g.  $•  2i.  «mmSc*  p.  lp» 

,    bep.  20.-ai.  20. 

L  AiNM££SiirG.   Eeoe  der  zyden  (AC,  of  DF»  of  Oi^ 

van  een'  driehoek  wordt  doorftaands  deszelfs  Batis  of 

Grondlyn  genoemd,  en  dan  draagt  de  hoek  (B ,  of  E  ,of  H^ 

welke  over  die  groodlyn  Qaat»  den  nasm  van  Topot  Tef^^ 

punt  des  drieboeks.    Men  neemt  in   de   geJykbeenifiB 

driehoeken  (DEP)  de  ayde  (DF)  die  oogelyk  ig  aan  de 

anderen  voqx  grondlyn  t  en  din  worden  de  beide  gelyke 

2yden  (D£,  EF)  de  Uenen  van  den  driehoek  genoemd 

II.  AAVMEaiKiHQ.   Deeze  bepaling  en  de  twee  volgende, 

'    zyn  flechcs    mam-hepêalingen  of  uitleggingen  van  bet 

woord,  daar  zy  alléén  te  kennen  geeven,  wat  dié  woor* 

den  beteciSieoen  in  gevalle  die  figuuren' mogelyk  zyo. 

.    Doch  wy  zullen  in  het  vervolg,  alvorens  over  die  & 

guureii  te  handelen ,  bewyzen »  dat  zy  ia  de  daad  beftun 

kunnen. 

XIL  Fig.  IS.  13;  9. 

Een  driehoek ,  (  L  M  K  ) ,  die  eenen  rechten  hoek 
(M)  bezit,  wordt  reclttboekige  driehoek  genoemd:  hy 
wordt  ftomp'  of  plomphoekig  genoemd ,  als  hy  (zo  ate 
NP  O)  eenen  ftompenht^k  bezit.    Wanneer  alle  drie 

A  4  de 


r 

/ 


$    l  Sêik:  Ovir  U  lym,  ^  «J^  ^  Bguurenl 

dfe  boeken  fcherp  ay»  fe  de  driehoek  feherp  -  hoekig 
(ABC)  Wanneer  de  driehoek  CLMK)  rechtiioe- 
kig  is  9  wordt  de  zyde  (L  K)  die  over  den  rechten 
lioek  fi»3ttn  de  fchuinfchi  zyde  of  hypotenufe  ^  en  de 
beide  anderen  (LM,  MK)  die  den  rechthoek  (M^ 
DUDvangen ,  worden  de  recht  -  hosk  -  zy den  genoemd, 

EccL.  ï.  27 .  «8,  29  bep.  — -  W.  g.  {.  2r S.  p  20. 

bq).  23.  24.  25. 

AAWMERKmo.  Het  zaF  iHt  het  H.  Gerolg  van  ons  Vlf. 
Voor ftel  blyken ,  waaro»  wy  van  rechthoekige  of  p/omp» 
Imkige  driehoeJrcri  fpreekendc;,  maar  van  éénen  reek$ei$ 
^f  vafi  ééoef>  flensen  hoek  gefprokea  hebben. 

XIII. 

Een  Vierhoek  draagt  verfchillende '  naamen ,  te 
weeten : 

Den  naam  van  Fierkant  (Quddraat)  zo  de  vier  zy 
den  CAB,  BC,  CD,  DA  Fig.  14.)  gelyk  aan  ei- 
lander ^  en  tevens  de  vier  hoeken  CA»  B,  C,  D) 
lechc  zyn* 

Den  naam  van  Ruit,  CRhcmbus'),  zo  de  vier  zyden 
(FG,  GH,  Hl,  Fl,  Fig.  15.)  wel  gelyk,  doch  de 
Jioeken  niet  recht  zyn. 

Den  naam  van  Ruit  -  achtige  Figuur  of  langachttge 
Rldt^  ikhomboides')  j  20  de  overftaande  zyden  CKL 
ea  MP,  Lm  en  KI  Fig.  16)  gelyk zya,  en  ook  de 
overftaande  hoeken ,  (K  en  JVI) ,  L  en  I  gelyk ,  doch 
niet  recht  zyn. 

Den  naam  van  Pflra/fcfogf  am ,  zo  detegenovergeftelde 
^ydefl  (KL  en  MI,  LM  en  MI  Fj^.  16.)  evenwy- 
dlg^ynj  doch  zo  in  een  parallelogram  (ABDE, 
Fig.  4.)  ^e  vier  hoeken  (A,  B,  D,  E;  daar  en  bo- 
ven  recht  zyn ,  verkrygt  het  paraUeU^am  den  naam 
van  têMoekig  paralleiggram  of  enkel  van  RechthoeK 

Alle 
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Alle  andere  vierhoekige  Fjguuren ,  waar  in  de  2y« 
den  en  hoeken  ongelyk  zyn',(OPQN  Fjg.  17.),  wor- 
den tmgefehikte  vierhoehn  of  Trapiziën  genoemd. 

Men  noemt  in  alle  dieFiguuren,  de  lyn  (DB,  of 
GI,  of  LI»  of  PN)  die  van  den  eenen  hoek  tot  den 
tegenovergeftelden  gaat,  den  di^onaal ^dzi  is,  de  lyn 
die  de  hoeken  fhydt. 

EÜCL.  I.  29-34  Öfep.   —  W.  g.  $•  22«  St.  p,  43  , 

ap.  30.  bep.  p,  49,  3a  bep. 

AANMERnti:  Het  wootó,  parallHogramt  betekent  in  het 
Gr/eksch  eene  figanr ,  uit  evenwydige  lynen  belUaude : 
doch  wf  zullen  in  ons  XIX  Voordel  bewyzen ,  dat  alle 
ParalUlogrammen  in/ de  daad  Buitachige  Figuur  en  zyn , 
vermits  de  tegenoverüaande  zyden ,  als  ook  de  t^eno* 
vtrftaande  hoeken,  gelyk  zyn. 

XlV.  Fig.  3. 

Een  Cirkel  is  eene  vlakke  Figuur,  door  ééne  éé- 

nige  kromme  lyn  beflooten  9   welke  lyn  omtrek  ge* 

noemd   wordt :    Die  omtrek    (A  B  D^   is  zodanig 

gefteld,  dat  alle  de  lynen  (AC, BC,  DC)die  meo 

uit  alle  de  ftippen  van  den  zelven ,  tot  één  en  het  zelfile 

ftip  CC)  binnen  den  omtrek  gelegen,  trekt,  en  in 

hetwelk  zy  dusTamenkomen;  gelyk  zyn.    Dit  ftip 

(C^  wordt  het  middelpunt  of  centrum ,  en  de  gemelde 

gejfrke  lynen  CAC,  BC,  DC^  worden  JlraaUn^  of 

radius/en  genoemd.    De  kromme  lyn  zelvt  (ABD) 

draagt  den  naam  van  omtrek  des  Cirkels. 

£OCL.  1.15,1 6  bep. —  W.g.  j.i2. 13. 14.  —  St.  p.3,pbep, 

AANMERKiifo.    Do  geheete  Cirkel  is  dan  eene  Figuur; 

en  de  gebeele  omtrek  kan  niet  befchreeven  worden  zon* 

der  dat  'er  een  Figuur  ontflaat,  omdat  de  omtrek  eene 

kromme  iyn  is .  die  in  zich  zelve  wederkeert.    Maar  de 

deelen  des  omcreks ,  Bogen  genoemd ,  CC  D  E  Fig.  i.)  zyo 

geen  Flguuren* 

A  5  AL- 


f  o   I.  Boek :  (Her  de  IjffOn^  en  zyden  der  Figuur en^ 

ALGEMBENE  VOORONDERSTEL- 
LINGEN. 


Wea  vooronderftelt  dat  het  mogelyk  is»  eene  rech* 
te  lyn  van  een  (Up  tot  een  ander  fló>  te  trdsken. 
EüCL.  I.  I  Begeerte.  —  Sc  p.  i6. 

II. 

Men  vooronderftelt  dat  het  mogelyk  is,  eenerechte 
lynte  verlengen,  of  zo  veel  men  wil,  of  tot  dat  zy 
aan  eene  gegeevcn  lyn  gelyk  zy ,  of  grooter  dan  eeno 
gegeeven  lyn  worde. 

£ucu  i.  a  Beg,  —  St.  p.  i6. 
JANMBEKIK6.    Wy  zullen  in  het  I.  Werkftok  vafi  ons  U 
poek  vtn  Werkftukken  toonen  ,#  hoc  men  uit  een  bepaald 
fiip  eene  rechte  lyn  trekken  kan »  die  aan  eene  andere 

gegcwei^  lyn  fi«>yl^  is- 

in. 

Men  voorondeiftelt  dat  men  op  eene  rechte  lyö 
een  ftuk  neemen  kan ,  dat  aan  een  gegéevtn ,  doch 
kleiner  rechte  lyn  gelyk  is. 
AAXMfiaKiNe.    Wy  zullen  io  het  U.  Werkfiiuk  van  ons 
I.  Boek  van  Werkftukken  zi^  hoe  dit  gefchfedc. 

IV. 

Men  vooronderfteld,  dat  uit  een  gegeeven  ftip 
eene  lyn  getrokken  kan  worden,  die,  of  loodrecht 
op  eene  andere  gegeeven  lyn  ftaat,  of  evenwydig 

aan  dezelve  is. 
lASMBZKiwo.    Wy  zullen  in  het  III.  en  VL  Werkftuk  van 
ons  I.  Boek  aantoonen,  hoe  men  dit  verricht. 

V.  . 

Men  vooronderftelt ,  dat  het  mogelyk  is ,  uit  een 

fccDaald  ftip  als  middelpunt ,  en  met  ecnen  bepaalden 

^  '  ftraal 
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ftraal  of  rêHutf  naar  willekeur»  eenen  cirkel  te  bo- 
fchryven. 
lüCL.  L  3  B^-  — '  St.  p.  16. 

ALGEMEENE   KUNDIGHEDEN, 

OF    A  X  lO  MA  TA. 

I. 
Rechte  Ismen «  waarvan  twee  flippen  overéénkt- 
nen  9  komen  geheel  overeen. 

KVCL.  L  12  Axioma.  — —  W.  g.  £«  41.  — •  Su  p.  14. 

IL 
Twee  rechte  lynen ,  die  uit  liet  zelfile  ftip  getrok- 
ken worden  ,  of  elkander  fnyden »  hebben  niets  ge* 
ineens  behalven  het  ftip  daar  zy  zich  ontmoeten ,  het 
welk  tot  belde  de  lynen  behoort. 

Zie  TACQUET  en  ciavius  op  het  14de  AxkmA  van  lo- 
cLiDEs  I  fi.  — -^  Su'p.  14. 

•  III. 

Rechte  lynen ,  wier  twee  uiterfte  ftippen  overeen- 
komen ,  en  die  dus  geheel  overeenkomen ,  zyn  aan  el- 
kander gelyk:  ^nomgpkeerd:  rechte  lynen  die  gelyk 
zyn ,  zullen  geheel  met  elkander  overeenkomen,  m 
men  haare  uiterfte  ftippen  op  elkander  legt. 
W.  g.  J.  42. 

AANMERKING.    Het  is  uft  dit  eedvoodig  grondbeginfel, 

dat  alle  de  bewyzen  die  de  gelykheid-vaa  lynen  betreffen  ^ 

ontleend  worden. 

IV. 

Zo  de  kruinen  van  twee  gelyke  hoeken  op  elkan« 
der  gelegd  worden  »  en  een  been  van  éénen  hoek 
laogs  een  been  van  den  anderen,  zal  het  tweede  been 
van  den  eerllen  hoek  Ook  met  het  tweede  been  van 
den  tweeden  overeenkomen.   En  omgekeerd ,  indien 

d€ 


ia  L  Boek :  Over  de  lynen ,  en  zydén  der  Figuuren^ 

de  kruinen ,  eu  de  beenen  van  twee  hoek^  overeen^ 
komen «  zyn  die  hoeken  aan  elkander  gelyk. 
RucL.  1.  Ax*  8«  —  W.  g.  f.  41. 
jUNMERKiKo.  Zie  onze  aanmerking  op  de  zesde  Bepal. 

V. 

Eene  lyn,  die.  eene  van  twee  evenwydige  lyneii 
fnydt,  zal  ook  de  andere»  indien  zy«zo  bet  nodig  is> 
verlengd  wordt ,  fnyden. 
I  AANMERKING.  D^  volgt  oit  de  bcpaüng  zelve  der  even» 
wydige  lyntn  :  zie  de  VJII  Bepaling,  f 
11.  AANMBRKiNo.  EUCLiDES  heeft  wel  dit  Voorftel  niet 
met  zo  veele  woorden  uitgedrukt  rdod^  hy  beeft  het  zelve 
flllzwygend  vooronderfteld  in  de  bereiding  van  de  30  en 
37  Propofitfe  van  het  eerde  Boek«  Zie  de  Aanmerkingen 
van  xoENiG»  op  de  27  Prop.  van  het  I.  Boek  van  euclx* 
Wiy  bl.  43*  * 

VI.  Fig.  18. 

Zo  men  uit  de  twee  uiterlten  (A  en  BO  van  eene 

rechte  lyn  (AB),  ate  uit  twee  middelpunten,  cirkels 

trekt»  met  ftraalen  die  of  aan  die  lyn  (A  B)  gelyk,  of 

grooter  dan  die  lyn  zyn  V  zuUen  die  cirkels  elkander 

fnyden,  (b.  v.  in  C.) 

I.  AAMMERKiNo.    euclKdes  beeft  dit  niet  met  zo  vetlo 

woorden  uitgedrukt,  doch  hy  gebruikt  dit  Voordel  klaar-» 

blykelyk  in  de  bewerking  van  de  x  1 2 , 3  Prepo/hie  van  het 

I.  Boek.  _  WOLF  heeft  dit  Voorftel  beweezen  ,  in 
zync  Latynfche  Geometrie  $.  X97>  doch  het  is  zonneklaar» 
en  behoort  tot  de  algemeene  kundigheeden* 

II.  AANMERKING.  Indien  men  tot  flraal  eene  lyn  aannam » 
die  kleiner  is  dan  B^^  ,  zoude  het  kunnen  gebeuren,  dat^ 
de  Cirkels  elkander  niet  fneeden ,  maar  Hechts. raakten,  of 
ook  dat  zy  elkander  niet  eens  raakten.  ^ 

III.  AANMERKING.  Door  middel  van  dit  Voordel  en 
de  V.  Vooronderftelling,  kan  men  het  I.  en  IF.  Werkfluk 
van  het  I.  Boek ,  en  het  II.  en  III.  van  het  III  Boek  on* 
eer  Werkdukken »  oplosfen.  LAF- 
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I.     A  F  D  E  E  LI  N  G. 

OVS&    D£    RECHTS  LYNSN  IM  ZICH   Z2LVBH 

BESCHOUWD. 

L  VOORSTEL,    Fjg^lp. 

Wanneer  eene  rechte  lyn  (DC^  op  eene  andere 
fAE)  invalt,  en  dezelve  in  eenig  ftip  (C)  fnydt, 
naakt  zy  om  dat  ftip  of  twee  rechte  hoeken,  of  twee 
hoeken  (ACD  en  DCE^,  die  te  fanien  genomen 
gplyk  zyn  aan  twee  rechte  Jioeken. 

KüCL.  L.  IS.  —  W.  %.  J.  57.  —  St.  p.  16.  I  Prop. 
BRaEU>iMG.  De«ze  beCiaac  hierin,  dat  inen,  volgens  de 
IV.  VooronderfleniQg ,  voorondeillelle  dac  'er  uit  C  eest 
lyn  CB  getrokken  27,  die  loodrecht  op  AI&  ftaat. 
B£WYs.  J>ic  volgt  uit  de  VIL  Bepaling,  en  uit  de  Be« 
rciding  zelve.    ' 

L  GEVOLG. 

Alle  de  hoeken  (ABE,  EBD,  DBC  Fig.  6.)  wel- 
ke om  een  en  het  zelfde  ftip  (B)  en  aan  denzelfden 
kant  van  eenige  lyn  (AC)  door  zo  vec^ljpen  (EB, 
DB^ais  men  wil  gevormd  worden,  z^j^&men  ge- 
nomen altoos  gelyk  aan  twee  rechte  hol^^jv 

II.  GEVOLG.    Fig.  20,       '* 
Alle  de  rechte  hoeken  zyn  aan  elkan$t  Jplyk.  , 

BBWTS.  Die  worde  ontleend  uic  de  ongerymd^eid « daar 
men  in  vervalt  met  her  tegendeel  te  ftelien.  Men  houdt 
de  oorfpronkelyke  bepaaliog  der  recbce  hoeken  in  bet 
oog  (Bep.  Wil)  en  don  onderftelt  men,  i^.  dat  de  lyn 
CB  zodanig  op  AI  valie,  dat  zy  gelyke  hoeken  ABC 
ca  C  BI  maakt ,  die  dus  recht  genoemd  worden:  2^.  dac 
de  lyn  GE  zodanig  op  DF  valle»  dat  zygelyke  hoeken 
D£G  en  QSF  maakt ,  dit  dua  ook  redbt  genoemd  wor- 

den  ; 


/ 


14  /.  Boek:  ÖMriilyuB,  m  zydtn  i» Figtmntu 

den:  «m  dso  te  htwpm  dat  de  rechte  hoek  GeV  ge- 
iyk  ii  aan  den  recbcen  hoek  Cfil,  oaderftelc  men»  dat 
E  op  B,  eA  KG  langs  CB  gefield  worde:  en  men  toont 
aan,  ómx  men  in  ongerymdheid  vervalt.  Indien  men  oa- 
Heit  dan  £F  ergens  anders  dan  langs  BI  valt,  by  voor- 
beeld, dat  ay  BF  worde:  en  die  ongerymdheid  wordt  uit 
dit  L  Voorftel  afigdeid ,  nadat  men  Bl^  aan  de  andere 
syde  van  de  lyn  AI,  tot  in  D  verlengd  heeft. 
AAHM iixino.   sucuDBs  heeft  die  gelykheid  der  rechte 
.hoeken ,  als  eene  zaak  die  van  zelf  fpreekt ,  aangenomen  ; 
doch  PROCLus  heeft  te  recht  beweerd ,  in  zyne  aannyerkin- 
gen  op  dien  Schryver,  dat  de  zaak  beweezen  moest  wor« 
den.    Men  zie  denzelven',  zo  als  ook  clavius*  in  zyne 
Aanmerkingen  op  het  12  Axioma  van  h*et  L  Boek  'van 
sncuPBs.  « 

III.    GEVOLG. 

Daar  dan  de  rechte  hoeken  allen  aan  elkander  gelyk 
syn,  en  dus  eene  bepaalde  en  befiendige  grootte  hebben , 
leeverc  die  hoek  eene  eigenaartige  maat  uit ,  welke  tot  het 
bepaalen  dér  grootte  van  alle  andere  hoeken  zal  kunnen 
dienen. 

H.  g.  {.  19* 

IL    VOORSTEL. 

Ftg.   é.  doek  waarin  hot  thans  mat  nodig  is,  iat  DB 
kairtcU  zy  op  A  C. 
Indien  twee  rechte  lynen  CA  B  en  B  C)  eene  derde 
lyn  (DB)  in  het  zelfde  ftip  (B)  ontmoeten  ,  zoda- 
nig dat  zy  met  dezelve  twee  hoeken  maaken  CA6D 
en  D  B  C)  die  »  te  famen  genomen  5  gelyk  zyn  aan 
twee  rechte  hoeken  ^  zullen  xlie  twee  rechte  lynen 
(AB,  BC)  maar  eene  en  dezelfde  rechte  lyn  (AQ 
ttitmaaken. 

lucu  L  14.       St.  p.  17.  pr.  I.  3  Gevolg. 
lawn.  Het  wordt  a^eleid  uit  de  ongerymdhaid  d^ar 

men 
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nen  in  verralt»  met  tmt  tegen Jeel  te  ilellen »  en  te  be- 
weeren,  ibt  niet  AB  flecbts  de  verlengiii^  van  BC  is, 
en  met  deezft  maar  ééne  ]yn  AC  uitmaakt ,  maar  dat  ËE 
by  voorbeeld  de  verlenging  vao  B  C  zoude  zjm.  De  on» 
gerymdheid  Is  uit  bet  l  Voorftel  blykbaar. 
AANMEKKiNo.  Dit  VoorAcl  is  üecbts  bet  omgekeerde 
van  het  voorgaande. 

IIL  VOORSTEL.  Fig.  2. 

Indien  twee  lynen  C^ B ,  CE)  elkander  in  een 
ftip  (D)  fbyden  9  zullen  de  tegenoverftaande  hoeken 
of  f ehriks  •  hothn  die  om  dat  ftIp  CD)  'gevormd  wor- 
den (ADE  en  CDB;  ADC  en  £DB^  aan  elkander 
|[elyk  zyn. 

Eucu  1. 15.  — r"  W.  g.  6t«  — —  St.  p.  18.  pr..*. 
BEWTs:  Uit  bet  eerde  VoorfteL 
▲AHMfifiKiNo.  Dit  Voorftel  komt  my  voor  geen  bewys 
nodig  te  hebben  ,  en  onder  de  algemeene  kundigheden 
gefteld  te  moeten  worden,  daar  A  D  en  DE  noodwendig 
dezelfde  onderlinge  helling  hebben,  als  CD  en -DB,  en 
dtts  eenen  even  grooten  hoek  maaken. 

GEVOLG. 

Alle  hoeken ,  die  om  een  ftip  gemaakt  kunnen 
worden  9  zyn  altoos  te  famen  geooomen  gelyk  aan 
vier  rechte  hoeken. 

iuclI.  is.Cor  W.g.f.  (53.— Sr.  p.  18.  pr.  a«  x  Gevolg. 

IV.  VOOIS TBL.  Fig.  7. 

Wanneer  eene  rechte  lyn  (CK)  twee  evenwydfge 
lynen  AD  en  GE  fnydt,  maakt  zy  altoos  de  over* 
handfche  of  verwisfelende  hoeken  (ABF  en  BFE: 
ofDBFen  BFG)  gelyk  aan  eikattder:  en  de  twee 
inwendige  hoeken  (ABF  en  BFG 9  of  DBF  en 
BFE)  die  aan  den  zelfilen  kant  ftaan  ^  te  famen  ge. 
lyk  aan  twee  rechte  hoekeji. 

£a 
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En  omgekeerd  :  zo  eene  lyn  (CK)  twee  aodere 
CA  D ,  G  E;  zodanig  fnydt ,  dat  of  de  operhandfche 
•  hoehn  (ABF  en  BFE,  of  DBF  en  BFG)  gelyk 
zyn  :  of  de  fom  der  beide  inwendigen  (ABF  en 
BFG  of  DBF  en  BFE)  aan  denzelfden  kant,  ge- 
lyk is  aan  twee  rechte  hoeken ,  zullen  die  beide 
rechte  lynen  (AB,  GE)  evenwydig  aan  elkander 
zyn. 

2ÜCL.  I.  29'  28,  27.  —  W.g.  J97*  98.  —  St.  p.30. 
pr.  12;  p.  32.  Cou  3»     . 

BEWYS :  Voor  het  eerfte  gcdeeke  door  het  3de  Vooiftel , 
en  de  8(le  Bepaaling.  | 

)        Voor  het  tweede  gedeeke»  door  het  i  Voorftel»  en  de 
gfle  üepaaling. 

Voqr  het  omgekeerde:  uit  de  oogeryaidbeid  waarin 
men  vervalt,  zo  men  het  tegendeel  fielt»  namelyk,  dat 
A  B  en  G  £  niet  evenwydig  zyn ,  ein  dus  dat  eene  andere 
lyn,  by  voorbeeld  BK,  mee  G£  evenwydig  is:  ea  die 
ongerymdheid  volgt  uit  de  vergelyklng  van  die  onderftel- 
ling  met  de  gegeevene  fleilingeni  en  het  beweczene  in 
bet  eerde  gedeelte. 

V.  VOORSTEL.  Fjg.  fli. 

• 

*  2^  twee  of  meer  lynen,  (CD,  E  F)  aan  ééne  en 
dezelfde  lyn  (AB)  evenwydig  zyn,  zyn  zy  ook  even* 
wydig  aan  elkander.  X 

£UCL.  I.  30. 

BEREIDING.    Meo  trekt  de  lyn  G  L ,  die  de  gegeeven  ]/• 

nen  fnydt. 

2SWT5.    Uit  de  5de  Algemeene  Kundigheid,    en  de  Zdt 

Bepaaliflg. 

VL  VOORSTEL.    Ffg.  aa. 

Zo  de  lyn  CL,  twee  lynen  BG  en  IH  zodanig  fnydt, 
dat  de  inwendige  boeken  (G  O  K  en  D  K  H)  aan  den  zelf- 
den kant  te  famen  kleiner  zyn  dan  twee  rechte  boeken, 

zul« 
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« 

ittllcn  die  twee  lyhen ,  (zö  bet  nodig  is  verlengd  v/nde) 
^elkander  ergeos  naar  dien  kant  fnyden  (in  F.) 
^EREinmo.  Men  onderftelt  (door  de  IV  onderfteUing)  d^t 
1de  lyn   A  £  >  die  door  het  Aip  D  gaat  >   evenwydig  il 
aan  IF. 

HBWTs.   Uit  bet  IV  Vck>rftel  ^  en  de  V  Algemeene  Sun* 
'digbeidk  ^ 

I  AANUftRKiKG.  fvcLirks  hteft  dit  VoorOel  'onder  'dé 
Iklg^meene  Kuodigbeeden  gefield,  het  is  namelyk  by  hem 
*de  XI:  doch  hét  behoort  ónder  die  klasfe  ni^t-:  zie  kok* 
isio  óver  bet  XI  Axioma  en  de  XXVII  Propofitie  van  hcc 
J  BotJc,  én  TAcquBT  over  de  XZXI  Propofitie.  De  Heer 
ifOHTtcLA  gist  te  rechty  dat  dit  Aifoma »  door  de  os- 
baauwkeurigbeid  der  oude  topisteo ,  uit  zyae  wonre  p\s^t$ 
gerukt  18  »  en  da't  bet  eene  gevolgtrekking  was  van  de 
XXVlli  Propofitie.  (Hifioire  des  Mathematiqücs  T.  i.  p. 
221O  Ook  wordt  éii  Voorfiel  in  een  oud  Aiabiseh 
Handfcbrift  van  xuclidis,  dat  te  Rome  bewaard  wordt^ 
Wei  degeJyk  beweeaen. 

t;£VOLC. 

^venwydige  lynen  fnyden  elkander  nimmer,  hoe  vee)  zj 
'ook  verlengd  worden :  en  omgekeerd :  twee  lynen  die  )el« 
icander  nimmer  fnyden ,  zyn  evenwydig. 

tewys.    C7it  dit  Voorftel,  vergeleëken  'met  betlV,  leidt 

men  de  oogerytndbéid  aF,  daar  men  in  vervalUn  zoudei 

indien  men  dit  niet  onderflelde. 

I.  AARMEEiiKO.  De  Bcpaaiibg  vhn  'mvclïdis  dat  twee  ly^ 
ken,  die  elkander  nimmet  fnyden,  evenwydig  ^yó,  vólgl 
Vlan  ook  uit  de  onze. 

II.  AAKMEBkrKb.  Uit  d\ï  Vobrftèl  vbïgt.^  dat  méiS  ülc  dé 
biteinden  (Den  K)  eener  rechte* lyn  DR,  lynen  (DF^ 
K  F)  trekken  kan  ,  die  elkander  in  een  flip  F  fn jrden :  e« 
dus  dat  een  Driehoek  mogelyk  is.  Het  volgt  verder  1 
dat  een  driehoek  DFK  op  zyne  grosdlyo  DK  op  bet 

B  hoogil 


r\ 
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i8    /.  Boek:  Over  de  h/nen^  en  zyden  Ar  Ftgyuren. 

hoogst  maar  eeneo  rechteo  boek  hebben  kan*  Doch  'vry 
zullen  dit  algemeener  ia  het  tweede  Gevolg  van  bet  VII 
Voorde!  bewyzen, 

ni.  AAViiABKiNO.  Men  zoude  ook  uit  dit  Voorflel,  ge* 
paard  met  het  IV  f  kunnen  opmaaken,  dat  de  drie  hoe« 
ken  van  een  driehoek,  teiaanien  genomen ,  gelyk  zyn  aan 
twee  rechte  hoeken  ,  doch  dit  zal  de  ftof  van  het  Vil 
Voorfiel  zyn. 

II.    A  F  D  E  E  L  I  N  G. 

OVER  DE  2YDEN  EN  HOEREtf  DER  DRIB' 
HOEKEN,  EN  PARALLELOGRAMMEN. 

VIL  vooRSTBu  Fig.  03. 
In  alle  driehoeken ,  (ABC)  is  de  uitwendige  hoek 
CB  C  E)  die  eene  der  zyden  (B  C)  met  de  verleng- 
de aanleggende  zyde  (A  C)  maakt ,  altoos  gelyk  aan 
de  fom  der  beide  tegenoverftaande  inwendige  hoe** 
ken  (A  en  B):  en  de  drie  hoeken  zyn  te  famen  ge« 
nomen  altoos  gelyk  aan  twee  rechten. 

jtücL,  I.  32.  -*-  W.  g«  {.  loi.  —  St.  p.  32  prop.  13. 
BEBEiDiNO.  Men  vooronderftelt  dat  'er  uit  C  eene  lyn  CD 
evenwydig  aan  de  zyde  AB  getrokken  is. 
BiWTs :  Voor  het  eerfte  gedeelte  ^\i  het  IV  Voordel  ea 
de  VIII  Bepaling. 

Voor  het  tweede  gedeelte  uit  bet  I  Voorfiel ,  en  het 
cerfte  gedeelte. 

L    GEVOLG. 

*£r  kunnen  rechthoekige ,  en  fiomphoekige  driehoeken  zyn. 

* 

II.    GBVOLO. 

Een  driehoek  kan  niet  meer  dan  éénen  rechten  of 

ëénen  flompen  hoek  bezitten. 

Zie  III  Aanmerking  op  het  VI  Voorfiel. 

W.  fi.  (.  102.  103. 

IIL 
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in.  GEVOLG.   CFig.  05.) 

Wanneer  de  fom  van  twee  hoeken  (A  en  B)  in 
eenen  driehoek  CA  B  C)  gelyk  is  aan  de  fom  van  twee 
hoeken  CD  en  E)  in  eenen  anderen  driehoek  CD  E  F)« 
het  zy  die  hoeken  onderling  gelyk  zyn  9  Cn^nelyk 
A  gelyk  aan  D,  B  gelyk  aan  E)  dan  niet;  zal  altoos 
de  derde  hoek  (A  C  B)  in  den  eerstgemelden  drie- 
hoek (ABC)  gelyk  zyn  aan  den  derden  hoek  CF} 
van  den  iaatstgemelden  CD  £  F) :  en  omgekeerd. 
W«  g.  f.  205.  — *  St.  p.  33.  X  Gev. 

IV.    CE  VOLG. 

De  uiteilyke  boek  (BCE  Flg.  13.)  is  aboos  grooter  Un 
•en  der  beide  overftaande  inwendigeD  (A  of  B), 

lOCL.  I.  J<5. 

V.   OEV0LG«     Fig.  Q4. 

Indien  men  uit  een  gegeeven  ftip  C^}  eene  lyn 
CBA)  naar  welgevallen  op  eene  andere  lyn  ACE  laat 
vailen ;  en  •  dan  uit  het  zelfde  dip  nog  meer  andere 
lynen  CBD,  BC):  zullen  deeze  lynen  aan  den  zelf- 
den kant  des  te  grooter  uitwendige  hoeken  CBCE» 
B  D  E^  en  des  te  kleiner  mwendigen  CB  C  A ,  B  D  A) 
maaken ,  naarmaate  zy  meerder  van  de  eerfle  lyn  CA  B} 
afwyken. 

VL    GEVOLG, 

Indien  men  uit  den  top  van  eenen  $lrieboek  eene  lood- 
lyn  op  de  giondlyn  laat  vallen  9  zal  deeze  CBD» 
Fig.  s6.)  binnen  den  driehoek  vallen »  zo  de  hoeken 
CA  en  C) op  de  grondlyn  CAC)  beide  fcheip  zyn: 
doch  buiten  den  driehoek  C20  als  CD  fig.  57.)  zo 
een  der  hoeken  CCAB)  op  de  grondlyn  CBA^ 
ftomp  is. 

B  %  VUL 


10  I.  toch:  Over  de  Ijnen^  en  tyitn  d$r  Figuurtnu 

VIII.    VOO'RSTBL.     Fig.  fi5. 

Wanneer  twee  driehoeken  (ABC  en  DE  F)  zo^ 
danig  gefteld  zyn:  dat  een  der  hoeken  (B^  van  den 
eerften  gelyk  is  aan  een  der  hoeken  (£)  van  den 
anderen»  en  dat  beide  beenen  (BA,  BC)  van  den 
gemelden  hoek  (B)  in  den  eerften  driehoek  ondef^ 
ling  gelyk  zyn  aan  de  beide  beenen  (DË,  £F)  van 
den  gemelden  hoek  in  den  anderen  driehoek ,  Cname- 
lyk  BA  gelyk  aan  DE,  BC  gelyk  aan  £P)  zal 
1^.  de  derde  zyde  (AC)  gelyk  zyn  aan  de  derde  zyde 
(D  F) :  1^.  de  hoeken  die  in  de  beide  driehoeken  over 
gelyke  zyden  ftaad,  zullen  ook  gelyk  zyn  (uamelyk 
A  aan  D,  ACB  aan  D  F  E)  en  3^.  de  driehoelven 
zelve »  dat;  is  de  ruimten  die  2y  influiten)  züUen 
ook  even  groot  zyn. 

Bucu  I.  4*  -*>*>  W.  g.  {.  7ö.  *^  6t.  p.  11.  pr.  3. 
•EWTs.  Men  vooronderftelt  dac  men  den  driehoek 
D£P,  by  voorbeeld 9  zodanig  op  den  driehoek  ABC 
plaatse  •  dac  de  kruinen  B  en  E ,  zo  als  ook  dat  de  i^den  D  E 
en  4  B  op  elkahder  komen  i  en  men  befluit  dan  uit  de  VI 
Bep.  3  Aanm.  én  uit  de  IV  en  ll(  Algemt  Kundigheid ,  dat  alle 
de  overige  dceleU  ook  overeenkomen  ,  en  dus  gelyk  zyn. 
I«  AANMBRKiMG.  Men  kan  bet  derde  gedeelte  niet  önl« 
keeren»  en  zeggen:  dat  alle  de  driehoeken  die  gelyk 
zyn  f  dat  is,  wier  ruimten  gelyk  zyn ,  ook  gelyke  botken, 
en  gelyke  zyden  beiitten:  wy  zttHen  in  het  11.  Boek  be« 
vyzen,  dat  veele  driehoeken  gelyk  zyn«  wat  den  inhoud  f 
of  ruimte  die  zy  bevatten ,  betreft ,  zonder  dat  er  gelyk- 
heid  van  hoeken  of  zyden  plaats  heeft;  dat  Is,  zo&dec 
dat  zy  In  allen  opzichte  gelyk  zyn. 
IL  AAMM£RCiNO.  De  ondefdelUngen ,  in  welke  dit  Voor- 
ftel  plaats  heeft  •  zyn  i«.  de  onderlinge  gelykheid  van 
twee  zyden  in  beide  de  driehoeken,  ieder  aan  ieder:  en 
dan  a^  de  gelykheid,  niet  van  twee  hoeken/»  bet  ai|gewem» 

een 


ir Afi  Over  de  zydcn  en  bhcken  v<n  drubpeten»  tl 

een  In  iedür*drlehQdt,  naar /oise  van  die  boeken «  welke 
tusfchen  de  gdyke  ^yden  begiöepep  z^n.  Hier  moet  men 
behoorlyfc  opletten:  iudien  men  4&  gelykb^icl  onderHeldê 
niet  van  den  hoek,  tui fcben  de  gelyke  zyden  bcgree<% 
pen.  maar»  van  een'  der  hoeken,  die  in  ieder'  drie* 
boek  over  een  der  «yden  üaat  die  in  ieder  geiyk  «yn, 
dan  zoude  hetbefluit  q  iet  algemeen  zyn,  maar  alleen  voorde 
lechiboekige driehoeken  in  bet  algemeen,  en  voordeove- 
rigen  lo  een  byzonJer  geval  plaats  bcbben,  welke  beidt 
ftukken  het  voorwerp  zyn  van  ons  XI  Vpoiftelc  Gevolg  t 
en  van  het  Xill.  VporCteK 

IX.    VOORSTEL.     Fig.  25* 

Wanneer  twee  driehoeken  (ABC  en  DE  F)  zo- 
danig gefteld  zyn ,  dat  eene  zyde  CAC)  van  den 
eenen  gelyk  ia  aan  eene  zyde  CDP)  van  den  ande« 
ren:  en  dat  twee  hoeken  van  den  eenen  gelyk  sfyn 
aan  twee  hoeken  van  den  anderen,  ieder  aan  ieder 9 
(byvoorb.  ZBACsZEDF  iKCB=lDFE)  ndï 
i^.de  derde  hoek  B  gelyk  zyn  aan  den  derden  hoek  E: 
9^.  zullen  de  overige  zyden  ook  aan  elkander  gelyk 
jsyn  t  die  namelyk »  welke  tegen  over  gelyke  hoeken 
ftaan,  (dat  is  AB=:DE:  BC=EFJ|. 

EüCL.  I.  9(S^  -—  W.  g.  J.  71.  —  S,  p.  41.  pr,  ax. 
2EWY8.    Voor  het  eerüe  g;(.cleeUe  uU  ha   3de  G&volg 
van  het  VU.  Voorttel. 

Voor  be(  tweede  gedeelte»  door  te  onderQellen,  dae 
de  lyn  AC  gefteld  worde  op  DF,  en  aan  te  tonen,  dit, 
d^ar  de  boek  D  gelyk  is  aaa  A,%  en  F  aan  A  CB  „  en  ^ut 
de  lynen  DII  en  £F  met  Afi  ea  BC  moeten  ovei^én* 
komen,  ook  BA  gelyi^  aan  DS  zyn  moet,  om  dat  m.en, 
10  dit  dus  niet  was,  enb.  v.  AGgelykaanOEvooronder» 
fletd  wierd»  in  ongerymdhedeo  zoude  vervallen,  in  gevolge 
van  het  Vill.  Voorftet.  A^cn  txekc  dan  tot  bereidxog  de 
lyn  CO. 

Bs  I 
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L    GSVOLC 

De  gebeetfl  driehoek  ABC  li  gtVfli  iia  den  gehedei 

4fiebod[  DXF:  dat  i«,  de  niImteD  dte  17  bevaiten ,  tyi 

erengrw* 

Ajunuutm.    De  Aanmerking,  diewyop  het  VUI  Voot' 

d«l  geaaakt  bcbbea,  i(  ook  bier  toepasiyk. 

II.   GBVOtC     I^g.  8. 
A1)b  de  loodlynen  (BL,  CK>,  die  mes  tucTdieti  twee 
ffrenwydigc  Ifnen  (AF.  BG)  uekkea  kan,  zya  altooa  au 
elkander  gelykrcn  omgekeerd,  ali  de  loodljmcn  die  tB*rcbea 
twee  lynen  getrokken  kunnen  woeden,  allen  gelyk  aas  ek 
kander  zyn ,  zjn  de  gemelde  lynen  evenwydig. 
■Kvra.    Het  wordt  uit  dit  Voordel  en  uf[  het  IV.  oni- 
kend,  na  dat  nen  de  lyn  BK  getrokken  heeft. 
AlBüKUUro.    Ucn  ziet  dut,  hoe,  uic  onze  bepalti^  na 
de  etenwydige  lynen ,   ook  die  votgc ,  welke  foinmige 
Idirfrera   geevea.  dat  namelyk  die    lynen    evenwydl{ 
syn,  welke  zodanig  geHdd  zyn,  dat  de  loodlynen  tua> 
lÜien  dexel?cn  begreepen,  gelyk  zyn. 

X.  VOORSTEL.    Fig.  affaia/. 
Indien  ineenen  driehoek(ACB)dcIioekenCAen  C) 
op  de  grondlyn  gelyk  zyn ,  is  ^e  driehoek  een  ge- 
lykbeenige  driehoek,  Cdat  is  AB=BCO 


//.  Afi.  Our  de  zyien  en  bêeken  om  drie&êehn.  t$ 

L    CBVOLG. 

*Er  kunnen  gelykhoekige  driehoeken  zyn,  dttii, 
driehoeken  waarin  de  drie  hoeken  allen  gelyk  zyn. 

IL    GEVOLG. 

Een  gelykhoekige  driehoek  is  altoos  gelykzydig. 
W.  J.  III. 

XI.  VOORSTEL.    Fig.  d6,  d7. 

lo  eeneo  gelykbeenigen  driehoek  (ABC),  zyn  al- 
toos  de  hoeken  (A  9  C)  op  de  groodlyn  gelyk  aan  el- 
k ander;  zo  als  ook»  zo  de  beenen  verleugd  worden «. 
de  hoeken  (E  AC  en  AC  F)  onderde  grondlyn. 
EL  CL.  I.  s*  -^  W.  g.  S*  107.  -*-  S.  p.  a2.  pr.  4. 
BFRSTB  BcwTS  Fig.  sé.   MeQ  onderftett  dat  de  lya  BD 
den  lopboek  ABC  1d  twee  gelyke  deeiea  fnydt,  ABD 
en  DBC;  ea  dan  voJgt  het  bewys  uit  het  VIII.  Voordel. 
TWEKDE  agwrs  Fig.  27.    Dit  is  het  bewys  door  buclioes 
gegeevea.    De  bereiding  beAaat  hierin ,  dat  men  A  E  en 
CP  gelyk  fielt»  en  de  lynen  AF  en  CE  trekt:  het  be- 
wys wordt  vervolgens   ontleend    uit  het  VIII  en  IX 
Vooillel. 

L  GEVOLG.    Fig.  05. 

Jtodien  eene  lyn  BA  met  eene  aadeie  lyn  AC  eenen 
ffcherpen  hoek  BAC  maakt,  zal  men  uit  het  ander 
eind  C  van  die  tweede  lyn  AC  geen  lyn  kunnen 
trekken»  die  met  deidve  eenen  hoek  snaakt»  aan  den 
eer stgemelden  hoek  gelyk ,  en  die  tevens  aan  de  eerst* 
gemelde  lyn  BA  gelyk  is»  ten  *zy  zy  deeze  in  het 
eind  B  ontmoete. 

Het  Bewys  wordt  door  het  X  Vooiftel  opgemaakt ,  uit  de 
ongerymdheid  daar  men  in  vervalt ,  als  men  ftelt  dat  B  C 
de  lyn  Afi  ergens  anders»  by  voorbeeld  in  O,  omwoet. 

B4  IL 


1 


14   4  ^^J^*  ^^  ^ lynen^en  zyden  dn  Figtmen. 

IL    GEVOLG. 

'  EeQ.  gelykzydige  driehoek  is  akoos  gelykhpekig  i 
^  ieder  hoek  is.  twee  de^de  ^deeltea  van  cea*» 
yechten  hoek.   . 

W.  §•  $•  ïo8;  -r  S,  p  23.  Gey.  3, 

Het  laatlte  gedeelte  worde  uit  dit  Voordel ,  m^  ^et  VIJ^ 
^paard,  ppgemaaXu 

III;    GEVOLG. 

Een  gelykbeenigé  driehoek  kan  geen*  rechten  hoefc 
^an  alleen  in  den  top  bezitten. 

Het  bewys  wordt  liit  dit  Voordel  en  h^t.  &  Gei(oIg  vai^ 
bet  yil.  opgemaakt. 

IV.  GXvo]tG«    Fig«.  ^6L 

Een  loodlyn  (B  D)  uit  den  top  van  eenen  gelykhee* 
^ligen  of  gelykzydigen  drfehpek  CABC^  op  de  groridr. 
iyn  (AG)  iieergclaaten ,  fnj^dt  die  lyn  in  i^ee  ge.- 
lyke  ^eelen  (ADen  DCji,  en  deelt' iqsgelyks,  den, 
^pphpek  (ABC)  in  twee  gelyke  hoeken.^ 

En  OQigekeetd;  die  lyn  welke  uit  den.  top  v^n, 
peren    gelykbeenigep.    of    gelykzydigen    driehoek 
(A  B  C)  nedergelaaten  wordt,  ?n,  of  den  tophoek ,  of 
^ie  grondlyo  in  twe&  gelyke  deelea  verdeelt»  ftaaj: 
loodrecht  op  de  grondlyn  AC 

TACQUKT  op  de  26   Prop.  VaB.SUCLfDIS  I  Boek«   I.    if 

W.  g.  i,  J07.  —  St.  p.  ^^  G^vplg  X  ea  2. 

tBwx3..    Oei  WQr4(  uit  dit  Voorn/el,  ^et  l^^tlXl  gepaard*,^ 

pnti^QpdL 

AANHERKiNo*    Meo  kan  thaos  de  opIosCng  vaa  bet  3«  ei^ 

^  eerQe  oploifiDg  i{a%  he(  4^  W^erkftuk  uit  ons  eerdf  * 

ï^o^V.  YCTOCtitcn,    ■    - 

V,  czvot9,    Fig,  ïja. 

Indien  op  dezelfde  gro^KÜy^i,  (ACJ  twee  vei- 


7A  41^4  Ovir  de  zyden  ^n  baden  vandtUbodiré,  %g 

fchillffnde  gelykbeenige  driehoeken  ABC,  en  AG C 
(l;iaq,  zal  de  lyn  (BG)  die  door  de  toppen  (B  enGj 
^er  beide  driehoeken  gaat,  tot  op  de  grondlyn  (AC) 
\n  E  verlengd «  die  grondlyn  in  twee  g^lyke  deeleq 
Ihyden ,  en  loodrecht  op  dezelve  ftaan.    ▲  § 

-  BEWVS.  Het  wordt  uit  die  Voordel  Aet  biet^i  gepaard, 
^n  op  'de  driehoeken  A  fi  G  en  G  B  C  toegepast  »  ont- 
kend :  men  bewy$t  oamelyk  de  gelykhcid  der  hoeken 
ABG  en  OBC2  waar  door  de  lyn  BG£  ip  het  gevaf 
yao  het  IV.  Gevolg  vervalt. 

VI,   GEVOLG.     Pig.  26. 

Twee  rechthoekige  driehoeken  (ABD,  BDC)  \^ 
WelH^  de  fchuinfche  zyden  (AB.,BC)  gelyk  aan  elkander 
^n,  ^n  eene  der  recbtboekzyden(BD)  ook  gelyk  in  beiden; 
f  jtn  in  allen  opzichte  gelyk. 

W.  5.  S6.  -r-  S.  p.  a8.  pr.  11, 
«£wy^.  ]y]en  ftelt  de  driehoeken  met  de  rechthoekzyde 
BDt  die  in  beiden  gelyk  is»  tegen  elkander:  dan  niaa- 
^.en  AD  en  CD  eene  rechte  lyn  ((L  Voordel)  :  en  bet 
pvertge  wordt  i)it  dit  Voorjlely  fu  zyn  4.  Gevolg  a& 
geleid. 

VU.   «BvoLG.    Fig.  aji, 

Inókrt  meo  op  de  beeneri  ^AB  ,  BC)  van  eenen  gelyk - 
\>C€n\gcn  driehoek, ofop  derzfel  ver  verlengden,  uit  den  top  Bji 
gelyke  deelen  affnydt  (fi£,  $F0  zal  de  lyn  (E F)  die  de 
plterden  (E ,  F)  van  die  lynen  vereenigc ,  met  dfe  lynen 
eenen  gelykbeenigen  driehoek  (BEF)  maken ,  waarvan  de 
lioekec  onderling  aan  die  van  den  gegeeven^  driehoek  (ABC) 
gelyk  zyn  zullen  ,  en  wiens  grondlyn  (E  F)  evenwydig  aan 
de  grondlyn  (AB)  van  den  gegeeven'  driehoek  zyn  zal. 
BBWYs.  Het  volgt  uit  dit  Voordf  1 ,  uit  bet  3  Gevolg  van 
Itet  Vl|.^n  de  Vil I  BepaÜtig.  ^ 


B  5  VIIÏ. 


è6  L  Boiki  Over  de  lymitf  en  zyden  der  F^ueireii^ 

VUL  GEVOLG.    Fig,  165; 

Indien  men  uit  een  der  boeken  C  op  de  grondlyn  van 
eenen  gelykbeenigen  driehoek  A  G  C ,  op  de  overftaande 
tjdt ,  zo  bec  nodig  is  verlengd  ,  eene  lyn  CD  gelyk  aan  een 
derbee^ogkac  vallen,  aaide  hoek  O  CE  welke  die  lyn 
met  de  vf^ngde  grondlyn  A  C  maakt »  het  driovouA  syn 
van  den  boek  op  de  grondlyn,  G  C  A  of  G  AC 

AAMMEiticrNG.    Wy  adlen  in  bet  Gevolg  van  het  VIII. 

Voordel  in  het  VUL  Boek  tooten ,  welken  invloed  dit 

heeft  op  het  vermaard  Vraagftuk  de  verdeeling  van  «enen 

hoek  in  drie  gjelyke.dceien.betreSeaden 

XII.  VOORSTEL.    Fig.  aSi 

Indien  ieder  der  drie  zyden  v&n  eenen  driehoelr 
(ABC)  gelyk  i$  aan  eene byzondere  zyde  van  eenen 
anderen  driehoek  (DEF>:  (namelyk  ABaan  DE» 
AC  aan  DF,  CB  aan  FE)  zullen  ook  de  hoeken» 
die  over  de  gelyke  zyden  ftaan ,  gelyk  zyn :  (name- 
lyk  ZBAC=EDF,  ZABC=DEF:  ZACB  = 
DFE). 

EüCL,  I.  8.  —  W,  g.  J.  72.  — —  S*  p,  «4.  pr.  5. 
BswTS.  Het  wordt  ontleen4  uit  de  ongcrymdheid,  waarin 
men  vervalt»  met  ce  Aellen  dac  zo  DF  op  AC  geplaatst 
wordt»  de  lyn  D£  niet  op  AB»  zoude  vallen »  en  dus 
de  hoek  FDE  niet  aan  bAc  gelyk  zoude  zyn:  maat 
dat  de  lyn  D  £  zoude  vallen .  bet  zy  binnen  den  boek 
B  A  C »  het  zy  'er  buiten :  de  ongerymdbeid  worde  uit  bes 
XI  Voorftel  afgeleid  |  ÜeUenJe  AG  ='AE,  en  trek* 
kende  B  G.       > 

I.  AAMM£RKiNo.  Dit  Voorfiet  kan  ook  rechtsreeks  be« 
weezen  worden:  met,  zo  als  in  Fig.  133.  de  beide  drie* 
hoeken  tegenover  elkander  te  plaatfen  op  dezelfde  grond- 
lyn A  Cs  en  dan  BG  te  trekken.  Meneebruikt  bet  XL 
en  het  VIII.  Voorftel  in  bet  B»wys. 

T    GE- 


é 

IL  Afd.  Over  de  zyden  en  heken  van  drühocken.  27 

L    GEVOLG*  > 

De  belde  driehoeken  zyn  gelyk  aan  elkander;  dat  is,  de 
ruimceo  die  zy  bevatten  zyn  even  groot. 
II.  AANM EAKiflo.  Met  lette  op  bet  geen  wy  in  de  Aanmer- 
king  op  het  VIU.  Voordel  gezegd  hebben.     # 
IIL  AAKMERKiif  e.  Men  kan  thans  bet  3  Werkftuk  van  ons 
IL  Boek  oplosten. 

IL   GEVOLG. 

Üie  het  Bewys  in  de  L  Aanmerking  vermeld  volgt »  dat 
de  hóeken  om  E  recht  zyn :  Indien  men  Jan  twee  driehoeken 
ABC  en  AGC,  in  welke  ieder  der  drie  zyden  In  den 
ecnen  gelyk  zyn  aa«  eene  byzoadere  zyde  van  den  anderen, 
tegen  elkander  plaatst,  zodanig  dat  eene  der  zyden  (&C) 
man  belden  gemeen  worde «  en  de  gelyke  hoeken  (BAC,  en 
G  A  C:  BCA  en  GCA)  aan  den  zelfden  kant  boven  en  on- 
der gefield  worden:  zal  de  lyn,  die  de  toppen  der  beide  drie- 
hoeken vereenigt ,  loodrecht  op  de  gemeene  grondlyn  A  C 
ftaan,  en  door  dezelve  in  twee  gelyke  deelen  gedeeld  worden. 

IIL    GEVOLG. 

In  de  Figuur  zyn  ECG  en  B  A  G  gelykbeenige 
driehoeken»  wier  gemeene  grondlyn  BG  is:  en  dus' 
indien  men  op  dezelfde  grondlyn  BG  aan  verfchilldn^ 
de  kanten  twee  gelykbeenige  driehoeken  ftelt,  (ge- 
lyk of  ongelyk^  2al   de  lyn   die  derzelver   toppen 
veréénigt,  loodrecht  op  de  grondlyn  ftaan,  en  de- 
selve ,  zo  als  ook  de  tophoeken ,   In  twee  gelyke 
deelen  verdeelen. 
IV.  AANME&KiNo.   HIcT  door  worden  de  5»  6,  7  Werk* 
ilttkken  van  het  L  Boek »  en  het  1  en  4  van  het  II  Boek , 
opgelost. 

^  V.  AAKMfiBKivo.  De  vergdyking  van  dit  III.  Gevolg  met 
het  V.  Gevolg  van  bet  voorgaand  Voordel  leert  ons ,  dat 
dezelfde  eigenrchap  plaats  hetfc»  het  zy  de  gelykbeenige 

<lrlc- 


9%  I.  Boek :  O&er  de  fynen,  en  zyien  der  Figuuwt. 

driehoeken  beide  boven,  of  beide  beneden  de  grondl^n 
gepjia9.tst  woFden. 

XIII.    VOORSTEL.     Pig,  134,   135. 

Indien  in  twe?  driehoeken  (ABC  eu  DE  F)  twee  tyden 
van  den  eeïfeQ  onderling  geiyk  zynaaotwee  zyden  vandea 
underen  (A  B  zi  D  E :  B  C  =  E  F)  en  een  bo^k  (by  voor- 
beeld  A»)  tegenover  een^  der  gege^venzyden(BCj  ftaande 
gelyk  is  aan  den  hoek  (DO  <^o  io  den  anderen  driehoel^ 
over  dp  gelyke' ;pyde  (E  F)  ftaat,  zullen  die  driehoeken  in 
alle  opzichten  gelyk  zyn »  zo  de  hoeken  (C  en  F)  welke  ia 
de^e  driehoeken  tegen  over  de  andere  gegeven  ^elyke  zjd^ 
ftaan ,  beiden  of  (lomp  of  fcherp  zyn. 

BEREIDING.  Mcn  (lellq  de  lynen  BG  en  EH  getrokken 
'  uic  de  hoeken  B  en  E  tusfchen  de  gegeeven  zydenCAB 
en  B  C ,  D  E  en  E  F)  begreepen ,  op  de  teg^ov^rilaand^ 
zyden  AC  en  D F  loqdre^bt  iq  zyn. 
9EWTS.  Uit  de  gelykheid  der  driehoeken  ABO  en^DEFi 
door  het  IX  Voordel»  en  dan  die  des  driehoeken  B.GQ 
f  n  E  H  F  door  het  6.  Gevolg  van  het  XI.  Voorltel. 
AAKMERKiNG.  De  redcD  waavom  vereischt  wordt,  dat  iot 
beide  de  driebQekeo,  de  hoek  die  over  de  tw^dc.  gegee-. 
ven  zyde  Qaat,  of  fcherp  of  (lomp  zy,  is  dat  de  gelyl(« 
held  van  AC  en  Q F  uit  die  vaji  AG  met  DFI  en  ÖQ 
met  HF  wordt  afgeleid,  en  dat  het  alleen  15  uit  de 
gemelde  onderflelHng,  dat  C  en  F  beiden  Üomp,  of  bei« 
den  fcherp  zyn,  dat  men  weet  of  dat  DF  het  verfchil  is 
van  D  B  en  HF ,  zo  AC  het  verfchil  is  van  A  G  en  G  C : 
'  pf  de  fom  van  DH  en.HF  zo  AC  de  fom  is  vanAG  «^ 
Q  C  05.  Gevolg  van  het  VIL  Voorliel.). 

/  GEVOLG;. 

Alle  rechthoekige  driehoeken,  zo  als  ook  alle  flomphoekige 
waarin  de  (lompe  hoeken  gelyk  zyc,  zyn  gelyk,  indien  t^kree 
^fden  om  een  der  (c^erpe  boeken  (taande,  gelyk  zju.. 


i/.  Afi^  Over  dè  tyden  en  hoehn  vdii  irieboekenk  A0 

XIV.    VOORSTEL.     Fig.  24. 

In  alle  driehoeken  (ABC}  (laat  altoos  de  grootftè 
hoek  (ABC}   over  de  grootftè  zyde  (AC}  en  de 
grootftè  zyde  (AC}  over  den  grootfteri  fibek  (ABC). 
EL'CL.  i.  i8*  19.  T—  S.  p.  36  pr.  14. 

I.  nEDEELTE.   BBBEID1NQ.   Stcl  AD^tAB.  trek  B  O. 

BEWTs.    UU  hec  XL  Voorflcl:    en   het  4,  Gevolg  van 

het  Vil. 

U.  GEO£SLT£ :  Het  virordt  be weezen  uit  de  oogeryradbeid 

dAitt  men  in  vervalt ,  indien  men  AC  gelykaan  AB,  of 

kleiner  dan  AB  (lelt  :  men  gebruikt  voor  de  eerQe  00- 

dei^lelling  hec  XL  VoorQel :  voor  de  tweede  het  bewee- 

feene  in  bet  I  Gedeelte* 

L   GEYOLC.    Fig.  sf. 

Van  Me  de  lynen  (CB,  CA,  CD)  die  men  uit 
lecn  gegéeven  ftjp  (C)  op  eene  andere  lyn  (AB)  kan 
laaten  valleD,  is  de  loodlyn  (CD)  de  kleinfte:  de 
'overigen  zyn  des  te  kleiner,  naar  maate  zy  nader  by 
üe  loodlyn  ftaan  (CAICB):  uit  dat  ftip  kan  niet 
meer  dan  ééne  loodlyn  getrokken  worden:  en  'er 
kunnen  niet  meer  dan*twee  lynen  getrokken  worden 
CAB  en  BC  Fig.  a6.)  die  gelyk  aan  elkander  zyn: 
welke  wederzyds  gelyke  hoeken  met  de  loodlyn 
zullen  maaken ,  en  even  ver  van  dezelve  afftaan. 
TAC^UET  op  de  32  Prop.  van  het  L  Boek  van  euclidei 
Cor.  14.  —  St.  p.  53.  Cor.  2.  3.  ^ 

BswTs.  Het  eerfle,  en  tweede  gedeelte  volgt  onmidde« 
lyk  uit  dk  Voorllel:  en  i  het  derde  wordt  met  behulp  van 
het  2  Gev.  van  het  VIL  Voordel :  en  hec  vfeide  met  be- 
hulp van  be§!||.  Voozflel ,  daaruit  afgeleid.  ^      ^ 

IL    GSVOLÖ. 

Daar  de  loodlyn  de  kortfte  is »  heeft  zy  eene  be< 
paalde  grootte :  en  levert  dus  een  eigenaartige  maat 

op 


i 


30  i.  Botkt  Ouer  de  lynen^  en  zydèn  ier  Figuurefu 

op  9  om  den  aflland  van  een  ftip  tot  eene  rechte  lyn  te 

bepaalen. 

St.  p,  29.  Bep.  26. 

I.  Ai^NMSRKiNo.  De  bcpaallog,  door  fommigen  van  de  even» 
vydige  lynen  gegeeven;  dat  zy  uamelyk  die  zyo,  ^elke 
altoos  op  den  zelfden  afïbnd  van  elkander  zyn  y  gaat  niet 
door,  ten  zy  dit  Gevolg  eerst  be weezen  zy. 

III.  GEVOLG.     Fig.  63. 

Indien  men/ uit  een  ftip  (A)  eene  fchuinfche  lyn  (AH)  op 
ccne  'andere  lyn  CjK  getrokken  beeft»  kan  men  aan  eenen 
en  den2elfden  kant  van  die  lyn  (AH)  geen  twee  lynea 
(AI,  AH)  trekken t  die  grooter  dan  de  gemelde»  en 
levens  gelyk  aan  elkander  zyn:  docb  men  kan  *er  wel  aan 
denzelfden  kant  twee  (AD,  Afi)  trekken  ,  die  beide  klei* 
ner  dan  de  gemelde  gegeeven  lyn  zullen  zyn ,  en  echter 
aan  elkander  gelyk  :  de  eene  zal  dan  aan  den  eenen ,  de 
'  andere  aan  den  anderen  kant  van  de  loodlyn  vallen :  de  eene 
xal  met  de  grondlyn ,  naar  den  kant  van  de  gegeeven  lya 
(AH)  eenen  (lompen  boek  (ADH)  de  andere  eenen  fcher* 
pen  hoek  (ABH)  maaken. 

II.  AANMEüKinc.  Dit  is  de  reden  •  waarom  fommige 
fchryvers  in  plaats  van  de  voorwaarde,  onder  welke  v/y 
gezegd  hebben  dat  het  XIII.  Voorftel  plaats  heeft;  deeze 
ftellen  :  mies  de  zyden  (BC  en  EF  Fig.  134»  I3S-) 
over  de  gelyke  hoeken  (AenD)  ftaande,  grooter  zyn  dan 
de  aangrenzende  ( A  B ,  DE);  doch  dan  is  het  Voorftei 
welwaar  in  dat  byzonder  geval ,  maar  bet  is  niet  in  bet  alge» 
meen  valsch,  zo  die  voorwaarde  ontbreekt,  en  het  te» 
gengellelde  plaats  heeft :  want  de  driehoeken  kunnen  gefyk 
zyn  ,  al  zyn  die  tegenovergeftelde  zyden  kleiner  dan  de 

0  aangrenzende,  doch  mits  zy  beide  of  Ik^pe  of  fcherpe 

hoeken  met  de  derde  zyde  maaken;  waarom  wy  het  XIII« 
Voorftel  liever  op  die  wyze.als  wy  gedaan  hebbeo,  heb* 
ben  uitgedrukt. 
KAïsTxar.  j.  83.  en  {•  87* 

XV. 


IL  Afi.  Of»  é  zyden  in  boihn  vm  drUboeken.  31 

XV.    VOORSTEL*    Fig.  30. 

In  alle  driehoeken  (ABC)  zyn  twee  zyden  ( A  B , 
BC)  mar  welgevallen  te  famen  genomen ^  altoos 
groot  er  dan  de  derde  (AC> 

EüCL.  1.  20.  —  St.  p.  3Ö.  pr.  iS« 

BERBiDiNo.     Men  onderflelc  CB  zodanig  verlengd   te 

xyn,  dacDBsAB  is;  men  trekt  AD. 

BBWTs.  Uit  bet  XL  en  XIV.  Voorftel. 

1  AAtiUKBKino.  De  bepaaling  die  fommigen  van  de  rechte 

lyn  geeven :  dat  ay  de  kortfte  is  tusfchen  twee  flippen : 

gaat  niet  door  ten  zy  dit  Voorflel  eerst  be weezen  zy. 

II.  AAHMBRXI90.  Men  is  In  ftaat  het  x.  Werkfluk  van  het 

IlL  Boek  c^telosfen. 

XVI.    VOORSTEL.     Fig.  31. 

Indien  men  van  de  uiteinden  A  en  C  vaneene  zyde  in 
eenen  driehoek  (ABC)  twee  lynen  (AD  ,  CD)  naar 
een  en  hetzelfde  ftip  D  binnen  den  driehoek  trekt : 
zullen  die  twee  lynen  te  faamen  genomen,  kleiner 
zyn  dan  de  beide  overige  zyden  (A  B>  B  C)  des  drie« 
hoeks  te  Tarnen  genomen  :  maarzy  zullen  een*  grooter* 
hoek  (ADC)  bevatten. 

EÜCL.  L  21,  — -.  Si.  p.  37.  pr.  16. 

fZRBioiiiio.  Men  trekt  BD  tot  E,  en  verlengt  AD  tot  F, 

azwYS.   Voor  het  eerde  gedeelte,  uit  het  XV.  Voorael. 
Voor  het  tweede  gedeelte  uit  het  4  Gevolg  van  het 

Vil  VocHfteU 

I  AAMMSBUNO.  Men  kan  ook  de  lyn  BDE  misfen,  en  al- 
leen uit  de  vergelyking  der  hoeken  ADCenAFC,AFC 
en  ABC  redeneeren. 

II  Aanmsbkino.  Zo  men  het  ftip  D  op  een  der  zyden 
neemt I  by  voorb.  in  F,  beeft  men  maar  ééae  lyn  uit  A 
te  trekken,  en  het  Voorftel  behoudt  ook  in  dat  geval 
zyn  kracht* 

XVIL 


$0  /i  Briki  Öuer  de  iynin  i  tn  Zjfdèh  èet  FiguÉtth 

XVII.   VOORSTEL.     Fig.  '24*. 

Wanneer  In  twee  driehoeken  ABC^  DE  F,  twèë 
iyden  van  den  eenen  CAB,  BC)  onderling  gelyk 
zyn  aan  twee  zydcn  (DE,  E  F)  van  deh  inderèn  , 
doch  een*  grooier*  hoek  (ABC)  bevatten:  u\  ook  dë 
derde  zyde  (AC)  van  den  eerstgemelden  driehoek 
(ABC)  grootcr  zyn  dan  de  derde  zyde  (D F)  vail 
den  anderen  driehoek  (D  E  F); 
EUCL.  I.  24.  S.  p.  40.pr.  22* 

BB&EiDiKO!  Men  (lelt  deb  boek  DEG«±ABC:£6:^ 

BC:  CD  trekt  DGi  FO. 

«EWYs.  Uit  htt  VHl,  XI  en  XIV  Voorftel  bewy$t  meil 
degelykheid  van  DG  en  AC,  vao, de  hoeken  EGP  eti 
EFG;  en  dus  dat  ZDFG  grooter  is  dan  DGE:  en  UQ 

« 

grooter  dai^  DF. 

irviii,  VOORSTEL,  i^ig.  32. 

Wanneer  twee  lynen  (AB  en  CD)  gelyk  én  te- 
vens evenwydig  aan  elkander  zyn:   zullen  de  lynëil 
(AC  en  BD)  diedezelven  veréénigen^  insgelyks  gei^ 
lyk  en  evenWydig  aan  elkande*  zyn. 
ÊLcu  1.  33.  -^  St.  p.  4a.  pK  ai. 
BEEEiDiKo.   Men  trekt  eene  lyn  (CB)  die  üit  éenè  der 
hoeken  (C)  naar  den  tegenöverftaanden  (B)  gaat. 
BÈWTS.    Uit  het  IV  en  VUI  Voorftel  leidt  men  af,   dac 
de  driehoeken  ABC   en  CBD   in  a//#  (^zichten  gefyk 

XIX.  VOORSTEL.  Fig.  3a. 
Ineen  parallelogram  (ABDC)  zyn  altoos  de  té- 
genovergéftelde  zyderi  ( A  B  en  C  D ,  A  C  en  B  Ü)  ge- 
lyk aan  elkander :  de  tegenovergedeldè  hoekeri 
(A  en  Ö,  ABD  en  ACD,)  zyii  hét  ook ,  én  het 
geheele  parallelogram  wordt  door  den  diagonaal  ia 
twee  gelyke  deelen  (ACB,  en  CBD)  gefneedem 
EUCL.  1.  34*  -r:  St.  p.  43.  pr.  23* 


« 

tewrs.  Uit  het  IV.  vo  iX,  Voordel  toont  men  aid^ 
\dtt  de  drieboekeB  AGB  en,  CBD  te  alk  iftkhUtt  ge» 

1.    GBV.OXrCK» 

Een  driehoek  (t^BD)  is  de  helft  valT'éëfa  pkrkW^ 
iogrlto  (  AB  D  C)  dat  op  dtzelfde  gtondlyn  CC  D)  tA 
tusfchen  dezelfde  eveowydige  lyfifen  éodan^  gefteld 
\%  >  dat  het  eenen  hoek  (D)  gemeen  hebbe  met  deil 
tMehoek. 
*  V  juimosuro.  in  het  tf  gevolg  v^o  het  I  Voorftd  van 

het  II  Boek  «zullen  wy  toonen  dat  zulks  bok  plaats  heeft ^ 

al  Is  de  boek  l^D)  fn  hét  pairaüélöghUD  verfcfaillend  vaA 

idieftt  !n  Üdi  drieboeki 

tl.    GBVOL'Q. 

S^  twee  taaastljggende  zyden  van  eed  j^atallelojpaitt 
gelyk  zyn*  zullen  zy  alle  vier  gelyk  zyn:  en  meik 
Verkrygt  eeoe  nrfi.  Zo  boven  dien  eene  hotk  recht 
is»  zyn  zy  allen  rechtf  en  tfen  heeft  een  iAnkmt.  Zo 
de  naastliggende  zyden  pngelyk  zyn»  doch  eeneil 
rechtten  hoek  maaken  %  heeft  men  een  rechthoekig 
jpatattelopram  t  of  eenen  ritArAflrJk  C^^*  XilL;) 

AaBSftSiKivo.    Men  kaa  tha&s  het  4  ea  7  WexUtok  vÉii 

liet  III  Boek  oplosfeo. 

til.   bfeVOLd. 

In  alle  vierhoeken  1  waar  ih  de  t^en'dvergèfteidè  cycted 
(AB  en  CD»  AC  en  BD)  gdjrk  zyn:  iyn  zf  ook  eveh^ 
irydit:  en  de  teg^overgeftelde  hoeken  zyó  gelyk. 

afewTs.  Men  onderftek  dat  de  diag0Bssi(CB}gétrókkëti 

is:  eii  men  gaat  voort  oit  het  XU  Voorftel >  en  dan  iiit 

hcClV* 

tv.   bx¥ottti 

IMicB  ttea  Bit  MB  2Up  o  vtti  4e  diègönail)  ié  iyüM 

6  »0I 


i 
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FGI,  en  H6E  eveowydfg  aandezyden trekt,  zal  het  pa- 
rallelogram  io  vier  pwalIelograiniDen  yerdeeld  zyn,  en  de 
twee,  (AG,  en  GD)  door  welke  de  diagonaal  niet  gaat» 
en  die  oMVulfiU  om  de  diagonaal  genoemd  worden,  zullen 
gelyk  zjn  aan  elkander. 
lUCL.  L  43*  •— «»  St.  p.  4&  def«  31*  p*  49*  pr*  30. 

V.   OKVOLG.   Fig,  136. 

De  beide  diagonalen  (KM,  LI)  van  een  parallelogram 
fayden  eikander  in  twee  gelyke  deelen* 
BEW7S.    Uit  de  gelykheid  der  driehoeken  LB M,  en  K B  I« 

XX,  VOORSTEL.  Fig.  137. 

Indien  'er  uit  drie  ftippen  (I,  B , F)  op  een  der  zy 
den  CA  D)  van  een  driehoek  (A  D  E)  op  gelyke  af- 
ftanden  (IB,  BF)  van  elkander  geplaatst,  drie  lynen 
(INP,  BC,FL}  evenwydig  aan  de grondtyo getogen 
2yn:  zullen  die  deelen  (NC,  CL)  van  de  andere 
zyde  C  A  £ )  tusfchen  die  lynen  begreepen  ,  ook 
gelyk  aan  elkander  zyn.  En  omgekeerd  5  indien  ttvee 
evenwydige  lynen  9  (BC,  F L),  de  zyden  van  een* 
driehoek  fnyden, en  eene  derde  lyn,  (IN), van  ieder 
een  ftuk  (IB,  en  NC)  afTnydt  dat  gelyk  is  aan  dat 
ftuk  (B F,  C  L)  van  ieder ,  het  welk  tusfchen  de  eerst- 
gemelde  lynen  be|;reepen  is :  is  die  derde  lyn  even» 
wydig  aan  de  twee  eerften* 

SIMFSON  L  27* 

BaasioiNo.  Men  (lelt  dat  de  lyn  P  O  door  C  evenwydig 
aan  D  A  getrokken  is,  en  de  lynen  IN  verlengd,  en  FL, 
/'  in  F  en  O  foydt. 
BEWT8.  Uit  het  XIX  Voor&el  befluit  men  de  gelykbdd 
der  lynen  PC  en  CO:  en  uit  het  III  en  IX  die  der  lynen 
NC  en  CL.-*-  Het  tweede  gedeelte»  door  beteerde, uit 
de  befchouwing  der  oagerymdbeld,  daar  men  in  verralt 
met  het  tegendeel  te  ilelleo. 


\ 
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GEVOLG. 

Indien  men  eene  zyde  van  eenen  driehoek  in  zo 
veele  gelyke  deelen  deelt  als  men  wil ,  en  uit  ieder 
cene  lyo  evenwydig  aan  de  grondlyn  trekt,  zullen 
die  lynen  de  and^e  zyden  in  het  zelfde  aantal  gelyke 
deelen  fnyden. 

AAsiicERXiNO.    Hier  door  kao  Bien  bet  8  Werkftuk  vin 

bet  I  Boek  oplosjfeo. 

XXL  voo&sTKi.»  Fig*  138. 

Indien  men  de  vier  zyden  van  eenigen  vierhoek  (DCB  A) 
In  twee  gelyke  deelen  deelt,  zullen  de  lynen  (HG,  GF, 
FE,  EH»)i  die  de  ttippendaar  de  dedfiiggerdiled  Is  veréé» 
lilgen ,  altoos  een  paraliebgram  uitOMikea. 
siiipsoa.  I.  29* 
■ULzioiHO.  Men  trekt  de  diagonaalen  DB,  AC 
XZW7S.  Meo  beflait  uit  het  XX  Voorftel  dat  H  G  en  'S  F 
parallel  zyn  aan  AÓt  ^  HE  en  G F  aan  DB:  waaruit 
bet  voorftel  door  het  V.  Voorfiel  volgt. 


Cft    ^  fi. 
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TWEEDE  BOE  IC 

OVBR  DEM  INHOUD  DER  RECHTLYNX* 

C£    FlGUÜRlN* 

L    A  F  D  E  E  L  I  N  G. 

OVSR   Sl£   DRIEHOEKEN    EN   PARALLB^ 

LOGRAMltEN. 

EERSTE    BEPAALINGEN, 

L  Fig.  56, 

De  hoogte  (CD)  van  ecnige  figuur  (ACB)  is  dö 
loodlyn  (C  D)  die  van  den  top  (C)  op  de  grondlyö 
(AB)  valt :  of 9  indien  de  figuur  zodanig  geitel  d  is 
(Fig,  680  dat  de  zyde  (AB)  die  over  de  grondlyn 
(CD)  ftaat,  evenwydig  aan  dezelve  is,  de  loodlyn 
(ED)  die  van  die  zyde  op  de  grondlyn  getrokken 
wordt:  en  de  inhmid  van  eene  figuur  is  de  ruimte  die 
tusfchen  de  lynen,  waaruit  die  figuur  beftaat »  be- 
greepen  is. 

Eucu  VI.  4  bep.  «—  St  p.  244*  def.  4* 
h  AANMBBKiNo.  DeieedeD,  waarom  gemelde  loodlyn  de 
boogce  van  eene  figuur  genoemd  wordt ,  bl^t  alt  het 
a  gevolg  van  het  XIV  Voorftel  des  l  Boekt. 

L    GEVOtG. 

Ttwet  flguuren,  die  tusfchen  dezeUÜe  evenwydige 
lynen  begreepen  zyn»  zyn  even  hoog:  (uit  deeze  be- 
paling  en  gevolg  a.  van  Voorftel  DC  des  I  Boeksi) 

IL   GEVOLG. 

Twee  figuuren  worden  gez^d  gelyk  te  zyn  9  20 
Wre  inhouden  gdyk  zyn. 
XL  AAEMBaxuro*  Zo  bovendien  de  zyden  en  de  boeken 

van 
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▼an  de  eene  figaur  onderllog  gelyk  zyn,  ara  de  zyden  en 
de  hoeken  van  eene  radere  figuur ,  (,20  als  sulks  by  v.  in 
het  VIII ,  IX,  en  XII  Voordel  van  het  eerfleBoek  plaau 
had»)  zyn  niet  alleen  de  fignuren,  wat  den  inhoud  betreft, 
naar  ook  In  ^Uen  opzkbte »  gelyk. 

II.  Fig,  49. 

Een  rechthoek  C^FGH)  word  gezegd  de  recht* 
hoek  van  twee  bepaalde  lynen  CAB^enCD^tezyOt 
wanneer  deszeifi  grondlyn  (GH)  gelyk  ia  aan  eene 
van  die  lynen  (A  B ,  by  voorbeeld)  en  deszelfs  hoog« 
te  (EG)  gelyk  aan  de  andere  lyn  C^D). 

incL.  II.  I  bcp.  — —  S.  p.  75.  bep. 
I  AANiisRKisro.   Wy  zullen  gelegenheid  hebben  fn  het 
6  Gevolg  van  bet  VII.  Voorftel  In  het  IV*  Boek ,  de  reden 
vra  deeze  beptallng  uit  te  leggen. 

.    GEVOLG.  Pig.  51. 

Het  vierkant  CACEG)  op  eene  lyn  GE  gefteld, 
is  een  rechthoek  uit  twee  gelyke  lynen  CGE  en  C  B) 
gemaakt. 
U  AavuaaiLiiie.  Men  duldt  dikwerf  een*  rechthoek  doec 
de  drie  letteit  aan ,  die  een*  der  hoeken  bepaalen :  I9 
voorbeeld  »  men  zegt.  den  Rechthoek  E  O  Ei »  ofli  deo 
Rechthoek  uit  H  G »  en  E  G  aan  te  duiden.  Ook  by  veelen , 
vooral  onder  de  oude  Wlikunsteoaaren,  en  die,  welke 
hunne  wyxe  van  fchryven  dipt  vo^en,  zullen  drie  lettera 
van  eene  lyn  t  achtereenvolgend  geplaatst ,  den  radic- 
boek  aanduiden  van  de  twee  lynen  door  die  letten  uitge- 
drukt: by  V.  Fig.  S4«  ReeHbtek  AHl:  dat  is,  rechtboek 
vit  AH»  en  Hl:  de  midJelfle  letter  is  die  welke,  met 
de  eerfle  en  laatfte  veréénigd,  de  lyoen.  die  de  zydèa 
van  den  rechthoek  zullen  zyn ,  uitmaakt. 

Hier  van  daan  ook  de  uitdrukking  der  Ouden»  het  !#• 
ffupêiu  door  twee  lynen»  om  ^en  rechtboek  door  deiet 
ven  «vormd  uit  te  drukken. 

T  C3  l 


/> 
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L  vdoRSTBL.  Fig.  50. 

De  parallelogranimen  (BL,  DL,  DH)  die  op  de- 
«elfde  grondlyn  (ML)  of  op  gelyke  grondlynen 
CML  eo  IH)  ftaan,  en  tusfchen  dezelfde  evenwydige 
lyncn  (AF,  MH)  gefteld,  ei»  dui  even  hoog  zyn, 
hebben  gelyke  inhouden,  of  zyn  gelyk. 

EOCL.  1.  35»  3««  —  W.  $•  152,  I53*  —  S.  p.  44. 

pr.  24»  2$. 

B£WTf •  Uit  de  bepaling  dei  eveowydige  lynen  (^  Boek  » 

bep.  8.)  en  uit  het  XIX.  Voorftel  van  bet  I.  Boek ,  be. 

wyst  men  eerst  de  gelykheid  der  driehoeken  B  D  M  «n 

CEL:  waar  uit  het  overige  volgt, 

!•  AANMUKiKO.   De  reden  van  de  gevoigtrekkiog  ên  dus 

enz.  in  bet  voorftel  zelve  voorkomende,  blykt  uit  het 

L  Gevolg  van  de  I.  Bepaling. 

L    GEVOLG. 

Een  parallelogram  MC  Is  gelyk  aan  den  rechthoek 
OL,  die  dezelfiic  of  eene  gelyke  grondlyn,  (ML) 
heeft,  en  vjfiens  tweede  zyde  (MO)  om  den  rech- 
,tea  hoek  gelyk  is  aan  de  hoogte  (M  O  of  P  L)  van 
het  paraUelogram*  Zo  dat  nn  nchtboik  d$  iigenaanigê 
mooi  is  van  dê  pofolUl^awmfu 

IL    GEVOLG. 

Alle  rechthoeken  9  die  uit  gelyke  lynen  gemaakt  wor- 
den ,  zyn  gelyk. 

IIL  GEVOLG.   Fig.  ja. 

De  fom  van  verfcheiden  rechthoeken  (LI,  QH, 
.  PG,)  die  de  zelfde  hoogte  doch  verfchilleode  grond- 
lynen hebben,  is  gelyk  aan  eenen  rechthoek  (LG) 
wiem  hoogte  de  zelfde ,  en  wiens  grondlyn  de  fom 
*  van  aUe  de  gegeeven  grondlynen  is»  - 

V  IV. 


/.  AfL  Oter  de  DrkhmkM  en  ParalUegrammen.  fg 

IV.  CE¥OLC.  t^ig.  5f« 

Eq  dus  IS  het  vierkant  (AE)  van  eene  lyn  (G£^) 
gelyk  aan  de  fomder  rechtboeken, (AF,  B£^  van  de 
geheele  lyn  met  ieder  der  deelen»  waarin  de  lyn  ver* 
deeld  is. 

KucL.  11.  2.  —  St.  p.  76.  pr.  2. 

V.  GEVOLG.  Fig.  51. 
En  dus  indien  eene  lyn  (G  E^  in  twee  deelen  (G  F  , 
F  e;  gedeeld  is ,  is  de  rechthoek  uit  die  geheele  lyn 
(GE)tn  een  der  deelen  (FE)  gelyk  aan  het  vier* 
kant  (IE )  op  dat  deel  en  den  rechthoek  (HF}  der 
beide  deelen  (G F,  FE)  te  faamen. 

iücu  II.  3«  —  St.  p,  77.  pr.  3. 

VL  GEVOLG,  Fig.  ja 
Een  parallelogram  (M  E ,  B  L ,  of  £  I)  is  altocfs  h«t 
dubbeld  van  eenen  driehoek,  die  op  de  zelüte^ond- 
lyn  (laat  9  en  de  zelfde  hoogte  heeft  9  of  tusfcheik  de 
zelfde  evenwydige  lynen  b^eqpen  is. 

BucL.  I.  41.  —  W.  f.  IS4.  ««-«i'Sti  p.  47.  pr»  3^ 
U  AABMBEKivQ.  lodieD  uien  dit  Gevolg  aet  bet  hHe* 
volg  van  het  XIX.  Voorfiei  in  het  L  Boek  veiigelykc,  zal 
mea  zien  dH  het  ^een  toen  beweezen  werd  phau  te  keb- 
lien  9  warneer  de  dtie^otk  en  het  parallelogram  eenen 
koek  gemeen  hebben  «  nn  op  aHe  driehoeken  ,  boe  ver- 
fchillenJe  ook  hunoe  hoeket  van  die  éar  pafaiIelogiain# 
men  ayn  mogen,  wordt  toegepase» 

111.  aARMKiKiMn.  BSen  Is  uk  die  gevolg  Ia  ÜSBt  het  ir ,  •f*^^^ 
ia,  13.  (1.  Oplosfing)  14.  (!•  Oploafin^  16, 17»  i«^3,  ^^ 
a4>  28^.  Wcrkftuk  van  het  UI.  Boek  op  te  loa&n. 

IL  VOORSTEL*  Fig.  51. 

Indien  eene  lyn  C^E)  naar  welgevalkn  ia  twee 

deelen  (G  F ,  F  Ë)  9  het  zy  gplybe ,  het  zy  ongelyke  , 

gedeeld  wojrdt :  is  het  vierkant  ( A  E)  op  de  geheele 

lyn,  de  fim  van  de  vierksnten  QAU  I£)  op  ieder 

C  4  deel. 


4«     JL  9*^i  Ow  é  mbtfyufgi  figiimm, 

deel,  en  vin  doi  dubbelen  rechthoek  CIC  en  lp)«9 
^(kdsdeekti. 

'SDCL.  Il<  4<  — ^  5.  p.  78.  pr.  4, 
^swHi   Qlt  <U  if  9d«  Gevolg, 

I.  CKVOLCL 
lodico  cene  lyn  io  twc«  gelyke  deeles  gefheedai 
wordt«  i*  bet  Vier^t  vut  de  gebeele  lyn,  het  vie^ 
VQi«4  VW  hüK  vierk«iit  op  «qi  dei  dee^eo^ 

IL    CBVOLC. 

Ed  hisgelyks,  h  het  vierkant  Van  een  der  deetea 
gelyk  aan  het  verfthjl  ttufbhen  het  vtetkant  vtn  di^ 
^beele  lyn  >  en  de  fom  van  het  vierkant  van  het 
<weed«  deel  niet  des  dubbelen  rechthoek  dei  b^dft 
'4^^t»  te  famen. 

I  Ul*(nKUi«.  Dit  VoerRel  kan  veet  algemeener  ult|»> 
dnkt  wordea  c^  deeze  wyze.  biditn  uut  tyn  in  at  ewk 
ifMim  ai*  »m  t^gvc*  g^utdn  vmdt ,  is  htt  ein-lant  «ü 
^  ftlittk:  Ijn  gdjk  «M  é*  firn  wn  <<*  vioiOTtm  tp  item 

dicim,M«caMiMBM2«MaM,fMtMitfaMwiifD(rif*i.  Wan 

ftel  de  lyo to  Ttrlcheldea  deelcD  e.l,e,'8erDee(l«i,to  [■ 
diK»  oat  Vooi&a ,  oult(s  -it  t  -+«0  =  □  >>*t  (fl  -«r  »> 
t  Beclith. 
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van  de  vermenigvuldigingen  en  tweede  magten  of  quadraa*» 
ten  van  getalen  verftaan  kan  ,  hec  geen  wy  hier  van 
rechthoeken  en  vierkanten  van  lynen  gczegj  hebben. 
Pus  zyn  deeze  beide  Voorftellen  op  alle  grootheeden 
toepa^lyk  :  ep  dit  algemeen  Voordel  leevert  juisc  den 
legel  op ,  diep  men  ,  om  den  vierkanten  worcel  uit 
•en  ^etal  te  trekken»  volgt.    Zie  Si.  p*  i7S*^iS5« 

Jli   TOORSTBL.  Fig.  51. 

Indien  ccne  lyn  (KG)  in  twèc  gelyke,  (KI,  IG) 
en  in  t^^e  ongelyke  deelen  (KH^  HQ)  gedi^elct 
wordt ;  zal  de  rechthoek  (L  H)  van  de  ongelyke  dee» 
len  (LH»  HG)  met  het  vierkant  (NP)  van  het 
Hidden  ftuk  (IH)  gelyk  zyn  aan  het  vierkant  (GNJ 
van  de  halve  lyn. 

iüCL.  II.  5.  — — »  S.  p.  7p.  pr.  5. 

KiWTfl.  Uit  bet  2  en  3  Gevolg  van  het  I.  VooriteU 

IV.  VOOHSTXL,  Fig.  53. 

Indien  eese  Jyn  (AC)  In  tivee  deelen  (AB,  BC)  naar 
vrelge vallen  ge(necxien  ia»  en  'er  een  der  deelen  (BC) 
aangevQcgd  wordt  •  om  met  haar  ééne  lyn  njt  te  Qiaa^ 
ken  :  tal  het  vieikant  CKD)  op  die  (kmengefleide  lyn 
<AD)  gelyk  zyn  aan  viermaal  den  rechthoek  begrepen 
door  de  gegeven  lyn  ( A  C)  en  bet  gezegde  deel  (B  C) ,  ie 
famen  met  bet  vierkant  van  hec  ander  deel  (AB> 

«o<^  II.  g. 
9BWTI.  Uit  het  a  en  3  Gevolg  van  het  1  Voorftel. 

^  »  v  o  L  Q : 

□  op  A C  zs  Reobth.  AD,  AB  4.  DopB&  dat  is; 

Indien  n^en  eene  rechte  lyn  A  C  in  twee  deelen  naar  welge^ 

vallen  deelt ,  en  men  voegt  *er  een  der  deelen  aan ,  zo  dat  hee 

pet  die  lyn  eene  rechte  lyn  uitmaakt;  is  het  vierkant  vaa 

i^  g^^Vti  lyn^  gelyk  aan  den  recbtho^  begrepen  ottdet 

C  5  4« 
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de  Tameagefidde  lyo  en  be(  ander  deel ,  te  famenmet  het  vier* 
kant  van  bet  aangcvoegde  deel. 

ftUCL.  11.  6.  S.  p.  8i-  pr.  6. 

V.  VOOR8TBU  Pig.  I39> 

Het  vcrfchil  der  vierkanten  (H  C  en  IC  O  van  twee 
ongelyke  lynen  (AC,  BC)  is  gelyk  aan  den  recht- 
hoek (HE)  begreepen  onder  de  fom  (AD  of  LE^ 
en  het  verfchil  (AB  of  FE)  dier  beide  lynen. 

BiaaxDiNO.  Men  verlengt  A  C  in  D,  so  dat  C  D:=:B  C,  en 

men  trekt  vervolgens  de  evenwydlgc  lynen  D  F,  GF,  K  E,  L I. 

B&wrt.  Uit  her  2  gevolg  van  het  I  Voorde!  van  dit  Boek. 

GS  VOLG.  Fig«  52. 

Het  vierkant  (M I)  op  de  helft  (JL 1)  van  eene  lya  (k  G)  , 
is  altoos  grooter  dan  de  rechthoek  (L.H)  ?an  de  twee  oft« 
gelyke  deelen  (RH,  HG)  die  te  fiunen  de  zelfde  lya 
(R  O)  ttüBiaaken. 

lawYf.  Rechthoek  uitKH  en  HG,  is  die  van  kT+Th 
en  ïtl — IH:  dus  gelyk  aan  D  öp  KI  —  q  op  IH: 
waaruit  het  gecegde  volgt. 

VI.  VOORSTEL.    Fig.  54. 

'De  driehoeken  (ADIi  AEI,  HKL)  die  op  de- 
zelfde grondlyn  (AI),  of  op  gelyke  grondlyneo  (AI» 
HL)»  eo  onder  de  zelfde  evenwydige  lynen  ftaan» 
en  dus  even  hoog  zya  »  zyn  gelyk. 

Eucu  1.   37*  ' W.  g.  j.  153.  — ^  S.  pi  46.  pr^ 

BEBBiDiNO.    Men  vult  de  CD  C=L  B I »  C I ,  G L,  aan. 
BBWTS.    Het  word  t|it  het  I.  Voordel  van  dit  boek,  en 
r  bfl  I*  gevolg  van  bet  XIX.  Vootfletvan  bet  h  Botk; 
OBÜeend. 

L  GKVOLG. 

De  inhoud  van  eenen  driehoek  is  de  beJfc  van  den  ia- 
\mA  van  eenen  rechtboek  >  die  op  de  ^Ifdei^ondiyn 

ftaat 
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ftaat  en  de  zclfile  hoogte  heeft»  (6  en  i  Gey.  van  het 

I  Voorftel)  en  dus  is  de  inhoud  van  eenen  driehoek  ge- 

lyk  aan  eenen  rechthoek ,  waar  van  de  grondlyn  de  zelf- 

de»  doch  de  hoogte  de  helft,  of  de  hoogte  de  zelfde 

en  de  grondlyn  de  helft  is ,  van  die  des  driehoeks :  zo 

dat  de  rechthoeken  ook  de  eigenaartige  maat  der  drie  • 

boeken  9  even  :ils  derparalJelogrammen»  zyn. 

AüMMEAKiNO.    Wy  Zullen  breeder  over  die  maat  ban* 

delen  in  hec  tf.  7f  8  Gevolg  en  in  de  8  Aanmerkiog  ophec 

Vil  Voorftel  van  het  IV  Boek. 

IL  GEVOLG.    Fig.  140* 

Twee  driehoeken  die  op  de  zelfde  grondlyn ,  aan  den  zelf. 
dea  kant  geftdd ,  en  gelyk  zyn ,  zys  tusfcken  d«^fde  evea« 
wydtge  lynen  begrepen. 
nucL.  I.  39* 

VIL    VOORSTEL.     Fig.  SS. 

In  alle  rechthoekige  driehoeken  is  het  vierkant  (D  B) 
van  de  fchuinfche  zyde  of  hypotenufa  (A  B)  gelyk 
aan  de  fom  der  vierkanten  (B  G  en  C I^  van  de  beide 
overige  zyden  CBC  en  AC). 

züCL.  I.  47-  •—  W.  g.  J.  172.  —  S.  p.  50.  pr.  32. 
BERBIDING.  Men  (lek  dat  de  lyn  CK,  uit  den  rechten 
hoek  C,  evenwyd/g  aan  AD  of  EB  getogen  is:  en  men 
trekt  de  lynen  CD,  CE.  AF,  BI. 
Bswrs.  Men  bewyst  uit  bet  VII.  Voorftel  van  hetl.  Boek 
dat  de  driehoeken  B  A I  en  D  A  C  gelyk  zyn ,  zo  a/s  ooit  de 
driehoeken  ABF  en  EBC:  en  vervolgens  uit  het  6  Ge- 
•  volg  van  het  I  Voorftel  van  dit  Boek,  dat  □  AK  n.  □ 
IC:  OKBs:DBG.  Waer  uit  door  het  4.  Gevolg  van 
dat  Vo9rftel  het  befluit  volgt. 

I.  aakmcrhino.  Dit  Voorftel  wordt  het  Voorftel  of  hic 
Tbeorema  van  Pjtbagor^s  genoemd,  en  het  is  algemeen  on* 
dér  dien  naam  bekend.    Men  kan  bel  zeUe  zeer  gemaklylc 

uic 
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oit  de  leere  der  gelykvormige  drieboekeb  bewyzen  »  xo  alt 
wy  bet  lo  het  IV.  B >  Voorttel  XII, 3 ^aoai.  doen  xuiJea. 
II.  AANMB&KUfo.  DU  Voorllel  en  de  twee  volgende  ^yu 
ilecbcs  byzondere  gevallen  van  een  algemeener  Voorflef » 
alle  drieboeken,  boe  ook  genaamd,  betreffende:  hec  welk 
door  rAftvsm2YütColU3mismatbematicag(^UbAV.pr.  i.) 
opgegeven ,  en  door  den  beroemden  castillon  merkeryk 
vermeerderd  is :  zie  de  fchoone  verhandeling  van  den  laatst- 
gemelden  in  üfm.  di  VAcat.  dt  BerUn  Ao.  1766-  p.  35^ 

L  GEVQX.G. 

In  alle  rechthoekige  driehoeken  is  bet  quadraat  van 
een  der  rechthoeks^zyden  9  gelyk  aan  het  verfchik 
der  vierkanten  opdefchuinfcbeenop  de  andere  recbt- 
Jioeks  -  ayde :  en  dut  gelyk  aan  den  rechthoek  b^repea 
onder  de  fom  en  het  verfchil  van  de  fchiünfcbe  en  die 
lechthoeks  •  zyde. 

11.  AANMBRKiNe   De  teedco  vaQ  de  gevolgtrekking ,  ^  AcT» 
blykt  uit  het  V.  Voorftel.  ^ 

II.  G  E  V  o  L  G.  Fig.  70. 
Indien  in  eenigen  driehoek  DEH,  de  vierkanten 
van  twee  zyden  CD H^  HE)  te  famen  genomen  gelyk 
zyn  aan  het  vierkant  op  de  derde ,  is  die  driehoek 
rechthoekig:  en  de  rechte  hoek  wordt  door  loeide  de 
9yden ,  wier  vierkanten  men  famencelt,  begreepen. 

BUCL.  L  48. 

iBRBiDiJBio.    Men  vQoronderftelt  HF:^  aan  DH  en  j|[^  op 
£H:  en  men  trekt  £F. 

BBWYs.    Door  dit  Voorftel :  en  het  XII  van  bet  I  Boek* 
IV.  AANMBRKiNo.    Men  kan  bet  xelfde  hU  bet  9figefymiê , 
bewyzen :  miu  de  volgende  Vlil.  ea  UL  VoorftcUea  eerst  * 
bekend  zyn. 

III.  GEVOLG.  Fig-  5tf,en  j7, 

In  alle  driehoeken  ACB,  Is  bet  verfchil  der  vierkanten 
«S>  twee  zyden  (CB«  C  A}  gelyk  aan  het  i^Kbil  der  vier- 

ktn- 


/.  /fl  Xiut  ie  Öriebotk»  n  PataBehghamtÉ,  4^ 

I 

• 

lioieo  van  beide  deftakken  (DB, DA)  die  opdegrcmdlyft^ 
door  de  loodrechte  lyn  CC  D)  uic  dea  top  getogeo,geiiMakt  wor-» 
den :  méus  i$  het  ookgelyk  aan  den  rechthoek  onder  de  fom 
ID  hét  vttftdhil  van  gemelde  (tukken  begreepen» 

V.  AAifiiBBKiMO.  De  reeden  van  de  gevolgtrekking,  mAü 

biykt  uit  het  V.  Vooiftel- 

IV.  GEVOLG,  fig.  s6  en  57. 

1  Indien  Iwee  rechthoekige  driehoeken  D  C  B ,  A  C  D 
dezelfde  hoogte  C  D  hebben ,  zyn  1 .  de  fbmmen  van  de 
vierkanten  der  fchuinfcbe  zyde  in  den  eenen  en  der 
grondlyn  in  den  anderen  gelyk  CD  op  C  B  -1-  q  op  DA 
n  n  op  CA  -4.  op  □  D  B)  en  a.  De  verTcbilIen  der 
vierkanten  van  de  fchuinfcbe  zyden«en  dervierkantetf 
van  de  grondlynen  ayn  ook  gelyk:  Cd.  i.  Q  op  CB-^ 
DopCAsiüDB  — nopDAo 

V.   Cl  VOLG.  Fig.   $u 

Indien  men  in  eenen  rechthoek  CA  CEG)  een  ftip  L  ntaf 
Welgevallen  neemt,  van  het  welk  men  rechte  Ijnieo  (IA f 
IC»  IE,  IQ)  naar  de  hoeken  trekt:  zollen  de  foomien  iet 
vlerkanten  op  de  lyntn ,  die  naar  de  tegenovergeftelde  hoo* 
ken  getrokken  worden ,  altoos  gelyk  zyn :  dat  is ,  a op  A l-%i 
D  op  IE  =  DoplC-f  D  oplO. 

BBWTS.    UU  dit  Voorfiel»  gepaard  met  het  XIX.  «U  hel 

I.  Boek. 

VI  aAiiittBXWo.    Men  ia  thina  fo  Haat  het  ia  Werfcfink 

van  het  I,  en  de  aSt  ^7»  s8a»  van  het  III  Boek  op  t# 

losfen* 

VUL  VOGBSTBL.  Fig.  56« 


India  men  uit  den  rechten  hoek  (C)  vail  eenen  réctit* 
hoekigen  driehoek  CA  C  B)  eene  loodrechte  lyn  CC  0> 
laat  vallen  op  de  fchuinfche  zyde  CAB):  zal  Het  vierkant 
Yin  die  loodlyo  QAV)  gelyk  a;yn  aao  den  rechdiock  on* 

dei 
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der  de  (tukken  CAD»  DB)  vaa  die  fchuinrcbe  zydfm^ 

b^reepen. 

WJCL.  X.  Lemma  L  van  de  34  propoficie. 
BEWYs.    Uit  het  L  Gevolg  van  bet  Vil.  Voorfiel»  uit  het 
VIL  Vooritel  zelve,  en  dan  uit  bet  IL  VoorOel^   allen 
van  dit  Boek. 

1  AAKMEaiuNG.  Dit  Voordel  kan  ook  uit  de  eigenrchap- 
pen  van  den  cirkel,  of  uit  die  van  de  gel7kvormige  drie- 
hoeken beweezen  worden ,  zo  als  wy  bet  in  het  V.  Boek 
X  Voorttel  2,  Gevolg,  en  in  bet  IV.  Boek  XIL  Voorftel» 
X.  Gevolg ,  doen  zullen. 

L  gCvolo. 
Indien  in  eenen  driehoek ,  het  vierkant  van  de  loodlyn 
(CD)  uit  eenen  der  hoeken  (ACB)  op  de  tegenover» 
geftelde  zyde  (AB)  nedergelaaten  9  gelyk  is  aan  den 
rechthoek  van  de  ftukken  (A  D ,  D  B)  die  daar  door 
op  die  zyde  gemaakt  worden  9  is  de  gemelde  hoek 
altoos  een  rechte  hoek. 
.  BEWTi.    Uit  het  ongerymde ,  door  dit  VoorfteL 

II.  GEVOLG. 

Het  vierkant  van  een  der  zyden  (A  C)  van  eenen  rechthoeki* 
gen  driehoek ,  is  altoos  gelyk  aan'  den  rechthoek  begreepen 
6nder  de  fchuinfche  zyde  A  B ,  en  dat  fluk  ( A  D)  van  de 
fcbuinfche  zyde  dat  door  de  loodlyn  (CD)  uit  den  rechten 
koek  nedergelaaten ,  afgefoeeden  wordt  en  aan  de  gemelde 
syde  (AC)  grenst. 

:  aucL.  X.  Lemma  I.  van  de  34-  propoftie. 
BKW7«^    Uit  bet  VIL  Voorfleh  het  voorgaand  OevoI|gs 
en  3.  Gevolg  van  het  L  Voorftel,  van  dit  Boek. 
I.  AANMBRKiKo.    Het  selfde  kan  uit  de  leer  der  gelykvor^ 
iDige  driehoeken  opgemaakt  worden ,  zo  als  wy  in  bet 
IV.  Boek,  XIL  Voordel,  2.  Gevolg  toon^n  zullen. 

III.  OtVOLG. 

De  recbtboek  van  4e  üBbuiafcbe  zyde»  Afi»  tn  een  van 
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hatrc  flakken ,  A  D ,  Is  tltoos  gelfk  aan  den  rechtboek ,  ak 
de  rom  en  het  verfcbil  dier  aelfde  fchuinfche  zyde.AB  ,en 
dier  recbchoek3-zyde  (C  B)  die  aan  het  ander  üük  ( O  B)grensc» 

BKWTS.    Uic  het  voorige  Gevolg  en  bec  t.  Gevolg  van  bet 

Vil.  VoorfteU 

IX.  voorstel:  Fig.  S7^  58. 

In  alle  drtehoeken,  ia  (MN)  het  vierkant  vtn  eene 
tyde  (CB}  grooter  oif  kleiner,  dan  de  fom  der  vier- 
kanten op  de  grondlyn  (AB)  en  de  derde  zyde 
(AC),  naarmate  de  hoek  (CAB^over  de  eerstge- 
melde  zyde  C^B)  ftomp,  of  fcherp  iat  en  het  ver* 
fchil  is  de  dubbele  rechthoek  van  de  geheele  grond- 
lyn CA  B)  en  het  ftuk  (D  A)  van  dezelve  begreepen  ttis- 
fchen  den  gemelden  hoek  en  de  loodlyn  (C  D)  uit  den 
tegenoverftaanden  hoek  CA  C  B)  getogen. 

£UCL.  JI.  11.  13.  — -  St.  p.  83.  pr  8  en  84.  pr.  9, 
BRWT8.  Uic  het  VII.  Voordel  neemt  men  in  den  driehoek 
D  C  B  de  waarde  van  bet  vierkant  op  C  B :  vervolgens 
uit  het  I.  Gevolg  van  dat  Voorftel,  io  den  driehoek  DCA 
die  van  het  vierkant  op  CD:  en  dan  uit  bet  a  Gev.  vin 
het  II  Voordel  de  waarde  van  het  verfcbil  de  vierkan- 
ten op  BD  en  AB* 

I.  AAiMSRKiSQ.  Indien  de  £CAB  recht  wu,  viel  de 
JoodJyn  CD  op  CA:  en  men  kreeg  wederom  bet  VIL 
Voordel:  het  fluk  DA  als  daa^nui  wordende»  Is  de 
overmaat,  of  het  tekort  fcbietende  van  het  D  op  CB» 
by  de  fom  der  vierkanten  op  A  C  en  AB ,  ook  tml. 

II.  AANMERKiNO.  Uit  hct  6.  Gcvolg  van  het  VJI.  Voor^r 
ftel  I.  Boek  volgt :  dat  in  het  eerste  geval  de  loodlyn  C  D 
buiten ,  in  het  tweede  binnen  den  driehoek  valt :  en  daa 
dat  het  tweede  gedeelte  van  bet  Voordel ,  ook  voor 
rechthoekige  driehoeken  plaats  heeft  •  mits  de  hypüUfm/k 
of  fchuinfche  zyde  als  de  grondlyn  aangezien»  en  dus  de 
loodlyn  oit  dien  rechten  boek  getogen  worde, 

I.  QMi 


i 
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h  GEVOLG.  Fig,  58^ 

Indien  neil  oic  de  twee  hoeken  C  en  A 1  die  tan  uiceindet 

%an  de  zelfde  I70  CA C)  grensen ,  loodlyneo  A  £ ,  G D,  op  d« 

tegenovergeüeldtf  zyden  trekt »  zyn  de  rechthoeken  ,  be^ 

greepen  onder  die  zyden,  (AB,  CB)  en  derzelver  (lukken 

(BD»  BK)  die  aan  dcnzelfden  boek  (B)  grenzen,  gelyk. 

itl.  AANMSRKiKd.    Indien  de  i  A  C  Ë  recht  is  zo  als  Ixk 

Fig,  $6»  it  Rechthoek  AB,  BD  =  Q  CB.  zd  als  Hff 

tolks  reeds  in  het  t.  Gevolg  van  het  VUL  Veotftel  be' 

weezen  hebben »  en  in  het  IV.  Boek  XII.  Voordel ,  tu 

Gevolg ,  oit  de  letre  der  gelykvormige  driebeeken  noy 

.  bevestigen  zullen. 

IL  GEVOLG.  Fig.  584 
Indien  men  uit  den  top  C  van  eenen  driehoek  (ACfi)  of» 
dt  tegenovergefteide  zyde  A  B »  eene  lyn  C  F  trekt»  welke  dié 
ftyde  io  twee  gely ke  deelen  fnydt:  is  het  dubbeld  vierkant  van  die 
lyn  (C?)>  met  het  dubbeld  vierkant  van  de  helft  der  grondlyn» 
^lyk  aan  it  fom  van  de  vierkanten  der  twee  overige  zyden ; 
dat  is,  a  □  op  GF  -4- 2  □  op  AF  i::  n  op  AC  -I- ,n  op 
C  B.  (voor  het  bewys  wordt  C  D  loodrecht  getrokken :}  waar  uit 
irolgt  (Gevolg  van  het  IL  Voerdei,)  D  op  AC^Q  op  CD 

a  . 

*-D  Op  CF:s  i  C3  AB.'  dat  is,  het  vierde  gedeelte  vkn  bet 
vierkant  der  zyde»  waarop  de  lyn  is  ntdergelaaten ,  is  gelyk 
aan  het  verfchii  vto  de  helft  der  fom  v^h  de  vierkanten  der 
overige  ^ydeli  •  en  het  vierkant  der  nedergeiaatcn  lyn« 

iii.  OBVOLG.  fig.  136. 
In  alle  parallelogrammen  (  K  L  M 1 )  is  de  fom  der  vief • 
kan^n  van  beide  de  Diagonaleli  (Kliyi,  Li)  gelyk  aan  dtt 
fom  der  vierkanten  van  de  vier  zyden  CLM,MIy&tyl:L)é 
St.  p.  8s.  pr*  10. 
BBWYS.    Uit  het  VllL  Voordel  van  bet  L  fioek,  én  tut 
dit  Voordel. 

IV.  AAMMBaKXNó.  Indicn  bet  parallelogram  een  ruit  fs^ 
is  de  fom  der  Vierkanten  van  beide  de  diagonalen,  hei 
jilervoiid  van  hi(  vierkant  vab  een  der  zydeni^ 


X.  toóRsTEt:   Fig.  141; 

Indiea  ieeo  ^ciykbeenige  4rïehoek  (BAD) zodanig gefteti 
is,  dat  de  hoeken  (B  en  ADB)  op  de  grondlyn  hecdubbel^ 
syn  vao  den  cophoek  (A)';  en  indien  min  uic  eeneh  dtf  hoekeü 
(D)«op  de  gioodiyn ,  óp  het  tegenoveirflaand  been  eene  ]yA 
iC D\  trekt , die gelyk  is  aan  die grondlyn. zal  zy  een  zodanig 
fiuK  CB  C)  van  dat  been  affayden,  dat  f.  bet  overige^ede^lcf 
([  A  C)  g(f1yk  zal  zy  o  aan  de  ^roodlyn  .*  2.  da  t  het  vierkant  van  dae 
deel  gelyk  zAl  zyn  aan  den  rechthoek  onder  het  geheei 
been  AB,  en  het  eerfie  (luk  (B  C)  begreepen.  3.  dat  fii 
den  gelykbeënigen  driehoek  (BC t))  door  degrondlyn(BD} 
van  dien  g^even  driehoek »  en  de  getrokken  lyn  (0  C)  ^e* 
ipaaktt  de  hoeken  (fi  en  BCD)  op  de  grondlyn  ook  hei 
dubbeld  zullen  zyn  van  den  hoek  (BDC)  in  den  top ;  en  4I 
dat  die  boek  (B  D  C)  het  derde  gedeeUe  is  van  den  uiterly- 
ken  boek  (ACD)  doói  dègèt'rbkkeh  lyn  (DC,)  met  het 
tieefl*(BA)'  Walir  hp  zy  getrokken  i»,  gevbrmd. 

ÉRitwivti.  Zy  o K  loödreehc  op  B  C:  qn  dAs  (qit  L B.  XI, 

Cev.  4<)  BB^ECen  ^C^sBE. 

ABWTS.  Van  het  L  nit  hti  i.  Boek,  XI.  VII. én XI.  V0O> 

.  Van  het  IL  uit  het  IX.  Voordel  van  dit  Boek :  de  berei- 
ding :  bet  IL  Vootfteh  en. bét  3.  Gevolg  van  bet  L  beide^ 
ïitt  dit  Boefj. 

Van  het  Hf.  uit  het  XL  Voordel,  en  het  3  Gevolg  van 
het  VII.  Voordel  van  het  L  Boek. 

tin  het  iV.  uit  L  B.  xi.  Gevolg  8-  ofuitLB^iLeü  Vlh 


<      A 


Bet  omgekeerde  heeft  ook  piaati:  namelyk:  indfen  eenc 
lyn  CAB)  in  twee  deelen  zodanig  gedeeld  is,  dat  het  vfer« 
kant  van  het  gröotüe  duk  TA  C)  geJyk  is  aan  den  rechtboek 
van  bet  kleinde  duk  (BC). en,  de  geheêle  lyn  (AB):  en 
iDeo  uit  het  dtp  van  fnyding  C  eenén  Cirkel  trekt  waar  van 
bet  grootde  fluk  de  ndius  is :  en  uit  het  ander  eind  (A)  van 

0  het 


50      //.  Boek:  O^er  de  fechtlynige  Figuurm    " 

bet  giootfte  ftok  <A  C)  met  eenon  ftraa)  (A  D)  gelyk  aan  de 
gefaeele  lyn  (AB)  eenen  anderen  cirk«lboogdie  den  eerstge* 
jnelden  fnydt  (in  D).  en  uit  dat  ftip  van  fnyding  lyncn  ,(DA  , 
D  B ,  D  c3  oasf  ^^  uiteinden  CA ,  B)  en  bet  fnydpont  (C)  van 
.   t'.e  gegeven  iyn  ttekt;  2al  men  twee  gelykbe^i^e  drIeboeke<l 
verkrygen :  ia  welke  beiden  de  boeken  op  de  grondlyn  het 
dubbeld  svllen  zyo  van  dien  in  den  top :  en  de  beeneii 
tan  den  grooten  drieboek  (B  A  D)  2ullen  gelyk  aan  de  ge- 
geeven  lyn :  en  die  van  den  kleinen  gelyk  aan  dertelver 
gioy  fte  ftuk(AC)  zyn. 
Sc.  p.  S7*  pr.  t2. 
BEBEiDiNo.    Zy  D  E  1  op  B  C 
BKWT8.  Uit  bet  IZ  en  II  Vooifte!  van  die»  en  bet  4  Gevofg 
van  betXLVoorlLvaa  betl.  Boek bewy&t  men  dat  CDz^B  D 
is:  bet  overige  uit  bet  voorgjiande,    en  L  7. 

IL    GEVOLG. 

Hierttitvo]gtook,datZBDCs^CDA,ofdat£BDA» 
dk>or  de  lyo  DC,  in  twee  gelyke  deeten  gedeeld  worden. 

IIL  GIV0L6. 

Hier  uit  voTgt  ook  dat ,  zo  in  eeneo  gelykbeeafgen  driehoek 
de  hoek  op  de  grondlyn  dubbeld  is  van  dien  in  den  top ,  de 
lyn  (D  C)  welke  den  eerstgemelden  hoek  in  twee  gelyke  doelen 
•  Ihydt,  de  overfiaande  zyde  (AB)  zodanig  (hyden  sal,  r.dat 
het  vierkant  van  bet  grootfte  ftuk  gelyk  zal  zyn  aan  'den 
rechtboek  van  de  g^beele  lyn ,  en  het  kléinfte  Huk ,  a.  dat 
het  groottte  ftok  gelyk  zal  zyn  aan  de  grondlyn.. 

IV.    GBVOLG. 

Het  blykt  uit  dit  Voorfid,  dac  het  befchryven  van  eenen 
gelykbeenigen  driehoek,  waarin  de  hoeken  op  de  grondlyn 
het  dubbeld  zyn  van  den  tophoek ,  af  hapgt  van  het  fnyden 
van  eene  lyn  zodanig  dat  het  vierkant  van  bet  eene  iluk 
eelyk  is  aan  den  rechtboek  uit  de  geheele  lyn  en  bet  ander 
iluk ,  of,  zo  als  wy  het  IV.  B.  a  bep.  zullen  noemen,  in  mid- 
dellle  en  uiterfte  reeden:  zie  het  III.  Boek  der  Werkilukken, 
het  X.  Voorftel.  Het  blykt  verder  dat  het  fnyden  van  eeoen 

boek 


boek  fn  ikle  gelyke  (feelen ,  oolk  gedeehelyk  vrin  het  zelfc^ 
Iröndidtgthfel  afhangt ,  zo  als  wy  dat  reeds  !n  het  l.  B. 
XL  Voórftel  8.  Gevolg  gezegd  hebben ,  en  nader  in  de  Aaiè^ 
mérking  op  B.  VUL  Voord,  d*  zuUen  aaDtooneo:  zie  ook 
de  Asmberkiogtn  op  het  JU  Werki^uK  van  het  11  Boek. . 


"^r^ 


!«««*«mPM# 


IL    A  F  D  E  E  LI  N   G. 

iii. 

Éent  gifckikU  <tf  ngtdieri  oT  regelmatige  veelltoel 
Is  dié»  wïen^  zydien  allen  |{eiyk  zyn »  én  gelykc  hóé^ 
ken  met  elkihdér  diaakcb. 


bfitroLG. 


r\  f   * 


.  De  geiykj^ydi(^  diJehoek  ..en  het  vkstkm  jkuaneo 
Öus  ook  tot  de  gefchikté  veelbuekea  jiel^r^gt  )voi%lai; 

AAsMeiJLKiiïö.  Fig.  141.  Jfi^n  moet  wel  op  de  dubbdc 
voorwairde  in  de  bepaling  begrepen  letten :  want  ip  ieeia 
veelhoek  Kunnen  alle  dè  hóeken  gelyk  zyn  zonder  ibt  de 
zydeii  bet  zyn  zo  als  Iri  (Jen  veelhoek  AliöHDKr^j 
6ï  allé  de  zyden  kunnen  jgefyk  zyn  zo  als  in  den  vtelhoeJc 
'^A  i&DBi'A:  zonder  (htt  de  hoeken  het  zyn;  fn  gesii  Vao 
beide  de  gevallen  is  de  veelhoek  gëferhikt  of  regc/mari^; 
zo  als  de  veelhoek  ABCDEF  js,  daar  de  zydèn  gelyk 
iyn  f  en  de  hoeken  het  ook  zyii 
Éie  èLAviüs  op  het  IV.  Boek  van  aucLr^as.    ... 

Men  noemt  tnio^iidj^^  hoeken  vati  deti  veeilioek^ 
dé  hoeken  i^elke  desiselft  zyderi  haar  den  binn^rdhint 

T)  d  met 


Si       ïT.  Beek:  Om  di  reektlynige  Piguuren. 

met  elkander  maaken ;  en  aiiwndige  Hoeken  de  hoe- 
ken die  eene  zyde  met  de  verlengde  oaastgelegei 
zydC}  naar  buiten  maakt. 

V.    Fig.  60. 

Cmtrum  of  Middelpunt  vzneensBvet\hoek  is  een  ftip 
CO  zodanig  gefteld  dat  de  lynen  (CA,  CM,  CK, 
CH,  CF,  CD)  naar  de  hoeken  van  ^n  veelhoek 
getrokken ,  gelyk  zyn ,  en  dezelven  in  twee  gelyice 
ritelen  Tnyden. 

AABMEHïiKO.  WyzBlleB  in  hct  XIV.  Voorficf  bcwyzen  dit 

'<T  een  zodanig  renirun  of  middelpunt  in  de  gefcbikte  veeli 

ttoekea  ü. 

VI. 

Men  noemt  omtrek  van  den  veelhoek  de  fom  t0 

alle  zyne  zyden, 

GEVOLG. 

In  eenen  regelmatigen  veelhoek  is  de  omtrek  geljl 
aan  eene  der  zyden  zo  dikwerf  genomen  als  'er  een- 
Iieeden  zyn  in  het  getal  dat  aanduidt  uit  hoe  veelc 
zyden  de  veelhoek  befïaat. 

VII.    Fig  60. 

De  loodlyn ,  die  uit  het  middelpunt  van  eenen  rs- 
jelmatigen  veelhoek  op  eene  der  zyden  valt  *  wordt 


//.  Afi.  Over  de  Feeüoeken,  s3 

aBRsiDiM«.  Men  neemt  eenig  flip  I  naar  wdgevalleny 
^0  orekc  lyoen  naar  de  iioèken  van  den  veelhoek,  om 
Reezen  in  zo  veele  drieboek^n  te  verde^Ien  als  *tr  zy* 
den  ^yn. 

«KWYs.  Uit  het  I.  Boek  VU.  Voor  ftel.^n  gevolg  van  bet  UI, 
AANMERKING.  Het  zelfde  heeft  dus  ook  plaats  voor  den 
driehoek:  doch  men  iieeft  dit  algemeener  Voordel  niec 
kunnen  bewyzen»  zonder  eerst,  uit  andere  grondien,  de 
zaak  voor  eep  bjr^der  geval ,  voor  den  driehoek  namelyk » 
be«reieD  ^  heb{)en.  Dus  ziet  men  hier  de  waarheid 
bevestigd  van  het  geep  's  gravrsanixe  zegt  in  zyne 
Logica  f.  ro96 :  dat  men  dikwerf  een  algemeen  Voordel 
niet  bewyzen  kan » zonder  aj vorens  een  hyzonder  geval  van 
^etzelve  beweezen  te  hebben.  Wy  zullen  in  het  ver* 
ydg  veele  voorbeelden  ^an  dien  aart*aantreflFen. 

i    GEVOLG. 

bdien  de  yeelhodt  regelmaatig  is ,  qn  hee  getal  dec 
sydeo  door  g  wordt  uitgedrukt :  zal  ieder  hoek » 
dair  zy  illen  gelyk  zyos  20  veele  rechte  hoeken  be- 

yatten  ,  als  'er  door  het  getal  ^  ^^  ^'    uitgedrukt 
wordetu 

II.    GSVOLG» 

'Er  zyn  maar  drie  foorten  van  figu^ren  •  de  gelykzydigc 
driehoek  9  het  vierkant »  en  de  gefcbikte  zeshoek  ,  die 
om  één  en  het  zelfde  üip  geplaatst  een^  rjiimte  volftrekt, 
en  zonder  iets  over  te  laaten,  kunnen  vullen :  dit  gefchiedt  na* 
4n<?lyk  met  zes  *  gelykzydige  4riehoeken>.  vier  vierkanten, 
^  drie  zeskaoten. 

TACQUiT  op  de  laatte  propofiti^  vap  bet  ly  Boek  vai 


©3  XU. 


Allé  de  uitiyendi^e  boek^fi  van  eenen  veelhoek  2^|i 

gdyk  aan  vier  rechte  bodeen* 

'  TACQiqeT.    pp  de  31  prop.  van  het  I.  B   van  eucl« 
MEüifs,    Vit  het  I.  Vporftel,  van  bet  L  ?  en  t^et  voorgaand, 
Voor/leL 

iiNMFRKfN*.  Fig.  fit.  Wy  handel^  in  dk  Voorftel  va» 
veelhoeken  tn  welken  de  toppen  van  alle  de  hoeken  naar 
t^ker?  ftïran :  waai  e  het  anders :  waaren  *er  renige  hoeken .  zo, 
ab  B  F  D ,  wier  toppen  naar  binnen  flaan ,  dan  bly(c  het  XL 
Voorftel  v/cl  bet  zelfde  .  doch  dit  word|  'er  das  dpor' 
Veranderd. 

^  Alle  de  uitwendige  hoeken  van  eenen  veelhoek  zyn  ge\ 
hfk  aan  de  fom  van  vier  t  echte  hoeken »  en  van  twée« 
t^aal  ZO  veel  recKte  als  'er  hoeken  zyn»  wier  toppen 
naar  binnen  ftaan, 

L.  V'  $•  5*ö^ 

XIIL  VOORSTEL.    Fig.  143. 

tndtcp  men  binnen  eenen  veelhoek,  welke  hy  ook  zy,  eei|, 
dip  (Pj  neemt:  en  uit  het  zelve  Iynen(PB,  PA,  PD  enz. j 
l|aar  atl^  de  boeken  (3,  A,  D  enz.)  trekt,  en  vervolgena 
nit  het  aelve  op  ieder  ótr  zyden  lynen  (P T, F X enz.) neder* 
laat,  die  de  zyden  in  twee  gelyke  deelen  ibyden,  zal  hejü 
verGclul  tusfchen  de  (om  der  vierkanten  van  alle  de  lyneb 
die  naar  de  hoeken  gaan,  en  de  fom  der  vierkanten  van  all^ 
de  lyneh  die  de  zyden  fnyden,  gelyk  zyn  aan  het  vierde^* 
éi^elte  van  de  fom  det  vferkan^  van  aAc  de  zyden  des 
taelhoeks. 

tAONAVÓ ,  Opita  Mathfm  T.  Ih  V/  ^^' 

BswYS.  ^  Men   pa«t  het  laatfte  gedeelte  van  het  t  ge« 
-  Volg  des  IX  Voorftels  op  elk  der  driehoeken  BPA  enz. 

men  ne^mt  de  fom,  en  inen  verkiygt  de  fom  die  rn  ket 

^oorftel  gemeld  wordL 

»    s .  .■■   •  ■     > 

XIV. 


//•  Jfi,  Over  de  FeeiïiaAen^  55 

XIV.  vofl^&sTSL.    Fig.  6tx 

r 

Indien  men  aUe  de  boeken  van,  eene»  i^elmatigen 
veelhoek  in  twee  gelyke  deelen  deelt  9  zuUen  i.  alle  de 

lynen  die  de  hoeken  aldus  deden  (A  C  D  C » F  C » H  C , 
KC9  MC,)  in  een  ftip  C  te  faraen  komen:    2.  Zy 
2ullen  allen  gelyk  zyn ,  en  dua  den  veelhoek  in  zo 
veele  gelykbeenige  driehoeken  verdeelen  als  'er^zy- 
4en  zyn :    3.  2y  zullen  om  het  ftip  C  gelyke  hoeken 
CA  CD,  DCf ,  FCH  enz.)  maaken:  en  4,  ^lal  dat 
ftip  C  even  ver  van  alle  de  zyden  af  zyn :  dm  is,  de 
loodlynen  uit  dat  ftip  op  de  zyden  getogen  zullen  allen 
gelyk  zyn :  en  dua  zal  dat  ftip  het  middelpunt  vap  deui 
veelhoek  zyn.  (V  bepaling,) 
H.  g.  $.  129. 
l»iwT8.  Het  eerfte  gedeelte  volgt  uit  betl.  Boek,  IlL  Vooif 
ftel ,  em  Gevolg  vaa  het  XI.  Vporttei. 

Het  tvreede  en  derde  volgc  uit  het  geen  in  het  bewy^ 
van  bet  eerfte  reeds  beweezen  is. 

Het  vierde  uit  de  gelykbeid  der  driehoeken  CI>B  » 
CED«  CBF,  CGF  door  het  VIK  Voordel  van  het 
h  Botk. 

L  SMMERKiHo.  De  reeden  van  de  ait!eKing«dal  tr,  esz* 
in  bet  4.  gedeelte  van  het  Voorüel,  volgt  nk  bet  J.  B« 
1^  Gevolg  van  het  XIV.  Voorftel. 
II.  AAVMBRXiffo  Daar  het  ftip  C  metretdea  midddelpiiiii 
genoemd  wordt,  kan  men  de  geljAe  lyneo  CA»  CD, 
enz,  <tfe  naar  de  hoeken  gaan  ftraalm  noemen »  in  na- 
volging van  het  geen  voor  den  cffkel  plaau  heeft 
(I.  Boek:  4  bep.) 

UI.  ^AAjiiixaKiKG.  De  gelykbeenige  driehoeken ,  waarin 
de  veelhoek  verdeeld  wordt,  worden  te  recbt  aijiUé/pimi/ 
driehoeken  genoemd ,  om  dat  zy  om  het  middelpunt 
Kaan :  en ,  daar  zf  onderliog  gelyk  zyn ,  geldt  voor  allen  wat 
tOQf  ién  dionelven  heweeaen  m'oidt. 

©4  ^  ö  »• 


$6       |/.  B^k :  Cver  Je  reehtfjfnige  Ftguwtetn 

» 

,  • 

leck^r  boek  om  het  middelpunt  ^  ofde  middêlfmntihoek, 
'van  dèn regelmatigen veelli^ek.,dpor twee lynèn (CA, 
C  D)  die  iJ aar  de  einden  van  eene  en  de  zelfilezyde  (A  D) 

.  fiaan 'gevof md ,  isr: 9  20  men  de»  rechten  hoek 

(j[por  R  %  en  het  getal  zydpn  dooi:^.  uitdrukt  tg^volg  va,^ 
het  (II  Voorlt  L  B^  ^?  ^^  ^^  ^^  ^o^^^  9  welken  twee  zy- 
dei .  van  een^regelmatigen  vej^lhpek  uitmaalf  ep^gelyk  aai^ 
(g  -—  2t)  /müv^  ndd^lfiunti  bpek^. 

halve  mddelpünts  hoeken.' 

In  eenefi  regeknatigen  zeshoek ,  is  de  driehoeJk  doo^ 
eene  zyde ,  en  twee  JtracUen^  in  het  middenpunt  ge* 
Vorrad',  'gelykzydig.  -  " 

'  Xi.  Voorüel  i  Gev.  en  L  B.  X  Voorftel  a  Gev, 

IIL    GEVOLG.      * 


♦« 


Indien  bet  getal  der  ayden  van  eenen  regelmatigeQ  ve^hpek 
fven  is:  zull^o  de  beide  ly^en,  die  ui(  lyet  i^iddelpon^  naar 
de  tegeóovecgeiljeld?  boekei)  getroUen  woi^d^n,  ééHe  re^btt 
lyn  uinnaaken:  die  lynen  zuU^o  d^  veeltic^k  in  twee  ge* 
lyke  dèéten  deeko»  ^t  kunnen  dus  d^on^fen  genoemd  wor- 
fien:  d^  belde  lynép  die  uit  bet  n^td^elpunt,  loodrecht  op 
die  tegepQvergefiekle  zydeo  getrokken  wardeq ,  zoUen  Oiok 
féne  lyn  nUma^iken,  en.  den  veelhoek  10  twe^gelyke  deelei^ 
deelen :  dit  zelfde  heeft  ook  plaats  voor  ieder  lyn ,  die 
iloor  het  middelpunt  gettokkeo.  wordt:,  en  eipdielyk  ^^alleh 
ie  tegenovergeftelde  zyden  evienwydig  aan  cli^and^r  zyn. 

H,ec  eei:fle  en  tweede  volgt  ui^  bet  L  Bojck  IL  Voordel: 
l^et  Ua^üe»  M^t  dit  VporQei  zelv^  en  bejtlV«  Voorildyan 
het  eerfle  Boek, 


r 

ït.  Jfd  Over  é  Fetlboékifu  5^ 

)V.  AAHMtRK!|io:  Het  is  das  mer  reeden  t  d«t  mop  d^ 
f^^slmaci^e  veelhoeken,  ^ier  zyden^even  in  geul  zyn, 
•ok  fyf^metrijche  of  geiyfmaHge  veelboekeü  noemc 

IV.    QEVOLG.  Fig.  144. 

Hier  uit  Yolgt  wederom,  dat,  in  die  gelykmatige  veet- 
Wkqo  •  de  lynen  (^A  D ,  G  E)  die  naar  de  uiteinden  der  efkan* 
lier  tegenoverg&lUlde,  en  dus  evenwydige  zyden  fctrokkeo 
gorden  ^  mfïC  d|e  z^den  rechte  hoeken  uitmaakfQ. 

XV.  vcfo^sT^zv.    Ipig.  144* 

Indien  men  In  eenen  regelmatigen  veelhoek ,  waarvan  de 
«ydeo  even  w  getal  zyn,  en  dus  in  eenen  gelyknatigen  veeh 
boek  •  de  uitt inden  der  zyden  die  aan  elkander  evenwy« 
i^%  z^n  door  rtc.hce  lynen  veré^nigt,:;ullendeèze  doorhaare 
onderlinge  ontmoetingen,  om  het  middelpunt  van  den  veel- 
hoek t  een^n  nieuwen  regelmacigjen  veelhoek  maaken ,  van 
even  veel  zyden  als  de  gegeeven  vedkoek ,  en  waarvan  de 
Ibódlyn  de  h^Ifc  Is  van  dè  zyée  van  den  gegeeven. 
DU  f  AT,  Mm,  di  VAead.  1727.  p.  %99. 

iswYs.  Uit  L  B.  XI.  ^  iX.  tïi  uiebet^  Gev.yanfa^tXIV* 

Voorüel  van  dit  Boek. 

jiAMMBRftitso.  Wy  zullen»  in  het  7.  Gevolg  van  het  XVIIL 

Voorftel  des  VL  Boeka,  die  inwendige,  veelhoeken  na<^er 

Icfchouweq. 

•  •        •^    '. » 

aVI.  vqoi^STtL*  Fig.  145. 
Indien  men  uit  de  belde  ulteindea.  van  ieder  zyde  vai^ 
eenen  regelmatigen  veelboek ,  wiens  zyden  oneven ,  ia  geta^ 
syn»  loodlynen  pp  die  zyden  qpricbc ,  zullen  deeze  49or 
baare  onderlinge  ontmoetUjg  twee  regelmatige  veeiboekeii 
vormen ,  onderling  g^lyk ,  en  ieder  van  ev^  veel  zyden  alt 
de  gegeeven  veelhoek  :  hunne  looülyn  zal  de  helft  zya 
van  de  zyde  des  gegeeven  veelboeks  :  zy  zullen  het 
middelpunt  des  eerften  veelhoeks  iot  middelpunt  hebbeo; 
en  altoos  binnen  den  veelhoek  vallen ,  ten  zy  deeze  een 
(gelykaydige)  driehoek  zy*    Verder  indien  men  ieder  pun^ 

t  S  van 
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vnn  den  gegceven  veelhoek  aaisimerkc  als  het  begin  van  eene 
zyJe  en  het  uiceinJe  van  de  fiaascvoorgaande »  zullen  *de 
loodlf  nen  uïe  bet  begin  van  iede^  zyde  op.  dezelve  getrok- 
ken den  eenen  veelhoek ,  en  de  loodlpnen  uit  he(  einde  van 
ieder  zydc  op  dezelve  getrokken  4en  anderen  veelhoek 
vormen.  \ 

DU  FAY,  Menu  de  VAcad.  1727.  p.  299.  doch  niet  z« 
'  algemeen.    Hy  fpreekt  Hechts  van  éénen  veelhoek. 

BKWTs.    Uit  1.  B.  Vil:  I.  B.  XI:  en  1.  B.  IX. 

AANMERKiNe^  Het  8  GcvoIg  van  bet  XVIII  Voordel  van. 

het  VI  Boek  zal  den  aart  dier  iawen^ig^  veeibpek^en  oog 

nader  leeien  kennen. 

XVII.   VOORSTIL. 

De  inhoud  van  eenen  legelmatigen  veelhoek  is  gelyk 
^au  dien  v^  eenen  driehoek»  waar  van  de.grondlya 
den  omtrek  van  den  veelhoek  Is,  en  de  hoogte  de 
ioodlyn  uit  het  middelpunt  op  ecne  dei;  zyden  van  djsn, 
veelhoek  oedergelateo*  4 

St.  p.  235-  pr-  13- 
BXWTs :  Uit  het  VI  Voorilel. 

GEV^Q. 

Pe  inhoud  van  eeaenregelmatigen  veelhoek  is  gelyk 
:i;iin  dien  van  eenen  rechthoek,  waar  van  de  hoogte  de 
Ioodlyn  is  uit  het  middelpunt  op  eene  der  zyden  gp' 
trokken,  en  de  grondlyn,  de  helft  van  den.  omtrel^ 
des  veclhoeks.  Vi  Voorftel,  i  Gev. 

AANMERKtMo.    De   Inhoud   der  veelhoeken  wordt  dus, 

ook  tot  die  der  rechthoeken  gehragt. 

XVIII,  VOORSTAL.    Fig.  147, 

Wanneer  men  op  all^  de  zyden  van  eenen  regelmatlgea, 
veelhoek,  ftlppen  CB,  F,  G,  I,  L)  neemt  even  ver  van  d^ 
naafte  hoeken  (A,  D^  C»  B,  K),  zullen  de  lynen»  die 
4ee9e  (tippen  veréénigea^  eenen  regelmatigied  veelhoek  van. 
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eevcD  veel  zydeQ  üitoiaakco ,  als  de  gegeeven  veelhoek 
^Ive;  en  wiens  ixudde]puxi(  ht%  middelpunt  des  eexften 
yeelboeks  is.  • 

«i^wTs  :  Voor  bet  I.  Uit  de  gelykheid  der  dri^oeken 
AEl/eOF  enz  door  l.B.  VUL— Voor  het  IL  üitdege- 
lykneidder  driehoeken  AOL,  EO  D,  enz.  en  dus  der  lynea 
L  O  » Ë  O ,  F  O  enz.  waar  uit  volgt  dat  O  het  middelpunt  U. 
^ANM^RKiNo.  siMPtoif  heefc  dit  allééii  voor  het  vierkant 
Ideweezen ,  in  zyn  L  fioek  pr.  z8« 

XIX.    VOORSTKL.    'Fig.  146. 

De  inhoud  vaB  een  trapmuum^  fCEB  A^  waar  vaa 
^ee  zyden  (C  A,  £^^  rechte  hoeken  met  de  grond- 
]yn  CA  ^)  maaken ,  is  gelyk  aan  eenen  rechthoek ,  w^v 
van  de  grondlyn  die  van  het  trapezium  is ,  en  de  an- 
dere zyde  df  halve  fom  d|er  xechthoeb*  zyden  in  het^ 
ifapezium. 

Su  p.  6^.  pr.  a7. 

WfJ$i,  Uit  bsf.  VI  VoorfteL 

XX.   VOORSTHL. 

V 

Be  fa)houd  van  alle  recbtlynige  figuucea  wor()t: 

tot  die  vap  de  rechthoeken  gebragt:  en  men  kan  al- 

tpoi  eeoen  zechthoek  maaken ,  die  gefyk  is  aan  den 

inhoud  vaq  eene  gegeev^  figuur. 

BBW7S.  De  Flguür  wordt  door  lynen  in  driehoeken  yer« 

deeld:  ieder  drlel^oek  h  gelyk  aan  eenen  bepaalden  rechte 

boek  (VI  Voordel  I  Gevolg)  :  eo  men  kan  ,   door  het 

geop  reeds  geleerd  is ,  éénen  rechthoek  maaken ,  gelyk 

aan*  de  fom  v^n  vezfcheiden  andere  rechthoeken ,  en  dus 

aan  den  gegeeven  veelhoek;  zie  hei;  i^  en  1%  Werkfiuk 

van  bet  III  Boek. 


D  E.  R. 


. " 
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OVER     O  E 

jEVENREEDIGHEilX 
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&  E  H  £  L  Z  £  ITD  £ 

ALGEMEENE  BEPAALII^GEIf. 


Wannef^r  eene  grootheid  9  verfcbeiden  maaien  ge^ 
nomen 9  of  herhaald 9  of^  in  anSere  woorden»  wan- 
lieer  eene  grootheid ,  door  eenig  getal  vermeaigvuK 
i^igd  zijnde»  eene  andere  grootheid  evenaart:  is  zy 
^cn  tfftn  gediilti^  een  opgaand  deeU  (pars  aliquotai)  van 
die  tweede  grootheid :  Doch  indien  zy  eens  ofmeer- 
«laalen  genomen  dezelve  niet  ..evenaart ,  maar  kleinei: 
blyft,  en  nog  eenemaal  meerder  genomen  grooter 
mfordt ,  is  sfy  *er  een  f^tfi|i,  gedeelte  van  (pêrt 
éliqwmta). 

lucL.  V.  X  def.  en  zie  daarop »  zo  als  he(leudig.iq  di^ 
geheele  boek,  dé  aanmerkingen  van  xobnio. 
jANM£RKiNo:  Ik  zeg  eene  grofthHd^  en  niet  enkel  een 
getal :  want  een  kleiner  \jn  kao  zq  wel  een  even  ge» 
deelte  van  eene  grootere  lyn » of  een  kleine  Cirkel  vai)  eeneA 
cróoteren  Cirkel,  of  een  kleider  vat  van  een  grooti^r  vac 
zyn »  als  een  kleiner  getal  van  een  grooter:  1,2,  $.  tju 
fffen,''  doch  3  >  4»  7 »  8»  9.  emffen  gedoken  van  zo* 

IL  ^ 

Eene  grootheid  wordt  een  veelvoud  ofvtmueni^wldig^ 

de  (multiplex')  van  eene  andere  genoemd »  als  deeze  de 

^erstgemelc^e  nwet^ofeen  e^^ gedeelte  daarvan  is: en 

dat  e  f  en  gedeelte  wordt  eene  mdrwrmeenigvuUigde » 


InUidlng.   .  «ï 

tca  ^aand  dêd  (ftikmêbipkx)  vao  de  dndere  groof^ 

beid  genoemd* 
By  ▼•  lo  is  etne  wmuiOgmÊkUgih  van  i,  %,  5:  doch 
aiet  van  3,  6»  7>  >>  P^  en  i»  si,  5  zyn  mfervirfliNfif^- 
w/<f^iieii  van  xa 

suGL.  V.  a  bep.  en  VIL  5  bep. 
AANSiBt^Kiva.  Ik  z%  grootheid,  en  niet  alleen  ge$êi  oa 
de  reeds  aangehaalde  nedcn:  welke  ook  vooi  de  volgende 
bepaal  iDg  geldt. 

■ 

h    G£VOLG. 

Hier  van  de  benamingen  dubheld^  drkvoud  énz. 

ènderdubbM  of  Ail/ï »    ondtrdmvimd    of  ^dr  g«-> 

^Wlf^enz. 

IlL 

ITwee  (of  meerder^  grootbed«i  worden  gezegd 
geljkvoudén  ^  óf  g/elyiverminigvuldigdi^  Cn^mttitf' 
fiüia),  ce  zyn  van  twee  (of  meerder) anderen,  wanr 
neer  zy  déeze  grootheden  even  veel  maaien  be« 
vatten 9  ieder  namèlyk  die  grootheid^  van  welke  zy 
^e  vennefHigftt^gJe  het  viilvwd  is. 

By  V.  ao,  40,  60  zyn  getykvermmiigouldigi  of  gtlykiwê' 
den  van  4»  8»  en  la^  of  van  s»  xo,  15,  of  van  10»  20^ 
en  30;  maar  zy  zyn  het  niet  van  s  •  8,  ao:  altoos  die  zelfde 
•rde  in  acht  nemende. 

iv. 

Men  noemt  magtin  van  een  gaat ,  dé  getaten  die 
0ien  verkrygt  wanneer  dat  getal  9  door  zich  zeJven  eensi 
KDW»  dn>,  vier  maaien  en  zo  voons  vermenigvulcjigd 
wordt.  Men  verkrygt  namelyk  de  tweede  magt ,  öok 
wel  quadraat  of  tietkairu  genoeiiid ,  i^anneer  een  getal 
Uns  doqr  zich  zelven  vermeenigvuldigd  wordt :  de 
derde  magt ,  ook  Cuius  of  TaarHng  genoemd  wanneer 
ten  gfitü  tmei  maaien :  de  vkrdi  magt  wanneer  het  iri0 

ma«^ 
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mulenidtvjféimttgtwtatiseihtt'oürmatldi  eam 
voorts  döoT  zicb  zelf  vermenigvuldigd  «rohlt. 

En  omgekeerd  :  frumeer  men  een  getal  beeft) 
iioemt  men  vMroli  van  bet'zelVedie  getalen;  WdkC, 
door  zich  zcivcn  vermenigvuldigd  *  het  eeratgemdiJe 
ttitmaakcD :  en  dst  wel  tHauag ,  öok  qitairaat  of  vteriaiU 
wortel,  derdtj  ook  cubiih  of  taerling  toortiil,  vürdti 
^de  enz.  wortel  die  getalen,  Welke >nu,  fwét^  'rif* 
vier  maaien  door  zich  zelf  vermeenigvuldigtl ,  bet 
gegeeven  getal  uitmaaken. 

Uy  vooibeeldr  4,  8,  lö,  3*.  enz.  ifi,  in  die  orde,  'A 

a,  3,  4,  s  fflagt  ?an  a:  doch  s  »  de  iwwdfe  of  puJrat 

'wortel  van  25 ;  de  dtrdt  of  eubitke  wortel  van  last  de  vüré 

van  63Ï :  de  vjftte  van  3115  ea  .a  vooiis.  * 

I.  AAKULBKiNa     Wy  lullti)  in  het  IV  Boek  VU  Voior- 

Itel ,  8.  Gevolg N. 4  enlohet  XLB.XI.  Vobi(leUGevol( 

3jen ,  waaronl  de  tweede  en  derde  magien ,  ook  tpiaint' 

rm  «f  «<«fkM(ni  'en   OAuifen  Af   TaarUiigin    genbeBt 

wordei. 

U.  AAKUkftiiHOf.  Alen  km  irtr/ïe  angt  van  toen  ehiI 
nuemen,  dat  getal  xeive,  dat  ii,  dat  B'etildoor  Arfrt' 
meenigvuldlgd:  ea  dit  gefield  zynde  zal  rDCD.  In  plmi 
viD  de  mïgten  uit  te  drukken  door  de  vermeealgvalA- 
ging  zelve, byv. door  aft  i^axa.  a  jco  M'<  *ifé 
A  X  d  I  dat  ia'tlg  i« ,  de  zelven  door  éen^  «paFUwt ofètnigjt 


li«NII^ 


»  »  I 


eiu>  de  tweede,  derde ,  vi^de  eoz.  wortel  van  a  dia  is 

s 
4  ^  VM^  ^^ok-  <iat  4,  tweemaleA  door  aicbaelven  ver* 

meoigvuldigd,  of  de  derde  magt  van  4,  julit  64  oplevert. 

iXL  AANMeiOLiiixi.    Bier  uit  volgt  1.  dat  waoneer  mea 

magten  vin  ee«  geal  door  magten  van  het  zcJfde  getal 

multipliceert,  of  divideeit,  de  aaa^ser  van  h^t  produtk 

of  qiMtient  de  Jam  of  het  Virfckil  der  aanwyzers  zyu  zali 

ft.  Dat  men  de  divifie  doar  eeneh  aanwyzer ,  met  bet 

teeken  (-)  ^/Mutj ,  ter  aanduiding  van  de  aftrekking  zal 

kunnen  aanwyzen:  20  als  ^,  ^,9  ^c»z.door«,a,#^enz. 
5^  Dat  men  de  wortels  zal  kunnen  aanduiden ,  niet  alleen 

door  de  ttekenen  VtV^V  enz.  maar  ook  door  gebrookcne 

*        *  't 

atnwyzers»i,  f9}enz.byv.  yapza:  wantd  of  az:i/« 

H  ^aX  i/a:r  aX  a  X  i^tf*  +  *+*r5fl.  4.  Dac 

de  magt  nul  van  een  getal  altoos  de  eenhHd  Is :  want 

a  -1  rz:'  =«•  Zo  dat  men  altoos  in  plaats  van  i  de 
aagt  o  van  Welke  grootheid  men  wil  Hellen  kan« 
IV.  AiVMEUuHo.  Ik  gebruik  bier  bet  woord  getal  en  niet 
grpéheid^  om  dat  de  maglea  in  eene  wezenlyke  vermee- 
nigvuldiglng  beftain ,  en  dus  in  den  eigcniyken  ^in  niet  dan 
op  getalen  toegepast  kunnen  worden:  men  kan  wel  zeg- 
gen 4  gemultipliceerd  door  4,  en  dat  getal  opgeven; 
maar  men  kan  geen  iyn  door  eene  lyn »  geen  cirkel  door 
eenen  cirkel  muMpliaerm:  enindienmen  wel  eensvande 
de  miêliiplkaii  van  twee  lynen,  en  zo  voorts, fpreekt,  of 
de  zelve  door  bet  teeken  x  aanduidt,  gefcbiedt  zulks 
naar  kortheidsbalven :  en  httbeteekent  altoos  flllzivy- 
gend  het  getal  dat  de  grootheid  van  eene  lyn  of  eenen  cirkel , 
by  y.  uitdrukt  y  vermeenigvuldigd  door  het  getal  dac  de 
gróotlaeld  van  eene  andere  lyn  of  drkel  uitdrukt. 


V. 


é^       (tt  BtnAï  (k»r  it  Svnrtidigbeii 

V.    •■•'•,  • 

Men  nbefdt  iil^iA^tigi  g^oothedM  dié4  ivelke  to^ 

danig  gefteld  zyn  dat  eene  vermeèriigVuIdigde  van  óé 

klelntte  de  grootfte  kan  evenaaren  ,  of  overtteflTén : 

öf  weUgrbothedto  die  Uit  dé  zelfde  iuört  vao  eenhee* 

den  beflaan; 

VOORBEELD.    Lyneti  zfn  onderling  |éIykrodrtI^ :  paral- 

telograiümen  zyn  het  ook  onderling :  een  oxhoo^d  is  ger 

lykfQonig  tnet  eenen  èinmer ,  of  een  pint :  om  dat  eénë 

meenigte  van  emmers  of  piattn  een  oiboofd  konden 

uïtniaakeó. 

Maar  eene  lyn ,    een  parall^ogram ,   ebn  oxboofd  j 
ZfU  onderling  ongelykfoortig. 

vi 

Men  noemt  meetbaare  f   of  bok  rèimaelé  grootiieden  ; 
of  getaleo ,  die ,  welke  eene  gemeené  maat  hebben :  ^'t  zy 
de  kleinde  de  maat  van  de  isroothe  zy,  dat  if »  juist  eertigé 
tfiaalen  fn  de  zeUe  begreepen  worde  of  opgaa,  bet  zy  ecnè 
derde  grootheid  dé  miat,  of  ^en  gedeelde  van  beiden  zj. 
AocL.  Z*  I  def. 
AANiCERKiNa.    Ik  zeg  hief  gjrMheien  én  niet  enkel  ge« 
talen ,  om  dat  dit  op  alle  grootbeeden  toepasfelyk  is :  een 
Once,'  ed)  pond,  een  fchip-pond  syn  meetbaare  groothe» 
den :  even  als  een  anker ;  ten  oshoofd ,  een  pyp  i  et| 
zo  voorts; 

Alle  Breuken  9  of  gebrokens,  zyn  onderling  meetbaar: 
want  men  behoeft  ze  (lechts  tot  den  zelfden  nóeilief  te' 
btengcn. 

IIL    GKVOLG. 

•  'fit» 

In  alle  getalen  hoe  genaamd  is  de  eenheid  9  het  zy  eene 

mare   bet    zy    eene    betreHlyke    eenheid ,    'dé   gemeehe 

inaat. 

^aimEttrNs.    De  waate  eenheid  beeft  dan  alleen  plaat^ 

wan- 


InieWng.  '  CS 

wiBoccr  nen  de  geulen  in  het  afgetrekket)  befcbouwtp 
loaden  ze  op  leti  te  pasfen;  zo  als  wanneer  Ik  zeg  loo. 
zooo,  enzovoorts:  maar  wanneer  Ik  2eg»  loo  oiboof* 
den,  30  roeden,  to  voeten,  so  vierkante  roeden,  doel 
jk  op  eene  betrekkelyke  .eenheid;  naamelyk  op  een  or« 
boofd ,  eene  roode,  een  voet,  etn  vierkant  waar  van  d% 
syëen  eene  roede  zyn  t  en  de  gecalen  so  roeden »  so 
Toeten ,  zyn  \>ngel7k  groot,  iioe  wel  beiden  lo ,  dat  is  ho« 
wel  beiden  even  veel  eeofaeden  bevattende  c  want  de  een- 
beid  van  eene  roede  is  ia  maaien  grooter  dan  die  vaa 
tenen  voec 

VIL 

Men  8«enc  mmtAamê  grootbeden  (ook  irr^imtik  of 
fndtn)^  die,  welke  geene  gemeene  maat  hebben:  dat  h  waar 
van  de  eene  noch  door  de  vermcenigvuldigingvan  de  andere « 
noch  door  die  van  eenig  opgaand  deel  derzelvekan'gevormd 
nrordcii. 

socL.  X.  2  dcf. 
If  iüJfMixxjir««  Bc  tieg  grootbeden ,  en  ntet  getaleni 
'  want  eigenlfk  gefprooken  zyn  het  alleen  grootbeden  di« 
onmeetbaar  zyn :  zo  all  by  voorbeeld  de  diagonaal  taa 
ten  vierkant  ea  zyne  zydet  de  diameter  van  een'  cirkel 
en  deszelfs  omtrek ,  verfcheiden  rechtboeken  enz.  to  als  ia 
het  IV ,  VI ,  Vil  en  Vlll.  Boek  blyken  zal ;  enz,  welke  groot* 
beeden,  hoe  wel  onderling  onmeetbaar .  btftaan,  en  aan« 
gewecaien  kannen  worden.  OniMttbaere  gnudtn  zyn  'et 
én  im  iiginijfken  tin  üittf  want  wie  een  getal  zegt,  zegt 
een  aantal  eenbeden  ,  en  dus  letM  dat  met  die  eenhei J 
■leetbaar  is.  Men  gebruikt  wel  ts  waar  ook  die  air- 
4rokkiag  mmutifur  van  getalen  fpreekende  s  doch  bel 
la  in  eenen  oneigenlyken  zin  ,  en  kortheid&balveji. 
By  voorbeeld,  een  wortel  van  etn  geheel  getal  >  dit  zelf 
ften  geheel  getal  is,  kan  even  min  door  een  gebroken 
«la  door  een  geheel  getal,  dat  is«  by  kan  door  geen  {t- 
sal  boe  ook  genaamd  wórden  uitgedrukt.  ^£r  is  by 
T.  geen  geheel  getal,  e&  ook  geen  breuk,  die  door  tlch 

E  «elf 


I 
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zelf  venneenfgvnMigd  8 ,  of  door  zich  zelf  twee  rhaat 
vermeeni^vuldfgd  36  ftan  voortbrengen  t  et\  dus  kan  de 
vierkante  wortel  van  8,  of  de  cubikwortel  van  36  # 
door  geen  getal ^  hoe  genaamd ,  uitgedrukt  worden;  en 
daarom  noemt  men  die  wortels  onmeetbaar  i  dezciven 

jDOgthans  door  een  tceken  (y  i  9  V  3Ö}  aanwyiende  ^ 
handelt  men  daarmede  als  of  het  getalen  waren,  eti 
men  noemt  ze  dus  9imeitbare  gekden, doch  zeer  oneigen' 
Ifki  men  kan  die  wortels  wel  aanwyzen:  men  kan  den 
eerstgemelden  wei  door  eeoe  lyn  uitdrukken  (namelyk  door 
den  diagonaal  van  eenea  rechthoek,  waar  van  de eenezyde 
3  de  andere  2  is:)  maar  niet  door  eenlg  getal:  men  kan 
'  wel  een  getal  vinden  dat  *er  boe  langer  hoe  nader  by* 
komt,  dat  er  zo  weinig  vari  verrchllt  als  men  wil,  doch 
nimmer  een ,  dat  dien  wortel  juist  evenaart. 

Wanneer  men  dan  van  onmeetbare  geulen  f^ireekt, 

duidt  men  dezelven  door  een  teeken  aan,  en  fpreekt  niet 

van  het  geen  zy  zyn ,  want  zy  zyn  er  niet .  maar  van  het 

geen  zy  zouden  zyn ,  indien  men  ze  door  getalcb  uit« 

drukken  kon,  het  geen  onmooglyk  Is. 

IL  AANMBaiciNG.    Wy  hebben  in  de  voorgaande  aanmer* 

king  gezegd,  dat  men  de  wortels  van  getalen ,  wanneer 

ly  geen  geheele  getalen  zyn  9  door  geen  getal  hoegenaamd 

kan  uitdrukken ,  en  dac  dos  die  wortels  ,    ten  opzichte 

dier  gemelde  getalen»  volftrekt  fmmittbaarzyn  :  men  kan 

derhalven  die  wortels  noch  door  een  geheel  getal ,  noch 

door  eene  breuk  uitdrukken:  en  dus  door  geen  getalhoe 

genaamd. 

Wy  hebben  Insgelyks  gezegd  dat  de  diagonaal  en  de 
Zjdc  van  een  vierkant  onmeetbaar  zyc :  dit  volgt  iiic 
IL  7  en  IV.  7.  het  7  Gevolg.  N«.  4.  Want  zy  A*  dac 
getal :  en  zy  a  een  getal ,  i^ient  vierkant  a'  Juist  KkU 

ner  zy  dan  A* :  maar  zo ,  dat  het  vierkant  van  a  ^  i 

Juist  groteer  zy:  dan  is  de  wortel  van  A'  grooter  dan  «, 

*    *  1" 

maar 


Inkuüng.  ffm 

mut  kleiner  dan  a  +  i :  das  «  met  eene  breuk ;  ftel 
« +  -  •  dit  getal  door  zich  zelf  multipliccercndc  krygt 

'men  dcszelfs  vierkant  of  «•  +  ?f  +  /'iV  —  a*;cd  daar 

A*  een  geheel  getal  is ,  noet  a*  +  ^£  ^  (  £ V  bet  ook 

«yn:  het  deel  «•  is  het;  het  deel  ^i  kan  het  xyn:  men 

fidlezulk^:  maar  i  blyfc  altooa  een  breuk:  en  dus  de 

geheele  fom  ern  breuk.    Stel  dat  ^  eene  breuk  is:  daa 

fi 

jil  ^^  +  (i  y  of  i  X  (m  +  I)  echter  eene  breuk  h\p 

▼en:  dus  is  altoos  bet  vierkant  «*  4-  ??  +  i  eene  breuk, 

n        n* 

daar  het ,  Indien  «  4-  -  de  wortel  van  A'  was »  een  cc« 


heel  getal  moest  zyn :  dus  is  het  de  waare  wortel  van  A*  niet* 
In  andere  woorden  •  eene  waare  breuk ,  of  eene  oneigenlyk» 
breuk  die  niet  opgaat,  eens  of  meer  malen  met  zich  zelf  verme- 
nigvuldigd zynde»  zullen  de  ultkomflen  altoos  breuken  zyn» 
4ie  niet  opgaan  en  die  dus  niet  tot  gebeele  getalen  kun« 

nengebragi  worden.  Dus  ^met  ^  multipliceerende  komi 

49 

'er  — • :  insgelyks  eene  breuk  die  niet  opgaat    Het  zelfdt 

beeft  plaats  voor  I  X  -  X  -  =:  ^,  voor  Z  x  2  X 

5        S       5       127  .  S  ^    5 

^  X  ^  enz.  Daar  dan  alle  breuken  ook  breuken  too» 
5       5 

nagten  hebben ,  zal  ook  omgekeerd  een  geheel  getal  geea 
breuk  tot  wortel,  kunnen  hebben. 
III.  AAXfMSRXiHG.  Er  zyn  dan  getalen  ,  waar  van  men 
den  quadraatwortel y  er  zya  Jnsgelyks  getalen,  waar  van 
men  den  cubiekwortel  In  getalen  kan  uitdrukken :  er  zyn 
anderen ,  waarvan  zulks  niet  mogelyk  is :  de  eerstgemelde 
worden  quêdraat  gmlm ,  en  cübi^  getaUn  genoemd :  zo 

E  a  tia 
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als  EUCLiDBS  bet  uitdrukt  In  de  f 8  en  xp  prof.  vm  btt 
IX.  Boek:  en  de  wortel  zelf  wordt  de  zfde  genoemd. 
IV.  AANMBRKiM.  Indien  dan  A,  en  B»  onderling  oHmHP^ 
hoêr  zyn,  en  C  een  effen  deel  van  B  i$  dat  er  a  maaien 
ingaat;  zo  zal  hot  zelfde  deel  C,  een  zeeker  getal  malen  m 
by  voorbeeld  genomen ,  nog  kleiner  zyn  dan  A  •  docb  eera 

maal  meer,  namelyk  n  -|-  z  maal  genomen, grooter:  z# 

daty  daar  m  C  =  Bis,  men  hebben  zal  nC  ^  A^n  +  j  C 

"^  A;  zonder  dat  .er  eenig  geul  n  +  LIb  dat  door  zyo« 

Termenigvuldiging  met  Cj'gelyk  aan  A  worden  kan. 
&  p.  20S.  de£  i. 

I  VUL 

Wanneer  inen  twee  gelyklbortige  groothedeit 
ver^elyktf  ^en  einde  de  grootte  van  dé  eene  uit  die 
van  de  andere  mmüMyk  te  bepaalen ,  noemt  men  dit 

* 

derzelver  utden  na  te  gaan:  en  die  bepaaling  zelve  is 
de  mdÊn  die  de  grootheden  onderling  tot  ellcandet 
hebben. 
Zie  vooral  kosnig  op  de  %•  bepaaling  van  het  V.  boek 
van  stJcuD&s. 

AAHMafixiNo.  Men  kan  de  grootbeden  onderling  op  ver* 
fchillende  wyzen  vergelyken  :  voomamelyk  op  twee  wj^- 
zen ,  waar  van  de  eene  GémnrifcU » de  andere  ArUbmtifcbe 
reeden  genoemd  wordt :  waaruit  de  geme$ri/che  en  arü/r- 
mnifche  proportien  »  of  evennedigbeeden :  en  uit  deeze  on* 
éerling,  doch  op  twee  verfcbillende  wyzen,  vereenigd ,  de 
L^garühmen  en  de  Hamnmifchi  evemeeiigkeid  geboren  wor* 
den.    Wy  zullen  dit  allet  vetklaaren. 


f     ^  l    A  F. 


I.    AFDEELING. 

OVEK   OB   GEOKBTKISCHB  ETBNKEBDXC* 

HBID. 

♦  • 

«BFAALJNQEM. 
IX. 

Waonèer  men  twee  gelykfoortige  grootheden  met 
elkander  vergelykt,  ten  einde  te  weeten  welke  ver* 
meenigfmliigdi  of  hoiveelvaud  de  eene  van  de  andere  zjt 
of,  \  geen  op  het  zelfile  uitkomt,  hoe  veel  maaien  de 
^iaatstgemelde  in  de  eerftebegreepenis^ofeenhoeveel* 
fte  deel  zy  'er  van  ia,  wordt  men  gezegd  de geometnT^ At 
reeden^  ofook  enkel  by  uitftek  de  rtidm ,  die  'er  tua- 
fchen  die  grootheden  plaats  heeft ,  na  te  gaan :  zo 
dat  de  geometrifche  rudm ,  of  enkel  de  raiin ^tusfchtn 
twee  grootheden  ,  aantoont  h$e  veet  maaUn  de 
tene  de  andere  bevat. 

De  grootheden  welke  die  ruden  uitmaaken  Worden 
derzel  ver  Uden  genoemd :  de  grootheid  die  men  het  eerdt 
noemt ,  wordt  voorgaande ,  de  andere  volgende  genoemd : 
'er  is  dus  in  iedere  niden  een  voorgaand  en  een  vfi^ 
gtnd  lid^ 

Zie  TACQUKT  ep  de  definitien  van  buclidjbs  V.  «-««  W. 

•  é  f.  605,  — :  Sc*  206'  def.  4. 

L   GKVOLG. 

'Er  zyn  geene  grootheden ,  mits  zy  gelykfoortig 
2yn  ,  die  niet  eene  bepaalde  geometrifche  reeden 
tot  elkander  hebben. 

E  3  tt  G  »- 
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B 
I 

IL    CEVOLG. 

Mea  verdeelt  de  geometrifche  reeden ,  in  meetbaare  eo  eni 

wunkmn-e.   Kene  reeden  is  méeibaar  wanneer  zy  door  geuu 

len  uicgedruJcc  wordt»  of  kan  worden:  doch  onmeetbaar,  of 

irrationeel,  wanneer  de  groothtden  die  men  vergelyki  oa- 

dkrling  onmeetbaar  zyn  ,  eo  htare  reeden  dus  door  geen  ge« 

t«l  uitgedrukt  kan  worden:  in  dat  geval  kan  men  de  reédem 

ilecbts  aanduiden  door  een  teeken»  by  v.  zo  als  de  reedem 

van  y2  tot  I }  of  door  lynen;  men  weet  dan  wel  niet  hoe 

veel  maaien  de  eene  grootheid  in  de  andere  begrtepen  is  » 

doch  men   weet  de  ukerften  tusfchen  welken  dat  getal  ia 

valt:  zo  als  by  v.  de  reeden  van  yi  tot  i  is  grooter  daa 

41421  .  4H2% 

I.  — • —  doch  kleiner  dan  u 

lOÖOOO  xoooo. 

U  C  f.  288. 

I.  AA»MBBiiNO«  Men  moet  echter  niet  dep  ken  dat  waiw 
neer  men  twee  oomeetbaare  groocbeaen  vergelykt  der- 
zelver  reeden  tot  elkander  altoos  onmeetbaar  zy :  zy  kuo» 
jien  eene  neecbaaie  reeden  tot  elkander  hebben,  hoe 
wel  ieder  van  haar  met  opzicht  tot  eene  andcie  onmeet- 
haar  zy:  by  voorbeeld  de  reeden  van  yi  tot  yZ  is  die 
van  1  tot  2»  dus  meetbaar ,  hoe  wel  de  gfootheceo  eik  ia 
zich  zelve  met  betrekking  tot  de  eenheid  onmeetbaar  zyn. 

II.  aahmirkiug.  iuclidbs  geeft  deeze  bepaaiing  v  an 
bet  woord  reeden  :  „  Reeden »  zegt  hy  Cs-  bepaling)  is 
„  de  onderlinge  betrekking  van  veelvoudigheid,  die  twee 
o  grootheden  tot  elkander  hebben :  '*  en  hy  voege  'er  in 
de  4*  bepaaling  by.  ,»  Grootheden  worden  gezegd 
,;  eenige  reeden  -tot  elkander  te  hebben  ,  als  de  eene 
^  door  vermeenigvuldiglng  ^de  andere  overtreffen  kan.*' 
Ifen  lette  wel ;  hy  zegt  niet  «vfnooren:  want  dan  zoo  de 
bepaaling  flechts  betrek lyk  zyn  tot  meetbaare  grooiheeden  : 
maar  efvettrtffen,  het  geen  de  onmeetbaare  ook  bevat.  By 
vetle  veruaieri  leest  men  in  de  derde  bepaaling  betrekking 
van  ieigroMeid  (in   het  latyn  Jecundm  q;uaniiiatom)  ia 

plaats 
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plaais  van  vttUmdighild  (feamdum  fuaa^lUkaum)}  docb 
lik  iouds  evcD  cent  op  atitbxnecifche  als  op  geomeuifctMi 
leedens  (o^pa^fel/k  zyn,  het  geen  xucliois  niet  bedoeb 
dé »  £0  als  overvloedig  uit  zyn  Vil  fioelc  biykt:  d<Kl^ 
dac  men  bier  het  griekfche  woord  m^tm  ir«Ai»ir«T«  dQor 
vêlgtns  d<  ve^ivouttg^id'veuaalenmoeCy  is  door  wal|js 
CO^ra  Mathematica  T.  II.  p«  666)  en  anderen  aangew^e- 
xen :  ook  heeft  gi£gobt  bet  aldus  vertaald.  Zie  ook  ioi« 
mo  over  deeze  plaats 

X. 

Men  noemt  aanmjxir  (Exptmeni)  van  eene  reeden 
bet  quotiënt  dat  uit  de  divifie  van  de  voorgaande  door 
de  volgende  voortkomt,  of  begreepeo  wordt  voor  te 
komen. 

VV.  a.  S.  6s*  *-'—  H.  a.  f.  xatf.  — —  S.  p.  107. 
dtf.  6*      • 

I.  A&KUESiKiJSQ.  In  de  daad,  daar  de  reiden  van  twet 
grootheden  aanduidt  hoe  veel  maaien  de  eene  in  de  an* 
dere  begreepen  is ,  en  daar  het  fuotiini  van  eene  divifit»  dii 
ook  doet»  is  dac  fU0titn$  de  waare  aanwyzer  van  dit 
leeden  :  en  dit  «el  altoos  üilzwygend  met  betrekking 
tot  die  eenheid,  die  men  tot  gcendflag  lege. 
AAiVMCAKiNG.  Andcre  fchryvers  noemen  aanwfjfner,  o| 
fuotient ,  bet  quotiënt  dat  uit  de  divifie ,  niet  van  de  voor* 
gaande  door  de  volgende,  maar  van  de  volgende  door  de 
voorgaande  voortkomt:  doch  dit  komt  op  het  zelfde  uit, 
niu  men  In  de  bewyzen  en  (lelliogen  het  woord  aanwft 
ner  of  quotiënt  altoos  in  den  zelfden  zin  neeme. 
III.  AANtdSBKiNO.  TACQjü£T  Hoemt  noimer  bet  geen  wj 
emnwyzer  noemen.  Zie  zyn  V.  Boek,  III.  gedeelte {. 2, 3« 

OEVOLG. 

Wanneer  de  voergamde  grooter  !s  dan  de  volgende ,  Is  dt 
aatifvrper  een  geheel  geleld  of  een  geheel  geuU  me$  eene  hreuk  t 

E  4  M 
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go  de  vmgÊmide  kleiner  is  ,  Is  de  wnwyur  eene  «i<loer# 
Ireiift:  so  de  aanwfser  mMt&tör  is»  Is  de  Teeden  meetbaar i 
doch  «o  hy  Qimf^ibm  is,  is  de  reeden  mmeMamri  en  om- 

gekeerd. 

IV.  AASMBRKivo.    Wanneer  de  aanwyzer  onmeetbaar 

|9,  kan  hy  door  geen  getal  uitgedrukt,  doch flechtsdoor 
een  ceeken  aangeduid,  of  door  lynen  uitgedrukt  worden» 

10  als   *^i   ^.    En  dit  is  de  reec|en  waarom  wy  in 

de  bepaallng  gezegd  hebben  <MoitlbMiS ,  of  Ugreepm  imrdt 
voert  te  kernen. 

V.  AANMBRKiNO.  De  reeden  wordt  In  woorden  dus  uicgev 
drukt:  AtetB:  en  in  piaats  van  bet  woord  u^  gebruikt  men 

-  bet  teeken  (:)  of  (,)  dus  A:  B  of  A,  B:  ook  wel ,  jn  r^a- 

vofiging  van  lbibnxts  ,  bet  teeken  van  dhifie^  eene  ftreep 

A 
nameiyk»  r*:  en  in  de  daad  da«r  de  reedemaanduldt  hoe 
o 

'  veel  maaien  de  eene  grootheid  de  andere  bevat ,  beftaat  zy 

in  eene  dis'ifie,   en  wordt  door  het  in  t  werk  fteilen 

van  die  divifie  bekend, 

XL 

Twee  rif dinr  worden  gelyk  jofie  zelfde  genoemd  % 
wanneer  haare  êaMojters  evengroot  zyti :  doch  van 
twee  reedens  is  die  het  grootst  waar  van  de  aanwy- 
ser  de  grootfte  is:  of,  *t  geen 'op  het  zelfde  uitkomt  t 
eene  reeden  is  evengroot,  grooter,  of  kleiner  dan 
eene  andere,  naar  maate  haar  aanwyzer  evengroot « 
grooter  of  kleiner  is  dan  die  van  de  tweede  reeden. 
Wanneer  nu  verfcheiden  grootbeden  onderling  de 
^Ifde  reeden  hebben,  zegt  men  dat  zy  evenreed^,  of 
propertioneel  zyn :  en  de  evenreedigbeid  of  fropartU 
lie^t  plaata  als  *er  eene  gelykheid  van  reede« 
plaats  heeft.       ^ 

W.  a.  {.  ^6«  S.  p.  ao7«  deC(  I,  9.  pw  ars«  def.  aa 


/.  Jfi.  Over  dr  Geometrifche  Ewiretdtgheii.    7} 

L  AANMi&ïiiva.  De  evenreedfgheid  werd  voorheen  asest 
aldus  mtgedrukt  door  vier  (lippen  (:  O»  namelyk 

A  :  B    :  :    C  :  D    of 

A.B    :  :    C,  D 
doch  daar  de  evenreedlgbeid  io  de  daad  eene  gelykbeld  b 
^an  twee  ftedenst  en  dus  van  de  ^iienten  uit  twee  divi» 
fiMn  gefproten,  wordt  dezelve,  in  oavolging  van  lbibnits 
vjeel  beeter  en  eigeftaartiger  uitgedrukt  op  dteze  wyze  r 

A  :  B  r:  C  :  D  :  of 

A    _    C 

B     "    D- 

IL  AAmiBaxiBO.  Wanneet  de  beide  reedens  nectVaai 
zyn  valt  bet  gemaklyk  over  deraelver  gelykheid  of  onge- 
tykheid  te  ondeelen ,  en  zulks  alleen  uit  des  aanwyzer* 
Maar  hoe  oordeelt  men,  zal  men  zeggen,  van  degelyk- 
beid  of  ongelykbeld  van  twee  wmee^aart  fttitens^  daai 
:geen  van  beiden  door  getalen  uitgedrukt  kan  worden »  en 
iius  geen  van  belden  naauwkeurig  en  in  de  daad  .be- 
kend is. 

Men  oordeelt  'er  van  op  tweederlei  wyae :  voor  eerst,  daar 
de  onmeetUaare  redens  door  een  teeken  of  door  lynen  kan- 
nen worden  uitgedrukt  (7  bep,  J.  Aanm.)  oordeelt  men 
dat  zy  g/elyk  zyn»  «Is  zy  het  zelfde  teeken  tot  aanwyzer 
bebbén,  of  door  dezelfde  lynen  uitgedrukt  worden;  dut 
Js  de  reeden  ^3  :  ^6  gelyk  aan  de  reede  van  1 :  Y%\  of 
die  van  yt :  V%  geiyk  aan  die  V^i  *  y4  zyn »  en  dus 

«yPV3.  Vö,  I  en|/2:  of  |/6.  |/8,  »/3f  Va  «ven- 
reedig : 

Maar  'er  is  een  tweede  middel  dac  algemeeoer  is,  en 
zo  wel  op  de  meetbaare  als  op  de  odmeetbaare  groot- 
heden  toegepast  kan  worden.  Indien  menxwee  redens, 
by  V.  A:B,  en  C:D  beeft,  zal  men  mogen  vastftellen, 
;dat  de  reeden  van  A  tot  B  gelyk  is  aan  die  van  C:  D»  ala 
men  bewyzen  kan  dat  zy  noch  kleiner ,  noch  grooter 
wgü  kan;  of,  wai  op  bet  zelfde  uitkomt,  wanneer  men 

£5  ^ 
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bewyzcn  kan  »  dat  men  io  engerymdbeden  vervalt/ (ü^ 
dien  men  ontierdelc  dac  zy  ongelyk  zyn,  of  dac  de  ^ne 
reeden  grooter  of  Kleiner  dan  de  andere  i% :  een« ,  oau 
ons  oordeel »  uitmiHitende  trant  van  bewyzen. 

I.   GEVOLG* 

Wanneer  vier  grootbeden  evenreedig  zyn;  endeeerfte 
en  tweede  Êndttling  nuetbaar  zya ,  zyn  de  derde  en  vierde 
ioigelyks  oiKlerling  meetbaar :  doch  zo  de  eerde  en  tweede 
mdtriing  9fmeetbaaf  zyn,  zyn  de  derdeen  vierde  ook;  on* 
derling  onmettbaar. 

AC  A 

SBWT$.  Zo  A:B  =r  C:D  '^  r  S*  n  •  ^  <)»>  20  g  een 

C  .         .  A 

getal  ii »  moet  q  er  ook  een  zyn :  en  zo  ^  geen  geul 

C 

en  dus  onmeetbaar  is,  moet  q  het  ook  zyn. 

Ui.  AAaMiiUM«.  Dit  gevolg  h  de  10  propofitie  van  het 
X.  Boek  van  evcuoes  :^  men  Idlte  wel  dat  wy -zeggen 
de  eerlie  en  tweede ,  de  derde  en  vierde  mtmtahaar  on* 
dirling  fÓM%  is  ,hzzte  reeden  onmeetbaar.  Want  wy  hebben 
leeds  gezegd  (bep.  p.  xe  Aanm.)  dat  onmeetbaaré  groot- 
heden eene  meetbaare  reeden  hebben  kunnep  :  dus 
y^ty^z:!  i  *2«  Wy  befchouwen  danhierdemrnf^rftaara 
grootheden,  niet  op  zich  zei  ven,  (dat  it  met  betrekking 
toe  de  eenheid)  maar  mee  betrekking  toe  eikander,  mdtr» 
üagf  dat  is»  derze&ver  reeden. 

IV.  AAMM^JUciva.  xucunzs  heeft  twee  bepalingen  van 
gelykheid  van  reedens  gegeeven ,  de  eene  is  de  ao  bepa- 
ling van  het  VII  boek»  alwaar  by  zegt:  „  Getalen  zyn 
,»  evenreedig  »  aia  de  eerfte  een  gelykvoud »  of  een 
geiyk  deel  van  de  tweede  is,  als  de  derde  van  de  vier- 
o  de:**  de  andere,  die  niet  alleen  op  getalen  »  maar  op 
alle  grootheeden,  ook  op  de  onmeetbaaré,  tdepa<lyk  is^ 
ji  de  7  van  het  V  Boek,  en  komt  hitr  op  oit*  »« I°^^^° 
M  'er  vier  groocbeeden  gegeeven  zyn,  en  men  cvenver- 


*   %9 
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n  mmigvtddigden  of  gelyk vonden  neemt  van  de  eerfW  en 
„  de  derde:  en  andere  geljrkvouden  van  de  tweede  ea 
„  de  vierde  :  zullen  die  grootheden  in  de  zelfde  ree- 
„  den  zyn ;  namelyk  de  eerde  tot  de  cwcede ,  de  derde 
„  tot  de  vierde;  indttn ,  'wannter  het  gelykvcud  van  dt 
II  eerfie  even  groot»  grooier  of  kleiner  is,  dun  dat  van 
n  de  tweede ,  tevens  ook  het  ge/fkvoud  van  de  derde 
,,  even  groot,  grooter»  kleiner  is»  dan  dat  van  de  vier- 
«,  de,  en  zalks  altoos,  en  volgens  welke  vexmenigvuidir 
^  ging  men  ook  wUlc"  waar  by  sucunas  voegt : ,,  groot. 
IX  heden  die  in  de  zelfde  reeden  ilaan  1  worden  even- 
H  reediggeooemd."  ' 

By  voorbeeld:  indien  A,  B,  C,  D»  gegeeven  zyn:  en 
Ben  neemt  gelykvouden  »  A  en  m  C:  insgelyks  fi  B  en 
flDi  dan  aal  A:Bz:iC:D  zyn,  indien  waaneer  mArnB 
ook fli C 7  n D:  en  wanneer a  A Z  aB  ook mC  l  a  D: 
en  wanneer  ai  A  r?  n  B  ook  mC  zz  nDi  welke  getalen 
men  ook  voor  ai  en  »  oeeme* 

Deeze  bepaling  van  xüclioes  Is  algemeen ,  en  bevat 
zo  wei  de  meeAaart  als  de  onmeetbaarc.  grootheeden : 
doch  zy  is  niet  geheel  duidelyk  en  volkomen ,  en  niet  ulc 
de  waarc  en  tenvoadige  nataur  van  het  geen  men  oor« 
fpronglyk  door  te&Un  verdaat,  ontleend:  zie  xobnio  ter 
dcezcr  plaatfe.  De  leeie  der  aanvoyzers ,  die  of  meetbaar 
of  oumeefbaMT  zyn  y  l§  gemaklyker,  en  even  algemeen  als 
die  van  zuclidzs:  wy  zullen  echter  io  het  I .  II,  en  Ut 
vaorftel  toonen ,  dat  de  bepaling  van  aucunas  uit  de 
onze  •  en  de  onze  uit  die  van  zücLinas  volgt. 
V.  AANMSiKiHo.  Om  de  zelfde  reeden  geeft  iücliois 
deeze  bepaaliog  van  ongelyke  recdens : ,,  Wanneer  men 
it  gelykvouden  van  de^eeille  en  derde  grootheid^  en  an« 
„  de/e  gel>kvouden  van  de  tweede  en  vierde  genomen 
I,  heeft  I  en  wanneer  dan  het  galykvoad  van  de  eerfte» 
H  dat  van  de  tweede  overtreft,  zonder  dat  het  gelykvöud 
1,  van  de  derde  dat  van  de  vierde  overtrcSe ,   zal  da 

«  «er- 
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„  cerfte  grootheid  groocer  feedea  hebben  tot  ie  tweed» 
9»  dan  de  derde  tot  de  vieide." 

II.    GEVOLG. 

Alle  breuken ,   en  alle  produden  of  gecalen  door 

vermenigviUdiging  of  mukiplicatü  ontdaan^  zyo  ^^^, 

A  '    ^ 

iins:  want  ftel  g  =  9  en  D  x  E  =  C,  dan  i8erd6 

zelfde  reeden  tusfchen  A  en  B,  als  tuAfchen  q  en  de 
eenheid  :  en  tusfchen  £  en  de  eenheid  als  tusfchea 
C  en  D. 
IV.  AAKMftRKiNG.  De  bepaalingen »  die  men  In  de  meeste 
«yfferboeken  van  muhiptiaeren  en  dividierem  geefc,  2711 
seer  gebrekkig*  Naauwkeurig  gefprooken  btflaai  de 
fauMplkatie  in  het  vinden  van  een  getal,  dat  tot  een  der; 
gegee venen  is,. als  het  ander  tot  de  eenheid:  en  de  divila 
btftaat  in  het  vinden  van  een  getal  dat  tot  de  eeobdd 
is ,  als  het  geval  dat  gedividterd  moet  worden »  tot  dea^ 
ëMfw  of  deeler. 

Zie  hier  over  koshio  op  bucl.  V.  def.  i ,  2.  i^—  H^ 
a.  f.  117.  ^--«  L.  C.  S.  287.  -—  doch  vooraU  »*albm« 
BERT  Aff/sfifex:  V.  p.  117. 

IIL    GEVOLG.  i 

De  evenredigheid  vereischt  ten  minften  drie  groet*' 
heden. 

sucL.  V.  bep.  9» 
Vil.  AANMBBKiwo.  Men  maakt  in  de  gewoone  wyze' 
van  fpreeken  een  beftendig  misbruik  van  het  woord  ^o«; 
poritff ,  dat  men  met  het  woord  niden  byna  altoos  ver  wis- 1 
feit  »  zeggendei  deprêp&$ie  van  A  tot  B:  dit  is  eeo  mis- 
llag  ,  'er  is  geene  fr9portic  of  evenreedigheid  tusrchen 
twee  grootbeden;  maar  twee  grootheden  hebben  eene  be*, 
paalde  reeden  tot  elkander:  en  dan  eerst  wordt  eene  pre- 
f  mie  of  eviftteêdigheid  geboren»  wanneer  men  twee  reedens 

die' 
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êc  gelyk  syn  t  met  elkander  vergelykt :  bet  zy  deeie  t* 
ÜQien  uit  drie  grootheden,  het  zy  ait  vier  grootheden 
beftaan :    la    het   eerfte  geval   is  A.  :  B  =  O  :  C  of 

-  =  -:  in  het  tweede  A  :B  z:C  :  D  of  i^  =  !?. 
fi      C  0       D 

XII. 

Waaneer  de  grootheden ,  die  gelyke  redens  tot  el* 
hnder  hebben  ^  allen  verfchillende  zyn,  zegt  men 
dat  die  grootbeden  ondirfihHdenlyk  (discrete)  evenre* 
dig  zyn:  doch  wanneer  die  grootheden  zodanig  ge* 
field  zyn  9  dat  V  altoos  eene  van  de  voorige  ree* 
defi  in  de  volgende  herhaald  wordt  t  dat  is, 
dat  de  volgende  grootheid  in  de  eerde  reeden  de 
Toorgaande  is  in  de  tweede ;  de  volgende  iu  de  twee- 
de, de  voorgaande  in  de  derde ,  en  zo  beftendig 
toert :  dan  zegt  men  dat  die  grootheden  geduwig 
[tmimie^  eveoreedig  zyn :  en  die  geduurige  evenreecHg* 
heid  wordt  eene  geometriicbe  raks  of  prognsJU  ge« 
Boemd^  in  welke  men  evenverafftaandi  leden  noemt, 
die  leden ,  welke  door  een  even  groot  getal  ledeo  van 
lenig  bepaald  lid  gercheiden  worden. 
||L,  B,  C,D.  E,  F,G,H  zyn  geduurfg  evenreedig, 
kmaakea  eeae  geometrifche  reeks  uit»  indien» 

-  —  -rs^  =-=::=:-  «02.  of  A:B=B:C=C: 
B      C     D      £      F     G  ™    • 

Dz:D  :  E=E  :  F=F:G  enz. 

W.  a.  f.  69^  ---—  H.  a.  f.  lar.  •— —  Su  p.  act.  d«' 

13.  p.  215.  def.  ax. 

OKVOLG. 

Hier  van  is  het  dat  men  zegt  dat  getalen  of  gfoot* 
jheden ,  die  geduurig  evenreedig  zyn  9  eene  geometri* 
^thtneks.  ttitmaaken:  die  reeks  wordt  (UMKoa^/Sndf  9  oök 
Hêondii  qS  wmindÊtendÊ  ^  ook /êmnênkcpendi  ^  of 
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wuTgêanii  genoemd»  naar  maate  de  leden  beftendig 
tangroeien^  of  verhinderen- 

AAMisKKiKa.  ^enc  geomcnrifche  reeks,  oF  geduor/gt 
evenreedi'gbeid  worde  aldus  (7;)  door  vier  (lippen  aaogi^ 
émé  -fr  A,  B,  C;  D,  E,  enz. 

XIIL 

Wanneer  drie  grootheden  geiuwrig  evenradig  zyn 
noemt  men  de  tweede  of  middelftemMtfe»  •  evennedi^e^ 
en  de  laatfte ,  derde  evenreedige :  en  wanneer  vier  groot- 
heden onderfeheidênlyk  evenreedig  zyn^  noemt  men  de 
vierde  of  laatfte  vierde  evenreedige.  Als  dan  worden 
ook  de  eerfte  voorgaande ,  en  dè  laatfte  volgende 
grootheid  de  uiterften  of  uiterjle  leden  genoemd:  de 
eerfte  volgende,  en  dejtweede  voorgaande»  demtf- 
ielften^  ofnUddelfle  leden» 

S.  p.  209.  d.  13,  14. 

XIV. 

'  De  vwrgaande  worden  met  betrekking  tot  de  veer^ 
gaande^  en  de  volgende  met  betrekking  tot  de  volgen* 
de  geljkgeplaatjle  (Aemo/igi)  leden  genoemd. 
züCL.  V.  bep.  12. 

XV. 

» 

Wanneer  men  vier  grootheden  heeft»  en  men  dcr^ 
zelver  reeden  befchouwt  met  betrekking  tot  de  ord< 
in  welke  men  ze  opnoemt »  zegt  men  dat  zy  rechte 
flreeh  tot  elkander  ^  of  in  rechte  reeden  ftaan,  als  d< 
eerfte  ftaat  tot  de  tweede  zo  als  de  derde  tot  de  vier 

ft 

de:. of  in  andere  woorden,  20  de  reeden  vai^de eer- 
fte tot  de  tweede  gelyk  is  aan  de  reeden  van  de  derdf 
^t  de  vierde :  maar  men  zegt  dat  zy  omgekeerd  tot  elka» 
^üuxk^of  iaenigekterde  reedeniïüiiBifidf^^^^^ 


Al' 

^;-  is  de  omgekeerde  reeden  van  B  :  i 
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tot  de  tv^ede  zo  als  de  vierde  tot  de  derde :  of  de 
tweede  tot  de  eerfte  zo  als  de  derde  tot  de  vierde. 
L.  C.  {.  263"  —  St.  p.  234.  d.  23. 

GEVOLG. 

Hier  uit  volgt  dat  de  omgekeerde  reeden  van  twee 
grootheden  gevonden  wordt  met  de  voSgsn^e  grootheid 
door  dtvwrgaande ,  in  plaats  van  de  voorgaande  door  de 

wiginde  te  di^ideenn:^  is  de  omgekeerde  reeden  van 
Ar 

'■"'^•^  XVI 

Men  noemt  faamingtfiiUi  reeden  die  welke  uit 
verichelden  andere  reedens  wordt  opgemaakt  9  en  dat 
wel  door  vermeenigvuldiging  der  enkele  reeden» 9  (in 
dat  geval  ook  wel  fjoortels  enfaSoren  genoemd)  uit 
welken  de  ftamengeftelde  gevormd  wordt:  waimeer 
alle  de  wortels  rechtjireeks  genomen  worden  9  is  de 
famengeftelde  reeden  rechtjireekfcbe  reeden  uit  allen: 
zo  zy  allen  tmgiherd  genomen  worden  ^  is  de  f^menge<; 
fielde  reeden  omgeieèr Je  famngellelde  reiden  der  wor- 
telen :  en  zo  fommige  wortel  rechtftreeks  9  anderen 
omgekeerd  genomen  worden  9  is  de  famengefteldc 
reeden  uit  rechtftreekfcbe  en  omgekeerde  reedena 
gevormd.  • 

'   A    'C    E    C 
Vooai«KLB.    Hen  hebbedercedcot  -»;rfr«'r*aoif 

B    D   F     I 

A    C    B       ^ 
derecdenvanP  :  Qfamengefteldaltdiei^D  -•  -.   v^^ 

Indien  ;r  S  r  #  ;:  X  r; :  enz.  dus  is  dte  van  ^  fameiir 
Q        J»        D   .    .F        -  aj 


^nOddiutA  ea  JL^  de  reeden  vaa&  «' 

fiuntiv 
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A        C*  R        R        D  r 

famcngcftclde  uit  g  en  g  Indien  5—  ^  k  C  — -Jfji 

dos  h  ^  omgekeerd  ftmengefteld  uit  |  eti  ^ide  reedes 
<rin  T:  Uit  Tamengenaeld  uit  de  rechtreckfcbc  van  ^  e» 

€*  T  A  Tl 

de  omgekeerde  tan  -     indien    C  ~  g"  *  £•     Du» 

'  It  ^  de  ramengedclde  rechtftreekturt  -^  en  oagekeevd  uit  ^* 

L.  C.  J.  ifo,  —  St.  p.  a45.  dcf.  5. 
AASUttKiw.  iDCLiDAS  fprcekt  In  zynV  Boek  in  het  g«« 
beel  niet  van  die  famengefielling  van  reedena;  doch  in 
'  het  VI  Doek  geefc  hy  'er  deeae  bepaling  van :  Eene  reedea^ 
,y  wordt  uit  reedena  f^mengefteM »  als  de  hoeveelliee- 
,,  den  of  aanwyzera  dier  reedens  onderling  gêmuUiplê- 
19  eeerd;  de  hoeveelheid  (of  den  aanwyïer)  van  die  reedea 
;»  ttitmaakeR/'  -Zie  hieroVcr  wallis  de  ^tt^fisimê  ra$<a- 
fofai  in  Tfn  9fna  Maêhem^  II.  p.  0C6. 

XVII. 

WanQcer  eene  reeden  uit  gelyke  reedena  worde 
famengefteld ,  wordt  zy  vgrdtêbbeldi ,  drudubtfiUi  vut'* 
iübbik  enz.  genoemd ,  naar  inaate  zy  uit  twee ,  uit 
drie 9  uit  vier,  gelyke  redens  famengefteld  is.eodie» 
(bep.  4.)  de  tweede  t  derde  1  of  vierde  magt  van  die 
reeden  is. 

AxA    ^A*    Ax  AxA     -.A'^AxAieAxA 

of  1^^  zyn  de  verdubbelde,  driedubbele,  vierdubbele 

reeden  van  w. 

B.  a.  f.  130.  •—»  L.  C.  f.  tpr* 

^URuiixiiio*  Daar  dt  bcpaailngea  door  ncünrs 
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étièteUe»  dritdvibbele  reeden  cos.  gegeeveQ,  oit  Andere- 
groodbeglofelen  afgeleid  zyo,  bebooren  wy  deieWen  im 
te  gm,  vooral  daar  die  bepatlfaigini  cenifjen  lovloed  in 
liet  vervolg  kunnen  hebben. 
Dit  2yn  de  xo  en  de  xi  bepaaling  van  het  vyfde 

Boek: 

„  Zo  drie  groodieeden  eveoicedfg(cL  i.  gednrig;  even* 
^,  ieed!g)  zyn ,  worde  de  eer/Ie  gezegd  tot  de  derde  eeoe 
^,  dubbele  reeden  te  faebben  van  die  welke  sy  beeft  coc 
^  de  tvcede.  j 

Zo  vier  groocheeden  evenrtedlg  Cd.  L  geduurig  even* 

reedig)  zyn»  wordt  de  eerfte  gezegd  tot  de  vierde  eent 
„  driedabbele  reeden  te  hebben  ^an  die»  welke  27  heeft 
„  tot  de  tweede:  en  zo  voort! ,  ao  liqg  de  evenreedig* 
^  beid  duurt. 

Wanneer  ik  dua  zeg  1  de  reeden  ^  b  de  verdubbel^ 
de  van  §,  duldt  dit  aan»  volgena  ona»  dat  die  reedte 

uit  de  vermeentgvuldigingvan  dereeto^  dooi  zi^  zelva 

p 
gevormd  wordt  t  volgena  mcLinHy  dit-  de  reed^  h 

die  is  van  de  eerfte  A  tot  de  derde  C  van  drie  geduurige 
evenreedigen »  waar  van  A  en  B  de  twee  eerfte  iyn« 
Wanneer  wy  zeggen ,  dat  de  reeden  van  F  tot  Q  de  drio* 
dubbele  is  ^an  de  reeden^  van  A  tot  B ,  geeft  het  volgena  ona 
te  kennen,  dat  die  reeden  uit  de  vermeenlgvutdigïng 


de  reeden  ^  »  twee  malen  door  zich  zelve  >  ontflut» 

dat  tf  de  reeden  ia  van  A^  tot  B' :  volgent  wocufi^t  dit 
de  reeden  van  P  tot  Q  de  reeden  ti  van  de  eerfle  tot  de 
vierde  van  vier  geduurig  evenreedige  grootheedent  waaz 
van  A  en  B  de  twee  eerfte  zyn.  Boe  veel  au  die  nit^ 
drukkingen  in  den  eerften  fchyn  van  elkander  verfchillen 
mogen,  komen  zy  op  het  zelfde  nlt,  zo  als  wy  zalka  la 
de  Aanmerking  op  het  XIV  Vooxfid  mllen  bewyaeau 

F  *  »• 


lucuDU  beeft  aeekeilfk  syae  btpaallog  boven  de  a&« 
dete».  die  i^uiirljriEefi^».^»  bem  Diec  oobtkend  was ,  ale 
tecfabftitel»^ <>^^^  5  ^  van. bet  VI  Bock  volgende, 
verkooren;  omdat  hy  de  vcrdid>belde  reeden  van  twee  If- 
aeir  /si^etV^  fi<^^  «Ide^ebiuiken:  tervFyl  hy  wel  be- 
greep» dat  de  multiplicatie  in  eenen  ftrikten  zin  alleen 
^  geilMi#^  en  Mqt.d^  \fue^  of  andtoe  grootbeeden  kan 
.    gêfcbiedeoibwaaitai  Iqr  dos  ook»  by^bet  denkbeeld  van 

èn  verdc^elife  reeden^  van  lynen»  het  denkbeeld  van 

multiplicatie  wilde  vemyden. 

XVIIL 

.  Men  i]oemt0«M^nierd«&ifkb  reeden  9  (mderdrUdubhek 

roodetkfjen  9>yQ0Tt^  wat  reeden»  die  de  tweedes 

of  de  derde  wortel  en  zo  voorts  is  van  een  gegeeve^i    | 

leedeiu 

s  ^ 

fijV.  f^g.of  ^:  Vg  of  ^  ayn  onderverdubbcl- 

'dt,  eJi'^oddetdfftedttbbeie  reedens  van  g. 

» )lkj<l3^-  — ^  S.  p.  045.  d.  6. 
:  AtünuKKmOp  Meamaakt  nog  meerdere  onderrcheidtqgen 
van  reédens,.  welke  jmen  allen  by  oulvids  over  de  be* 
pajilingen''vaA  bet  V'Böek  van  eucliobs  zien  kan.  Zo 
als  hf  vóofb*  mderhalve  reeden:  dat  is,  de  reeden  van  de 
flerkante  wortels  dei  derde  mageen 

•  I  * 


VOOR.. 


VOORONDERS  tELLINQEN. 


Men  vooronderftelt »  dat,  wanneer  drie  grboth 
den  gegeeven  zyn,  er  eene  vittdfei  eveoreedige  tot 
dezelven  gevonden  kan  worden: 

lu  ...  - 

dat»  n>  tweegrootheeden^gqgeeven  zyn»  *cr  eeaa 

derde  evenreedige  gevonden  kan  worden* 


A    X    I    O    M    A    T    A, 


o     F     .. 


ALCEME&NE  KUNDICHEEDEN. 

t 

Gelyke  grootbeeden  hdbhen  dnelfile  reeden  tot;  d^ 
kander ,  gelyk  ook  elk  tot  eene  derde  gloothddL 
ZoA=:B,     C  =  Dii«      *  .    '    * 

A:B=C:D. 

en 
A:   £  s  B:  fi. 
aveu  V.  7.  — *  W.  a.  {.  Ta.  t 

Eene  grootere  grootheid  beefi  tot  eene  ^odett  «eql 
grootere  reeden  dao  eeoe  kleinere  tot  de  zeUtte:  ^p^ 
die  derde  heeft  eene  kleinere  reeda  tot  de  fropte»  4itB 
tot  de  kidne:  en  eene  grootere  reeden.  to( 4AUeiaó 
dan  tot  de  groote:  en  omgekeerd » 
Zo  A>B:i8  A:C>B:C 

C'.A  IC  :B 
-C:B>C:A. 

F*  UI. 


1 


g4         af.  Jk^,  OviT  é  Mvtnnagbnd: 

X  III. 

Giootfaeeden  die  lot  dezelfde  grootheid  eene  gelyke 
xeedea  hcböen ,  lyn  gelyk ;  en  omgekeerd :  zo 

A:B=:C:B 
igAsiC; 
zo  AsC 
il  A:B=:C:B« 
fceu  V.  g.  -—  W.  a.  J  73. 

IV. 

De  i«M*«rMiiKr'v^£^ 
ügii^  o£ g^flomdiff  en  gitykiatige  van  twee  gelyke 

grootbeedeo  zyn  gelyk:  en  die  vany^twee  ongelyke 
giMtbeedien  ^  in  de  zelfile  reden  als  de  grciothee- 
den  zelve*  . 

goA=B,  toffXAsff^Ben  ^  =^. 

»g='        *iïrB-« 

CO  A:Br:C:D  ia  mA:f»B=C:D  en  iiiA:mB  = 
üC:  mD  en  mA:mBr=nC:nD. 
gocu  Vj^.  en  VII.  17.  i8.  —  W.  ai  f.  74. 

^  o  B  V  o  t,  G. 

Men  kan  dit  ook  atdua  uitdrukken:  zo  twee 
giDOtheeden  gelyk  aan  elkander  zyn»  wordt  de  ge- 
lykheid  nietgeftoord,  indien  zy  door  het  zelfde  ge- 
fitl'gemulti^Iiceerdof  gedivideerd  worden:  en»  eene 
grootheid  bfyft  de  zelfde »  indien  zy  door  de  2elfde 
pootbeeden  geniultipliceerd  en  gediyideetd  wordt. 

L«  C.  f.  296,  a97.  -^  S.  p.  222.  pr.  10.  p.  225.  pr.  I2« 

Indien  twee  reedens  gelyk  aan  eene  derde  zyn  9 
gyn  zy  onderling  gejyk. 

MVCL.  V.  II.  w:.;  s,  p:  22+:  pr.  ix.  —  W.  J.  70. 
J       .  VL 
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VL 

Indien  twee  reedens  gelyk  aan.elkanier  zyn,  e« 
eene  derzelven  grooter  of  kleiner  is  dan  eene  'derde» 
is  de  tweede  het  ook.  x 

EIGENSCHAPPEN 

D  JB   K 

GEOMETRISCHE    £V£N&EEDIGH£DEN. 

I.    VOORSTBL. 

Indien  vier  girootheeden  A ,  B«  C,D  eveoreedl|g  tyn:  et 
men  neemt  gelyk voudén  (»)  van  de  eerfie  en  ^erde  («  A  »  «  C) 
en  andere  gelykvoadeo  (a)  van  de  tweede  en  viéide  (»9| 
nC):  zal  het  gelykvoad  van  de  deïde  atcoot  even  frooc, 
groocer  of  kleiner  2jn  dan  dat  van  de  vleide,  «amaafit 
het  gelyk  vottd  van  de  eerde  even  groot  t  gnxKer  of  kkloer 
is ,  da^  dat  van  de  tweede »  welke  vennecnfgfuldfging  omi 
ook  neeme. 

BiWTs»   Uit  de  onderftellbig  ia 
A:B=:C:Dof 

B  ~D 

dus  {jixivmê  40 
wA  _^  «C     - 

no       nu 
zo  iirA  of  ':>of=:ofZ  nB  is  ooi;: 
«C  of 'ï>of=ofZ  »D 
D.    T.    B.    W. 
üAimuiaiVG.    Men  ziet  dat  de  bepaaltqg  der  eveorcedife' 
beid»  door  aocuDEt  gegeeven^  iiitde  onze  volgl»    Zitf 
onze  XI  Bep,  Aanmerk.  IV. 

V 

Il  XL 


\ 


Itf       XIl  Batk:-  0«r  A  SomadigheiJ.     ^    } 

IL  VOOBITBL. 

Zo  de  reedeo  vsn  A  tot  B  grooter  is  dan  die  vu 
tïtot'D}  kan  mai  iodinige  gelykvuuden  (n^  van  de 
étitbt  en  derde  C*At  nC)  en  zodanige  anJen 
oelykvottdea  (*)  ^f*^  ^  tweede  en  vierde  neemeii 
(nBtnD)  dat ,  zo  het  gelykvoud  vtn  de  eerde  CoA) 
dtt  nn  d9  t«cfl{le  CbB)  overtreft  •  nc^aos  du  vu 
de  derde  («C)  dat  vio  de  vierde  (jtü)  niet  ove^ 
tieffi!,  maar  <tf  gelyk.  «f  klefaer  zy .  ^      , 

TACQcuTOpbec  V  Bock  viDiocuoii  Fut,  IUj  ^^^ 

,A       C 

dw  !j|  V^:  nnkan,  indlenwAWaÜii, 

Ü'yiD  ■"" ' 
■ll»OasDior«C-t4D  il. 

i;..ö  ï"     VOOtlTBt.     .  '    /^p.3 

Indien  nen  tnree  reedens  heeft  A:B  eniSlilh  Cl 

de  gelykvouden  cmA,  mC)  van  de  vobigttefea» 
zyn^te  gelyk«  of  even  groot,  of  grooter  «of  Uelneri 

dan  andere  gelykvouden  (tiB,  nD)  van  de  volgcA* 


/.  JffIL  Ooif  de  CemmyiAe  E'unreidigbrii.  :Sf 

nen,  wanneer  «C  of '^of  =  odmD,  kannen  hebben 
In  elk  dier  drie  gevallen  of  «A'^wB.ofmAs»»»  of 
•A  i  fiB;  dat  insgelyks  tegen  de  gegeèven  ondei1leIl|iig 
aanloopt:  dus  is  noch  A:BvC:t).:  noch  A:3  ^LCiD 
dus  is  A:BsC:D. 

GIVOLC  ■  f..     ' 

Indien  men  lodanige  gelykvoadcn  (w  A.  «G)  van  ^  voor- 
Minden  neemen  kan ,  en  zodanige' gclykvoaden  -^B,  «iD) 
van  de  volgenden ,  dat,  terwyl  het  gclykvoud  van  ^  iMrfie 
moriaande  grooter  is  dan  dat  van  haare  volgsnde  («A^ 
isB),nogtbanshet  gelykvoud  van  de  tweede -vMfgwide 
Biet  'grooter  maar  gelyk  of  kleiner  zy  dan  dat  wi/eyn  voW 
geide  (aiC  niet  r^nD),  zal  de  reeden  van  A  eeatesüor- 
gunde  tot  de  volgende  pooter  syn,  din  die  vin-de- twee- 
de voorgaande  lot haare  volgpnde  (A:  B  ^  C:  D.J 
TACfUST  V.  B.  Part.  Il-  Tb.  3. 
Bswrs.    Zo  dit  liiet  is;  Zf  A:BsC;D,en  dos  On 
VooröelO  aonuA^nB:  is  »C  VnD  .  dat  «egw  *  on- 
derftelling  aanloopt  ^  ^^  .^^ 

aoA:BiLC:D.ofC:D">A:B;2al->^.*i»;;^;^ 

xyn,endns,zomA'^iiB,zalooki»C^iiDzyn,  dat  te* 
gen  de  ondcrftcWing  aanloopt;  dos  is  noch  A:BsC4  D, 
noch  A;BiC:D:  dos  Is  A:B^C:D. 
AaNifXsKnfo.  Men  «let  oitdit Vwirftel  enayn  Gevolgt 
hoe  de  gelykheld  van  reedens  oii  dé  Icere  der  gelykvooden 
door  iDCLiMS  aangenomen  (zie  Aanmerking  IV  op  de 
XI  bepaling)  afgeleid  wordt:  en  dus  dat  de-eene  leer  Mcr- 
omtrent  volmaakt  met  de  andere  overeenkomt.  Het 
blykt  verder .  dat  het  om  het  even  ii  of  degroothecden 
onderling  mecibaar ,  dan  of  zy  onmeetbaar  gefttid  gor- 
den. , 
Doch  om  dit  verder  optehelderen^,  zollenwy  :erhe«rVOl. 
gtnd  Voordel,  dat  Qnmiddclyk.^de  amaHrteurr  J^e^ena 
betreft,  Bog  by voegen.                                        ' 

F  4  ^* 


Ü       m.  Bmk:  Ovv  A 

IV*    VOORfTEL. 

bdienmea  vior  groocheedea  A,  B,C.  D,  fielt:  zo  dat 
A  oiimeccboar  if  met  betrekking  tot  B ;  en  C  met  be<. 
trekking  toe  D:  doch  B  en  D  onderling  meetbaar :  en  zo 
men  dan  verder  ftelt,  dat  B  in  een  aantal  m  van  deelen, 
ieder  gelyk  aaD^,en  D  In  een  dergelyk  aantal  m  vz%  dee« 
Jen  ieder  gelyk  aan  é  verdeeld  zyn :  en  indien  eindelyk  » 
so  A>ii>  dodi  kleiner  n+i  k^en  tevens  O  nd  doch 
kleiner  ii-f- 1  d  ia ,  welke  ook  de  grootheid  der  getalen 
« en  » i|B  moge:dan  lullen  de grootbeedei  A,B, C, D, 
evenredig  tfyiu 
f       KiafTUi  Oeom.  f.  x8t. 
wawtê.    De   gegeeven    onderftelllngen   zyn    Bs«i» 
Da;wd;A'>n^entevena.C'^iid;AZn+i»  tenteveoa 
CZn7x.it. 
Meo  moet  bewyzen  dat  dan 

A:B=C:D. 
Zo  dit  geen  ptaats  heeft ,  sy  A:B  =  E:D,  dan  zal  K 
l   grqoter  of  ^iner  dan  C  moeten  zyn. 
Ulthctgsdelde  A:B  =  £:D:  ii 

A^  KA  E 

B^D^-mb  =  nd 
woMMX  A^nk»  eo  Aln-h  i.t 

mh      mi  nb  md 

.  •  ■ 

of 
«  ^5.  entTfl.  V  yrdatïa 

«dIE,  enn+i.d"^E, 

Doch  nen-heeft  ook 

nd  IC  en  n+i  dvE: 
aien  kan  dan  d»  Et  C  befcboowen  als  vier  grootheeden 
df  C,  d.  E,  waarvan  men  gelyk vonden  neemt;  namelyk 
«I  of  11+  X  van  de  eerfio  en  de  derde ,  en  !•  v«n  de 

tweede 
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tweede  fo  de  vierde:  en  daar  no  wanneer  die  van  de 
cerfte  kleiner  of  grooter  Is » -  dan  die  van  de  tweede 
CndZ  C;  n-f- 1  .d'^Q.die  van  de  derde  ook  tegelyk  kleU 
nerof  groocer  is  dan  die  van  de  vierde,  {ndLZi 
11+ 1  •  d.  >  B) ;  zo  volgt  hier  uit ,  dat  men  beeft 

d:C=d:E:  en  dus  (Axiom.  3)  C:i:£. 
E  ia  dus  noch  grooter  noch  kleiner  dan  C,  maar  geijrk 
aan  C ;  en  gevolglyk 

daar  A:BsE;D  is  ook 

A :  B  s:  C:  D.  Dat  te  bewyzen  wu. 
h  jumiKUnra  Wy  béBben  reeds  in  de  iV  AaffmerUng 
op  de  VII  Bep.  getoond »  dat  wanneer  twee  grootheeden 
C  en  D  onderling  onmeetbaar  ayn ,  de  onderlleiiiog  van 
nd  L C  esn-l-i.'>C, plaats  heeft. 

II.  AAHMSRUSO.  Wy  hebben ,  wel  is  waar »  in  ons  Be- 
wys  geen  gewag  gemaakt  van  bet  derde  dat  in  de  veel« 
vouden  plaats  moet  hebben,  om  'er  de  gelykheid  van 
reedens  uit  te  iLunnen  opmaakenroamelyk,  dat,zond^C 
ook  fid^E  zyn  moet»  doch  bier  is,  uit  hoofde  der 
onmeetbaarheid  tusfcbenC  en  D,  dat  geval  onmogelyk: 
want  bad  dat  geval  plaats  •  dan  aouden  C  en  D  onderling 
meetbaar  zyn,  en  de  gelykheid  der  beide  redens»  A:Beo 
C :  D ,  volgde  van  ze\f. 

III.  AASMBRKiHo.    Wy  zuUen  ons  dan  nu  in  het  vervolg 
.  niet  meer  met  de  meétbaaiheid  of  onmeetbaarheid  in  de 

Voorfteilea  óphonden,  en  den  leiddraad  onzer  XI  Be- 
jpaalihg  velgen:  alleeolyk  zolleo  vry  in  .de  aanmerkingen 
bier  en  daar  een  woord  tot  nadere  opheldering  voegen. 

^V.  VOORSTEL. 

Wanneer  vier  grootheeden  eene  Geomctrifchc  even- 
reedi^beid  uitmaaken:  ia  het  produd  van  de  bei  Je 
uiterlten  gelyk  tain  dat  der  beide  middelden:  en  om* 
gekeerd:  wanneer  twee  produöen,  ieder  uit  twee 
grootheeden  beflaaode^  gelyk  zyn 9  zyn  die  grootleé- 

P  5  den 


^       Sit.  Boek:  0««r ^EvènmMgh^  . . 

den  in  edie  Gtometriftbe  erenreedighefd:  de  eerfte 
namdyk  van  het  eerfte  produft,  tot  de  eerfte  van  faet 
tweede  produft »  zo  als  de  tweede  van  het  tweede 
'produft^  tot  de  tweede  van  het  eerfte  produft.^ 

KüCL.  VU.  J9»  —  W.  a.  f,  109.  — —  S.  p.  «IS. 

pf.  6» 

BBwrs.  Uit  de  xo  en  11  Bep.  en  Oefolg  van  Aaioiiia  4. 
L  AAcmKaKiiiio.  Wf  verdaan  hier  ao  wel  de  preéiSen 
die  in  de  daad  door  getden  uitgedrukt  kennen  worden» 
alf  die  welke  men  flechts  kan  aanwyaen  :  en  dus  is  dit 
Voorftei  ao  wel  op  de  MMiMfiaartf  2ir  op  de  mmthêmê 
grootbeeden  toepaalyk. 

IL  AANMaRRiNo:  Men  vfaidt  dit  Vooiftel  niet  io  her  ^ 
gemeen  by  eucliobs  :  ttasr  alleen  voor  de  getalen  In  het 
Vli  Boek  •  doch  wy  suilen  in  het  IV  Boek  7  Voorftei 
8  Gevolg  N*".  a.  aancoonen»  dat  het  16  Vooiftei  van  het 
Vi  B.  van  aucLin^p  met  dit  Voorftei  ^vefeenkomt. 

L    W&VOLfG. 

Indi^  drie  grootbeeden  geduurig  evenreedig  zjrq  » 
ja  het  produd  der  uiterftea  gelylc  aam  de  tweede 
magt  der  middelfteo. 

aucL.  VU.  ao.  m^mm  S.  p.  x6«  Gev.  i. 
IL  AAVMaaaiSG :  Wy  znlieo  in  bet  IV  Boek  7  Voorftei 
g  Gevolg  N°.  a*  aantoonen  9  dat  het  17  Voorftei  van  het 
VI B.  van  tuCLioas  met  dit  Voorftei  overeenkomt. 

II.   GEVOLG.  ^ 

De  getalen^  die  twee  gelyke  produfiren  uitmaakeny 
kunnen  altoos  zo  gefteld  worden ,  dat  *er  eene  Geo* 
metrifche  evenreedigheid  uit  volge. 
L.  C  f.  3oa. 


II L  GB< 


\  . 


Ij^  Ook 4kGtommi/iktEi»mai^knd,   n 

IIL    GXVOLO* 

Hier  uit  volgen  V9B  zelfde  rqgpdeo  om  eeaejvier- 
de ,  eene  derde  ^  of  eeoe  «u4den  eveoBeedige  te 
ftocseD* 

HL  AAiUtt&Kivo.  Op  dit  00VO|r  fleiBt  dt'gebcete  Je#^«i 
van  drtia  .  co  op  Ijet  xelfe ,  gepvud  met  btc  4  Axluina 
de  ngel  van  drUn  h  ta  gebreken^  fto  ab  «y  itilki  met 
Toorbeeldeo  xoUco  opbeMeieB. 

L.  C  X  3tO'S23-  •-  W.  4.  f  ii4«ii^    "•  8.  p.  ts8. 
Gev.  s*>  p-ias* 

VL  Voo&tTJB)L. 

Indien  de  produAen  Van  vier  groothee^eo  9  geno« 
men  in  dié  orde  als  zy  opgegeeven  worden  •  n^- 
snélyk  van  de  eerfte  en  tweede  en  van  de  derde  en 
vierde»  aan  elkander  gelyk  zya:  dan  ftun  die  gioot- 
lieeden  in  omgekeerde  reeden  tot  elkander,  de  eer* 
fle  tot  de  derde  zo  als  de  vierde  tot  de  tweede : 
of  de  eerfte  tot  de^vierde»  zo  r^k-  de  derde  tot  de 
tweede. 

S.  1>.  2i9i  pi.  8.  p.  2S4*  pr.  2U        ^ 
siwTf.    Uit  bet  a.  gevolg  vpabei  V.  Voorfld. 

CEVQLG. 

Hier  op  fleunt  de  nianier  om  eene  vierde  ^n- 
gfkBtrii  eveoreedige  te  vinden ,  dat  is  9  eene  groot« 
heid  die  zodanig  gefteld  is  ,  dat  de  eerfte  en  tweede 
in  omgekeerde  reeden  ftaan  van  de  derde  en  vierde : 

AANMajEUUNG.    Hier  op  fteuoc   de   amgtkeerdf  regel  v^n 

êtiin^  za  als  ^y  door  véele  voorbeelden  zullen  opbel- 

dercD»  ...      * 


fl»       OI.  ïïtA:  Om  i^^Eomntë^Mii 

W.  t.  f.  119-  % 

De  omgekeerde  r^el  van  driio ,  verfchilt  Biet  in  atrt 
vm  den  gewooncn  regel  van  drién;  maar  alleen  hier  Ita  • 
dat  de  vra^  lo  den  laatstgemelden  iiiet  recht  wordt  op- 
gegeeveo*  Men  kan  altooa  onderkennen  of  men  den  rech* 
ten  dan  of  men  den  verkeerden  regel  van  drién  moet  ge- 
broikcn.  Wanneer»  iü  bet  gevraagde,  bet  vierde  \\i  ,dat, 
men  aoekt «  in  deaelfde  reeden  grooter  of  kleiner  moet 
syn »  dan.  bet  darde  der  gegeevenen ,  als  het  tweede  groo- 
ter of  kleiner  is  dan  het  eerde :  heeft  men  den  rechten 
tegel  van  drién :  doch  wanneer  hec  vierde  lid  \x%,  dezelfde 
reeden  grooter  of  kleiner  Zfn  moet  dan  het  derde ,  als 
bet  tweede  QoXtt  grooter  of  kleiner])  maar  hkin  er  of  grM^ 
srr  is  dan  het  eerfte ;  heeft  men  het  geval  van  den  ver.' 
keerden  regel  van  driên:  by  voorbeeld:  40  menfchen 
maaken  een*  muur  van  45  roeien  in  eeaen  dag :  hoeveel 
menfchen  zal  men  moeten  hebben  om  In  den  zelfden,  tyd 
een'  munr  van  8x  roeden  te  maaken  T  x  (lellende  voor 
het  gevraagde  t  beeft  men  niet  40: 45  =  81 :  x  maar 
4o:4SSs:8l. 

VIL  VOORaTEL. 

Wanneer  vier  grootheeden  CA«  B,  C«  D)  even« 
reedig  asyn,  cuUeo  zy  bet  insgelyks  zyn  by  verms/i" 
Ung  9  de  voÊTgaanii  van  de  tweede  reeden «  in  plaats 
vjbn  de  volgendi  in  de  eerde  9  en  de  volgende  in  plaats 
van  gemelde  voorgaande  ftellende  (A :  C  r=  B :  D):  en 
ook  by  owü^ering  ;  de  twi|gffidefi  in  plaats  der  voor* 
gqfuiden  ftellende. 

incL.  V.  itf.  en  V.  4.  CoroLenVU.  13.  -— *  W.i.f»iii* 

St.  p.  aaa  Gev.  r.  —  L.  C  f.  304. 

BKWTs.  Uit  het  a  Gevolg  van  bet  V«  Voorftel» 

AAamaixsOto    De  Verwlsleliiig »  Qdiena  nüe,  ook  by 

fOffl* 
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(omMigBik  ftmauHê  geooemd ,)  wordt  door  lucuoxt 
(V.  B.  brp,  13}  aldus  uitgelegd:  »,  bec  is  te  fldien,  de 
VMrgmidê  tot  de  vmg^mü ,  xo  als  de  9oig09ié4  toe  de 
V9fgmul9* 

II.  AANXumva.  Zo  lang  men  de-  grootheeden  fo  het 
afgetiokkene  beSehoawt ,  gaat  de  vendsGdiog:  altops  door  : 
doch  wanneer  men  *er  bepaalde  depkbeelden  aan  hech^ 
van  deew  en  gecne  grootheid  ia  iiecbyzonder/gaat  sy 
niet  door  of  de  We/  grootheeden  moeten  gelykfpqri^ 
zyn»  Bf  voorbeeld^  een  pond  vlaams  üaat  tot  een  gul- 
den» «Il  een  oshooU  tot  een  anker:  ^edenjit  xyn  de 
voofgaanden  bec  aasvond  van  de  volgenden ;  maar  indien 
men  byivfrvif/ilbv.s^tf  »*^^  ?^^^  vlaams  flaat  tot  een 
ozhoofd,  so  ais  een  gulden  tot  een  anker,  heef?  dit 
gecnen  zin,  om  dat  'er  geen  reeden  bo^enaamd  tusfchen 
een  pond  vlaams  en  een  oiboofd  zyn  kan.  Daarom  voe* 
gen  Tommigen  Iqr  dit  Voorflel  de  voorwaarde,  dat  alle 
leden  der  evenreedigbeld  geijrkfoortig  zyn  moeten;  en 
dl€  getdc  ook  voor  bec  volgend  voordel:  docb  wy  be« 
fchottwen  bier  de  groeifaeeden  in  bet^a%etrokkene.  xo« 
cuDiafaibet  xiVooritervao  betVlIfio^,vandegeraIdi 
fprcekende»  (preekt,  en  niks  met  reeden,  van  de  ver- 
wisfeling  in  bet  algemeen ,  en  als  altoos  plaats  hebbende. 
IIL  AAVMeaKiiio.  De  Bepaaling  van  de  omkeering , 
door  tiicuDXS  gegeeven,  isdeeze:  ,,de  omkeeiing  der 
reeden  is  te  fteJIen  ^  de  Vê^end»  tot  de  twwgamdt,  zo  als 
de  vélgendi  tot  de  Potrgaande."  Indien  men  die  verge-- 
lykt  met  onze  XV.  Bep«,  blykt  bet  dat  bet  op< het  zelfde: 

A      C 
uitkomt:  want  bidieo  ik  ftei  A:B  =  C:D:  of -  =  -::' 

en  daar  uit  opmaak  B:&  =  D:Cof.«:2r;»  blykc  bet' 

A        C 

dat  ik  bet  omgekeerde  neenu  Zie  gevolg  van  die  XV. 
Bepaaling. 

IV.  aiWMxyjcmn»   De  vier  leden  eener  evenréedfgbeld' 

kun- 


kuDiien  op  verfcbiHende  wjnw  Tctaadtrd  viofdea,  alv  mea 
iwrvii/ciiiv  ea  mlU0ring  ce  ftmen  vo«gc:  aklM 
A:£=CrO      iA:C3BcO 
.B:A=D:C       .  C:A=D:B 
,  .        «B:OsrA:C       .C:D=A:B 
.  DrBsC:  A       .  D:C-:B:A. 
Eb  IBM  zoude  Insgdyltt  nh  die' zelTde' vier  evenrefedlge 
-  gfOOtbeed^o  A:0=Ct0endasiiitAx£>i=:Bx6acfat 
OlBgdrecrde  reeden*  kdinen  maakeh  f  afdiis'     ' 

A«B— -•-  B«A— £•' 


Dc     '"•'*— e*B 

.  ..  r 

;  ^•^— A-B  ,  •P-A-^Ii- 
tet  geo»  mea  ahoQ»  tiasr  welgev&lteo  doot  ka&r  en  de 
•venceedtgbeid  xk  dlcoo»  tusMxii  difrjipmïthcede»,  hoo 
men  die  Mk  fchüikeil  moge,  plaste  hebben^.  Inkffen  de 
.  produdeo  der  uüerflen  eo  dcf  middcWien  AD~B  C 
t«eve& ,  of  tot  die  geJykheid  gebragt  kitnoe»  wovdeo. 

VIIL   VOORSTEL* 

Wanneer  vier  grootheeden  evenreedlg  zyn ,  heeft 
men  door  Jametaelling  de  foin  van  de  eerfte  en  dc 
tweede  (A+B)  tot  de  eerfte  (A)  of  tot  de  tweede  (B) 
ao  als  de  fom  van  dé.  desde  en  vierde  (C-^D>  tot  de 
derde  (C)  of  tot  de  vierde  (D) :  en  door  af  trekking : 
het  vcrfchit  der  twee  eerften  (A— B)  tot  de  eeHte  CA) 
of  tweede  (B)  zo  ab  het  verfchil  der  twee  laaiftcn 
(C — D)  tot  de  derde  (C)  of  tot  de  vierde  CD; :  en  gi- 
mtngdt  de  fom  dertweê.eeiflen^  tol  deiaEdver  ver. 

fchil: 


9» 
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fchil ;  zo  als  de  fom  der  twee  iMMten,  tot  derzelver 
verfchil,  en  omgekeerd  voor  tlte  die  gQvslIetr» 

EUCL.  V.  17,  (B.  «n  VIL  if.  -^  Lt  C  f.  304,  fos*  — 

S.  p.  217 «aso- 

ixwTs.  Uic  bet  V  Voorftel ,  ide  Gevolg ,  fo  Anioaja  5. 
L  AAKiinKim.  aucLiDu  geeft  ieese  bq^saiing  vin  de 
fiuflentelling:  (Graif^s#)i  „  De  faiDentêlliDg  vao  een» 
reeden  is  bét  fleeoen  fan  dereeden  der  voorgaande  tn 
tólgeodei  tfM  ë^grêiotfieM/toide'vorgefitfe.  V»  ft. 
bep.  Ij.  De  bepaalbiir  ^^  «^  MfttékJÈmg-CSehriiêng)  m  by 
bem  dêeae :  »  Se  sftre^ldflg  eebei!  reede» ,  is  bet  neeMn 
,t  der  reeden  vsn  de  overmasc  van  de  voorgaande ,  boven 
M  de  v«)igende,  tot  de  volgende."^  Hetgeen  men  ia  dit 
gieval  noent  dMjio»  of  dhMtmh^  noem  ik  Uer  ifCnk» 
Maf ,  of  ao  men  wil  JchekUng,  (dat  io  dk geval  de  waase 
betcMiBenisis ,  ook  van  het  Oriekscb  woord  Ai«^rif ,  door 
SÜCI.1018  gebruikO  en  niet  dfuMif  off  dle|/ie  dat  thans  by 
ons  gebeet  andere  denkbeelden  dan  van  eene  fihiêUng , 
of  i^fikUng^  otJébfifêBk  verwrict. 

G£VOLO» 

Uk  dfc VooxOel  kan  men.  by  vervrlsfeitegenomkeerfngt 
veele  andere  evenreedigbeeden  afleiden,  die  bet  nodelooi'* 
zoude  ayn  ,  allen  in  woorden  uittedrukken.    Zie  hicide 
VMMmaamfteo* 
Deg^evene  zyn: 

L  A-#-B:   A  =  C+D  ;  C: 
n.  A-t-B:    B  =  Ch-D  :  D: 

III.  A— B:    A  =  C— D  :  C: 

IV.  A-B:    B  =  C~D:  D: 

V.  A-»-B;  A— B=C-i-D:C«.D« 


bier 


$6       lït  Botk :  Over  de  EimntHghtU, 

hier  uit  voifjOi  j 

VL  A  :  A-»-B  SS  C  ï  C-f.D 
-     Vil.  B  :  A-^-B  s  D  ;  C-»-D 
^      VUL  A-t-B  :  C  -*-  D=:A  :  C 
VL  B  :  D=A-«-  B:  Cw-D 
X.  A-+-B  :  C  ^-  D=A— B:C— D. 
enzovoorts. 

I    • 

IL  AAmoREiNo.  De  L  evenreedighdd  vmwUiféld^  tam& 

lyk  A-4-B:  C-l-D  s  A:C  vergeleekeoy  ab  onderftei* 

JiDg,  mee  4e  K.  namelyk  B:D  z  A*^B  :CH»D  9lt 

.  befluit,  leeverc  de  ftoffie  der  19  Propofitie  van  socuoBt 

op:  en  de  I  veiseleekeB  ais  ooderftellingi  met  ^  Jl  ^If 

befluit»  leeverc  bet  gevolg  van  die  Propofitie  op  ;  na- 

suelyk:  zo  (amengeftetde  grootheeden  «venreedig  syo » 

xya  zy  bet  ook  by  mKuomiing  (eonotrfio),    Hy  noemt  na- 

melyk   amwendhig  te  de  17  Bepaaling»    „  het  neeniea 

ff  van  de  reeden  van  de  voorpande  »  tot  de  ovenaaat 

,1  van  de  voorgaande  boven  de  volgende«    . 

IX.    VOORSTEL. 

In  allé  evenr^edigbeeden ,  zo  de  voorganode  van 
de  eerfte  reeden  gtooter,  even  groot,  of  kleiner  ia 
dan  zyne  volgende :  is  de  voorgaande  van  de  tweede 
reeden  ook  grooter,  even  groot  9  of  kleiner  dstn  zyne 
volgende :  of  zo  de  voorgaande  der  eerfte  reeden 
grooter^  even  groot,  of  kleiner  is,  dan  die  van  de 
tweede;  zal  de  volgende  van  de  eerfte,  ook  grooter, 
even  groot  of  kleiner  zyn  dan  de  volgende  van  de 
tweede:  of  zo  de  volgende  van  de  eene  grooter,  even 
groot,  of  kleiner  is  dan  die  van  de  andere,  is  zyne 
voorgaande  ook  grooter ,  even  groot  of  kleiner  dan 
de  voorgaande  van  de  andere. 
BocL.  V.  14.  — .  L.  C.  J.  306. 

iKWYs.  ttic  het  V.  VoorfteL 

1.  ca- 
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I.  GEVOLG.. 

Indiefi  de  eetfie  grootbetU  vaa  «ene  evenreedigheid  de 
giooiüt  il  vaaatleoj  i»  de  laatde de  kleioile  vao  allen. 

II.  liSVOLO. 

De  fom  van  de  grootfte  en  van  ïle  kleinlte  is  grooter  dali 
de  Tom  der  'beide  overigen. 
BswTs.  Uit  bet  I  Gev.  liet  Vill.  Voordel N*.  2.  en  het  VII. 
AANMf luavc.  DU  19  de  25  Piop.  van  het  V.  B.  van  au* 
CLiois,  waar  in  dk  CbhrFver  ftUzwygend  vooronderfteld . 
dar,  zo  de  eeriïc  grootheid.de  grootfte'is,  de  vierde  de 
kleiofié  ia. 

X..  V00R8TBC. 

Indien  men  twee  evenreedi^iedea  beeft  CA:Bs 
C:fD  en  E:  F  =G:H)  ieder  uit  vier  ledeo  beftaan- 
de:  zuilen  de  leden  van  deeene,  ieder  in  zyn*  rang 
door  de  leden  van  de  andere  gemultipliciird  of  geit- 
vidnrd^  nog  evenreedig  zyn*:  (d.  i.} 

zo  A  :  B=:C  :  D 

en  E  :  F=G  :  H, 

nl  AE:BF=CG:DH:  en  g:|=  g-g  ^^n. 

L,  C.  J.  307»  —  S.  p.  230.  pr.  17. 

BEWTs.  Vil  btt  V.  Voordel  en  zyn  tweede  Gevolg. 

I.  QZVOhO. 

Indien  vier  getalen  evenreedig  2yn  9  zullen  ook 
hunne  magtenen  hunne  wortels ,  van  dezelfile  orde» 
evenreedig  zyn. 

L.  C.  f.  308.  «-i-—  S.  p.  23  L»  pr-  x4«  i 

II.  GEVOLG. 

Zo  vier  grootheden  evenreedig  zyn ,  ftaat  de  helft 
van  de  eexfte»  tot  de  tweede,  zo  als  de  derde 9  tot 

G  het 
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het  dubbeld  van  de  vierde :  of  ineer  algemeen ;  De 
evenreedigheid  blyft  ongeftoord ,  al  wordt  eeoe  der 
twee  uiterfte  grootheden  door  eenig  getal  gedivideerd« 
en  de  andere  tevens  door  het  jselve  gemultipïiceerd. 
Het  zelfde  heeft  plfiats  omtrent 'de  beide  midddften. 
TACQUET  Lemma  ad  pr.  ii.  ex  Archmede  -"—   S»  f» 

XL'VAORSTSL. 

t 

" '  Indien  men  twee ,  of  meerder  y  evenreedigheden 
lieeft,  (A:B=D:Ecn  B  :  C  =:E:F),  waar  in  de 
voorgaande  of  volgende  van  de  eerfte,  ook  ^  het 
zy  voorgaande,  het zy  volgende  zyn  van  de  laatfte: 
soUen  ook  de  overige  Jeden  van  de  eerfte^  ieder  in 
«yn  tarigt  evénreedig  zyn  aan  de  overige  ledea  vaa 
0e  laitAe»  CA3C=D:F.;) 

BBWTs  alt  bet  X  Voorfte|. 

I.  AAiiMBRKiNO.  Dit  Voorftel  behekc  de  u  en  93  Pro* 
politien  van  £uclidbs:  in  beiden  noemt  hy  het  beilujc 
Cex  aeqt^)  uit  gBlykheift:  doch  het  befluit ,  zo  A :  B  z:  D :  £ : 
«n  B  :  C  rr;Ë-t  F$  fs  A r  C  r:  E> :  F,  -wordt  til»  gelykieid 
me$  9fd$  genoemd:  en  h^t  befluit ,  zo  A:  B  rr  E :  F :  en 
.  B:C  =:  D  ? E ;  is  A  :  C  =:  D:  P»  ulr  gelykheid  »  zonder 
eede.  Beide  de  befluiten  worden  uU  gelykheid  genoemd , 
om  dat  het  befluit  ineene  gélykheM  van  reedens  beflaat : 
de  g^eeven  gelyke  leedens  zyn  in  bet  «erfte  geval 
AB  DE  .v*jAB  ED 
B'C  ®"  E'F  ^  ^» *^^ ^^^°^  B » c  *^  F*  2     ^   *■ 

,   belden ,  befluit  men  de  gèlykheld  tttsfcben  ^  en  ^:  doch 

C         F 

in  het  eerOe  geval  gtfat  de* gelykheid  van  reedens  voort 

.  to  detelfde  orde  wederzyds :  namelyk  aan  den  eenen  kant 

gyn  gegeven  A,  B^C.  aan  den  anderen  D^  E,  F:  de 


/  JJi.  Over  de  GemetryHe  RnmeÜghcid.    99 

gelyke  leedem  zyo  in  de  xelfJe  orde  wederzydi  van  de 

/A        D^ 

eerde  en  de  tweede  grootheid  ,  ^g  en  -1  van  de  twee* 

de  en  de  derde  ^-  en  -  j;  das  is  bet  befluit  met  min 

in  hoc  tweede  gebral  s^o  de  gelyke  recdeos  niet  wederzydt 
Id  de  zelfde  orde:  ^y  zyn  vin  de  ecrfle  en  de  tweede 

/A 

grootbeid  ^^  » ^  aan  den  eenen  kant ,  doeh  van  de  twee* 


E 


de  en  de  derde  ^  -■  \  aan  den  anderen :  en  van  de  tweede 

tn  de  derde  ( "p  ^  a^Q  ^^  eeneo»  docb  van  de  eer^ 

(D  \ 
g  J  aan  d^n  anderen  f  dos  befluit  m^n 

wel  tt!t  gelykheid  docb  zonder  orde.  En  hier  uit  zullen 
de  drie  volgende  bepaaliogeo  van  zoclides  genoegfaam 
•pgebdderd  worden. 

Dé  18.  »•  Men  befluit  uit  gelykbeid,  wanneer -er  ver« 
yi  fcbetden  grootheden  gegeeven  zyn ,  wederzyds  go« 
%%  iyk  in  getal,  en  d^  eerfte  van  den  eenen.  kant  tot  de 
,,^  laatfle  i$,  als  de  eerde  van  den  anderen»  tot  de  laatfle: 
,1  of  ander» :  Bet  neemen  der  uiterflen »  met  achterlating 
,,  van  de  middelde."  En  Indedaad  in  het  befluit  worde 
uiers  van  de  middelfle  gewaagd. 

De  t9f  tf  De  evenreedigbeid  is  me»  ndff  als  de  voor* 
M  gaande  i^  tot  de  volgende,  %q  als  de  voorgaande  tot 
^  de  volgende :  of  als  de  volgeode  tot  eene  andere  is, 
gg  zo  al«  de  volgends  tot  eene  andere. 

DesK).  „  De  evenreedlgbeid  is  zêndgr  tfi»^  wanneet 
,,  'er  wederzyds  eene  reeks  van  drie  groothed^  g^gao- 
,,  ven  zynde,  de  voorgaande  tot  de  volgende  van  de  twee* 
de  reeks  (laat  als  de  voorgaande  tot  de  volgende  van  de 
eerfle:  en  zo  ais  in  de  ecrfle  de  volgende  tot. een  «n* 
der I aldus  ia  de  tweedeeene  andere  tot  de  voorgaande/* 

Os  Br 


f* 


2426*^^ 
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By  voorbeeld:  gegeeven  zyode  A»  B»  C  en  D,  E»T: 
de  voorgaande  A  coc  de  volgende  B,  zo  ais  de  voor* 
gaande  E  tot  d«  volgende  F:  en  de  volgende  B».  tot 
eene  ander  C»  ao  siU  eene  and^r  D  tot  de  voorgaan- 
de E*  ^ 
n  éAVunxtna»    Ons  Voorflel  i$  algemeener »  behelst 

«11e  mogelyke  gevallen,    en  men  behoeft  nn  niet  op 
^eenig   onderfcbeld  van  ma  arie«   of  zender  mie%  te 
letten. 

UI.  AABMsaKiHo.  Dit  Voorftel  i»  de  grond »  waarop  alle 
bewerkingen  gegrond  zyn ,  dié  mén  verricht  in  den  regel 
van  Vfooit  den  Ketting  regel  ^  Getelfehsps  regü  en  z» 
iroorts :  waar  in  men  het  gevraagde  vindt  door  eene  aai^ 
eenfchakeling  van  enkele  evenreedigheden ,  waar  tn  altoos 
eenige  leden  de  zelfde  zyn  :>  en  dns  door  heJMt  %it  gélyt» 
,  heid  verdwynen;  zo  als  wy  zulks  door  een  aantal  voor- 
beelden zullen  ophelderen. 
Zie  L.  C.  S*  3H«  -~  W.  a  $•  lao.  en  volgende. 

L   GEVOLO. 

zoA:B=:D:E 

cnB;C  =  E:F  *: 


of  zo  A:B  =  E:F 
en  B:C  =:  D:E 


l«M 


\ 


in  beide  de  gevallen 
is      D  V  of  =  of  ^F  naar  maate 
A  of  il.  of  =  of  ^  C. 

Dit  blykt  uit  dit  en  bet  IX  Voorftel :  en  het  maakt  Het 
ao  en  2T  van  eoclides  uit,  waarin  hy  ook  deeze  beflui- 
lo  uie  ongelyUieid ,  nut  of  zender  orde^  noemt. 

IL    GEVOLG. 

.  Mien  kan  9  in  eene  evenreédigheid »  altoos  voor  twee 

Ice- 
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leden  andere»  die  met  deezen  evenreedig  zyn»  Hel- 
len 9  by  voorbeeld  9 

20  A:B  =  CD  :  EF  en 
CtËs:    I    :    K 

is  A:B  =  ID  i  KF. 
Vh  AAHiiBRiiXG.    Dit  Is  de  grond  waarop  de  regel  vm 
valfche  pofkU  Oeiinc ;  20  als  wy  door  voorbeelden  zul- 
len uitlegden. 
L.  C.  §.  315. 

XII.    I^ORSTEL. 

Zo  men  twee  evenreedigheden  heeft,  CA:  17  = 
C:DOE:F=:G:H,en  dereedens  uit  welke  zy  be- 

ftaan  gelyk  zyn,  (g  =  g*=  ^  =  y),,    zullen 

de  fommen  of  verfchiUen  der  grootheden*   in  die 
beide  evenreedigheden  ieder  in  haar  rang  genomen» 
eok  evenreedig  zyn. 
nwTs.  Uit  het  V.  VoorRel,  en  zyn  a  Gevolg. 

L.  C.  {•  309. 
AAsiiutama.  Van  dit  Voordel  Is  de  14  Prop.  van  bet 
V.  Boek  van  eoclides  een  byzonder  geval :  namelyk » zo 
A:B  =  C:D  en  K:Bz:F:D,  U  A-I-JS:  BrrC-l- F:D 
in  woorden  dus  ,,  Zo  vier  grootheden  (A,  B,  C,  DO 
,,  evenreedig  zyn:  en  een  vyfde  tot  de  tweede  Qaat,  zo 
»,  als  deisesde  rot  de  vierde,  i$  de  famenteUiag  van  de 
,»  eerfte  en  de  vyfde  tot  de  tweede »  zoals  de  faioeotel- 
„  ling  van  de  derde  en  de  zesde  tot  de  vierde." 

GEVOLG. 

Indien  men  by  de  volgenden  van  vlei  eveareedige  gioot- 
keden,  andere  grootheden  voegt,  of  zé  'er  van  aftrekr, 
die  in  de  zelfde  reeden  ftaan  als  de  voorgaanden ,  zollen 
die  fommen  of  verfibllien ,  in  gelyke  reedcu  met  de  voor* 
fiaandea  blyven. 

C3  XIU 
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XIIL  vaoasTBL. 

Indien  men  twee  evenreedighedeh  heeft  (  A :  B  s; 
C:D:  en  E:F=G:H>  en  de  voorgaande  in  bei- 
den ook  evenreedig  zyn  (A:C  =  £:G)  zullen  de 
fommen  of  de  verfchillen  der  grootheden  in  de  bei- 
•  de  evenreedigheden ,  ieder  in  haar  rang  genomen  « 
ook  evenreedig  zyn. 

L.  C«  f.  309* 
iswTs.  Uit  htt  VUL  Voordel »  en  zyn  tweede  Gevolg. 
AANMERKING.  Qlc  eQ  het  ¥qprgaand  Voorftel  leeveren  de 
twee  eeoigfte  gevallen  op »  waar  In  men  rot  de  evejiree* 
digbeid  van  de  fommen  of  verfchillen  der  leden  van  twee 
evenreedigheden  beQuiten  kan. 

EIGENSCHAPPEN 

■ 

VAN     BB' 

GEOMETRISCHE    REEKSEN, 
OF    PROGRESSIEN. 

XIV.    VOORSTEL. 

Indien  verrcheiden  grootheden  CA»  B,  C»  D, 
E 9  enz.}  geduurig  evenreedig  zyn,  of  eene  Geome- 
trifche  reeks  uitmaaken ,  ftaat  de  eerde  tot  de  derde 
In  verdubbelde  reeden  van  de  eerde  tot  de  tweede; 
töt  de  vierde  in  driedubbele  reeden  en  zo  voorts :  in 
een  woord »  de  eerfte  ftaat  t^t  de  grootheid  die  n  in 
rang  is,  zo  als  de  magt  n— t  van  de  eerfte  tot  de 
nagt  fi—  i  van  de  tweede. 

L.  C  (.  998.  318  —  S.  p.  a42.  pr.  ag. 

itWTi.    Uit  de  XU.  Bep.  het  X  en  XL  VöoifteL 


t  GE- 


I.  civotc. 

i 

Dus  is  de  reeden  van  het  eerde  lid  tot  eenig  ander 
lid  famengefteld  uit  de  reedeos  Van  alle  de  tusfchca 
in  geplaatfte  leden  tot  elkander;  dat  is^  daar  alle 
die  reedens  gelyk  zyn,  uit  de  r€eden  van  bet  eerde 
lid  tot  het  tweede ,  zo  dikwerf  door  zich  zelf  ver- 
memgyuldigd  9  als  ^er  leden  zyo  tot.  aan  het  gegeevoi 
lid  toe. 

jkAjncfiairiKo.  De  bepaaliog  door  suclidcs  gegeeven 
van  verdubbelde,  of  driedubbele  reeden ,  van  twee  groot- 
heden (A:  0)  dat  zy  natnelyk  de  reeden  fs  van  het  eeiHe 
lid  eener  geduurige  evenreev^igheid ,  waarvan  de  gegee- 
ven grootheeden  de  twee  eerde  leeden  zyn ,  tot  het  der* 
de,  of  tot  bet  vierde ,  komt  dan  met  onze  bepaaling  seer 
wel  overééni  Zie  hier  boven  XVIi  Bepaaliag  en  Aan- 
merking op  dezelve. 

IL    GBVOLG. 

De  middelevenreedige  duTchen  twee  grootheden  b  aU 

toot  kleiner  dan  de  grooclle»  doch  grooter  dan  de  kleinde. 

Wantzy  A:  R  =  B  :  C: 

Dot  A«:B>=B*:C  s=  A.'C  (X  Voordel,  i  Gev; 

en  dit  Voordel.) 
Maar  A^C:  dus  A«^Ben  B^C.  OX  Vooiilel.) 

III.     GEVOLG. 

leder  lid  van  eene  geometnTche  reeks  is  gelyk  zgn 
bet  voorgaande ,  door  de  reeden  van  het  t veödc;  (ot 
het  eerfte » .  dat  is ,  C^*  ^-  Aanm.  2.)  door  den 
Aanvrpur  vermenigvuldigd. 

IV.    GEVOLG. 

Alle  Geometrifche  reeJcTen  kunnen  ^volglyk  a[dus 
worden  uitgedrukt 9  indien  A  bet  eerfte,  B  het  twee- 

G4  de 


i^       UI,  Boek:  Over  de  BvenreeSgheii. 

B 
dtWéi  tnq  dtaêfMyxsr^  of  j= -^isjA,  Aj,A^«, 

AjSAjS  AjS -Aj— » 

JU  C.  J-  3"*  —  S.  p.  237.  Dcf.  25. 

V.    GEVOtG. 

Besis  lid  G^et  n)  van  eene  gcometrifche  reeks ,  fs  gelyk 
iiQ  het  eerfte  door  de  magt  n— i  Yan  den  aanwyzer  ge- 
nultipliceerd. 

VI.    GEVOLG. 

Indiea  bet  eerfte  lid  grooter  is  dan  bet  tweede,  en  dus 
de  öonwytir  *eene  breuk  is»  is  ieder  lid  kleiner  dan  hee 
voorgaand  :  en  de  reeks  is  eene  afhamênde  re^Sf  "wnar  van 
«He  de  leden  volgens  eene  befteudige  reeden  ho»e  langer 
boe  Upiner  worden »  zonder  echter  immer  nul  te  kuonea 
zyn:  en  indien  bet  tweede  lid  grooter  is  dan  bet  eetüe. 
Is  de  füks  nxunfende  ;  alle  leden  worden  hoe  langer  boe 
groter  volgens  eene  beftendige  reeden:  het  eerfie  lid  is  het 
kleinfie  «an  allen »  docb  bet  kan  nimmer  wd  syn. 

VIL    GEVOLG. 

Niet8  belet, dat  men  deeze  reeks*  die  men  gefteld 
beeft  in  A  te  beginnen «  befcbouwe  als  vóór  A  begin- 
nende*  namelyk:  . 

of,  (3  Aanmerlc.  op  de  IV  Bepaaling,) 
K^^-0  ---.  Af-4,  A?-»i  A?-S  Ag-«,  A30,  Af, 
Aj*,Aj»,  Aj4 A^-» 

VUL   GEV0L0« 

McA  kan  ook  het  getal  der  leeden  van  eene  gcg^even 
reeks  vermeerderen,  met  tusidien  twee  Daastvofgeode  lee« 

den  een  wnul  middelevcnrcedigen  te  necmon »  waar  door 

do 


t.  Jfl  Ovn  di  Gemitrifchê  ÉviWH&j^U.   X05 

de  reeks  iltoos  Geometrisch  blyft;   hj  voorbeeld  lo  de 
voorgaumde  reeluu 

A,Af*,  Ag  ,  A^  ,Aj,A|    .Af'  ,Af*  ,Ag*,  enz.: 

of 

A,Af        «Af      ,Af        ,Af  ,Af       >Af     Af         >  Af  » 

en  zo  voorts ,  zo  vet>  men  wil« 

Er  is  dus  geen  sctai,  of  men  kan  het  als  een  lid  van.20>^ 
dsnlg  eeoe  reeks  befchouweo ;  want  *er  is  geen  getal  dat  nies 
aan  een(ge  wortel  van  ecu  gegeeven  geul  gelyk  is,  dus  by 

Is  5  =  io'*43o^=  ^^ofi^^  lo'^'^'^^zs  VjoW9^.  En  das 

kan  s  beCchonwd  worden  als  een  lid  van  eene  GeometrlTctie 
feeks  waar  van  i  bet  eerfte »  ea  10  het  laaifta  lid  is. 

XV.   VOORSTftLi 

In  alle  geometrifche  reekfen  is  bet  produft  van  twee 
leden ,  welke  zy  zyn  mogen ,  gelyk  aan  bet  produft 
van  twee  andere  9  die  even  ver  van  de  gemelden  aF- 
ftaan,  het  ceti^  van  het  eerfte,  het  ander  van  het 
laatfte :  en  zulks  ,  het  zy  men  leden  neeme »  die 
vóór  het  eerfte^  en  na  het  laatfte  zyn:  het  zy  men 
leden  neemt  die  tusfchen  beiden  invallen  :  en  aon ,  in 
dit  gevaS  ^^^  getal  der  tusfchen  invallende  leden 
oneeven  is  9.  is  het  gemelde  produd  gelyk  aan  de  twee« 
de  magt  van  het  middelfte  Jid. 

S.  p.  a38.  pr.  24.  «— -  L.  C  f.  y6. 

agwrs.  Uit  bet  4  en  bet  i  Gevolg  van  bet  XIV.  VoorüpL 

XVL    VOORSTEL. 

m 

In  alle  geometrifche  reekfen ,  waarvan  de  eenheid 

het  eerfte  lid  Is,  (zo  a!s  i ,  q^q^r^^ ^)  is  hét 

produft  van  twee  leden  gelyk  aan  een  ander  lid  fn 
de  zeilde  reeks  9  dat  even  ver  ftaat  van  een  der  ^e- 

G  5  mcIJe 


melde  leden ,  als  bet  ander  van  het  eeifte  lid  der  ge- 
heele  reeks  of  van  de  eenheid 

BEWTs.    Üit  bet  XV.  Voorftel. 

I.  AANMBftKiNo.    Deeze  eigenfchap  is  een  der  gronden 

waarop  de  aart  der  Lx>garithmen  ftennc. 

]j.  AANMBEsmo.   MeQ  kan  deeze  reeks  i >  f  yf^.f' »—••»« 

ff  ook  dus  fcbryven:  f^,  fS  f 't  f'>*-r*  fl  zie  de  a 

Aanmerking  op  de  ly.  Bepaaling. 

I.   CEVOLf;* 

Hier  uit  blykt  de  t  Propofitie  van  het  IX.  Bock  van 
TOCLiDEs,  ,»  zo  eeni^e  getalen,  beginnende  met  de  eea- 
,/  beid ,  geduurig  evcnreedig  zyn ,  is  bet  derde  een  quadraat 
^1  getal;  zo. als  ook  de  volgenden  om  het  ander  getah  bet 
„  vierde  een  cubiek  getal,  en  dus  vervolgen*  allen  om 
,,  bet  derde  geul :  bet  zeevende  Is  en  een  quadraat 
„  en  een  cubiek'  getal .  en  du»  vervolgens  om  bet  zesde 
„  getal."  en  dus  ook  het  IX  Voorftel :  „  zo  het  eerfte 
,t  getal  naast  de  eenheid  een  quadraat  of  een  cubiek  getal 

is,  zyn  alle  de  andere  in  de  geheele  reeks  ook  quadraat 
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,,  of  cubiek  getalen." 


Ij  IMS  ^^ï^  enz.:  l,|^^<^,^^V^  enz. 

II.  G  K  V  o  L  G. 

Men  kan  deeze  reeks  I9  StfSjSf^t  *  *--  9*be- 
fcbouwen  als  reeds  voor  de  i  begonnen  te  zyn :  aldus 

5«, -.-..^,j»t  f9  i»9sf  9  9*  9« 9  • 

of,  wat  op  het  zelöe  uitkomt,  IV  Bep.  aeo3  Aanm. 

zo  dat  indien  q  een  geheel  getaV  is  ,^  de  leden  tot 
q""  of  I  breuken  zyn »  waar  van  de  noemers  niagten 
van  9  zyn;  na  de  tl  zyn  de  leden  zelf  de  magtan 
van  q* 


I  XVIL 


Z  J^  Over  de  GemèriJAe  ÉtmteSi^eii.  ièf 

« 

XVII.    VOORSTEL. 

lo  alle  geometrifche  reekfèn  Is  de  fom  van  'alle 
de  vwrgiuindtn  tot  At  fom  vaii  alle'  de  iiolgmiin^  20 
ÜB  het  eerde  lid  tot  het  tweede. 

TOCL.  V,  12.  en  VIL  ia.  — —  L.  C  J.  310.  *-•  S. 

■ 

p.  aap.  pr.  iS*   ' 

BKWYs.    Uit  hec  XIL  Toorftel,  en  IV  Atima.' 

I^  GEVOLG.   • 

Indien  A  het  eerfielid  h,  B  bet  tweede,  Zhet  laatfte,f  de 
miSHwyw  of  bec  quotiënt  van  B  door  A  gedeeld ,  en  S  de 
torn  van  de  geheele  reeks»  zo  is 

Ss:  A~u' — - •  ^^» noemende n het 
cetal  der  leden 

A— Aj  j— I. 

L.  C  J.  3»  7* S.  p.  241.  p.  aa. 

IL   GEVOLG. 

Zo  TT  A,B,C,D, Y,2,  is 

B  — A:A=  Z— A:A+B+C+D Y. 

of  in  woorden ,  »,  zo  eenige  getalen  geduurig  evcnrec^; 
f9  dig  zyn »  en  men  crokt  van  het  tweede  en  van  het  iaatfte 
„  een  getal  af  gelyk  aan  het  eerde,  ttaat  het  overfchot  van 
^  bet  tweede  itA  het  eeffie^  zo  «k  httc  overfchoc  van  hel 
9,  laacfte .  tot  de  fom  van  alle  de  v^^rgamien. 
fiUCL.  IX»  d  5- 
BEWYs.    A:B=B:C  =  C:D: Y:Z:) 

dufi  Voorflcl  VIII.  N.  2.) 
A:B-A=B:C-Bs=C:D-C-..Y:Z-Y2 

en  dus,  door  dit  Voor'le I : 

A4-b+c+-..-yjB^:::^+En^+d^C..-^-! 

+Y+Z-Y=A:B— A 

of 
A  +  B+C-.--Y:Z~A=A  :  B  — A:  of   ' 

B— A  :  A  =  Z  — A  :  A+B+C--  -  Y 

IIL 


ioS     III.  Boek:  099r  4r  Evm4$ügh€UL 


"> 
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IIL    GEVOLG. 

UU  het  Voorftcl  !•  by  vcrwisfellng: 
A-4-B-*-C---Y:A  =  B-4-C-HD-...'4*Z:Bi 

Uic  btt  2  Ocvolc»  by  verwiifeliag: 
^^-PH.C-*--Y:A=Z— A:B— A:  endiyi 
B-*-C-*-D— 4-Z:B=:Z— A:B— A  of 

B  — A:    BssZ— A:  B-^-C-hD -*-Z: 

dat  is  in  woorden ;  „  zo  eeoige  getalén  gduurig  even- 
^  reedig  zyn,  en  men  trdtt  van  het  cerfte  en  van  hei  laatfte 
„  een  getal  af,  gelyk  aan  het  cerfte,  ftaat  het  overfchoc  va» 
„  het  tweede  tot  bet  tweede  ^  zo  als  bet  ovcifchot  van  b^C 
u  laatfte  tot  alle  de  fHAgendm  famen  genomen. 

XVIIL  VOOR8TBU 

Zo  vier  of  meerder  grootheden  (A,  B,  C,  D»  en  S) 
xodanig  gefteld  zyn »  dat  zy  evenreedig  zyn  aan  haare  ver- 
fchillen  ,  (A:B  =  A-.B:B— C  enz.)  zullen  zy  geome- 
trisch evenreedig  zyn  (H-  A,  B,  C,  D,  enz. 

BBWYs.    Uit  het  VIL  en  VUL  Voorftel. 

AANMBRKiNo.  Dit  Voofffel  If  vzn  een  groot  nat  In  de 
.    Natuurkunde. 


II.    A  F  D  E  E  LI  N   G. 

OTER   DE   ARITHMBTISCHE    EVBNREBDia* 

HEID. 

TWEEDE  BEPAALINGEN. 

Wanneer  men  twee  gelyklbortige  grootheden  met 
elkander  vergelykt  9  ten  einde  te  weeten*  hoe  veel  de 
ccne  de  andere  overtreft»  dat  is 9  hoc  groot  het  ver- 

fchil 


IL  J/i  Oter  ii  Jritbmetifche  Evenreidigh^.  io^ 

fchil  is  dat  tusfchen  beiden  gevonden,  wordt,  wordt 
men  gelegd  de  mthmitifeki  reedtn,  die  'er  cusfchen 
die  -twee  grootheden  plaats  heefc,  na  te  gaan:  en- 
dat  verfckil  zelf  maakt  (fie  anthmrtifchi  rmém  oiL 
S.  ^  aoj.  dcf.  s*  — —  W.  a,4.  65- 
AANMsaxuia.  Alle  de  dE^eweim  Icpaaüogeo  in'  het  hegia 
Yan  ^  Boek  gefieevcn ,  bebteo  Uer.^ok  pl^^u :  aa  al« 
ook  die  vaa  voófg$and  ci>  Vêignii  Ud..($«  Bay.)  r 

XX, 

Artthmetifchi  rudins  worden' A  ui  f  de  ofgetjke  ree- 
deos  genoemd,  wanneer  het  verfchil  der  groothe- 
den ,  tusfchen  welke  zy  plaats  hebben ,  het  zelfde  is ; 
dat  is.,  wanneer  bet  voorgaand  lid  van  de  eene  reeden 
zyn  volgend  lid  even  veel  overtreft ,  of  even  veel 
door  het  zelve  overtroffen  wordt,  als  het  voorgaand 
lid  van 'ieder  der  andere  reedens  zyn  volgend  over- 
treft, of  door  het  zelve  overtroffen  wordt. 

En  hier  van  worden  grootheden  gezegd  in  arith^ 
mitifche  tvinr^dightid  of  fffin'tii  te  ftaaq,  of  ariih- 
nutisch  tvtnreeiltg ,  of  ptfffêrtümool  te  zyn,  als  de- 
zelfde ariikmü/ehe  reeden  tusfchen  haar  plaats  heeft. 
S.  p.  2ot.  dcf.  9- 10.  —  W.  a.  {.  é6. 

vooRBisLO.  !• :  4  =  7 :  x-^ arithmetUch ;  om  dat  xo^  4 
^óen  7  —  X  =  ö  :  en  io  het  algemeea  is  A :  B  =  C  :D 
arithmetisch, 

zoA— B=C— D:of 

B-A=t)-C. 
Het  Tpreekt  van  zelf  dac  men  in  die  beide  reedens 'bet  ver* 
fchil  der  termen  in  de  zelfde  orde  neemen  moet,  in  beiden 
het  volgend  lid  van  het  voorgaande,  of  In  belden  bet  ?oor« 
saaade  vaa  het  volgende  aftrekkende. 


XXL 


xio      UI.  Bock:  Over  de  Ewtfree^bud 

^  XXI. 

Oe  grootheden  ^n  anderfchêidefdyk  (dijbreté)  even* 
jmdig  zo  de  leden  der  beide  gelyke  reedeos  ver- 
fchUlende  ^«i:  doch  gêdnarig  Qc^Qtwue^  cvenreedig» 
wanneer  het  volgend  lid  in  de  eerfte  reede,  het  voor- 
gaand lid  is  in  de  tweede ;  het  volgend  lid  van 
de  tweede  9  het  vooigaand  lid  van  de  derde  )%(nzov. 
De  geduurige  evenreedigfadd ,  draagt  'den  naam  van 
aritkmHfchÊ  reeks  of  progresjle :  en  even  ver  afjlaande 
leden  zyn  4ie  welke  met  betrekking  tot  een  ander 
door  een  gelyk  getal  leden  van  dezelven  gefcbeiden 
worden. 

VOORBEELD.  Indien  A— B=rB  —  C=:P— D==E— F 
^z.:  maakeQ  A»  B»'  Ci  D»  E»  F»  eoz.  eene  arithmctifcbe 
pfogretfie  of  reeks  uit. 

L  AANMERKiNO.  Mcn  «Iet  dat  deeze  beptaling,  op  bet 
woord  ofühmitischTit ,  dezelfde  is  als  de  XII  bepaling: 
en  de  naamen  van  middeievenreedige^  derde  eventeedige , 
vierde  evenreedigé  f  uüerfien/middüfienp  eveneensgeplaajie 
betiben  bier  dezelfde  betekeDis  als  hi  de  Xtll  en  XIV  bc* 
paalingei>,  Ae'ftler  ook  gelden* .  -  .. 
li.  AAüatKiiio.  Eene  arkhmttttCdia  progTesfie  wordt  dut 
aangeduide  -r:  by  voorb.  r-A»  B,C,  D,  S,  en^.  bette- 
ktnt  dat  Ai  B,  C»  D,  B  eene  arithffletifclifl  reeka  uit* 
maken. 

CKVOLG. 

De  reeks  welke  grootheden  9  die  gèduurig  evênree* 
dig  zyn 9  uitmaaken,  is  vmfende  of  opgaande^  indien 
de  grootheden  beftendig  grooter  en  grooter  worden: 
doch  itfneemende  of  nefygaanie ,  indien  de  grootbeden 
beftendig  kleiner  en  kleiner  worden. 


El- 


IL  J/i, Over  ie  Arithmtt^cht  EvenrtetBgluii,  iit 
.EIGENSCHAPPEN 

D  £  U 

ARITHMETISCHE  EVENREEDIGHE- 
DEN  EN  PROGRE^SIEN. ,         ^ 

XIX   VOOiSTtL  '  ■' 

0 

Wanneer  vier  grcx)theden  eene  arithmetircb^ 
evenreed^beid  uitmaaken ,  is  de  fom  der  uiterften 
gelyk  aaq  de  fom  der  middelfteH. 

SU  p«  «09*  pr.'  1.  «"-^  VIT.  a.  J.  105»        j 
MWTi.    Uit  de  ZX  bepaaling.  «..«—  .   ../ 

L   CEVó'LO» 

Wanneer  drie  grootheden  geduarig  arithmetisch 
evenreedig  ^ ,  u  de  ibm  der  uiterften  het  dubbeld 
van  de  ibm  der  imddelften »  en  dus  is  het  mfddelfte 
lid^de  balve  fom  der  beide  uiterften. 
W,  a.  {.  X06. 197.  — *  S.  p.  aiQ.  pr.  s. 
AAHiiB&UNO.    Hier  uit  blyfcc  boe  men  gemaklfk  eene 
▼ieide,  deide,  of  middeleveureedige  vinden  Jcan. 

XX.    VOORSTEL. 

Hoe  minder  twee  getaleu  van  elkander  verfchillen,  boe 
minder  de  middel  •  evenreedige  ,  trithmetUch  genomen  » 
verfcbilt  van  de  middel -evenreedige,  geometrisch  genomen. 
L.  C.  Aflron.  |.  tó. 

BBWTs.    Uit  het  f  Gevolg  van  bet  XIX»  en  het  i  Oevof^ 

van  het  V  Voorftel. 

XXL  VOORSTXL. 

Wanneer  verfcheiden  grootheeden  eene  ar{thmeti<» 
Iche  reeks  uitmüaken  ,  groeien  zy  aan  of  nemen  zf 
af,  met  een  beftendig  verfchil ,  zodat  eene  arithme* 
tifcbe  reeks  altoos  deeze  gedaante  beeft         ' 

A,Ai-V,  Ai-aV,A:i:3V.-- Ai:(n--i)V. 

St. 


^ 


XI4       IIL  Boek:  Om  ie  EPemeeiightii. 

S.  p.  212.  pr.  3* 
Biwts.    Uit  bec  Fooif  aand  Voorltel. 

GEVOLG. 

Indien  bet  getal  van  leden  oneven  is,  is  de  fom  van 

twee  leden ,  die  even  ver  van  het  middelde  af  (laan , 

gelyk  aan  het  dubbel  van  het  middelde :  en  dus  is  het 

middelfte  de  helft  vjol  de  fom  dier  twee  andere  leden. 

S.  p.  213*  levolg. 

XXIIL  VOORSTEL. 

Wanneer  nul  het  eerfte  of  het  laatfte  lid  van  eene 
arithmetifche  reeks  is,  is  de  fom  van  twee  leden  ge- 
lyk  aan  een  derde  lid,  dat  even  ver  van  een  dier  twet 
leden  afihat,  als  het  ander  van  het  begin  of  einde 
vaa  de  reeks,  of  van  den  md. 

BEWY8.    Uit  het  voorgaand  Voordel» 

I.  AAKMEKKiNo.    Het  Zelfde  geldt  dus  ook  voor  de  reek* 

fen  die  ter  wederzyde  van  den  nul  vervolgd  ivorden ; 

want  men  kan  dezelven  befchouwen  als  uit  twee  reekfen 

bedaande. 

IL  AAMMBRKiNa.    Dit  Voordel  is  bet  tweede  grondbe- 

ginfel  waar  op  de  aart  der  Logarithmen  deunt. 

XXIV.  VOORSTEL. 

De  feni  van   alle  de  leden  eener  arithmetifche 
reeks  is  gelyk  aan  de  fom  der  beide  uiterften ,  ge* 
multipliceerd  door  de  helft  van  het  getal  der  leden. 
St.  p.  ai  3.  pr.  4. 

BKWYs.    Uit  het  XXil  Voordel. 

GBVOLO. 

Dus  is  de  fom  ook  gelyk  aan  de  helft  van  het  getal  der 
leden  gemultipliceerd  door  de  fora  of  het  verfchil  van  het 
dubbel  vaa  het  ecrQe  lid,  en  het  vnfihü  door  het  getal  der 
leden  min  één  gemultipliceerd. 

s=(aA-4:;r~rv)g 

III. 
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IIL     A  F  D  E  E  L  I  N  G. 

OTER    BB    HA&KONISCHE    ETENKBEBIG- 

HEID. 

DERDE   BEFAALINGEN. 

XXIL 

Drie  {rootheden  (A,  B,  €)  ^brden  gezegd  hafmmdsch 
tfvenreedlg  te  zyn,  wanneer  de ^eoiieif//^Atf  reeden  van  de 
cerlle  tot  de  dcf  de  ( A :  C)  gelyk  U  aan  de  gcmetrifche  ree» 
den  vanbec  verfebil  tasfthen  de  tweede  en  de  eerde  (B^A) 
tot  bet  veifcbil  totfcben  de  derde  ed  dé  tweede  (C^B> 

Dat  is:  zo  A:  C:=fl-^A:C — B  zyn  A,  B>  C,  far^ 
mmdsih  evenreedfg* 

BOK&iaow  S*  !$•  *--"*  LAitx  p.  461. 

L  GEVOLG. 

Het  blykt»  dat  indien  bet  tweede  lid  grooter  ii  dftn  bel 
ceifte  •  bet  derde  ook  grooter  dan  bet  t\^eede  zyn  zal :  dut 
Is  éen  der  twee  uiterfte  leden  bet  grootst  en  het  ander  bet 
kleinst  der  drie  leeden.  Waarom  ook  foinraigen  deeze 
l>e|>aa]ing  geeven:  ,*  Drie  getalen  daan  in  eene  barmónifcbe 
cYenreedlgbeid  als  de  klelnfte  ftaat  tot  de  grootfle,  zo  als 
de  overmaat  van  demiddetfte  boten  de  klebde,  tot  de 
^  overmaat  van  de  grootfie  boven  dè  mMdellle. 

IL    GEVOLG. 

Drie  getalen  kunnen  gcene  barmoniTcbe  evenrcedigbeid 
«Itmaaken ,  als  bet  verfchil  van  bet  middeJfte  en  liec  Uein» 
fte  groocer  is  dan  het  kleinOe  zeif, 

Uit  de  XXII  fiepaaliog  en  bet  IX  VooritdL 

LAMI  p,  465* 


^9 


/ 
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III.  GKVOLC. 

Dit  li  Gevolg  in  «ebt  genomen  zynde.  blykt  het,  dat 
men,  twee  getalen  gcgeevei  xynde,   een  derde  vinden 
kan  'dat  mee  de  twee  anderen  in  eene  haraonifche  evenree- 
digheid  ftaat. 
LAUi  pr.  X-  P-  461. 

Fig.  149. 
I.  AANMERKiHO.    Indien  men  drie  Ijnen  heeft  AD,  AC, 
AB,  zullen zy  harmonische venrcedig  zyn,  indien 
AD  :  AB  =  AD  —  AC  ^AC  —  AB: 
20  dan  AD  de  grootfte,  AC  de  tweede ,  en  AB  de  klein- 
fte  is;  en  men  op  de  lyn  AD  neemt,  AC=:AC,AB  = 
AB,  is  AD— ACz=CD  en  AC— AB=BC  en  dus 
AD;AB=:CD:BC  of 

AD : CD  =  AB : BC, 
men  zegt  dan  dat  die  lyn  harmonisch  gefiieeden  is :  waar 
uit  deeze  bepaaling  van  den  lieer  la  hibe  (Sedtim  Cm. 
U%  I.  def,  ï.)  volgt  ;,Eene  rechte^  lyn  M  wordt  gezegd 
,y  hêmMiUch  gedeeld  te  zyn ,  indien  de  geheele  lyn  A  D 
„  tot  een  der  uiterfte  dcelen  (AB,  of  CD),  itaat,  zo 
als  het  ander  niterfte  (CD  of  Aff ,)  tot  het  middelfte 
deel :  of,  zo  de  rechthoek  van  de  geheele  lyn  en  het 
middelUe  deel»  gelyk  is  aan  den  rechthoek  van  de  ui- 
^  terfte  deeleh* 

Hier  op  fleunt  de  oplosüng  van  het  XXU  Vraagftuk 
vanhet L  Bpek  der  Werkflukken. 
IL  AANMBftKtKO.  Deezc  evenreedigheid  .wordt  harmo- 
nisch genoemd ,  omdat  zy  de  grondflag  is  van  de  harmo« 
nie.  Drie  fnaaren ,  die  even  dik ,  en  even  gefpannen  zyn , 
geeven  de  drie  voornaan^fle  toonen  uit,  den  oftaaf ,  quint 
enquart,  wanneer  haare  lengten  zyn  als  3,  4i  <$•  De 
twee  die  als  3  tot  6  ftaan ,  geeven  den  oQaaf:  de  twee  die 
als 4  toto  (laan,  geeven  de  quint:  en  de  twee,  welke  als 
3  tot  4  ftaan ,  maaken  de  quatt  uit:  die  getalen  nu, 3, 4,6, 
ayn  zodanig  gefield  dat  3:6  =  4  —  3:  6—4* 

XXIII. 


f» 


•  ^<\ 
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XXlll. 


Verfcbillende  getalen  maaken  eene  hartnonifche  reeks  uit , 
als  bet  eene  ilaat  tot  het  tweede  dac  *er  op  volgt,  zo  als 
het  verfchll  tusfchen  het  middelfte  en  het  eerde,  tot  het 
-verfchil  tusfchen  het  gemelde  tweede  en  bec  middelQe ,  dat 
Is,  A,  B,  C,  D,  E  ent.  zullen  een  barmonifche  reekt 
«itmaaken  indien 

A:C  =  B  —  A  :  C  —  B 
B:Df=:C-.B:D  — C 
C:E  =  D  — C:E  — D    enz. 
D:F=  E  —  D:  F  —  E. 
AiNMËRRiNG.    WOLF   geeft    In  z/ne    latjmrche  jilgébra 
f.  i8<5.  deeze  bepaaling  van  fier  harmmiifche  evehreedigen; 
^7  zegt  o  vier  grootheeden  zyn  harmonisch  evenreedig, 
,,  als  het  verfchil  tusfchen  de  eerde  eo  de  tweede »  ftaac 
„  tot  hét  verfchil  tusfchen  de  derde  en  vierde,  zoals 
,9  de  eerfle  grootheid  tot  de  vierde:*'  doch  dan  moet 
Ben  die  getaien  afzonderlyk  befchouwen ,  en  niet  als  zyn- 
de  in  eene  hormmüfehe  reeks :  men  zoude  anders  in  veele 
feilen  vallen ;  en  dus  achten  wy  die  bepaaling  onnaauw* 
keurïi;.    De  Heer  wolf  kan  eene  dusdanige  evenreedig* 
beid  wel  hamonifche  evenreedigheid  noemen :  doch  dtt  it 
niet  die  evenieedlgheld  die  door  alle  andere  Cetiryvers 
dus  genoemd  wordt:  dit  zal  duidelyker  uit  de  2  Aanmer- 
king op  het  XXIX  Voordel  blyken. 

GEVOLG,  • 
Wanneer  getaien  harmenisch  evenreedig  zyn ,  zullen  hunne 
yrodu£ken  of  quotiënten  bet  ook  zyn,  indien  zy  allen  door 
een  zelfde  getal  gemultipliceerd  o(  geditiideerd  worden. 
LAMip.  463.  pr.  3. 

XXV.   VOORSTEL. 

Wanneer  het  tweede  van  twee  gegeeveo  getaien  grooter  is 
dan  het  eerde >  kan  men  niet  altoos  getaien  vinden,  die  met 
de  voorgaande  eene  barmonifcheopgaaiide  reeks, zo  ver  uic- 

H  3  &^' 


/ 


Il8      ÏIl  Bêék:  O^ir  i$  SomêiJln^if. 

geftrekt  als  men  wil »  zullcp  uitmaaken :  maar  dit  kan  altoos 
gefchiedcn  wanneer  hec  tweede  getal  kleiner/  is  dan  bet 
feerfle:  en  dus  kan  een  nederdaalende  reeks  so  veel  mea 

wil  verlengd  worden. 

••       _ 

BBWTs.  Het  h\fkt  uit  het  3  gevolg  van  de  XXII  bepaj|# 
ll^g  f  dat  men  altoos  eene  derde  harmonirche  evenreedigf 
aan  tweegetalen  vinden  kan:  doch  al  had  inen  *er  feedf 
twee ,  drie  enz.  1  is  bet  niet  seeker  dac  men  *er  eene  vol- 
gende vinden  kan :  want  in  de  evepreedighcid  C :  E  ;:;: 
D_C  :  £  — D  :  daar  E VC,  moet  £ — D^D  —  C 
zyn:  dus  E-t-C^iD:  doch  daar  E>0  tn  C^D,  ia 
zulks  niet  altoos  mogelyk.  Zie  verder  a  Gev.  van  heC 
XXVIII  Voorüel.  Maar,  indien  B  ^At  lal  de  even- 
reedigheid  zyn 

C :  A  =:  B  —  C^  A  —  B  :  En  dus  A  en  3  gegeeven 

zynde,  is  A— B<A:  dos  moet  B— *C<C   of  C^^ 

a 

syn »  dat  altoos  nogelyk  is »  om  dat  C  nog  niet  ge^eeveo 

.ls«     En  al  verder    S:C=D— E:C  — D:    daar  nu 

D   ,       , 

C— D  <.  C :  is  ook  D  —  E  <•  E  of  JE^^  -   dat  altoos 

BOgelfrk  is:  en. dus  zal  ieder  lid  altoos  grooter  zyn  dan 
de  belft  van  bet  voorgaande. 

XXVI.    VOORSTEL» 

In  alle  harmonirche  reekfent  is  altoos  hst  produft  det 
twee  eerfte  leeden  tot  dat  der  twee  laatflen,  zo  als  het  ver«i 
fchil  der  beide  eerflen  tot  dat  der  beide  laatfien. 
BswYs,  De  leden  der  evenreedigheden  van'  dè  XXIII 
bepaaling  onderlinf;  en  in  hunnen  rang  muhipliceerende» 
zullen  de  uitkomllen  evenreedig  zyn :  (door  het  X  Voor- 
Hel:)  «n  deeze  zullen  door  het  IV  AxUmtü  deeze  evenree» 
digleid  opleveren, 

AB;  EF  =  B-A:  F  — E. 

XXVIL 
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XXVIL   VOOBSTBI» 

Indien  A,  B,  C.  D,  E,  eni.  eene  barmonirche  icelv 
aitnaafcen ,  en  Y  het  nfte  lid  ie,  «n  Z  heit  r-«-i,  heeft  moi 
B— «CB— A):  B— AzsYiZ  — Y. 

Mwn.    A:B  =  B  — A  :  C-poB;  d(V 
A:B  —  A=B  :  C— B; 
«a    B:B  —  A=:>C-B:C  — By 

B— (B  — A)  :B-A3C:C-iB: 
cnfl-a(B— A):B— A=B  :  C-.B. 

D.  T.  B.  W.  1», 
wrder    B:C  — B  =  D:D— C: 

dus    B— 2(B— A)  :  B— A=rD:D— C: 
ca  dus    B— 3(B— A)  :  B  —  A=:C:D— C: 

D.  T.  B.  W.  a». 
verder  C  :  D— C=:  E  :  E^  D : 

do»  B— 3CB  — A;;  B— A  =  E:E-D: 
en  dos  B— 4CB  — A;  :  B— A=D:E-D 

en  20  voorts.    '      D.  T.  B.  W.  3®. 

CBVOLG. 

Uit  dit  Voorftei  en  uit  het  ViiJ.  N».  i.  Tojgt: 

B-n-iCB-A).B-ijCB-^A)=Z  :  Y 
dm  voor  het  derde  lid 

B-CB— A)  :  B  — aCB— A)=C:B 
of  sA  — B  :  A  =  B  :  C. 
Dit  is  het  5  Theorema  ran  vroiw  in  zyne  latynifclie  alge. 
bra  f.  187.  „  Zo  dtie  getalen  harmmUch  dvenreedig  ay^* 
„  is  het  Tcrfchil  tutfchen  het  tweede  en  het  dubbej^  van 
„  eerfte  tot  het  eerfte,  als  het  tweede  tot  het  derde:*  ea 
•Ogekferd.    Zie  ook  noRRSBOw  %  3a 

ft*,  üit  aA— B:A==B:C  volgt 
C:A=B:  aA^B 
enC  +  A:C=:2A;  B 
ofC+A:aA=C:B. 

H4  'Dit 


►T- 
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Dit  is  het  Themm  van  riroLF  in  §.  ipi.  >,  Zo  drie  groot- 

II  hedett  hftrmooiscb  evemeeiig  zyn,   is  de  fom  van  de 

•t  etrtfte  en  iaacfte  cot  liec  dubbel  van  de  eerlle ,  zo  als  de 

,  laatde  roede  middelde/'  DU  kan  ook  aldus  uitgedrukt  wor* 

den   en  dsa  zyn  bet  de  llieorimaM  by  horr£BOw  f  23  en  2t. 

so  dfiV  gecaJen  harmonisch  evenreedig  zyn ,   is  de  fom 

^  J^rufterflen»  tot  een  der  uiterflen»  zo  als  het  ander  ui. 

^  cerfte»  tot  de  helft  van  bet  middelde :  of  20  als  het  dub- 

^  bel  van  het  ander  olterfle  tot  bet  middelfte.*' 

AANMBRKiNG.  Het  Tkeonma  van  woLf  in.  f.  192 ,  dat  na* 

jnelyk  ,    ,•  zo  vier  grootheden  harmonisch  evenreedig 

t»  lyn,  de  derde  tot  de  vierde  (laat,  zo  als  het  verfcbil 

eusfcbea  de  tweede  en  het  dubbeld  van  de  eetfte  tot 

^  de  eerde 9"  is  in  den  zin  van  onze  bepaaling  valscb» als 

heuoende  op  zyne  onnaauwkeurige  bepaaling ,  waarvan 

wy  in  de  Aanm'crking  op  onze  XXill  bepaaling  gefproken 

hebben. 

XXVIÏL    VOORSTEL. 

Indien  Z  het  nlle  lid  is  van  eene  harmonifche  reeks,  waar 
Tin  A  het  eerste,  cd  B  het  tweede  lid  is,  is 

AxB  AB 


Zzs 


B-t«-OC*J-A;'-  B^-ii=:^i  (A-B> 


nwTs:    A:C=B  — A:C-»B 

Dus  het  derde  lid  of  Q  =: 


-♦  •    - 


JPPïl^ïF  =  Bri-fB^TÓ  =     DT.BW.... 
'  •    B:D=:C— B  :  D  — C: 

\^•  "T^        BC              B  ^     AB 

Du$  Dr:  -T. — 7^  =  — *— n—  X 


AB»  AB  AB 


—  4AB— 2BB— AB  -  3A  — aB  -  B-3(B-A:) 

D.  T.  B.  W.  3*>. 

C; 


JU.  Jfi  Ooir  deHamuttfibe  Ei^euBgbeid.  xsi 

C:E  =  D— C:E— D 

Dot  het  vierde  lid,  of  £  =     J^\<  of 

aC— D 

AB  AB 

_  B^3(B~A)  ^  B~a(B~A)  _ 

''  "~    gAB  AB        "        "•" 

B— aCB— a;  *  B— 3CB— a; 

AB    -.     AB 

A  B  (a  B-ö  (B— A;— B-Ha  (B^A))      É-4(;b-A) 

D.  T.  B.  W.  3».  * 
En  ao  voorts  voor  alle  de  leden:  en  dus  voor  het  n  lid 
„_       AB _.        AB 

~B— n^i(B— A,      B-t-n^CA-*B> 

L    CBVOLG. 

Hier  uit  volgt  i'.  dat  m^n, ieder  lid  van  eeoe  barmont 
fche  teekt  vinden  kad ,  alc  men  de  twee  eerfteo  kent,  en  weet 
bet  boeveelfie  het  gevraagde  lid  is;  z*.  dat  men  een  lid  naar 
ireigé vallen ,  en  de  twee  eeiilen  gegeeven  zynde ,  vinden 
kan  het  hoeveelile  het  gevraagde  lid  is. 

II.   qKVOLG. 

«  é 

Hier  uit  volgt  dat,  wanneer  ket tweede  lid  groottr  is  daa 
het  eerüe»  en  dus  de  reeks  wasiende  is,  tnen  deeze  niet  zo 
▼er  men  wil,  verlengen  kan,  want  B — n— x  (B -i—  A^ zoude 
eindelyk  =  o  kunnen  worden  ;  docK  dat  dit  mogelyk  is 
wanneer  B  <.  A ,  of  de  reeks  afneemende  is ,  zo  als  wy  zulks 
reeds  In  het  XXV  Voorflel  getoond  hebben. 
"  In  het  algemeen,  20  de  reeks^  wasfende,  en  het  verfchil 
(B*— A)  der  twee  eerde  ieeden  een  effen  deel  van  hec  cwt'o- 
de  lid  (B)  is,  is  de  reeks  einiig!:  want  dan  wordt  nUT  (B-A) 
f  eindelyk  gelyk  aan  B:  dus  wordt  de  noemer  B-^/TIiCB-A) 
nul:  en  de  breuk  waar  vao  dat  getal.de  noemer  is,  kan  niet 
uitgedrukt  worden.' 

H  5  Itu 


12%       UL  Büé:  Oim^ii  MoinmÊffiili; 

Indien  het  verrchil  B'^A  een  ooefiva  ded  Is  yaa  Bf  lo 
lal  men  eindelyk  tot  een  getal  komen ,  zodanig ,  dat 
B— m  C^— A)  oog  kleiner  it  dan  B »  en  dus  dat  de  noemer 
B—»CB— A) «og fs/tt>/ is,  maar  dat  wH?  (B-.A)grootef 
is  dan  B  *  eo  dus  de  noemer  B— -  ir^i  (O  —  A)  negoüirf » 
waar  éoot  dat  Ifd »  en  alle  de  overigen  oofc  wUnus  zyn  zul- 
len. B7  voorbeeld ,  ^  A ,  of  bet  eerfte  li<)  20 :  B ,  of  het 
tweede,  36:  dan  is  B— Asi6  eo  Bx,Ar:72o:  dan  zul- 
Jen  de  leeden  zyn 

7^0  720  720 

"^•^^' 30-2X10'  36-3  X  16  •  36-4  X  16 •  ^ 

of 
720        720        720        720 
«0^36.    ^    ^Z:^^.  ZT8'  -,44'*^ 


—60—180  of 
—240: 

— >20l 


to,  36 f  180,  —50.  — 25f,  —16^1 
en  men  heeft  als  dan :  by  voorbeeld 

36:  — 60  r:  180—36 

36:  — 6or:i44 
of  6:  — io~  12 

insgelyks 

180:  2Sf=i8o— (.-.60):  _6o~(— asf) 

of 
x8o 

180:  — —  n  180+60Ï  i— 60-^15^ 

of 
7  :  —  I  3:  240  :  — 34J 

240 
7  :  —  I  ;z  240  :  -  -^  of 

7 
7 1  —  IS      7  :  .  j  :  en  ;r>  voorts  in  allé  gevaUen, 

mits  behoorlyk  op  de  teekenen  rh  >  -*  lettende. 


ZXIX. 


XXIX  VOORSTEL. 

Indien  oen  eese  befiesdlge  groodieU  acbMnrolgtns  dóór 
de  leden  van  eene  arithmetMcbe  reets  dfvideerts  lulIen  de 
quotiënten  eene  Hannmfcki  reekt  ultnnaken. 
HoRUBOw  f.  lo.  «— «■  Lijci  p.  465. 

f  iwTs.    Uit  het  voorgaand  Voorftel  blykt ,  dat  eeoe  -Inr^ 

monlfcbe  rei  A»  B,  C»  D»  E,  eni.  dut  kan  jrorden 

uitgedrukt»  , 

AB       AB  AB  AB 

"B"'  B+tA^B)  •  B+i2(A-B)*  B-»-3^A-6> 
AB  AB 


■?• 


B+4(A— B3  B^-fi— iCA  — B^ 

Maar  AB  is  eene  beftendigegroodieid»  en  (XXI  Voor« 

üclO  B,  B-t-CA  — B>^-4-a(A— B),  B.-4-3(A— B) 

.•..«•-..  B -4-11—1  (Ar-rB)  maakon  eene  arith- 

metlfche  reeks :  waaruit  dan  het  Vpof  flel  volgt. 

L  GEYOX,G* 

Getaten »  die  bet  omgekeerde  syn  van  de  Men  eener 
arichmetlfche  rei  »  maaken  eene  harmooifcbe  rei  vl\u 
!•  AAHiiEREiNo.  IndicH  men  »  «o  als  Hoai^BBOw ,  dft 
Voortlel  als  de  bepaaling  van  eene  harmoniTche  progresfie 
aanneemt ,  kan  men  uit  dezelve ,  zo  wei  onze  bepaaling 
als  de  vorige  voorf^eUcn  afleiden. 
II,  AaincERjuNO.  Üit  dit  Voorftel  blykt  genoi^aan ,  dat 
de  bepaaliog  vao  wou  bier  niet  geldt:  want  men  bee^ 
hier  niet 

^•B-4-3(A-fi;  =  ^"®  • 

AB  AB 

•  '^+arA^"B+s(XIB; 
Want  dan  moest  men  hebben 

'  ^•^-  B-H3(A-B)  •  B-*-a(A:iBj  ~  B^i^^CA^B ) 
=  B-4.fl<A— B)  :  A-B 
:z2A^  B  :  A--B:  dat  valsch  Is. 

IL 


1S4     i2I.  Bmk-:  Otv  Ét  EwnretiBgheii. 

.     IL    GEVOLG. 

Waaneer  neo ,  aic  eeoe  harmonifche  reeks ,  leden  ult<» 
neemt»  die  even  ver  van  elkander  afHaan,  zullen  zy  ook 
oene  baroiomlibhe  reeks  uicmaaken. 

BOKUZBOW  f.  12. 

flif^s.   Het  blykc  om  dat  de  noemers  «koos  bs  eene 
arUhmetlfche  reeks  bly^en. 

XXX.    VOORSTBi:.. 

Wanneer  drie  getalen  eene  arithmetifche  eveoreedigheid 
ultmaaken » zyo  de  produ&en  van  het  eerfle  met  het  tweede » 
irao  het  eerde  met  het  derde »  en  van  bet  tweede  met  het 
derde  HmrmonUth  evenreedig. 
LAMi»  p.  464.  prop,  4. 
BBwrs,  -r-       I ,        K » '    L :    dus 
I  ^-L=aK: 
I  — K=    K  — L: 
maar    I.K  :  K.L  =   I  :  L  (1V^«.) 
dus'i:K:K.L=  ICK  — L):L(I-K3(IV^«.) 
ofIK:KL=:    IK  — IL,  :  IL— KL 
IK)  IL,  en  KL,  harmonisch  evenreedig. 

XXXL    VOORSTEL. 

Wanneer  men  tusCchen  twee  getalen  I »  K  eene'  aritbme* 

'tirche  middel  •  evenreedige  (A)  en  eene  harmonifche  middel* 

^vefireedige  (H)  neemt;  zullen  die  vier  getalen  eene  geome* 

trifche  evenreedlgheid  uicmaaken,  waarvan  de  twee  gege- 

vene  de  uicerüe»  en  de  twee  gevondene  de  middelde  ledsn 

zullen  zyn. 

BEWTS.    Door  de  oriderftelling  is  A  =  -^^ — 

en  I:  K  =  I  —  H:  H-K:  of 

„_a  K  I 
XI  =  ^   .    T^  :    maar 
1 "+"  K. 


X  :  I  =  K :  KI   (IV  AOtma.-) 


im 
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dus  (X.  Voorflel,  2.  Gevolg.) 
I-*-K:I  =  K:   j^  of 

— ^  .1- JS.  .  -pj-g 

dus 
A   :    1=  K:     a 

I*    ALaXMXSNS    AAMMfiRXIV*. 

De  leer  der  hannonifcbe  evenreedigbeid  is  van  bet  grootst 
èelaogjn  veeleflukkeo  van  de  Natuurkunde»  waaromtrent 
men  noRRMBqw  ter  aangehaalde  plaatfe  {.  45.  en  volg.  kan 
raadpleegen ,  zo  als  ook  myne  Pofitionts  Phjficêi  lib.  UI, 
S*  105.  Lib.  IV.  $•  lis»  &  S*  S94*  S  333»  36u 

II.    ALQEIIIXNX    AANMERKINO. 

'Er  Is  nog  eene  andere  foort  van  evenreedigbeid  die  wolv 
ugen-  Iiarm9ni/che(€onira-harm§niea)  noemt 9  inzyne  latynfcbe 
Algibra  f.  ips:  namelyk  drie  getalen  zyn  tegen- hofmonisih 
evenreedig.zo  bet  verfcbil  tusfchen  bet  eerde  en  het  twee- 
de, üaat  tot  bet  verfcbil  tusfchen  het  tweede  en  bet  derde, 
zo  als  het  derde  tot  bet  eerfte:  dus  zyn  A,  B,  C,  Ugen^bv 
Mwusch  evinreedigt  indien 

A  — B  :  B  — C  =  C  :  A:    endusis 
C«—BC=BA~A>    of; 
0-t-A^  =  B  CCH-A)rcndus 


O 

^^-^2'  =B :    gevolglyk :  Indien  men  de  fom  det 

^uadraaten  van  twee  getalen  door  de  fom  dier  getafen  di. 
videert,  is  het  quotiënt  middeU€ênira*hêrmÊÊis€k*neiif$i4ii 
tusfchen  die  getalen. 
Zie  verder  wolt  {•  193  — •—  ipd» 


IV. 


/ 


litf      ///.  Beek:  Over  de  Evenméigbtid. 

IV.    A  F  D  £  1^  L  I  N  G, 

OTER    DE    LOGARITHMBN. 

XXIV    BEPAALIN6    (•), 

ÜDdien  men  twee  reekfen  van  getaien  heeft  ,  de 
eene  9  eene  géometrifchQ  reeks  9  de  andere  eene  arith- 
metifche  ré6ks:en  méb  de  zelvtft)  zodanig  ftelt^  dat  *er 
over  ieder  lid  van  de  geometrirche  reeks  een  lid  van 
de  arithmetifche  reeks  t^en  over  ftaat:  worden  de 
getaien  van  de  arithmetifche  reeks  ia  het  algtmen  de 
Logarkkmen  genoemd  van  de  gétalen  der  geometri- 
fche  reeks  9  ieder  Van  dat  getal  9  tegen  over  welk 
het  (laat. 

« 

.    By  voorbeeld:  Geometrifche  reeks  3,6,  ia, 249489 

Arithmetifche  reeks  1,29  3,  49  59 
Dan  zyn  I9  S9  39  4»  59  ieder  in  zyn*  rang  de  Loga* 
rithmenvan  39  69  I2)  249  48. 

S.  p.  393.  def.  1. W.  ïr.  f.  21,  22, 

AAKMERKwo.  Wy  zullen  in  de  eerlte  aanmerking  op  het 
volgend  Voordel  een  naauwkeuriger  denkbeeld  van  Lo- 
gariibmen  geeven. 

XXXIl.   VOORSTEL. 

Indien  men  de  geomeirifthe  reeks 

o^  (of  O,  a^ ,  fl^9  0^9  «*,  - -  a" 

heeft 9  zyn  de  aanwyzers  09  I9  2,  3,  4,  enz.9  de 

logarithmen  van  de  getaien  a  (of  i),  a,€^^a^j  enz. 
ieder  in  zyn*  rang. 
S.  p,  395.  def.  2. 

iBWYs,    Uit  de  XXIV  Bep.  het  XIV  Voorftel,  4  Gevoïg , 

en  hel  XXI  Voordel,  5  Gevolg. 

(a)  De  ttffe  Bepailïngen  tyu  te  viadeo  pig.  ^»  ét  tweede  p«g. 
I08»  de  '4erdi  pig.  115.  ^ 


1 


IV.  AfL  Over  di  Lt^arUhmefu  127 

f.  AANMUiKiNO.  In  de  berekeoing  en  dus  in  het  ge- 
bruik  der  Logarkhmen ,  onder  (lelt  men  altoos  dat  de  een- 
beid  •  (en  dus  a  .  Zie  IV  fiep.  2  Aanm.)  bet  eerde  lid 
van  de  gcoT)«trifche  reeks  is,  en  dus  nul  het  eerde  lid 
van  de  arithmetifcbe  reeks ,  of  van  de  reeks  der  logarith- 
men :  gevolglyk  zyn,  in  eenen  £iieer  bepaaldinf  en 
naauwkeurlget  zin,  dé  Logarichineti,  ,» getalen  Ineefiè 
^  atitbmetifche  reeks  met  nul  beginnende  en  tegen  over 
,»  de  getalen  van  eeitö  geometrifcbe  re  As,  die  fliec  i 
,,  begint;  Aaande*** 

L  GEVOLG. 

Dus  18  in  het  algemeen»  indien  a  het  getid  is 9  vaar 

van  deLogaritbmttsi  is»  isL(^.  a:o  =  Log.  a  zz 
Logp  I :  en  X  t=:  Log.  a'» 

IL  ASHiuaKiRO.  Dat  getal  a,  waar  van  x  de  Logarith- 
mus  zyn  ia|,  kan  naar  irelge vallen  genomen  worden : 
doch  bet  hangt  van  dit  getal  af,  welke  de  getalen  ayn 
waar  van  2,  3,  4  ens.  de  logarithmen  zyn  zullen,  daar 
die  getalen  de  2,  3,  4  magten  enz.  van  a  zyn.  Dit  is 
de  reeden  waarom  men  dat  getal «  waarvan  i  de  logarith- 
mus  is »  den  grondflag  of  hatU  van  dat  ftelfil  van  Lo« 
gar^men  noemt,  en  dus  kunnen  'er  zo  veele  vetrcbii- 
lende  ftelfels  van  Logarithmen  zyn,  als  men  verCchÜlende 
geulen  tot  grondflag  aanneemt. 

II.   <ÏEVOLG. 

Wy  hebben  gezien  hx  het  7  Gevolg  van  bet  XlV  Vooi« 
ftel »  dat  men  de  Geometrifcbe  reeks 

Af  Af ,  Af*  -.*.---•  ^fü^r 
aan  den  anderen  kant  van  A  verlengen  kan :  dos  f  fieUende 
A  s  I  beeft  men 

r-^"-"*>  ...  ,  f-4,  f-S,  f-a,  f-1,  jo,  I,  g4^3^  ^4,  of 

I  r  z     I     I      2 


'-  *'"?.r4.T»'  T«'  T.  '•  '♦  «*•  ''•  «*•--<-» 


£■ 
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§ 

Engevolglyk  zullen  — («— i),  -r4»  ""3»  — 2»  — i  de  lo» 

j      u      t  '  /       I       1      X       I 

eanthmen zyn  der  breuken  5:^  --,  •-,,;:,  -7 


IIL    GBVOLC* 

Josgclyks,  indien  men  andere  middel -evenreedigfaeeden 

tosfcben  cwee  leeden ,  by  voorbeeld  i  en  f »  f  en  f*  neemt , 

20  ab 

o,  25    o,s     0.75      I     1,25      i.S      1,75      a  ^- 
iff       »f     »f       »ftf        »f      «f        .ff  enz 

sullen  0|2S.  0.5 «  0,75»  M5»  ii5»  Xf75>  de  logarithmen 

V9Xi  die  getalen  2.yn  ieder  in  bon  raag;  en  dos  is  *er  geen 

getal  hoe  genaamd,  of  men  kan  zyn  logarithmus  bepaalen: 

want  het  valt  zeker  tüsfchen  twee  leeden  van  de  reeks  f. 

f' ,  f s  enz.  in ,  welk  getal  men  ook  voor  f  neeme :  en  'er 

is  geen  getal  of  het  is  eenige  magt  of  wortel  van  het  geul  f 

(8  Gevolg  van  bet  XI7  Voordel.) 

XXXIIL    VOOHSTXE.. 

De  Logarithmen  (x  en  y)  van  een  en  het  zelfde  getal 
(z)»  welke  tot  verfchillende  flelfels  van  Logarithmen  beh»- 
ren,  zyn  altoos  in  eene  bedeadige  reeden. 

H.  III.  $.  208. 
BiwTS.    Zy  het  eene  ftelfel 

a*.  a\  «•,•»,-....«•  • 

het  ander 

t»,  èS  ft«,  fcJ,  f H 

Met  ftelle  dat  d»  n  Z  =r  &i^ :  zo  slis  by  voorbeeld »  indien 
a  =  4is,  enft  =  2,  is  «^=2s6.  enMrrisö:  dus  , 
•♦=&•  =256 n Z  ,  daar  dan  «•sZ;   fc^=Z:ls  «•  — fc^: 
X  Log.  a=ry  Log.  »  en  dus  «  ;  y  =  Log«  hi  Log.  e:  dat  Is 
In  eene  beftendige  reeden. 


XXXIV. 


i^.  Afi,  Ovér  de  LogarithmlHi  1»^ 

XXXIV.  VOORSTBt. 

be  fom  delr  Logarithmen  van  twee  getaled  is  d6 
^garithraus  van  het  ptoduél:  dier  beide  getalen  doof 
tlkaiider  geiliultipliceerd. 

S.  p-  39Ö.  pr«  X.  W.  t.  j.  23i 

'   «EWYté  Uit  bet  XXXil,  het  XXIII  en  betXVi  VoorOel- 

^  L    GEVOLG. 

De  Logaritbmus  van  het  produél  uit  vericheiden  g«« 
talen  is  de  fom  der  Logatithmen  van  ieder  van  di< 
getaleni 

ÏL    GEVOLGi 

Oe  Logdtithihus  Van  eenige  mdgt  H  vah  éett  ge» 
tal  fr^dat  is.  Van  b^^is  hetproduA  van  den  aanwyzem 
gemultipliceerd  door  den  Logarithmus  van  het  getal  fr« 

9£WT8.    Uit  het  1  Gevolg  en  de  IV  hepaaling. 
S.  p.  397  pr.  a.  —  W.  t.  (•  2$. 

III.    GEVOLG. 

Indiett  meti  dan  eene  Tafel  gemaakt  hééft  vatl  d6 
I:«ogarithmen  van  alle  de  getalen 9  zal  men,  met  te 
Xien  9  welk  getal  tegen  over  de  fom  der  Logarithmen 
van  twee  of  meerder  getalen  (laat,  weeten,  dat  dit 
getal  het  produét  van  die  getalen  is:  en  men  zal  dus 
bet  zeer  lastig  werk  van  multipliceertn  ^  tot  het  ge« 
luaklyk  werk  van  addeeren  herleiden. 

XXXV.  VOORSTEt. 

Het  verrchil  der  Logarithmen  van  twee  getateti  jél 
de  Logarithmus  van  het  quotiënt  dat  uit  de  divifie 
dier  twee  getalen  voortkomt* 

S.  p.  398#  pr.  3*  *—  W.  t.  i.  33* 

$KWYs.  Uit  het  XXXIV.  Voorftel,  gepanrd  «iet  de  llt. 
Aanmerk,  op  de  IV  bepaling^  of  uit  het  XXXil  G«v.  2.4 
ZXIII  €D  XVI  VoorfleL 


I30       IH.  Boek:  Om  éb  E^mtteXjgMi, 

I.    GEVOLG. 

De  Lc^ritbmus  van  den  wortel  n  uit  eenig  getti  i 

(of  van  ybj  ofb"  ^  is  het  o  gedeelte  van  den  Ix^^^ 
ritbmus  van  dat  getal  zelf:  (II  Gevolg  van  het  VQor« 
gaand  Voordel ,  gepaard  met  de  III  AaHnaerking  op 
de  IV  Bepaling.) 

S.  p.  399.  pr.  4*  —  W.  t.  {•  27—31. 

IL   GEVOLG. 

Als  men  een^  tafel  heeft ,  waarin  de  logarithmett 
van  alle  de  getalen  gevonden  worden  9  zal  tnen  het 
lastig  werk  van  divideeren  tot  eene  af  trekking  van  lo* 
garithmen ,  en  het  nog  moeijelyker  werk  va^  wortel* 
uekken  tot  eene  ligte  divifie  herleiden. 

IIL    GBVOLO. 

Log.  ^é  isdu€=sLog.z  — Log«:i 

das  is  Log,  --  =Log.*X  -  =  Logi  d  +  (Log.  x/,.^. 

Log.  o.)  of  =::  Log.  fr—  Log.  a.  Men  noemt  het  arHkm§* 
iisch  C9mpiment  van  een*  logaritbmos  de  rest.  die  men  ver* 
krygt,  wanneer  men  een'  logarithmus  van  o  aftrekt;  weiki 
fett  dus  negMief  is  (XXXU  Voorftel ,  2  Gevolg).  En  dus 
komt  hec  aftrekken  van  een*  logarithmos  met  het  byvoegen 
van  zyn  arithmetisch  eomfkment  overééo.  Zie ,  op  het  eind 
van  dit  Bock,  het  Berieh  lN«.  VI.) 

XXXVL    VOORSTEL. 

f 

Wanneer  dtie  gemalen  uer  weinig  van  elkmdcr  ver- 
fchillen,  zullen  de  verfchillen  der  logarithmen  zter 
ten  naasten  by  de  zelfde  reeden  volgen  als  die  dei*  ge« 
talen,  waarvan  zy  de  logarithmen  zyn. 

9KWT.S.    Uit  het  XXXll  en  uit  bet  XX  Voordel. 

XXXVII. 


'M  Ail,  Over  ie  Logarklmun.         tft 

•  XXXVIL  voorstkIm 

In  alle  ftelfels  van  logaritbmen,  zyn  de  logatith» 
men  van  de  bazis »  en  van  alle  de  getalen  die  mag- 
ten  zyn  van  de  baris,  gegeevent  ty  zyn  namelyk« 
geheek  getakn^  de  natuurlyke  getalen  i,  a,  3,  eni* 
Kelvc»  De  logatithmen  van  alle  de  andere  getalert 
ayn  bieukoi  ^  en  wel  zuivere  breuken  voor  alle  de 
getalen  tusfchen  de  eenheid  en  de  bazls  begreepen  t 
gemengde  breuken  voor  alle  de  overige  getalen  die 
grooter  dan  de  bazis  zyn. 
Jtwrs.    Uit  het  XXXII  Voprftel  eb  desfeifi  2  Gevolg. 

GBVOLO. 

In  onze  gewoone  logarithmen  ^  die  men  Tafel  *  Lo^ 
garithmen ,  om  dat  zy  de  logarithmus  -  tafelen  uit- 
ttiaaken.of  ookwel  Briggiaan/che  logarithmen  noemt» 
omdat  zy  door  henrv  brigos,  een'  Engelschmaa» 
bereekend  zyn ,  i$  10  de  bazis:  dus  ia,  zo  als  altooi « 
o  de  logarithmus  van  i :  i  de  logarithmus  van  lo' 
of  10:  a  de  logarithmus  van  lo*  of  100:  3  de  loga* 
rlthmus  van  10*  of  looó:  4  de  logarithmus  van  ló*  of 
lodoo:  en  zo  voorts.  De  verdere  logarithmen  wor* 
den  door  decimale  breuken  uitgedrukt;  en  dus  zyii 
zy  o*  met  zo  veele  letters  'er  achter  als  veieisc^ic 
worden  om  de  breuk  te  maken  ^  voor  alle  de  getalen; 
tusfchen  i  en  10 :  1 ,  met  letters  tot  breuk ,  voor  alla 
de  getalen  tusfchen  10  en  100  enz. :  doch  voor  waare 
breuken  zyn  zy  negatief;  namelyk  —  1 1  «et  l^t€U 
*cr  achter  tot  breuk  voor  alle  de  getaleij  tusfchen  t 
en  iéi  —a,  voor  alle  de  getalen  tusfchen  Ai  eh  ,J5  ent. 
Zie  a  Gev-  van  het  XXXII  Voorftel. 

De  logarithmen  beftaau  dan  uiteene  cyifer,  0^  of 
I    I ,  of  2 ,  of  3  enz, ,  die  men  het  ^h$taSer  of  drn  am^^ 
V  noemt,  en  uit  cyfier-lcttets  achter  het  chafa&et 

I  i  om 


13^      ///.  Bock:  O^er  dê  EffenraXghéid. 

f 

om  da  nodige  breuk  te  maaken:  en  deeze  noemt  meff 
het  Mhvulftl  (mantis/a). 

Het  charaSer  is  dus  een  geheil  po/ttUf  of  een  geheel 

negatief  getal  *  naar  maate  het  tot  den  logaritbmiis  van 

een  getal  dat  groter  of  kleiner  dan  de  eenheid  is  9 

behoort:  en  *er  zyn  zo  veel  eenheden  in  het  c/ra* 

foBer  als  ^er  cyifer  •  letters  in  hel  getal,  of  in  des 

noemer  van  de  decimaaU  breuk ,  waar  van  het  de  lo- 

garithmus  is  ,  gevonden  worden  min  ééq :  dus  is  o 

het  charoBer  van  alle  getalen  tusfchen  x  en  10:  1  van 

de  getalen  tusfchen  tusfchen  10  en  100:  2  van  de  ge« 

talen  tusfchen  ico  en  1000  enz.  —  t  van  alle  de  de^ 

cimaale  breuken  tusfchen  ^  en  tbs*  —a  van  alle  dt 

decimaale  breuken  tusfdien  rb  en  r^  enz. 

AAKMBRKiNG.  In  de  gewoone  kleine  Logaritbmus- Tafelen 

wordt  bet  cbaraéter  altoos  vóór  het  aan vulfet  gevonden, 

en  van  het  zelve  met  een  ftfp  afgefcheiden :  doch  dit  la 

sotlooSy  en  kan  geleegenheid  tot  veele  misflagen  gee* 

,¥en.    Daarom  wordt  bet  charafter  te  recbt  weg  gelate» 

in  de  grooter  Tafelen  van  douwbs,  {HEiwin,  eARDlHia, 

CALLST,  eo  zo  voorts:  Men  vindt  het  cbara&er  onmld- 

delyk  door  dit  Gevolg. 

XXXVIIL    VOORSTEL. 

De  logarithmen  van  alle  de  getalen  die  noch  de 
haxis^  noch  magten  van  de  baxis  zyn,  worden  beree- 
kend  door  het  gedaurige  vinden  vati  geometrifóhe 
midden  •  evenreedigen  tusfchen  de  magten  der  bazis  9 
tusfchen  welken  het  gegeeven  getal  valt,  en  van  over- 
éénftemmende  arithmetifche  midden-evenreedigen  tus- 
fchen de  logarithmen  van  de  gemelde  magten  der 
bazis. 

Sl  p.  406-^411,  —  w.  t.  J.  37. 

iswTS.    Uic  het  XXXil  Voorftel  3.  Oevofg. 

AAJT? 


ÏV.  Afi.  Over  de  Logarithmmu  i3f 

1  AASMBUCiiffo.  Men  wil  bj  voorbeeld  den  Logarith- 
mns  van  s  bereekenen;  De  logaritbmus  van  i  i»o:  die 
van  lo  ü  I :  het  getal  5  (laat  tusfcben  i  en  zo :  ik  bc* 
fchouw  dan  de  getalen  i  en  10  als  de  ufterflen  van  eend 
geometrirche ,  en  de  getalen  o  en  i  als  de  uiterften  van 
,  eene  arithmetifche  reeks :  ik  zoek  dan  wederzyds  middel* 
evenreedigen  ;  tot  dat  ik  in  de  geometrifche  reeks  een 
getal  kryg,  dat  zeer  ten  naasten  by  s  Is  •  ^^^^s 

Midden  *eveoreedige  tusfcben  1  en  10=;:  Vi  x  10= 
VTozz  39162277  :niidden-eveureed!ge  tusfcben  o  en  i  is^i 
of  o,  5 ,  dus  is  o,  5  de  logaritbmus  van  3, 162277 :  dit  getal 
is  te  klein :  ik  zoek  dan  weder  eene  midden  •  evenreedige 
tusfcben  10  en  3, 162277 :  die  gevolglyk  kleiner  dan  10 » 
doch  grooter  dan  3»  162277  zyn  zal :  (8  Gev.  XiV  Voor- 
Hel:}  deeze  Is  Vgi, 62277  =  5,623413  :  de  midden  -  even- 
reedi^e  tusfcben  i  en  o>5  is  o,  75i  dus  is  0,73  de  ioga* 
ritbmus  van  5,(^33413:  dit  getal  Is  te  groot :  ik  zoek  dan 
eene  midden-evenreedige  tusfcben  s  623413  &n  3,i6t277 
welke  kleiner  dan  $9(^23413,  docb  grooter  dan  3. 162277 

Styn  zal^  deeze  is  1^5,623413  X  3.162277  zz  4. 216964  : 
ik  zoek  insgelyks  een  midden -e  venreedige  tusfclien  0,5 
caPyTSi  dccze  is  0,625  :  dus  is  0,625  de  logaritbmus 
van  4,216964.  Dit  getal  te  klein  zynde,  neem  Ik  weder 
ren  midden «evenreedige  tusfcben  4. 216964  en  5,623413 
ca  zo  voorts,  tot  dat  ik  tot  midden  «evenreedige  een  ge* 
lal  verkryg,  dat  Zi:tt  na  by  $/komt«  2(ie  ook  de  vol- 
gende \\l  AsfniQ^rkiqg, 

II.  AAVMBAKiKo.    Het  blykt  bier  uit  boe  bet  kome,  Jaf^,; 
daar  de  logaritlunen  de  aaowyzers  zyn  van  getalen  fn  ^9jf^  :.^^^ 
geometrifcbe  reeks  (taande,  nocbtans  inde  Tafels  de  gkf"  * 
tiJen^  tot  welken  de  logarithm^n  behoorea,  eene  ailth- 
tnetifcbe  reeks  maaken,  als  zynde  de  natuurlyke  getalea    ^ 
I»  ^«  9»   enz.  want  men  beeft  alle  de  middelTeeden « 
die  tusfcben  o  en  i .  tusfcben  1  en  2  eoz.  syn »  «ti  -die 
^co  mede  beeft  moeten  bereekenen  om  de  overigen  tt 
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vinden,  npeggelaaceo.  Het  vinden  van  een^o  logarithmus 
van  een  getal ,  byv.  van  5  >  i«  eigenlyk  vinden ,  welke 
ipagc  dat  getal  van  de  bazia  ip  zy:  dus  vindt  men  hier 

dat  5  s;  10  '  :  en  dus  is  o,  69897  de  aanwyïer  van 

die  piagt ,  de  logarithmus  van  s- 
JU.  AANiii«Kifii««  Hee  volgt  hier  uit  dat  de  Logaritbmen 
Rechts  ten  naasten  by  gevonden  worden ,  daar  aUei  fteunt 
op  worteltrekken  uit  getalen  die  allen  wmethaoÊt  sjn:  en 
gevolglyk  dat  de  logaritbmen  ook  naauwkeuriger  zyn  gul* 
len,  naar  maate  men  de  wortels  naauwkeuriger,  dat  is 
tot  nieerder  cyffer- letters,  bereekent.  De  logarithioea 
^Ive  worden  doorgaands  tot  7  letters  in  het  ^anvulfel 
*    getragt. 

IV.  AAN¥BBnvG.    Het  is  op  deese  wyze  dat  .b&icgs  en 
VLACQ    de  logarithmus  -  tafels  bereekend   hebben  :    dan 
boe  lastig  en  langwy lig  dit  werk  ook  zy ,  wordt  bet  veel 
verligt,  i^.  h|er  door,  dat  bet  genoeg  is  de  logaritbmen 
der  nrfte  getalen ,  i,  2,  3,  11,  13  te  berekenen;   daav 
de  overigen  door  eene  enkele  optelling  van  logarithmeii 
gevonden  worden  ,by  vporb.L(^.  2t«  s  Log  s.-f»  Log.  7- 
ft%  Dat  alle  die  midden «evenre'edigen  die  men  bereekeni 
om  éen  logarithmns  van  een  getal  te  vinden ,  niec  Ver* 
looreA  zyn ,  maai  wederom  in  het  vervolg  ro  <le  tafels 
^ett«n  kuin^  s  3^.  dat  wanneer  de  getalen  weinig  ver^ 
-   fchfflen,  men*de  arftbmetif^he  midden -evenredige  neo* 
|t\en  ki^8«    Ook  heeft  men  hl  bet  vervolg  andtre  handel 
wyzen  uitgedacht,  op  wiskundige  gronden,  dlacfa  Welke 
.    bier  niet  kunten  uitgelegd  worden,  Qeoiieiide,  om  den 
Hifarithroua,  van  welk  getal  iqen  wil ,  v^el  gemaklyktr  t» 
bereekenen. 

•y.  AAvauBtSTiio.  SEtVEi ,  ten  Sehotsdi  Edefman ,  de  eer fle 

^   uitvinder  der  logaritbmen ,  heeft  zyne  lo^arithmen  op  eene 

f h(|kte  bazls  dan  10  bereekend ;  zyn  bazls  namef^iit  ie  het  ge- 

H>.4^7^92|>M  4"^  ÏM  ^  iQg^rkbmus  van  297182818^ 
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^gir  bet  b^  ons  de  logaritbaius  van  lo  ii.  Die  logarbh* 
gien  worden  de  nkepbriaanschs,  ook  de  iMittfiriyJke  of  Hy^ 
perbeUfchc  logarkbmen  geooemd :  hec  eer Ae  naar  den  ait* 
▼Inder ,  het  ander  om  dat  zy  ook  uit  de  guadrêtimr  van 
debjperhoU  ontleend  worden.  Het  zal  genoeg  zyu  hier  aan 
f€  merken, dat  de  NfiEPBRiAANScai  of  HyperkêHfchi  loga« 
'  f  ithmua  vitnio  ts  a,  3025850 ;  en  das  (XXXIil  Voordel)  dat 
4e  kypirbêlifehê  logaritbmas  van  eenig  getal ,  fiaat  tpe  den 
logarithraus  van  bet  zelfde  getal  in  de  Tafels,  zo  ab 
0,3025850  iot  lycoooooo:  dat  de  tafel- loganthmen  ge- 
wol^yk  tot  de  liyperbolifche  herleid  worden ,  10  man  ae 
4oor  1, 3025850  multipliceert :  en  de  hyperboUTche  tot 
lle  tafel  logaiithraen»  indien  men  ze  door  2,3025859 

aivideert,  of  door  J^^^g^j  dat  is  door  0,4342744 
inultipUceerL 

B    E    R    I    C    H    T, 

]k  zal  in  myne  lesfen  zdve  het  gebmft  der  Logaridunas* 
tnfelen  doot  voorbeelden  niileggen ,  en  toonen  hoe  hec  zei* 
we  op  de  voorgaande  Voorftellen  rust:  bet  ia  onmitt^dit 
gehruik  hief  in  te  lasfchen,  om  dat  het  voor  alle  Tafelen 
gevonden  worde.  Het  zal  echter  niet  ondienftig  zyn  aan  te 
merken «  dat  'er  vyf  Vraagdnkken  op  te  losfen  zyn. 

L  Ti  vlné$n  ém  lAgmUhmtu  «m  im  gfgeevm  geheel  g9* 
Ülf  daitinéê  Trftim  ftaêt.    Dit  lost  zich  van  zelf  op. 

IL  Te  vinden  den  L^garUkmiu  vm  em»  dmiméak  kreukt  hm 
fy  sirfearet  h§t  %y  gemengde  breuk  9  dnh  die  nke  wit  Maar 
0yjfefs  heftaat  dan  de  geialen  vm  de  Tefek  die  men  gebruikt. 

Men  zoekt  den  logarkhmus  ala  of  het  een  geheel  getal  wast 
aloch  zonder  op  het  'chÊreBer  (indien  het  in  de  Tafelen 
flaat)  te  letten :  met  voegt  het  cbanfter  by  naar  hetGevoIf 
bet  XXVII  VoorfteL) 

I  4  4  Wf 
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Wy  zullen  hier  uitleggen  hoe,  en  waarom ,  men  veof 
|ïet  cbardier  der  loijarltbmen  van  zuivere  hr^uken  j  in  plaais 
tan  ri^aiww  charaaers  ,  gebruiken  kan  9  voor  de  getsu 
len  tusfchen  /^  en  i ,  en  dus  in  plaats  van  — i :  S  voor  de 
'getalcn  taifchen  ^^  en  ^J-  en  dua  in  plaats  van  -2  :  7 
Voor  de  gctaien  tusfchen  ^\.^  en  ^^«^^  en  dus  in  plaats  van 
r-i :  en  ao  voorts:  altoos  zo  veel  eenheden  van  xo  aftrek* 
kende,  ais  '«r  nuUen  vóór  de  eerfte  cyffcr  van  de  breuk  ge- 
vonden worden. 

lil.  Tt  vinden  dên  Ugarithmus  «mot  êen  getal ,  *l  Zf  geheel^ 
^  zy  Bint  breuk,  uü  mee9  cyffers  beftaande  dan  de  getalen  van 
de  Tafel,  -r*-^  Men  neemt  de  logarkhmen  van  bet  naast- 
voorgaande, en  het  naast  volgende  getal, na  dat  menby  iedet 
deezer  getalen  ^o  vpele  nullen  gevoegd  he^ft,  aU  'er  cyffpr^ 
^eer'  in  hét  gegeven  ge;al  ayn ,  en  de  charaUers  naar  clsct\ 
gefteld  heeft :  men  neemt  hun  verfchil.  Men  neemt  insgefyk^ 
tiet  verfchil  tusfchen  die  twee  getalen,  èn  tusfchen  het 
kletni^^  en  het  gegeven  t  vervolgens  zoekt  men  door  eenti^ 
Vgel  n^  diiSa  een  evenrcedig  gedeelte  voor  den  logaiithe 
jnus ,  zeggende  ; 

Het  veïfchil  lusfchen  de  twee  getalen  ftaat  tot  bet  ver- 
fchil  van  hunne  logarithmeu,  zo  als  het  verfchil  tusfchen 
het  kleinfte  getal  en  betgegeevene,  tot  het  verfchil  tusfciieit 
den  logarithmus  van  het  kleinfte  en  den  logarithmus  van 
tiet  gege^vepe:  welk  verfchil  men  dus  bj  den  eerstgemeldea 
voegt.    (XXXVl  Voorftel.) 

Wy  zullen  hipr  het  gebruik  aanwyaen  van  de  kolommet^ 
van  Pfi^onianaaU  gedeelten  die  in  de  grootere  Logarithmusii 
Tafelen  gevonden  worden:  en  de  r^den  geeveu,  'waarbof 
de  gemelde  regel  naauwkeurig  vopr  grqote ,  docb  onnaauw^ 
iLeurig  voor  kleine  getalen  is.  .  .  - 

IV.  K^n  Ugarühmus  gegeeven  tynde,  hei  ge$at  ïe  irinde^- 

2o  de  logarithmus  in  de  Tafels  ftaat  ,  is  het  overeetti 
'Hemmend  getal  h(tt  gezochte.  Zo  filet,  vergehbcgt  'men  zich 
ta^t  het  getal  wiens  logarithmus  het  naast  aan  den  gegeet^t^ 
iosiWÖitoM  komtJ  of,  wil  toen  naauWkeurig  te  Hfcrkgaan. 
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loekl  men  een  evenreedig  gedeelte  door  denzelfden  regel 
ils  in  bet  voorbaande  vraagduk,  zeggende:  hec  vepfchil  tus* 
fcbeo  de  twee  logarithmen  Haar  toe-  het  verfcbil  tusfcbea 
hunne  getalen  ,  zo  als  bet  vcrfchil  tosfchen  de  hleinften 
logarithinus  en  den  gegeeveneil ,  tot  het  verfcbf  i  cnsTchen  het 
kieinfte  en  het  gezochte  getal.  «>-i^  of  wel  In  plaats  van 
dien  regel  gebrnikt  men  in  de  grooter  Tafelen  de  kohmi 
Van  tropêriioneèle  of  evenrtidige  gedeekiti, 

V.  Te  vifiden  den  Logarühmen  van  eene  hfeuk^  *t  xy  tut" 
vere  ,  ket  zy  gemengde.  «—«»  Men  trekt  den  Logarithmus 
Van  Jen  noemer  van  den  Logarithmus  van  den  teller  aP. 
jde  rest  is  de  gevraagde  Ipgarithmus:  en  het  getal,  dat  ovt^ 
dien  lo^aiiihmus  ftaat »  of  töt  denzelven  behoort ,  is  df 
deeifKUuM  Iraalb  die  aan  de  gegeeven  breuk  gelyk  is, 

^Ve  S.  p.  4x3.  en  volgende. 

VI.  Hier  moet  men  tm  zesden  b7voegen»  dat,  daar  h^ 
0d(ieetin  altoos  gemakkelyker  valt  dan  het  fukrêkeeren^  men 
|n  plaats  van  Logarithmen  êf  te  trekken ,  meest  altoos  de»» 
^elver  arithmetiffhe  cmplementen  (XXKV  Voorft.  het  HU 
Cev.)  neemt»  en  by  telt:  het  geen  vooral  veel  verkort  1 
wanneer  pien  vprfcbeideii  logarithmen  moet  aftrekken:  byv, 

In  het  bereekcncn  vaii  deeze  brèwk  ^^f^^^^  *  ^^' 

ie  men  op  de  gewoone  wyze  dus  te  werk  gaan. 

Log.     t3      .        •        .        «        f        •        .        x,3<{i7ftf^ 

1^.  &77 «       •        2,4414798 

0,3856509 
Log.     13     .       •       •     ,    x.x  139434 
Log.     S4       •       .      •      •    1 3802111 
Log.     47      •      «       •      •    i>ö720979 

■I  ■    »     »     4,i6óS52S 

.  ,    .  a,i 193977 

Vaa^V?Q  ucï  getu  ten  naasten  by  Is 

131,64» 
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Doch  men  werkt  korter  aldus :  j 

liOg.    ft3       •      •      •  •  h26n^i9 

Ijog.  303     •      «  .      «     t  2,4814426 

Los.  ft77       *       •       «        •  2>4424798 

Pmp.  tr.  ^*  13  •    •  f  8,836o56tf 

23  •    •  ,  S»öiP7888 

47  •    •  •  8.3279021 

a»ii93977 

Eb  bet  valt  akoos  gemaklyk  het  éÊrükmgiisehcmpImma^^ 
W^en  logarithmus  te  neemeo :  want  men  neejnt  flechts  (vaa 
de  linker  hand  b^inneode)  bet  verfehll  van  iedere  cyffef 
van  den  gc^eeven  logarithmus  met  p^  bebalv^  voo^  4^ 
kacfie  c/Sa,  wier  veilcbU  aea  neent  mt  iq. 


»      «* 
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VIERDE    BOEK. 

OTE&   OS   6VLYKV0RMIGRSID    PER  PIOUÜ* 

HEK,     EN   DE   REEDEN   VAK    DSRZELVER 

ZYDEN    EN   INH0D9EN. 

I.    BE^AALING    Fig.  70.  JU 

Men  noemt  gelykvormigè  figuuren  die  geenen ,  in 
welke  de  boeken  onderling  gelyk  zyn',  en  de  zyden , 
die  om  gelyke  hoeken  en  tevens  over  gelyke  hoeken 
daan ,  dezelfde  reeden  tot  elkander  hebben. 

Eucu  VL  idef.  — ^  W.g.  j.s*  eo  {.  i89.  ?—  S.p.243|^ 

I  bep. 

VOORBEELD.    lo  fig.  70  Is  LDs L A : LF :=  2.C 
(.E7LB:eDF0:FE=:CA:CB: 

FE:DE  =  CB:BA  ,. 

DE;FDs:BA:CA. 
en  op  de  zelfde  wyze  In  figuur  71*  t-Aigs  LF:LE^ 
i.K3LD=sLl:t.C=r<.Hs/.B:;;rL0t  en  BA:AS 
^GF:FK  ras. 

I.  AAxnuaBiKO.  In  decM  bcpaalUig  wordt  t »«  eene  dub* 
bele  eigeofchap  geiprooken ,  die  niet  altyd  plaait  kecft^a 
70  als  uit  %uor  4  en  14  b\ykt4  doch  wy  sullen  in  bet 

II  Voordel  heiryzen»  dat  ia  driehoeken  de  eeae  al« 
coos  laet  de  andere  gepaard  Is ;  en  dan  In  het  ZIV»  vm 
^r  vereiaebt  worde  op  dat  bet  sdfde  in  «ndcre  ignu^ 
plaats  zoade  hebben. 

II.  AANMBaaiNa.  Het  valt  aeer  moeijeiyk  eene  naauwkea- 
fige  ,  alfcesdos  voldoende,  en  op  alle  «evaBea  even  roe» 
pasfelyke  bepaaling  van  de  gelykvarmighiid  ce  geeven :  wy 
sullen  In  het  XII  VoorOel  van  het  VU  Roek  zita .  hoo 
deeae  bepaaling  Pp  den  Qrkel  toegepast  kaa  wofdco** 
)11.  AA^ijUERKiKQ.    ï)e  gel^rkvoifmlgbeld  van  tw^e  figuu*' 

l«R 
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ren  wordt  duf  gezocht  In  de  gelykheld  van  fommige  dec- 
len    van  de  boeken  namelyk :  en  de  evenreedigheid  vaa 
anderen,  van  de  zyden:  zo  dat  de  gedaante  van* beide  de 
figauren  de  zelfde  zy.    Daarom,  is  bet  niet  genoeg  dat  dp 
^dcn,  die  gelykc  boeken  bevatten ,  evenre^dlg  zynj  by 
voorb.  in  Fig  70.  A  B:ACz:DF:DE,  en  ia  FIg,  '71-. 
BA:AE^FR!GP9  maar  het  moeten  de  zydenzyn  die 
levens  over  gelyke  boeken  liaan »  AB:AC;=DE:DF 
en  BAsAEzsGF:  FK»  om  dat  men  dan  de  zyden  ia 
beide  de  Figuuren  volgens  de  zelfde  orde,  of  den  zc^Ifden 
.  jang  neemt :  't  geen  de  gelykbeid  van  gedaante ,  cu  dus  de 
gelykvormigheid  ia  beide  de  figuureq  te  weeg  bren^r. 
Hier  om  is  bet  dat  ook  die  zyden ,  welke  gelyke  hoekea 
bevatten  en  over  gelyke  hoeken  (laani  met  recht  rvm- 
tensjlaande  (homêhga)  genoemd  worden. 
IV.  AAiriiBRKiNG.    BUCLiDBs  heeft  de  woorden ,  dk  tevins 
0oer  gelyke  hoeken  flaan^  inzyne  bepaaling  achcergelaaten  : 
het  komt  my  voor  dat  zy  *er  een  weezenlyk  gedeelte  V;u* 
yicmaaklfk 

ILbbp^ai-xng. 

Eene  lyn  wordt  gezegd  in  wierfie  en  ndddeljle  reeden 
gefneeden  te  zyn ,  als  de  geheele  lyn  tot  het  grootfte 
deel  de  zelfde  lecden  beeft  als  het  grootfte  deel  tot 

im  kleinftp. 

BUCL,  VI.  3  bcp,  -—^  St.  p.  244.  d.  3. 
I.  AAHMERKiNO.  Wy  zullen  ftraks  (VII  Voorftel  i  Oev.^ 
bewyzen,  dat,  in  dat  geval,  de  rechthoek  uit  de  geheele 
lyn  en  het  kleinftc  Huk  gelyk  is  aan  het  vierkant  van  het 
grootfte  ftuk:  en  dus  hebben  wy  in  het  X  Voorftel  van 
.  bet  II  Boek p  reeds  van  eenen  driehoek  gewag  gemaakt, 
>    welks  eene  been  in  uiterfte  en  middelfte  reeden  gefiiee* 

'    den  is. 

IL  AAKHEEKiNC.    EüCLiDBS  heeft  in  de  zes  eerfte  PropoB. 
Ileo  van  zyn  dertiende  Boek  verfcheiden  eigenfdiappek 

4^ 
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dier  lynen  voorgefteld :  waar  van  deeze  onder  anderen  in 
het  90g  loopt.*  dat»  zo  men  aan  de  gegeeven  lyn  CL)  een 
ftuk  voegt  gelyk  aan  het  grootde  Ruk  (G),  het  geheel  we* 
derom  in  de  zelfde  reeden  zal  verdeeld  zfn :  wanc »  ficl  % 
het  kleinfte  gedeelte;  dan  is  door  de  onderfielling 

L  .*  OrsG:K:dus,  lil,  8.  N«».  i. 

L-l-G:  G  «I-RSL.'G  of 

L«f  G  :  L  =  L:G. 
EucL.  XIIL  5:  zie  verder  hier  onder  het  VII  Voorftdf 
é  en  7  Aanmerking  op  bet  VI  Gevolg. 


^Ê^m 


I.    AFDEELING^ 

dt£R     D^E    GCLtKVORMIGHEID     VAN    0Rtt« 
BOEKEN    EN    PAR ALLBL06R AMMEN,   BH 
PB     RBEDBN      VAN     DXRZBLTBR 

IKHOyP» 

1.  VOORSTEL,    fig.  64  en  ^37. 

Indien  men  binnen  eenen  driehoek  CA  D  E)  eene  lyö 
CBC)  evenwydig  aan  een  der  zyden  (DE)  trekt  J 
zal  die  lyn  de  beide  overige  zyden  in  gelyke  reeden 
fnyden :  en  omgekeerd ;  zo  eene  lyn  twee  zyden  in 
de  zelfde  reeden  fnydt,  zal  zy  evenwydig  aan  de  der« 
de  zyde  zyn« 

STjCL.  VL  2.  — —  W.  g.  {.  184*  -"^  S.  p.  247.  pr.2« 

I.  BEwrs.    Fig.  137* 

L  GEVAL.  Indien  de  lynen  BA,  en  BD  eene  gelneene 
maatyftel  de  lyn  AZ»  hebben:  dan  behelst  de  lyn  BA  die 
maat  by  voorbeeld  m  maaien  •  en  de  lyn  B  D  n  maa4en  : 
en  men  bewyst  uit  het  Gevolg  van  het  XX  Voorftel,  I.  B. 
M,  zo  ZQ II  D£,  dan  A C  de  lyn  AQ  ook  ai  maaien, 

•fi 
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CB  CE  die  zelfde  Ijn  AQn  maaien,  bevat, waar  alt  vdgt 
(111.  B.  IV  Axim»  «n  XI  VoorO.)  dat skd  he«ft  BA :fiD 
=  AC:CE. 

II.  OBVAL.  Indien  de  lycen  DA,  en  BD  bkd  tetiewB 
ma^c  hgbbeo,  laat  dan  AZ  eene  maat  sr°  **B.  de  lyn 
AB.  en  'er  n  maaien  in  bevat  zjrn:  dan  wwdt.  AQ  ook 
«  maaien  in  AC  begreepenXl-  ^  ^CX.  Voor&  Oev.) 
en  A  Z  zal  meer  dan  n  maaien  by  voorbeeld ,  oa  Blalet 
dao  n-f  I  maaien  in  BD  begteepen  woidePl  zo  •!■  oei 
AQ  meer  dan  n  en  minder  dan  n  +  i  rowIeD  hl  CS,  ei 
dus:  daar  BAssm  )(  AZ.en  ACsmX  AQiea  BD^ 
ii)(AZ.en<danfi  +  i.AZenCB>B.Ayen^»+iX 
AQ;  beeft  men  biet  (IIX.  3) 

AB:BD  =  AC;CE. 
J.  lANue&siHo.    Het  omgekeerde  wordt  bcweeacQ  itkn 
de  ongerymdbcld  daar  men  in  vervalt  met  bet  tegendtd 
te  flellen.' 

II.  uMMiuiia  £Ht  bewyi  bomt  ont  voot  nh  den  waa- 
ien aart  der  zaakeo  ontleend  te  1711*  en  dn*  «VVrff 
gef^eokm ,  de  voorkeur  boven  anderen  te  verdfeoes. 
xucLiDEs  beeft  een  ander  bewyi  Ksgeeveo',  otnieend  nlt 
ons  volgend  VI  Voorflel,  dat  namelyk  drldtocken»  die 
de  zelfde  hoogte  hebben .  In  de  reeden  hunner  groadlype^ 
flaan  :  doch  de  Heer  i>'iLiHiiERT  heeft  rteda  te  tedit 
aangemerkt,  d«  dit  bewya   Hechts  twüné  Is:   dair  bet 


en  D  B  C  beveeien  te  bebben ,  toont  men  uit  het  VI 
T«D  dit  Boek»  dat  de  driehoeken  D fiC  en  BA  C  zyn  als 
de  grondlynen  DB  en  BA:  inageiyks  ook  de  driehoekea 
BCB  en  B  AC  als  de  grondlynen  AC  en  C£:  waar  dC 
dit  Voorüel  door  (III.  sO  volgt. 

Het  omgekeerde  wordt  beweesen  nit  de  ongeryaidheid 
daar  men  in  vervalt  met  het  tegendeel  te  dellen. 

CBVOLG. 

De  gebeele  zyden  zyn  in  de  zelfde  reeden  ala  haare 
ihikken:  fiamelyk 

AD : AB  =  AE : AC 
AD  :  DB=:  AE  :  CE 
uit  dit  Voordel  en  Ui ,  8. 
W.  5. 185. 
III.  AANMERKING.    Dit  Voordel  delt  ont  in  ftaat  om  nlc 
het  1  Boek  der  Werkdukken  bet  8.  (i.  OplosGog)  9  en  xo 
Werkduk  op  te  losfen. 

IL  VOORSTEL.    Fig.  6$. 

Wanneer  de  drie  hoeken  (A,  ABC^  ACB)  vaa 

cenen  driehoek  (ABC)  gelyk  zyn  aan  de  drie  hoeken 

(DCE9  CD£,  £)  van  eenen   anderen  driehoek 

CC  D  E^  ieder  aan  ieder ,  zyn  die  zyden ,  welke  in 

beide  de  driehoeken  gelyke  hoeken  bevatten»   en 

over  gelyke  hoeken  ftaan ,  in  de  zelfde  reeden. 

wjcL.  VI.  4.  —  W.  g.  J.  183.  —  St.  p.  249.  pr.4. 

■aaBiDiNe.    Men  vooronderdele  dac  de  beide  driehoeken 

naast  elkander  daan^ao  dat  debeide grondlynen  AC, CE» 

cene  lyn  uitmaaken :  dan  volgt  uit  de  onderdellingen  en 

I  B.  bep.  8.  dat  CD||  AB:  DE  ||  BC:  en  dus  indien 

men  AB  en  DS  verlengt,  tot  dat  z/  in  F  te  fainen  ko* 

flien  en  GD  ||  AC  is  ,   dat  BC=FD:  BF=CD: 

GD=r  AC.  (I.  B.  19  Voord,) 

BiwTs.    Uit  de  bereiding»  en  bet  I  Voordel 

L  GS* 
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L    GEVOLG* 

Driehoeken,  die  gelyke  hoeken  hebbeö,  zyn  gö-» 

Jykvormig.  ... 

I  AANMERKiNO.  Dus ,  todïz  €€06  dcf  voorwslardeö  van  M 

gelykvorniigbeid ,  de  gelykheld  naoiélyk  der  hoeken  plaats 
heeft,  heeft,  in  de  driehoeken,  de  andere,  de  evenree* 
digheld  der  eveneens  geplaatftc  lyden ,  ook  plaats. 

II  AAMMERKiNG.  Hct  18  op  dit  Gevolg,  en  o?  het  VII 
van  bet  Xi  Voordel  in  het  I  Boek ,  dat  bec  gebruik  van 
die  lynen  op  den  prtfp^rtionaal  pasfer  deunt»  di^  den  naam 
draagen  van  geljki  deelen,  op  die  inftrumemen  van  fransch 
maakfel  (parties  egales),  en  welke  op  die  van  cngelscb 
maakfei  meest  met  een  L  de  eerfte  letter  van  bet  woord 
Leagues  beftempeld  zyn.  Hier  op  fteunt  ook  het  gebruik 
der  transverfaale  lynen  in  alle  plynfchaalen  ooi  zo  veel 
gelykë  onderdeel^n  vaü  eeüe  tnaat  dis  men  wil  tt 
xicemen. . 

IL  GEVOLG.    Fig  70, 

Wanneer  twee  driehoeken  gelyke  hoeken  hebben  i 
in  dus  gelykvormig  zyn:  zyn  de  hoogten  CBG,EH) 
in  de  zelfde  reeden  als  de  evencensltaande  zyden ,  ed 
de  grondlynen  C^to  nodig  verlengd)  worden  door  de 
löodlynen  (B  G ,  E  H)  uit  de  toppen  (B ,  E)  op  de- 
welven  getrokken ,  in  evenreedige  deelen  gefneeden, 

St.  p.  250.  Gev, 
II.  AANMEWCiNO.    De  tvoofden  to  nodig  verlengd ,  gelden  ^ 
wanneer  een  der  hoeken  op  de  grondlyn  (lomp  is :  wafit 
dan  valt  de  loodlyn  buiten  den  driehoek.  (1,7:  gev.  0.) 

III.  GEvoLC.    (Fig,  137.) 

Indien  men  op  eene  lyn  AE  een  ftip  A  neemt,  en  uit 
twee  andere  (tippen  (C,  E)  twee  lynen  (CB,  ED)  naai' 
deozelfden  kant  zodanig  trekt »  dait  zy  eh  eveowydig  aan 
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telkander,  ei)  fn  de  zelfde  l-eeden  zyti  ais  haaire  afflandea 
Van  htrcfiip  A,  (BC:DE  r:AGt  A  Ë)  20  euUen  haare 
tilceinden  D^  B.  met  het  Aip  A  in  ééne  rechte  iyn  zyn. 
Ètwts.    Ilec  volgt  door  dit  Voordel  uit  de  oogexymdheid 
da:ir  men  in  vervalt  met  het  tegendeel  te  ftelleo» 
AAifMERKiNo.    Dit  Voorftel  komt  in  de  daad  met  eöclï- 
bat  Vi.  «6.  overeen :  want  het  zal  het  zelfde  zyn »  iudieil 
imen  óp  AC»  BC»  en  AE,  ED,  de  paralklogrammeft 
da^r  socLiDBs  van  Ipreekt»  voltooit. 
il.  AAirifERKiNa.    Dit  Gevolg »  of  dit  Voordel ,  fg  Fa 
Veele  gevallen,  ook  in  de  Kafuürkande,  Van  büt^  meti 
Vindt  bel  óok  by  t.  simson  &ft.  Ctn.  p-,  34. 

llL  Voorstel,    tig.  66. 

Wanneer  de  zyden  (A  B ,  A  C ,  B  C)  van  eefieri 
driehoek  (A  B  C)  de  zelfde  'reeden  tot  elkander  heb- 
ben, als  de  drie  zyden  rDÈ»  DF^EP)  van  eenert 
dnderen  driehoek  CI>£  r^ ,  zullen  de  hoeken  die  tus* 
fchen  de  evenreedige  zyden  begreepen  zyn  >  in  beide 
de  driehoeked  gelyk  ayn. 

EüCL.  VL  5.  —  St.  p.  2  jr.  pr.  J. 
BBaBiDiAo.  Men  vooronderfteit  ddt  *ef  öpDFéeo^drié' 
faoekDFG,  gelykhoekig  mn  ABC  zy  gefield. 
ÈiwTs.  Uit  het  gegeeVene,  da  eveoreedfgheid  der  zy- 
den in  de  driehoeken  DFOeft  ABG,  en  het  XL  van 
het  lUé  Bé  wordt  beflooten  dat  de  kyden  der  drieböekea 
DGF  ea  EDF  oaderiinjg  gelyk  zyn;  en  dus  alt  het  Xlt 
tan  het  I.  B.  dat  de  boeken  het  odlf,  zyn:  waar  uit  het 
Voorftel  volgt. 

ÊEVOLC. 

Itwét  drietioeken,  wierzydeh  e^eoreédigzynyzyii 
geiykvormjg. 
AANMERKING.  Dus  wederöm ,  wannecjr  het  tweede  vefeïsch^ 
te  voor  de  geiykvormigbeid  in  driehoeken .  de- eventeedig« 

K  beid 
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digheid  der  zy den  9  plaats  heeft ,  heeft  ook  het  eerfte  plaats » 
aaintlyk  de  gelykbeid  öei  hoeken. 

IV.    VOORSTEL.    Pig.  6Ö. 

Indfen  een  hoek  C A)  van  eenen  driehoek  (A  B  C^ , 
gelyk  is  aau  eenen  hoek  (EDF}  van  eenen  anderen 
driehoek  (D  E  F) :  en  de  zyden ,  die  deeze  hoeken 
'in  beiden,  bevatten ,  evènreedig  zyn  (AB  en  A-C, 
D£  ën  DF)^  zullen  de  drieho^eken  gely khöékig  ,^  en 
dus  gelykvormig  zyn*  ^ 

EUCLio£$  VI.  ó.  — -»  S.  p.  253*  pr.  6. 
iBRSfoiNo»  Men  ilelt  dat  de  driehoek  DFG  gelyk vor* 
migismetBACrnamelyk  iFDGz:LC:LbFG  =  LA. 
BBWYs.  CJit  de  gegev^  evenreedigheid,  bet  II  VoorM 
van  dit  Boek ,.  en  het  IX.  van  het  III.  wordt  de  gelykheid 
der  lynen  DÉ  en  F G»  eo  daa  uit  het  VIU  vaa  het  L 
Boek ,  de  gely kheid  der  hoeken  EFDenFOG,BenG 
opgemaakt:  waaruit  bet  Voorftel  zelf  blykt. 

Het  laatfte  gedeelte  blykt  uit  het  i.  Gevolg  van  het  II. 
Voofftel.  ,  ' 

V.  VOORSTEL.    Fig.' 66  en  67. 

Indien   twee  driehoeken   (ABC,  DEF,).  beide 
lechthoekig  zyn,  of  beide  ftoajphoekig»  of  belde 
fcherphoekigyen  ia  beide  de  laatfle  gevallen  een^  hoek 
(C)  van  den  eenen  gelyk  ds  aan  èenen  hoek  (F),  van 
den  anderen:  eo  indien  verder  de  zyden  die  om  ee- 
nen anderen  hoek  ftaan ,  eVettrefdig  zyn :  zutlêri  die 
driehoeken  gelyiftbekig ,  en  dus  feèlykvbnnig  zyn. 
BüCL.  VL  ?•  —  S.  p.  as3.  pr.  7.   •' 
I.  BRWY8.  lo.  Voor  de  rechtboehige  driehoeken :  men  ftelle 
in  6g.  66*  de  bo.eken  B  en  E  recht:  die  dus  van  zelf  gelyk 
zyn:  waarom  'er  dan  ook  niet/zo'als  in  beide  de  ove* 
iJge  gevallen,  nog  boven  dien  i^en  gelyke  hoek  verelsckt 
wordt.  ZyA  B :  A  CttV  Ê:  Ö  F.  De  bereiding  is  als'iri" het  IV 
f  oor  ftel :  uamelyk ,  flel  den  driehoek  D  G  F  gelykhoekig  met 

ABC: 


I 
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ABC:dvxisLFDGzzLC:  LDFG'=A;fiusLG recht: 
waaruit^  oamelyk  uit  het  II  VootCicl,  de  opdertteRing  » 
«n  hcc  IX  Voordel  vao  het  III  Boek ,  de  gdykheid  van 
DE  en  FG  volgt:  en  dan  ojt  het  6  Gevolg  van  het  X£ 
Vooxft^I  van  het  I  Boek.  die  v^  E  E  en  O  G»  ea  van 
de  fcherpe  boeken^. 

Il"",  Indien  beide  de  hoeken  E  én  B  of  fcherp  of  üomp 
ttyn»  en  boven  dien  LCxDFE :  men  maakt  even  als  in 
M^  u  L  D  F  G  s  A :  waar  uit  volgt  d^  gelykheld  van 
DE  en  FG:  dus  uit  het  XIU  Voordel  van  het  I  Boek' 
die  van  DG  en  F  9  «en  die  der  overige  hoeken;  waar 
^t  het  Voorftel  verder  wordt  opgemaakt.  - 
I^  Aiin^umxiiia»  Meq  behoeft  voor  N^.  ï.  wanneer  de 
driehoeken  rechthoekig  zyn»  niet  eens  het  geineIJe'6  Ge« 
volg  te  gebruiken :  want  uit  het  VU  VQorilei  van  hec  II 
Boek,  is  ^ 

O  op  DE  + 13  op  ElFr^D  öpDFr:  nopDG  +  Ö  öpGF 

en  daar  D  opD  £=  Q  opFG  ia:  is  Q  opEF  :=  q  op  D  G  t 

ofBF  =  DG 

V^  BEwza  Uit  de  ongerymdheid  daar  men  in  vervalt,  zo 
men  bet  tegendeel  ftelt,  Fig.  57-  Men  ftelt  CGr2  E  F 
enCHsDF.  Zy  AB:  BC  =:DE:fiF:  en  de  hoe* 
ken  C  en  F  of  retht ;  of ,  zo  zy  niei  recht  zyn ,  dan  g^ly k , 
en*  daar  en  boven  als  *dan  de  LB  en  L  E  beiden  fltomp, 
of  beiden  fcberpc  20  dan  i^t  LHGC  of-ABCss 
i.DEF.  Iaat  bet  LCGI  zyn:  dan  voigt  uit  de  bnderftei- 
ling,  en  bet  I  Voorftel i  dac  I G  ^  HG  zyd  zoude. 

II.  AANiffiRKTNo.  Het  blykt  waarom  de  beide  hoe* 
ken  (by  vöorb.  C  en  F)  of  ftonp »  of  redit ,  of  fcherp 
moeten  zyn ,  want  daar  men  (I.  14.  Gev.*  i.y  uit  faerftip  A 
twee  gelyke  lynen  trekken  kan,  die  dus  roc^AC  de  zelfde 
reeden  hebben  »die  namelyk  van  D  E :  OF , maar  Waar  van 
de  eenemet  BC  eenen  (lompen,  de  andere  ëenen fcherpen 
Imek  zonde  maak»n ,-  daar  de  hoeken  C  en  F  de 'zelfde 
zoude  blyven ,  volgt  het  dat  de  foort  der  hoeken  1}  en  £ 
bepaald  moet  zyn»      <- .    .         ^ .  • 

Kü  IL 


M^ 
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ir.  AAHUBHKiMG.  Het  gccD  wy  lil  de  II  Ammerktngop  bet 
ZIV.  Vootftel  van  bet  1  B  omtrent  het  XIH  Vobrftel  na 
het  selfde  Boek  Rfz^  hebben,  beeft  liier'ootr  phm: 
10  dit  fommigen  dit  Voorftel  dui  uitdrukken';  dcUxw» 
ken*  die  etneo  hodc  gelyk  hebben,  en  twee  sydea  aai 
cenen  anderen  boek  Itaande  eventcedig,   doch  ««ar'vni    j 
dia,  welke  over  den  gelyken  hoek  Aaac,  groow 'b  du    . 
die  welke  daar  aan  grenst ,  zyn  gelykvoroilg.     -  '    '    "i 
En  hier  uit  volgt  dan  ook  dat  redid»ckl|e''3rtalriitea    ' 

'  of  flomphoeftlge,  waar  üi  de  flonpe  boek«b  gelffer^^, 
(o  'er  twee  lydeti  dleoraeeneD  anderen lKM&'fUiut,«fa> 
reedigzyn.gelrkvotnlg  zjm;  dat  ook  ee» qhnfld^lfk m 
byxonder  Gevolg  van  ooi  algemees  VoorQel  ht   -  r  i  f  n 

'   was  i  3oS.  '    k 

VI.    VOOHITSL*     Pig.  63.  \l 

■    Driehoeken  CABC,  ACD)  die  dé  ifelfitf  tedgle 

hebben  ,dix;h  opverfchilletide  grondljncDCBCtCP) 

flaan :  hebben  tot  elkander  de  zelfde  xcöia  «f«  de 

ff^tHidlyneo  zelve;  eoom^eerd:  het  ijMBOtilc voor 

de  Farallelogrammen  plaats  heeft.        /'- 

xoci,.  VI.  I.  —  S.  p.  846-  Gev.  i.- '  '^  -'*  - 

isaUDjno.    Men  vetingt  de  giondlynca  BC*  cnCD. 

en  neemt  op  dezelve  zo  veele  deelen  SE«  KP,  PG  gfe* 

iyk  aan  BC  ali  deden  DH,  BI,  IK.  gel^  «aa  CO* 
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.flaan  als  m  tot  n»dat  is  als  de  grondlyneo :  doch  het  loopt 
in  het  oog  dat  men  dan  ftiizwygend  onderftelt ,  dat  de 
grondlyn^n  eene  gemeene  maat  hebben,  dat  niet  altoos 
waar  is  :  en  dus  is  dat  bewys  onvoldoende. 
IL  AANMKiKiNo.  Men  kan  thans  bet  XX  Werkdok  ?aa 
bet  IIL  Boek  oplosfen. 

VII.  vooRSTSt.    (Fig,  68.) 

ParalIelogrammen,CAD,GK)  of  driehoeken ♦  die 
op  verfchillende  grondlynen ,  (CD,  LK)  en  op 
verfcfaillende  hoogten  (D£,  KH^  Haan  »  zyn  tot 
elkander  in  fameogeflelde  reeden  van  de  grondlynen 
en  de  hoogten,  Czoal8CDxD£:LKxKR) 

St.  p.  24$.  pr.  I. 
8EaKi0iN6.  Men  o&derftelt  dat  de  rechthoeken  FD  en 
M  R  ieder  op  de  zelfde  grondlyn  co  hoogte  als  de  gegeeven 
paralieiograsunen  of  driehoeken  (laan:  vervolgens  dat 
de  rechthoek  MK  op  de  zelfde  lyn  als  de  rechthoek 
*F0»  zodanig  gefield  Is,  dat  een  der  hoeken  aan  beide 
gemeen  word|e :  men  verlengt  H  R.  tot  N. 
BKWTs.  Uit  het  VI  Voordel  van  dit  fioek  en  bet  X 
van  het  111  wordt  de  reeden  der  rechthoeken  F  D  en  M  K » 
opgemaakt  te  zyn,  de  Camengefteldc  van  CO  XDE  en 
CK  KHK;  waaruit  die  der  gegeeven  parallelogrammen 
of  d^idiaekea  volgt»  door  het  i  Gevolg  van  bet  1  of 
het  I  Gevolg  vaa  het  VI  Voordel,  beide  In  het  11  Boek« 
I.  AAMs&BBKiMO*  Zie  daar  wederom  een  algemeen  Voor- 
ftel  dat  niet  beweezen  kan  worden ,  ten  zy^  eerst  eeA  by« 
sonder  geval  van  het  zelve  beweezen  zy :  want  Het 
voorgaand  Voordel  is  een  byzonder  geval  van  dit« 

I.  GEVOLG. 

Indien  parallelogrammtn  of  driehoeken  op  gelyke 
grondtynen  ftaan ,  syn  zy  in  de  zel£kt  leeden  ala  hunne 
hoogten. 

TACQ4i.7  op  üucii.  VJf  X.  Cor.  — ^  St»  p.  046.  6e V.  a 

X3  ^6' 


Htoop»"»'* 

»«'"**        ƒ!    CEÏOLO. 

_^  panllelogramtneii ,  of  driehoekea  « 

Ge^^^/ïelde  reeden  der  zyden  die  gelykfr 

ty^i,efit^^ '  c"  over  gelyke  boeken  ftaan.  Kt 

^toa  d^  als  dan  de  driehoeken  EB  O  en  HIK 

^fybtormR  zyn;  en  dus  de  reeden  van  ED  cq  HK 

^  der  zyilea  BD  eo  IK  is. 

jf.  tisuut^iva.  Dit  Is  de  23  PrspoStle  van  bet  VI S. 
.  i^KJcuDEs.  Die  (chxjvei,  by  wlen  men  ons  Voorliet 
oM  vfnttt,  bewyst  dit  xeet  wrnuftig:  namelyk  (Fig.  31,) 
<{iar  de  ^  AG  en  GO  gelykhoeklg  xyn  ,  Toorooder' 
fé\i  hy  dat  dezelve  met  de  gelyke  hoeken  tegeo  elkander 
ttizn:  dan  zullen  FG  en  GI  ééne  rechte  lyn,  en  HO 
■n  G  Ë  éint  rechte  lyn  uitmaakeK :  (II  Toorlt  3  GeT.) 
yervotgens  ID  en  AH  verlengende,  bekomt  men  c:2HI: 
vaarmeede  men  door  hn  voorgaand  Voorflel,  belde  de 
gegeeven  paiallelogrammen  AO,  ea  GD  mselykeode^ 
liet  bcfluit  opmaakt. 
St.  pw  aö?'  pr-  19- 

IIL    GEVOLC, 


Indien  tvee  parallelogrammen,  of  twee  driehoekm 
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bevatten  in  omgekeerde  reeden  van  die  welke  den 
geiyken  hoek  in  deo  anderen  omvatten :  en  omgekeerd. 
Uut  blykc  .om  dac  als  dan  E  D  en  H.K  de  zeilde  reeden  tot 
elkander  he{}bén  als  BD:  IK. 

S.  p.  259  pr.  12.  p.  260.  p.  13.  Dit  zyn  de  14  en  1% 
PropofitiSn  van  het  VI  $.  van  eugltoes  :  welke  die  fcbry- 
véjr  op  die  wyze  betoogt,  die  v^y  in  de  tweede  Aanmer- 
king hebben  aangehaald. 

IV.  AANMKKKtNG.'  Men  :s  thans  in  ftaat  de  2  Oplosfios 
van  het  ZIII  en  XIV  Werkftuk  vtm  het  UI.  Boek  te  ver* 
richten. 

V.    GEVOLG^ 

In  alle  rechthoeken  1  die  gelyk  «an  elkander  zyn , 
zyn  de  gro^dlynen  in  omgekeerde.steden  van  de  hoog- 
ten; en  omgekeerd:  dat  is  f  aa  vier  l^oieo  evenreedig 
zyn  9  zal  de  rechthoek  uit  de  twee  uiterften  gelyk  zyn 
aan  den  rechthoek  uit  de  twee  middelftea  ;  en  indien 
de  tWee  middeiften  gelyk  lyH)  eiidua  de  vierde  in 
de  diad  derdo  eitetoeédige  is  aan  de  twee  eerden ,  of, 
wanneer  drie  lynen  geduurig  evenreedig  zyn  9  zal  het 
vierkant  op  de  ttilddelfte  gelyk  2yti  aan  dfen  i'eekt-* 
hoek  uit  dé  uitèrfteti.    •       ^  . 

V.  AANMERKis».  Dit  zyn  ide  16  en  17  PropofitiSa  van 
sudLiofes  in  het  VI.  Db^k:  die  door  hem  óp  de  fetds 
iattgelkalde  wyze  betoogd  worden.  Wy  zuUen  flraks 
Vlil.  Gevolg  N^  a.  2idb,  dat  dit  Vobiftel  volftrekt  het 
zelfde  is  als  hét  V.  tan  óns  ill.  Boek,  met  deazcUs*  1  Ge- 
volg :  en  men  zoude  verwonderd  zyn  dit  gewigtig  Voor« 
fiel  in  het  V.  Boek  van  eücudes  tiet  aan  te  ueffen,  in- 
dien  het  niefmet.de  zo  evengemelde  ló  en  17  van  het 

VI.  Boek  overeenkwam,  en  die  Scbryver  niet  deeven^ 
reqtligheid  meer  bepaal^elyk  in  betrekking  tot  de  Ideële 
kuüde  befchouwd  bad, 

K4  VU 
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VL    CEVOLQ. 

Uit  het  voorgaand  gevolg  blykt ,  dat  eene  lyn  ia 
uiterfte  en  middelde  reeden  te  fnyden  ,  het  zelfde  is  ^ 
i^\s  een^  lyn  zodanig  te  fnyden ,  dat  het  vierkant  van 
het  grootfte  ftük  gelyk  is  aan  den  rechthoek  uit  de 
gcheele  lyn  en  het  kleinfte  ftuk :  eene  UitdtukkiDg 
waarvan  wy  reeds  in  bet  X  Voordel  van  het  IL  Boek 
gebruik  gemaakt  hebben  $  terwyl  die  verdeeling  zcJf 
let  onderwerp  is  van  bet  XH  Wcr^^fljjk  uit  h^t  b 
l^oek  der  Werkftukken. 
VL  AA2iMBRKiM«.    Hier  u^t  volgt  dat  de  belde   deelea 
mneetbaar  zyn  toe  het  gebed:  want  (Fig.  1$$.)  zy  BO 
cene  lyn  in  uiteifie  en  middelde  reeden  gefneeden  in  H» 
en  zy  B I  =  i  B  D  :\zo  is  door  bec  voorgaand  gevolg ; 
p  opt  BHsR^cbch.  uit  BD ,  DH; 

dat  fs 
p  op.  BD-^DHr:Recbth.uftBD,DH!of  lI.^O^v.JS 

i    p  op  BD— X  Rechjtt  uit  BD,  DH-t-Qop  Dp  S2 

H^chtb.  uit  BD,,  DB». 

.  '  C&  dQS  ' 

^    o  op  BD-^-^a  Re^jhth,  ukBD.DH^Cjop  DH-*»  sEJ 
j  op  Dl  ==; Reqhth.  uk  BD^DH-i*  s  Q  opö l 

*  of. 
D  op  BD^jBecbcb.  uit  BI>,  DH4,aopDif^5.Q 

opDIssQ^PDi 
of  (II ,  I  het  I  Gev.) 

9 1}  op  DI«-.  6  Rechth.  üUBI»  DH  ^  Q  op  DH  s 

=  50opDi 
of  (!L  a:  Gev.  a.> 
P  opC3l>I— DH)ssn  opDl5     ' 
9  en  dus 

5PI— DHss  lyn  wa^r  van  bet  D  5S  SD  op-BTl     , 

ff5=:Dlt^S 

e« 
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Mur  daar  v^s  onmeetbaar  h,  is  ook  OH  onmeetbaar. 
Pit  is  de  VI  Prop.  van  soclides  XIII.  Boek. 

VII.  AAKMBRKiNo.    Hiei  ult  volgi  wederom »  daar 

'  PHsBD— BHidatsDI— DH^>BD-.BD-fBH 

SliBD^-BH: 
«n  dusdatOCiBD-f  BH)=s  Dop  iBD  en 

BH-f  iBD=iBD|/s- 
Dit  18  nvoL.  XIII  ,1. 

BD 

VIII.  AANusRKXna*    En  even  als  DHsr  —  (S  — I^S) 

"^  CE 

Is,  is  eene  andere  lyn  CE-z  -r-  (3 — V5)  en  dos 

BD  ^  CE  • 

DH  t  CIf=  —  Cs-t^s):  T^3-»^5) 

of  (IIL  ^^f'MHA  IVO  =B  D :  C  E  : 

en  Insgelyks  BH:EK  =  BD:CE. 

dat  is:  .«Wanneer  eene  lyn  in  uiterfle  en  middelfte  reedea 
„  gefneeden  is»  is  altoos  de  reeden  van  de  gebeele  lyn  tot 
„  ieder  der  JlukkcB  bcftendig,  en  voor  alJe  de  lynen  die' 
9,  dus  gefiieeden  zyn .  de  zelfde. 

Mf}cu  XIV,  7:  of  volgens  anderen,  XIV,  t. 

VIL  GEVOLG.    Fig.  68. 

Zo  de  grondlyn  CD  de  grosdlyn  LK  m  maaien  , 
en  zo  de  hoogte  DE  de  hoogte  KH  n  maaien  bevat « 
is  C9  GK:  C3AD=i:  m^n:  en / dus  (9*  lU)  ifl* 
dien  men  IZ3  GK,  of  den  rechthoek  MK  voor  de 
éinhiid  of  voor  de  gemeene  maat  aanneemt  9  is  hec 
getal  dat  den  inhoud  van  het  parallelogram  A  D  uit- 
drukt gelyk  aan  mn:  dat  is 9  het  parallelogram  AD 
lal  zo  veele  parallelogrammen  gelyk  aan  G  K  9  of  zo 

K  5  veele 
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veele  rechthoeken  gelyk  aaa  MK  bevatte»,  als  *cr 
eenheden  in  be^^etal  «  X  »  zyn. 

Men  neemt  d«i  rechthoek  MK  zodanig,  dat  hoog- 
te en  grondlyn  gelyk  zyn:  of  dat  het  een  vierkant  is^ 
waar  van  de  zyde  LK  die  éénheid  is,  welke  tot  het 
bepaalen  der  lengte  van  de  zyden  CD,  DB^  DE  * 
gebruikt  wordt:  by  yoorb.  één  duim^  één  voet^  ééne 
roede  en  zo  voorts:  en  men  a^emt  dien  rechthoek  M  K» 
wrkante  éénheid^  om  de  zelve  va»  de  kngfe -reinheid ^ 
die  ter  meeting  van  afftanden  of  lengten  dient ,  te  onder- 
fcheiden:  en  dus  indien  het  en  CB  lo  voeten  bevat,, 
duidt  dit  aan  lo  mierkanu  voeten ,  of  lo  vierkanten » 
wier  zyden  ieder  éénen  voet  bedraagen. 

Hier  uit  volgt:  dat  enkele  en  vierkante  eenheden  van 
verfchillende  benaaming  tot  elkander  (laan ,  als  het  ge» 
tal  deelen  die  in  de  enkele  éénheid  begreepen  zyn  tot 
het  vierkant  van  dat  getal:  dus  behelst  één  voet  12 
duimen:  en  éin  wrkante  voet  12  maal  12  of  144  vier- 
kante duimen:  het  geen  ook  door  £Uclii>e9  in  de 
XI.  Propofitie  van  het  VUL  Boek  beweezen  wórdt. 
IX.  AANMBRKiNQ*    McD  ziet  hier  uit  hoe  men  met  eu* 
CLiDEs  (VII.  Bep.  16.)  een  produd  van  twee  geralen  een 
yolak  getal  noemen  kan ,  waar  van  de  getalen  die  het  zelve 
voortbrengen  dè  zyden  zyn :  en  dat  vU^e  getalen  tot  el- 
kander üaan  in  fainengeftelde  reeden  hunner  wortelen : 
(£UCL.  Vin,,  5.}  en  dat  gelykvermge  vlakke  getalen  zoda- 
iiig  zy»  wier  wortels  evcnfecdlg  zyn,  (Vil,  bep.  21.) 

1  Dit  is  ook  de  reeden  waarom  de  Ottden  ^laike  pkuUfeti  Qeci 
ylaniy  eft  vUkke  nraagfiMèn  (prébUma  pUnum)  alle  dfe 
werkftiikken  noemden ,  waarin  prodii&èn  ^an  niet  meer 
din  twcQ.  grootheden,  of  alleen  vtatte  getêUn  gebnitti 
wptdefti 


VIIL 
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VUL    GEVOLG. 

Uit  bet  voorgaaode  Gevolg  blykt j  boe  en  in  weli* 
ken  zin  men  zeggen  kan : 

1^.  Dat  dé  vermenigvuldigiiig  Van  twee  lynen  deir 
lechthoek  van  dézeWen  uitdrukt  (rf*  geeft:  en  gevolg- 
lyk  hoe  eene  seèden  uit  ^ee  feedens  famengefteld 
door  deii  f eehtiioek  der  lyneoi ,  die  de  enkele  reedens 
Uitdrukken  9  6n  eene  verdubbelde  reeden  door  het 
vierkant  eeoer  lyn  aangeiveezen  wordt,  en  daar  mee« 
de  overeenkomt. 

^<>^  Dat,  wanneer  vier  lynen  evenreedig  zyn,  de 
rechthoek  der  üiterften  gelyk  is  aaii  den  rechtboek 
der  middelften  9  zo  als  in  het  V.  Gevolg  uit  andere 
gronden  beweezen  is }  en  hoe  dit  overeenkomt  met 
het  V.  Voorftel  van  het  HL  Bock. 

3^.  Dat,  wanneer  drie  lynen  evenreedig  zyn  ,'het. 
vierkant  op  de  middelde  gelyk  is  aan  den  rechtboek 
der  üiterften  f  zo  als  reeds  in  bét  V  Gevolg  uit  an- 
dere gronden  beweezen  is:  en  boe. dit  overeenkomt 
met  het  i  Gevolg  van  het  V.  Voorftel  van  het  III 
Boek. 

4^.  Dat  de  1  inhoud  van  een  parallelogram  uitge- 
drukt kan  worden  door  het  produd  van  de  grondlya 
vermeenigvuldigd  door  de  hoogte :  en  dat  dit  over* 
eenkomt  met  bet  i  gevolg  van  het  I.  Voorftel  uit 
het  II.  Boek. 

Insgelyks  dat  de  inhoud  van  een  vierkant  uitge- 
drukt kan  worden  door  de  tyoeedc  magt  of  bét  qua- 
draat  van  deszelfs  zyde. 

Het  is  ook  om  die  reeden,  dat  de  Ouden  de  uitdrukking 

fnagt  van   'eene  iyn,  eebe  lyh  heeft'  zo  veel  magt^  eetit 

lyn  kan  20  veel ,  gebruiken  om  de  vierkkiiten  op  die  lypen 

gemakkt  aan  te  ^yzea;das  by  voorbeeld,  drukce  abcLtost 

bü 
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Iiec  geen  wy  ia  (Ie  VII  Aamaaking  op  Alt  Voorftel  b^ 
weezen  hebben,  alJus  uit.  „  InJien  ecne  lyn  in  uiterlle 
„  en  itiiildelfte  reeden  gefneeden  isj  ton  h«  gtootllc  dd 
„  (c  famen  mee  de  lielft  van  de  geheele  lyn  hei  r-; 
,,  voud  van  het  vierkant  der  hake  lyn."  Zo  lUn  hü 
getal  eenheden  waar  door  de  inhoud  van  eea  viettM 
ulcgedrukc  wordt,  geen  futdraat  gttal  is,  is  de  zyde  ris 
het  vierkant  altJOS  omnenbaar  met  betrekking  tot  Je  een- 
heid die  de  lengte  racet :  en  dit  ii  altoos  het  geral  vu 
de  diagonrial  vin  een  vierkant  niei  bctrckbiag  tot  deiy- 
de;  het  geen  ook  elclides  in  de  laatlic  Propofitic  na 
2yn  X  Bocti  beweezen  heeft. 

5".  Men  2iet  hier  uit  ten  vyfden ,  dat  de  inhoiil 
van  eenen  tiriehoek  uitgedrukt  kan  worden  door  ha 
product  van  de  grondlyn  vermeenigvuldigd  door  dt 
halve  hoogte:  of  door  dat  van  de  hoogte  vermeenig- 
vuldif^d  door  de  halve  grondlyu :  in  één  woord  door 
het  halve  produfl:  van  grondlyn  en  hoogte:  en  óA 
dit  ovt;véénkomt  met  het  i  Gevolg  van  hei  VL  Voor- 
flel  uit  het  II  boek. 

6".  Dat'  de  Inhoud  van  eenen  regelroatigen  veel- 
hoek uitgedrukt  wordt  door  het  halve  produft  via 
den  omtrek  roet  de  loodlyn  vcrnienif^vuldigd ;  en  dat 
dit  ovcréénkoim  met  het  XV][.  Voorllei  van  het  IL 
Bock, 
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hoel^  te  maakên»  die  adn  eenen  gegeeveo  rechthoek  of 
vierkant  gelyk  is,  overééokömt  met  te  vioden  hec  qoo* 
lieDt  dat  'er  \^9orkomt,  wanneer  men  ket  proJuét  van 
twee  getalen  door  een  gegeeven  getal  divideert:  immers 
komt  het  gevraagde  hïét  op  uit:  eene  lyn  te  vinden» 
die  met  eene  gegeeven  lyn  eeaeo  recht  hoek,  aan  eeneiige* 
geeven  rechthoek  getyk  •  uitmaaXe;  het  geen  bet  crndér* 
werp  van  ons  XV.  Werkftuk  in  ^et  lil.  Boek  opleeverL 
X.  AAKMERKiKG  AHe  de  voorgaande  uitdrukkingtn  zyn 
naauwkeurig  als  men  ze  beboertyk  gebruikt;  doch  zy 
zyn  in  zicb  xelf  genomen  nie^  ge9iiiecri<chy  «n  men  h^t^ 
zemc  filet  al||sen  onnaauwkeurige ,  loaar  zeift  geheel  val- 
fcbe  denkbeelden  in»  wanneer  me? dezeives»  zo  «Is  voe« 
lea  doen,  in  den  beginnen  gebruikt»  De  Ouden  gebnpi* 
ken  nimmer  deigelykü  onnaauwkeurige  deiikbeeideii . 
zo  als  by  voorb.:  de  inboud  van  eenen  rechthoek  is 
gdyk  aan  bet  produé^  vaa  de  grondlyn  mee  de  hoogte: 
ook  hebben  vry,  zo  als  behoort,  overal  het  woord 
vjordi  nitgedrukê  do^Ty.ot kom  overeen  mei,  in  plaats  van 
het  oonaauwkeorige  en  vaJfche  U  gelyk  aait  gebeezfgd. 
lyien  kan  'm  den  eigei^lyken  zin  geene  Jynen  door  eJkan-* 
der  muUipUceere;! ,  of  di videeren ,  maar  alléén  getalen; 
en  dus  ook  die  ^alen  welke  de  lengte  van  twee  lynen , 
met  bitnkking  M  ttnn  gtmtem  faaot,  uitdrukken.  De  mnU 
tlpiicade  van  twee  lynen  maakt  nimmer  eenen  rechthoek 
pf  een  vierkant :  maar  het  getal  van  ii^^kme  éénhedm » 
dar  is  van  gelyke  vierkanten  wier  zyden  men  als  betrekke" 
lyke  éinheii,  ofgemeene  maai  voor  de  lengte  gebruikt,  het 
welk  de  inhoud  van  een*  gegeevenen  rechthoek  bevat,  is 
gelyk  aan  het  produól  der  zyden  van  dien  rechtboek,  dat 
is ,  aan  het  produét  der  getalen  welke  de  lengte  van  die 
zydea ,  met  betrekking  tot  de  gemelde  éénhei J  of  gemee* 
ne  maat,  uitdrukken.  Wil  Iemand  echter  de  gemelde 
uitdrukkingen  na  datderzelver  waare  zin  eens  naauwkeurig 
verklaard  geweest  is ,  gebruiken ,  hy  doe  zulks ,  doch 
flechts  als  verkorte  manierea  van  fpreeken,  of  verkorte 
aanduidingen.  .Zi* 
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Zie  hier  over  d'alikbsrt,  Mdangu  Tumi  V.  p.  ail% 
feqq.  —TACQüET  Scholion  op  de  34.  en  44  PropoGtie  van 
het  L  en  de  21  Propofitfe  van  bet  VI  Boek  van  eucli'd&s  : 
ctA«as.op  diezelfde  plaatfen.  -  HE»:.KaT  G.  5.303-3*8. 

Indien  vaea  de  Inbonden '  van  twee  p&rallefogrammen  of 
déicrboekeif' door  I  en  I»  de  ^ndlfnen  door  B  en  b^  de 
i^Dógten  door  H  en  h  nitdnrict.^fs  ons  yoörftel  dit 
IH  =  BXH  :  fr^/iren  dus    

*  1*.  Zo  de  grondlyn  ofnmeecbnar  is  toe  de  grondlyn ,  of 
de  hoogte  tot  de  hoogte «  doch^  nfet  beiden  'te  gélyk ,  zullen 
ook  (IU.B.  XI.  Vooilt  fQét.y&ë  Mtóndenlen/  on- 
derllog  onmeetbaar  zyn ;  dtt  ii  geene  ruimte  21I  derzelver 
genepae  maat  kunnen  %fïu'  --^^ 

2^  Indien  en  hoogte  en  |;roiidIyn  van  6et&  de  paralie-^ 
logrammen  onderling  onmeetbaar  zyn  ikdii- den  reeden  S^nüt 
iDboyden  Ct:0  meetbaar  zyif:  CIÜ  B/JGL  ^Bepaling.)  ^ 

Dit  Is  hec^  geval  by  voorbeeld  /  indien  'men  óp  'tien  diago« 
naai  co  de  zyde  van  een  vierkant  vlerkanten  befchry ft. 

3^  lodiei»  vittkanten  op  lytien  gen]a:akt  wordèii,'dle  on- 
lingomneetbear  zyn,  zullen  hunnen  inhouden^  dat  *h  die 
Tierkaoten  zdf »  niet  tot  elkander  ftaan  als  een  quadr^at*  ge- 
tal tot  een  quadraat- getal,  dat  is  als  twee  getiïldh^  waaruit 
men  de  wortels  nekken  kan*  ! 

4*.  Vierkanten  kunnen  onderling  onmeetbaar  ^yn;  want 

.  (Fig.  7$.}  zy  Bi  F  onnleetbaar  tot  FD:  by  vooib.  aïs  vVs*^ 

Men  fielle  ^ene  middel -evenreedige  F B  tissfchen  beidend 

*  dan  Is  FB*  sr  a  1/15  rz  v6o;en  dus  het  Q  op  F8:  p  op 
FDz:v^6o:4  — v'i5:2:enaopFB:D  qrAFsK'öo.-iS- 

Er  zyn  dus  rnmett^aare  vicrïafïttn  i  er  zyn  lynea  die  on- 
meetbaar zyn',  doch  wier  vierkanten  meeibaar  worden:  en 
'er  zyn  'er  die  onderling  onmeetbaar  zyo  »  en  wiei  vierkan- 
ten het  ook  zyn  :  euclioes  noemt  de  eerstgemdde^  lynen 
mmetibaaf  in  lengte :  de  laatstgemelden  enmeetboBr  in  ktigte  en 
in  mgt.   En  Ëier  uit  volgt  het  iX,  Voorüel  van .  zyn  £  ^' 


9» 
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«  deese  woorden :  •»  De  vlerkantcD  welke  op  lynea»  die 
„  in  kngte  meetbaar  zyn^  gemaakt  worden,  (taan  totclkan. 
•,,  der  tl6  een  quadraêigOal  tot  een  fUêdtéu»  geialy  en  om- 
gekeerd. De  vierkanten  op  lynen  gemtakt  die  Intengite 
onmeetbaar  xyn  t  ^uo  oiet  tot  «Utitfiier  als  éti|  mai^Ht 
„  getaftot  een  jMfc'aai  gMt»  en  Qn^«k9ejd:  En»  (dit  h 
bet  Gevolg)  lynen  die  meetbaar  zyn  in  lengte,  syn  hft 
,»  ook  In  magt:  die  welke  meietl^^r  ^yn  ii^  niagt,  zyn  het 
,»  niet  altoqa  19  lengte:  die  welke  onmeetbaar  zyn  in  lengte 
M  ajrn  het  aiet  atooain  magt:  dpdi  die  Felhe  onqieietbaac 
M  zyo  10  aagt»  zyo  het  ook  altoos  in  lengte. 

X.    GKVOLG. 

* 

Uit  de vopitunde Gevolgen,  vooral.utt  bet  V, ea  VUL 
blykt  verder,  dat  men  alle  recdens ,  hoe  famengefield  zy 
ook  2yn  mogen»  altoos  door  de  reeden  van  iwee  retbte 
lynen  kan  uitdrukken. 

WancgyM:N=:A^B9(  C:DxK  xF.  De enl^ele ree- 
deos  A  en  D,  B  en  E »  C  en  F  kunnen  altoos  door  rechte 
lynen  wejrden  uitgedrukt»  het  zy  dezelven  meetbaar  of  on- 
meetbaar zyn.   • 

Ik  üel  P  mlddel-eve&r'eedige  tusfchen  A  en  B»Q  tusfcheQ 
D  en  B:  en  R  derde  evenreedige  aan  P 'en  Q4  dan  is    .  f 
D  op  P  =  Rechth.  uit  A  en  B: 
a  op  Q  =  Rechth.  ttit  D  en  B 
iUB  Q  op  P  :*  p  op  Q  —  A  X  B  :  D>c  1:  maar 

P  :  Q  =:  Q  :  R:  dus  (8  Gev.N*.  8  en  III, X4O 
p  op  P  :  n  op  Q  rr  P  -'  R  ï  gevolglyk 
*ï  ;  R  r:  A  X  B  :  D  X  E :  en 
M  :  N  —  P^C:  RxF." 
Itel  S' middel. evenreedige  tuisfchen  P  en  C»  T  tusfchen  R 
eq  F :  en  U  derde  evenreedige  aan  S  en  T:  dus 

Oop;S:nopT-PicC:RxF. 
maar  Q  op  S  :  O'opT  n  S-:  ü;  das 

M  :  N  ;s  S  ;  Ü ;  en  op^  de  zelfde  wyze  voor  alle 
«ogelyke  gevailcü.      -  -  *"  ^''-  •  • 

^  viir. 


Itfo  tF.  Boek :  Over  ie  GetykvcrmlgheiJ  der  PtguurMé 

Vlli   VOORStELi      Flg,   7Ó. 

In  gjd^^vormige  driehoeken  CA  BC,  DEF)  zyd 
de  rechthoeken  der  eveneens  geplaatfte  zyden  CA  6  9 
BC,  DF,  EF)  doch  wederkeerig  genomen»  (na* 
melyk  van  AC  en  EF,  BC  en  DF)geIyk  atn  el- 
kander. 

BBWTs  Uit  het  II  Vootftel  én  het  i  Gevolg  v%n  hét  VH. 

AANMERKING  Dit  zal  tn  bet  V  Boek »  In  het  i  Gevoi|^ 
'   van  het  XII.  Voorftei  op  eene  acdere  wyse  keweezoa 

worden.  ' 

IX.    VÓORSTEt.     iPig.  69. 

Indien  eeoe  lyn  CB  D)  eenen  hoek  (;CB  A)  Van  tett 
driehoek  (BCA)  in  twee  gelyké  deden  deelt,  eö 
tot  op  de  overftaande  2yde  of  de  gröndlyn  CC  A)  vef- 
lengd  wordt,  zullen  de  ftukken  CAÏ),  CD)  ^^an  die 
overfbande  zyde  of  gröndlyn  in  de  zelfde  reeden 
ftaan  als  de  aangrenzende  zydeil  AB,  BC,  des  drie- 
hoeks  :  en  het  vierkant  van  die'  zelfde  lyn  C^  D) ,  tè 
famen  met  den  rechthoek  uit  de  gemelde  ftukken 
(AD ,  DC}  van  de  gröndlyn, is  gelyk  aan  den  recht- 
hoek van  de  twee  overige  zyden  C^  A,  BCJ. 
vooabitI.  bereiding.  Menverlenge  AB: en 2y,C e II fi f. 

BBWTS.  Men  betoogt  eerst  uit  den  aart  der 
evenwydi^  lynen ,  en  het  IV  VoorHel  van  het  L 
Boek;  dat  tECfir:  LCfiB,,.en  dos  CIt  n.)* 
EB  =  CB :  waar  uit  het  bewys  volgt  dóór  hee 
I  Voorflel  van  dit  Boek. 
vooBL BBT IL  bbbeidino.  Stel  LDAF  =  LABF:  verleng 
BD  tot  in  F,  en  trek  C  F. 

BBWTS.  Men  betoogt  uit  het  gegeevene  ,  en 
de  bereiding  A  ABFc^  ^t>  ^F,  om  dat 
L  A  B  F  =  L*C  B  D  :  en  dus  in  de  ^  A 
CDBen  FDA  ook  LBCD  =:  LAFD,  of 

LAF» 


t.  dffü  Oi)it  de  DrieboekeH  en  Póralkhgrammen.  ttSt 

t  AFB  in  den  ^  ABF:  en  dus  in  de  /\  ^ 
BFA  enCDD  wederom  LBAF^  LCDB 
Waaruit, door  het  VUL  Voordel  van  dit  Roek. 
tm  het  3  Gevolg  van  het  I  van  het  II  Boek»  ea 
Wederom  door  bet  Vlli.  van  dit  fijek  de  zaak 
beweezen  wordt. 

L  AMMEltKiNo.  D!t9:a]op  eeüt  andere  w]^2e  in  het  7  Ge* 
volg  van  het  XII.  Voorflei  van  het  V.Boek  beweezen  worden* 
II.  XH  ofiwraTiot  AANMsRKrrrG  Fig.  150,  isi-  Het  eer* 
fle  gedeelte  van  dit  Voorflei  is  de  derde  Propofitie  van 
bet  VI.  Boek  van  kocltdbs  ,  dOch  het  zelfde  geldt  ook 
▼oor  den  uiterlyken  hoek  GB  O :  dan  valt  de  Ijrn  B  D ,  die' 
den  gemelde  hoek  CBO  In  twee  gelyke  deelen  (OBD» 
«n  DBC)  deelt  buiten  de  grondlyn  CA:  doch  niet  aicoor 
aan  denzelfden  kant:  want 'indien  LOBCsriLBCA» 
en  dus  indien  de  ^CBA  gelykbeenig  is,  zal  BD  ||  AC 
2yn9  engevolglyk  zal  die  lyn  de  grondlyn  AC  niet  fny- 
den.  Indien  O  B  C  <  2  B  C  A  ,zal  de  lyn  B  O  naar  C  B  hellen 
zo  aU  in  Fig.  150:  doch  naar  BAzoLOBOa  BCA, 
co  aU  in  Fig.  151. 

Indien  men  dan  in  Fig.  150*  CR  ||  AB  fielt,  is  DA: 
DC  =  AB:CE:maarLBEC=  LOBE  (I.  4*) 
tn  dus  sl-KBC:   dus  dl.  n.)  EC=BC: 

en  duaDA:DCz=AB:  BC 

Bo  Indien  men  In  Fig.  xsi.  AE  ||  CB  (lelt,  is 
DA  :  DC  =r  AE  :  BC  : 
siaar  LAEBs  ^.CBQ  iz^QBO  s  £ABE:  en  dus 
O,  II.)  AE=BA:  dus  DA:DC  =  AB:CB. 

Verder,  men  flelle  in  Fig.  150.  QA  zodanig 
dat  LQABsü  LBDC:  dan  is 

Is  22^DCBV»^BQA:  want    LQBArt^EBC: 
LQAfir:/.BDC:  dus  LDCBzzLBqA: 
waar  uit  volgt  (IV,  a.) 
DB  :  BCSB  A  :  BQ :  dus  (VlI^Voorftel  sdcGev.) 

l  Recbtb» 


l6  i  I^.  Boei :  (her  is  geïyi^ormigbeid  der  Fignurcn» 

Rtchth.  uk  J)C,  JiArr  Rtcbih.  uit  D B ,  B Q  sr  Rechth. 

uit  DB.DQ— QopDB  (11, i  Gev.  5.) 
maar  ^DCB  i*^ADQ  \  :  dus 
iyB:DC  =  üA:DQ    en 
Rechch.   uit  DB,   D Q  r::^  Recbih.  uU  D C|  DA: 

dus: 
J.    Rechth.  uit  B  C » B  A  ==  Rechth.  uit  D  C,  D  A,  —  Q  op  D  B, 
Men  Helle  in  Fig.  151.  QC  zodat  £  QCBsLBÓA: 
dus  Is  ^QCB  C^  ^B  A D:  waar  uit  volgt 

DB:BAs:BC:BQ  en 
Rechth.  uit  B  A .  fi  C  s:  Rechth.  uit  DB,  B  Q 

=  Rechth-  uitDB,DQ-i-DDB  (II,  i  Ger  5.) 
Maar  ^DABco  ADQC:  en  dus 
DB.DA  =  DC:DQ  en 
•    Rechth.  uit  D  B  :  D  Q  =  Rechth.  uit  D  A ,  D  C. 
IL  En  dus  Rechth.  uit  BA.  BC  S=  Recbtb.  uitDA  »  DC 
—  Qiop  DB. 

Uit  het  geen  hier  N«».  I  en  N*».  II.  beweezen  Is,  blykt, 

dat*  het  tweede  Jid  van  ons  Voorftel  in  dit  geval  het  vol. 

gen  de  wordt : 

^  *  „  Het  vcrfphil  tusfchen  het  vierkant  van  die  lyn  en  den 

>,  rechtboek  der  ftukken  van  de  giondlyn,  is  gclyk  aan 

»,  den  rechtboek  der  overige  zyden. 

Ons  geheel  Voorftel ,  zo  wel  op  den  innerlyken  als  op 
den  uiterlyken  hotk  toegepast,  wordt  in  den  algemeenftea 
Eln  htc  volgend. 

„  Indien  ccne  lyn  ecncn  hoek  van  eenen  driehoek, het 
^,  zy  eenen  innerlyken  hét  zy  eenew  uiterlyken,  in  twfc 
„  gelyke  deelen  fnydt,  en  zo  nodig  verlengd  zynde,  de 
tegenovergeftelde  zyde  of  grondlyn  ontmoet;  zullen  de 
ftokken  door  die  lyn  op  de  grondlyn  gemaakt ,  in  de  zelf  Je 
I,  reden  tot  elkander  (laan  als  de  aangrenzende  zy  dep :  en 
^,  de  fom  of  hot  verfcbil  van  het  vierkant  van  die  ^yr\  en 
>i-van  den  recbihoek  uit  de  gemelde  (lukken  van  de 
M  grondlyn  I  zal  gelyk  zyn  aan  den  rechthoek  uit  de  ovc- 


»• 
•» 
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^ftlge  zyden:  de  fom  namelyk^zd  de  innetlyke^het  ver* 
I,  fcbil  ZO'  de  uiterlyke  boek  gedeeld  is  geüreesu 

De  Heer  r.  simsov  beeft  bet  eerste  gedeelte  van  die 
leigenrcbap  voor  den  uitórlyken  hoek  als  een  hclaoaryk 
byvoq^fel  op  de  derde  Propofitle  io  het  VI  Boek  van  eu- 
l».iDis  voorgefteld »  doch  hy  heeft  of  ets  vao  béc  cwepde. 
gemeld :  (&S.  Cmkü  p.  36.) 

GEVOLG. 

AD+ÖCof  ACjAD=AB+BC:AB:  düs  k 
de  grondlyn  tot  een  der  (tukken  van  dezelve,  zo  als 
de  ibm  der  zyden  tot  de  2yde  aan  het  gemelde  ftu]( 
gteoaEetlde. 

^.  VooRstEÜM    Pig.  159. 

De  lyneb  (C  E ,  AF)  die  uit  twee  hoeken  (C  en  A)  vaü 
tenen  driehoek  (CA 6)  op  de  tegenoTergeftelde  zyden 
(AG  en  CÓ)  getrokkeü  worden»  en  de  zelve  in  twee  ge« 
Jyke  deelen  fnyden ,  ontmoeten  elkander  in  een  flip  (D)  dat 
op  twee  derde  gedeelten  is  van  ieder  lyn ,  van  den  top  af  té 
teekenen:  en  indien  men  nit  den  derden  boek  (G)  door  dat 
Hip  (D)  eene  lyb  (GB)  op  de  derde  zyde  (CA)  trekt,  zat 
ly  ook  die  zyde  In  twett  g^lyke  deelen  {byden:zo  dat  de  dHé 
lynen  die» nit  de  drie  hoeken  getrokken, de  tegenoverfUande 
tfdtn  in  twee  gelyke  deelen  foyden  ,  elkander  in  één  ftip, 
dat  op  twee  derde  gedeelte  van  ieder  lyn  geplaatst  is,  oüt. 
Bioeten. 

irooa  HBT I.  oidiiLtii  ÉttBiibtKo.  Meti  itelfe  F  Y  |)  A(} 
BBWTs.  Men  bewysc  uit  het  I.  Voorftei  van  dit ,  en  bet 
IX  van  het  IIL  Boek  dat  FV  de  helft  il  van  £G :  das 
4>ok  van  A  £  en  men  ^at  voort  uit  de  gelyXvörmige  drie*, 
boeken  ADB,  TDF,  om  te  toonen  dat  ADsaDF. 
IwoosHiT  il  OBDiZLts.  BBBziDiva  Men  ftelle  FR  II  CA. 
BEWTS.  Men  bewysti  eveb  als  in  het  voorgaande,  dat 
C  B  =  i&F ,  en  men  gaat  voort  uit  de  gelykboekige  drie* 
boeken  ADB  en  RDF,  waar  uit  het  beOait  volgc 

L  4  AVÉ 


t6\.  ir.  Bod :  Oier  Se  gelyhormighéiJ  der  Ftguttnn. 

AANMERKING.  Dit  V^oorftel  IS  wztk  vccl  nut  iij  dj  Naniur- 
kunde,  daar  hec  dient  oai  het  zwaarte- middelpunt  van 
«enen  dcieboek  te  bQ)aalen,  het  wefk  bet  (lip  D  zelf  is. 

XL  VOORST  EI,.    Fig.  X5g. 

indien  men  uit  twee  boeken  (G ,  C)  van  eeeen  driehoek 
loodrechte  lynen  (GB,  CE)  op  de  tegenover(laande zyden 
(CA|  AG)  tiekt,  zullen  zy  zich  binnen  of  buiten  den  drie- 
boek  in  éénlg  ftip  D  ontmoeten ,  naar  maats  de  zyden  op 
We^ke  zy  getrokken  worden ,  eenen  fdierpen  of  eenen  flom. 
pen  hoek  maaken ;  indien  men  verder  uit  den  derden  hoek 
(A)  door  dat  ftïp  eene  lyn  A  F  op  de  derde  zyde  (C  G)  trekt  ^ 
zal  deeze  ook  loodrecht  op  die  zyd^  llaan« 
utwrs.  ACiJD«^A<^AK<^^GBA:  dus 
CB;BD  =  BG:BA; 
of,      CB:BG  =  BD:BA: 
en  do8«  daar  de  hoeken  om  B  recht  z^ ,  h 

^ABDto  ACBG:  (V.  Voorilel):  en  dus 
LIJAD  =   lDGVx 
LBDA  =  LFDG 
4us  LABD  s  LDFG:  dos  ^.DFG  =  L. 

L  GBVOtG.  . 

De  iynen  i  welke  uit  de  drie  boeken  van  eenen  driehoek 
op  de  tegenoverdaande  zyden  loodrecht  getrokken  worden , 
fnyden  elkander  in  één  'ftip. 

•       IL    GEVOLG. 

Indien  de  driehoek  rechtfaoekig  is»  is  bet  ftip  de  rechte 
tx)ek  vML 

III.    GEVOLG. 

In(fien  de  driehoek  gelykzydig  is,  hebben  dit  Voorfiel, 
en  het  voorgaande  ce  gelyk  plaats:  vermits  als  dan  de  lood- 
lynen  juist  (^ie  Iynen  zyn,  die  de  zyden  in  twee  gelyke  dee- 
Jen  foydqu 

xir. 
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Xll.  VOORSTEL.  Fig.  56. 

Indien  men  uit  den  rechten  hoek  (C)  van  eenen 
rhthoekigen driehoek (ARC)eene  loodlyn  (GD)  op 
defchuinfche  zyde  (AB>  laat  vallen,  zal  deeze den  g€^ 
heelen  driehoek  in  twee  driehoeken  (ACD,  DBD> 
verdeelen,  die  onderling,  en  met  den  geheelen  da^ 
hoek  gelykvormlg  zyn^ 

EüCL.  VI.  8.  —  S.  p.  asSf  pr.  8« 
'    BEwrs«  Uit  het  3.Ge7.  van  het  VIL  Voordel  van  het  IB»» 
eu.  i  Gjevolg  van  het  II  Voordel  van  dit  Boek^ 

L    GBV0X9. 

De  loodlyn  (CD)  die  op  de  grondtyn  valt  ia  mid« 

den  -  evenreedig  tusfchen  de  ftukken  van  de  grondlyn  * 

dat  is      - 

AD  :  DC  =  DC  :  DB. 

I.  aanmeakino.    Indien  men  het  VIII.  Voorftel  van  het 

II.  Boek  9  op  het  5  Gevolg  van  het  VU.  Voordel  van  dit 
Boek  toepast ,  zal  men  zieft  dat  het  gemelde  VIN.  Voor« 
ilelr  met  dit  Gevolg  overeeakoiot ,  hoewel  uit  anderet 

gronden  aig^idi 

II.  G  E  V  o  L  C, 

Ieder  der  rechthoekzyden  (BC  of  AC)  is  mi* 

êen  -  evenreedig  tusfchen  de  fchuinfche  zyde  (A  B> 

en  het  aangrenzend  ftuk  (B  Dof  AD)  van  dezelve» 

dat  is 

AB  : AC  =  AC : AD 

AB  :  BC=  BC  f  BD. 

IT*  AANMavtKiMe.  Dit  komt  overeen  met  bet  2  Gevolg 
van  het  VUT.  VoorAel  van  het  11.  Boek,  10  men  het  s 
Gevolg  vaa  hetVIK  Voordel  van  dit  Boek  daar  op  toepast. 
JU  AAMUERKiNö.  Uit  het  vortgc  Gevolg  wordt  bet 
Voortlel  van  PYTHAOOaAS  (II,  7,)  zeer  gemaktyk  afge. 
leid,  door  het  $  Gevolg  van  ons  VII  Voorflel  van  dit  Bock » 
«n  het  4  Gev.  vau  het  I  Voordel  van  het  II«  Boek. 

L3  .     w. 
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|IL  OKVOLQ^ 

ült  h«  I  en  a  O^vds»  gepurd  met  hel  5  Gevolg  «««' 

h(u  VU'  Voorü^l  »9 

P  1^  DC  ;^  Rechih,  uit  AD,  DB  en 

p  op  CB  :^  Rechth.  uit  AB  >  DB  9 

gevolglyk 

O  op  DC  :  D  ®P  ^^  =  *^  •  AB. 

Dit  is  in  het  XliX.  B.  van  xUQLiaEs  bet  Imm  oa  de  13 

fro];M>fltie. 
IV.  AAHMEWiro.    Ea  doj  zjn  DC  en  CB  in  ondef< 
verdubbelde  reeden  van  AD  eo  A  B,  het  geen  men  dus 

•  tutdnAt  9  . • 

f^^CiCBss:  FAD:  V^AB? 

je  ouden  zonden  dit  dus  uitdrukken:  dat  de  magtm  vsm 
de  lynenDC  en  CBimdkand^r  Oa^  als  dQ  lyneA  of^ 
A8^»A8- 

IV.  QEvaLG,    FJg.  ijö, 

I9dfejf  bm  <^  loodl3ra  CD  veriengt,  tot  dat  de  zebe  i^ 
jynAF,  uit  A  loodrecht  op  CA  getrokken  toFonfemoct, 
lullen  AD  en  CD  Audd^-evenieedigen  *ya,  tusichei^ 
Pf  en  DB  : 

want    fiF:  AD  =s  AD  :  DC 
^    AD  :  DC.=s  DC  :  BD:  dua 

^DF,  AD,  DC,»a 
V,  AAXCMCRxiva.  Indif n  'et  dan  eè»  middel  was  »  om » 
iranneer  D F  en  DB  reehtboekig  op  elkander  geplaatst 
iffSt^  deJjwen  AF,  AC»  Cfi  zodaj)ig  te  t^kk^en,  dat 
^F  en  AQ  om  A  m  de  verlengias  vi^  d^  l^i^  BD»  en 
A  C  en  9. C om  C  in  de  Terkngiog  van  DC  rechte  hoeken 
^den  maaken,2oud^b^t  beroemd vraafiftuk  omtwiiKid' 
^fai'tvmr^igm,  lusfchen  twee.  gegeevep.jynea  (e  vinden  i^ 
lepmetrii  ^b  opgeloat  zyo :  doch  di|  («  09Jpogf  lyk.  ?LATa 
^eefe  e^ter  een  middel  uitgedachte^  o«^  aulka  floor  twee 
f  tal«l-i^««  w«*<ui|l|k  t^  d^n  i  ^  dit  middel  la 

0echM 
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ilechts  eeae  toepaslibg  van  dit  gevolg:  zie  onze  II  Aan- 
meikiflg  op  het  XX«  Werkftok  van  het  I.  Boek. 

V.   GEVOLG. 

lodien  mea  nit  B,  BI  loodrecht  op  AB  ftele^  ea  uitJ» 
IL  loodrecht  op  ACI,  zullen  AB,  AI,  twee  midden- 
cvenreedigen  zya,  tusfchen  AC  en  AL :  waot  uil  bet  twee- 
de Gevolg  il 

AC:AB  =  AB:AI 
AB:  AI  =  AI:  AL 
•Ddus -H>AC»  AB,  AI»  ALv. 
VI.  AAVMBRjcrm.    Hier  op  (leunt  een  inibnimeiH  door 
CARTE6IUS  uitgedacht,  om  twee  of  meerder  midden-even- 
reedigen  tusfchen  twee  gegeeven  iynen  te  trekken :  ik  zeg 
twee  •ƒ  muidn :  want  men  kan  met  het  trekken  van  lood» 
lynen  op  AL,  en  AI,  op  de  zelfde  wyze  vqortgaan  zo 
ver  men  wil,  en  'er  zullen  akoot  geijkvormige  diiehoe» 
ken  ontdaan. 

XIIZ.  VOORSTEL.    Fig.  7a 

Gelykvotmige  driehoeken  (laan  tot  elkander  in  de 
aelfdc  reeden  als  de  vierkanten  hunner  eveneensftaan* 
de  zydcn:  of,  .ia  andere  .woorden ,  zy  zyn  in  ver* 
dubbelde  reeden  hunner  eveneensftaahdè  zyden. 
MCL.  VI.  isï.  —  S.  p.  aöo.,pr.  14. 
BEftsrDiNG.    Men  (lelie  dat  BG  en  EH  dê  hoogte  det 
driehoeken  ABC  en  DEF  zyn. 
BEWYs.    Uit  het  Vil.  Voorflel ,  ea  het  2  Gevolg  van  het 
II:  of  zonder  bereiding»  uit  het  2  Gevolg  van  bet  Vlk 
Voorfiel,  het  .IL  Voorflel  van  dit  B^,  en  het  a  Gevolg 
van  het  XL  Voorflel  van  iiet  UK  Boek.    .   . 
AAHMffaRiNO.    Fig.  as*   Wy  hebben  in  bet  ilL  Boek » 
Aanm.  op  de  17  Bep.   geaegd,  dat  die   uitdrukking  «r* 
dïMeldi  reede  in  den  eerften^opflag  by  kucltdbs  eene  aiK 
dere  betéekenis  fchynt  te  |kebben  dan  by  onsi  en  wy  heiw 
hen  (Aaniiu  op  III,  14.}  getoond»  hoe  beide  die  bettt* 

L  4  k^ 
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kenuren  echter   in  de  daad  ovetéétiketi(ei,     %o|(ft»<* 
tietekenis  door  euclid»'  lan  het  woord  wrJmHmUt^ttin 
gegeeven,  moet  men   bewyien,  dat  indien   BH.   < 
eyenreedige  frian  BA,  en  D  E ,  men  hebben  zal  ^BACi 
^ÜKF  s:  AÜ  :  BH:  «n  dttbeiyys  gucaMo»  MM) 
BC  :  bA  =  FE:DE, 
dus  BC  :  FE  =  BA  :  DB 
«Mr  BA  :  DE  =  DE  I  BH  •y  J '  "' " 

dus  BC:  FR  =  DE:  B!I:  ^: 

«aarom,  uit  he[  4  Gesolg  van  het  VIL  Voofflel 

ABHC  =  i\DEF: 
doch  ABCA    :     ^B  HC  z=  AB  :  BH    (IV.  6) 
dus  ABC  A    :     A  ^  ^f  ==    AB  :  B  IL 


II.     A  F  D  E  E  L  I  N  G. 


OVER    DE    GI^LVKVORMIGE  VEEIHOZKEHk 

XrV,  VOORSTEL.  Fig.  yu 
Indien  veelhoeken  (M  en  Nj  die  uU  een  Relyk  ge- 
tal zyi.len  beftaan  ,  lioor  diasonaalen  ,  (ATC,  AD  : 
FH,  Fl)  uit  etnen  der  hoeken,  (A  en  F)  naar  vie 
andere  hoeken  getrokken,  in  driehoeken  (liAC, 
CAD,  DAEen  GFH,  HFI>IFK) 
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JLAKMSBKINO.  Dit  ffloest  beweezen  worden  om  aan  ce 
coonen*  dat  'er  geiykvormige  veelhoeken  zyn  kunnen;  en 
hoe  men  dezelven  befchry ven  kan.  Zi^  hec  29  Weikftuk 
van  bet  III.  Botk. 

GBVOLG. 

Wanneer  twee  driehoeken  gelykvermig  zyn ,  zullen 
de  parallelogrammen  welke  voor  diagonaalen  eene 
der  zyden  van  die  driehoeken  hebben  ,  en  dus  het 
dubbetd  Van  die  driehoeken  zyn,  ook  gelykvormig 
zyn :  en  dus  heeft  al  wat  van  de  geiykvormige  of  ge- 
lykfaoekige  driehoeken  beweezen  is^  ook  vpor  de  ge- 
iykvormige parailelogmnmen  plaats. 

XV.   VOORSTEL.    Fig.  71, 

Geiykvormige  veelhoeken  (iVI  en  N)  worden  door 
diagonaalen,  als  deeze  op  eene  geiykvormige  wyze 
getrokken  2yn ,  in  geiykvormige  driehoeken  gedeeld : 
en  de  inhouden  dier  veelhoeken  zyn  tot  elkander  aU 
vierkanten  op  hunne  eveneensftaande  zyden  ^  of  in  de 
verdubbelde  reeden  van  die  zyden. 
xuci«.  VI»  ao.  —  S.  p.  a64.  pr.  i6» 
jBWTs.  VOCE  HET  I,  UU  het  IV.  VootHeU 

YOOR  HET  IL  Die  de  befchouwing  dat  de  veelhoeken 
tot  elkander  flaan  als  de  fomicen  hunner  driehoeken:  dat 
deeze  driehoeken  tot  elkander  fiaan  als  de  vierkanten  boa 
eveneensdaande  zyden:  en  dus  als  die  der  eveseensftaande 
zyden  van  de  veelhoeken  :  waar  uit  het  Voorficl  volgt 
door  het  ZII.  Voorfiei  van  bet  III.  Boek. 
AANMBRKUiQ.  Men  kan  thans  bet  30,  3r,  39»  33 ^  34 
Werkttuk  van  het  lil.  Boek  oplosfeo. 

L  GEVOLG. 

Zo  vier  lynen  evenreedlg  zyn ,  flaan  de  vierkanten  op  d»* 
telve  befchreeven  in  verdubbelde  reeden  dier  lynen:  enge* 
vol^^lyk  komt  het  ^eometrisc  1  vierkant  overeen  mee  de  ver- 


tfö  ir.'BêihOvirdigefylvoré^biidéerPtguurmt. 

dubbele  reeden :  en  men  kan  de  nrühmetifihe  fuadraaUn ,  oF 
tnveide  mdgteiidergetaleo,  welkede  lengte  van  eenige  lynen 
uitdrukken ,  in  plaats  der  geometrifcbe  vierkanten  gebruiV 
ken.  Zie  IIL  Boek  XVII  Bepaaling:  en  l^er  boven  VlU 
Voordei,  het  8  Gevolg  N».  u  ea  N^  3. 

KO£NIG  op  KUCL.  VI  ,  20. 

IL  GKVoLe. 

uu  dit  Voorffiet ,  op  pirailelogrammen  toegepast ,  en  ver- 
geleeken  met  de  IX.  Aanmerking  op  het  VlL  Voordel  »blykc, 
in  welken  zin  sucunss  gezegd  heeft,  In  de  XVIII.  pippo- 
fitte  van  zyn  VIII  fioek^  dat  »» geiykvormfge  vlakke  gei^- 
^  len  tot  elkander  fiaan  in  verdubbelde  reeden  van  de 
,,  eveneensltaande  zyden ,  en  (pr.  XX VL>  dac  zy  tot  elkao* 
^,  der  ftaan  ab*  een  quadraat-  getal  tot  een  quadraat-geul.*' 

IIL    GEVOLG. 

Zo  drie  lynen  geduurig  evenreedig  zyn,  Atat  de^ 
Figuur  op  de  eerftje  tot  de  'gelykvormige  Figuur  o(> 
de  tv^eede,  ^  als  de  eerfte  lyn  tot  de  derde  lyO). 
(Xiy.  Voorftel  van  het  IIL  Boek,> 

'TACQUfiT  op  fiÜCLlOES  VI,  20    Cor.  ft. 

XVI.    VOORSTEE^ 

Zo  vier  lynen  evenreedig  zyn  •  2uHe»  de  gelykyor- 
mige  en  eveneens  geplaatfte  figuuren  op  de  eerde  en 
tweede  lyo,  in  de  zelfde  reeden  zyn  als  de  gelykvor« 
xnige  en  eveneens  geplaatfte  %uurftn  op  de  derde  en 
vierde:  —  en  ómgeKéèrd:  —  Zo  twee  gelykvormige 
figuürentd  de:2elfde  red^  zyn  als  twee  andere  ^gelyk- 
vormige figuuren ,  iullea  de  eveneens  geptaatffe  lyiien 
op  welke  deeze  figuuren  gefteld  2^n,  evenreedig  zyn« 

BüCL.  VI,:22..  —  S'.  p,   266.  pr.   iS. 

I.  (EWYs.  Volgens  euclij}£S:  A.  ft,  C^  D,  qm  de  vier 
lynen. 
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VOOR  ncT  L  aEdBELTE.   &ERHIOIN6.    Stel  b  derde  evenree» 
4ige  aan  A  en  B  :  en  (^  derde  evenreedige  aan  C  en  IX 
«HTS.    A  :  B  =  B  :  fc"^ 
C  :  D  =  D  :  dj 
A  :  B  =  C  :  D 
dus  B  :  fr  =  D  :  li 
ea  A  :  C  z=:  b  :  d 
of  A  :  b  :;^  C  :  d 
Kaar  Ffg.  op  A^  Fig,  op  B  —  A  :  fc^  XV.  Voorft   ^ 
Fig.  op  C ;  Fig.  op  D  =  C  :  df    °^^*  ^ 
das  Fig.  op  A :  Fig.  op  B  :^  Fig,  óp,  C;  Fig.  op  D* 

▼OOA  H£T  II.  BEREIDIHO.  Stel  A  :  B  =  C  :  4. 

BXWYs.  Q  op  A:  D  op  B  —  Qop C: n  op  d:  door  het  I 
en  D  op  A  5  D  op  B  —  Pop  G:  Qop  D  XV.  VoorfL 
dus  Q  op  ^  =  Q  op  D  end:;::  D. 
dus  A  :  B  ~  C  :  D. 
juBMBXKiN<r.  Dit  Bewys  yaa  ruclidbs  ,  dat  wjr  voor  het 
tweede  gedeelte  wa(  eenvoudiger  voorgeileld  hebben.  Is 
.  xeer  fraai ,  en  ten  volliern  geometrisch. 
II.  BEWTs.  TooR  BET  I.    Uit  bet  XV  Voordel»  desxelft 
X  Gevolg,  en  hei  i  Gev.  van  hetX.  Voorftd  van  het  IIL  Bu 
YOOR  HET  U.  Uit  het  x  Gevolg  van  hét  X.  Voorflel 
Wm  ii^  IIL  Boek :  z.  GevoJg  van  het  XV ,  van  dit  Bodu' 

,XVIL  vooRSTEU   Fig.  7^ 

Alle  regelmaatige  veelhoeken ,  die  uit  eèh  even» 
groot  getal  zyden  b«ftaa!>,  zyn  <  gely kvormig  aan  el« 
kander;  en  humie  iahouden  zyn  als-  de  vierkiafen 
der  eveneen$ftaande  zyden,  of  der  ftraalen,  of  der 
bodlyneUf  of  in  verdubbelde  reeden  dier  zyden  ^ 
itraalen  of  loodlynea. 

8&W7S.  VOOR  HET  I.    (7It  hct XIV. Voorftel;  enden  aait 

der  gelykvormjge  veelhoeken. 
TOQiv  «ET  ii.    Uit  bet  XV  eo  Xlli:  VboxïleL 


1 

i 


1 7  *  ly*  Boek :  Over  de  gelyhonmgbeid^  der  Nguunem. 

GEVOLG.     Fig.   144,   145,    147. 

Dus  zyn  de  veelhoeken  waar  van  wy  in  bet  XV»  en  XVI» 
Voorflel  van  bet  II  Boek  gewag  gemaakt  hebben »  gelykvor. 
tnlg  aan  de  vetlhoekea-fn  welke  zy  ftaan:en  in  bet  geval  van> 
htt  XVIII.  Voorftel,  (Fig  147;  zal  de  veelhoek  EFGIL  , 
in  omcrek  en  in  inhoud  de  kleinfle  zyn  die  hy  zyn  kan  » 
wanneer  de  flippen  E  •  F  ^  G «  I ,  L  ^  op  het  mldiien  der  zy* 
den  AD,  D  C,  CB,  BQ,  QA  fiaan:  want  dan  ia  de  (Iraa  1 
O  £  loodrecht  op  A  D «  en  dus  de  kortüe  lym 

ZVIIL  vopRSTfiL.    Fig.  73. 

pe  omtrekken  der  regelmatige  veelhoeken  ^  die  uit 
eéh  gelyk  getar?yden  beftaan,  maar  op  ongelyke  ly- 
pen  befchreeven  zyn  9  ftaan  tot  elkander  zo  als  hunne 
ilraalen ,  of  loodlynen. 

aïwYs»    Uit'  jen'  aart  der  veelhoeken ;   namelyk   uit  hee 

Gevolg  van  de  6  Bepaling  van  het  11  Boek»  en  II  Vooxfte^ 

van  dit  Boek. 

'        »  GEVOLG. 

^'  Iit  aUe  regelmaatige  veelhoeken,  die  uit  het  zelfSe 
getal  zyden  bedaan,  is  de  reeden  van  den  omtrek  tot 
èt  loodlyn,  of  tot  den  ftraal  beftendigde  zelfde^ 

XIX.    VPQRrUTEL. 

^^yerfchillende  regelmatige  ve$;ihoeken  ftaan  tot  elkander 
in  famengellelde  reeden  hunner  omtrekken  en  loodlynen. 

aawYs.    Uit  het  XVII  Vooiflel  van  bet  II B^  en  uit  bet 

VU.  Voordel  van  dit  Boek. 

I.   GEVOLG^ 

'  Dus»  iaiUen  de  omtrekken  gelyk  zyn,  zyn  de  fahouden  t> 
^k  d<s  loodlynen:  en  indien  de  inbonden  gelyk- zyn,  ftaaa 
^e>,5>mtrekken  in  on^ekecrde  reeden  der  loodlynen ,  (U^ 
Axioma  IV :  en  ill ,  5  )  ,  •, 

3*  -  IL    GEVOLG. 

lQditn;diiseengelykzy<^1ge  driehoek  i^en  vierkantten  een^ 

IC- 
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regelmatige  zeshoek  denzelfden  omtrek  hebben ,  b  de  in- 
houd v«n  den  zeshoek  grooter  din  die  van  het  vierkant»  en 
die  van  bet  vierkant  grooter  dan  die  van  den  driehoek* 

BBWYs.     Fig.   144.     De   ioodlyn   CIC  in   den  zeshoek 
PQRSTÜ  =  VCR»— RX*  =  VrS^TThS?  _ 

*  .  4X3ö~ 

0  X  ^^  » iodkn  O  den  omtrek  aanduidt. 

48 

De  lood Jyn  Jn  het  vierkant  is  de  helft  van  de  zyde,  dut 

•hfer  7:  =  O  ^J.   dos  kleiner  dan  vopr  den  zeshoek. 
8  64 

In    den   gelykzydigen  driehoek   DAF,    is  de  Ioodlyn 

CX  =  <  AX  (XLVoorftwl,  3  Gev^  s=}VaF»  — tX»  = 

1  KAF*-i  AF={AFV'r=r  AF  ^^ = 

'  *  '  ^  9X4 


^i=jo/<r=o/^^r-=oA< 


AF 

ü  ~  '^       ia        "        P)liz       ^       J08, 

das  kleiner  ^^n  voor  het  vierkant. 

IIL    GEVOLG. 

Sn  dos  indien  de  inhouden  van  eenen  regelmatlgen  zef« 
boek,  een  vierkant^  en  eenen  gelykaydigeo  driehoek  gelyk 
zyn,  beeft  de  zeshoek  eenen  kleineren  omtrek  dan  het  vier- 
kant; bet  vierkant,  dan  de  driehoek^ 
AAHMiBKiHo.    De  Byen,  die  aan  haare  celletjes  eene 
zeskantige  gedaante  geeven ,  gebruiken  dus  van  die  figuu* 
len,  in  welke  geen  tusfchenruimte  verlooren  wordt,  die» 
welke  den  grootden  inhoud  onder  den  zelfden  omtrek  be- 
2it,  of  die  den  zelfden  Inhoud  met  den  kleinften  onnrejc» 
«n  dus  met  de  geringde  hoeveelheid  flofle,  daar  (lelt. 

InflimMt  deGeimnïT. lip. 2x7—233, 


XX. 


174  ^#  Boek :  Over  ie  geïyhöomighsïi  der  Ptgauren. 

XX*    VOORSTEL.    Fig.  77i 

In  alle  rechthoekige  driehoeken  is  de  iigUur  op  de 
fchüinfche  zyde  gelyk  aan  de  fom  der  beide  gelyk* 
vormige  figuuren  die  op  de  rechthoekzyden  liaan. 
MUCL,  VL  31.   — •  S.  p.  280.  pr.  30.  ^  Gev. 

BBwn.    Uk  hcc  XV.  Voordel  lil,  8:  het  XV.Voorftel: 

JIIi  zi:  II»  7t  tnlll,  9: 

I.  AAHMBRKtNG.  Het  Voorftel  van  ftthaooiui&(II.  Doifk 
VII.  Voorftel)  isflecbts  een  byzondler  geval  van  die  Voo^ 
flel:  ook  hangen  zy  beiden  van  eene  meer  atgemcene  e!- 
genfchap  der  diiehoeken  af,  zo  als  wy  die  reeds  in  dd 
Aanmerking  op  het  VIL  Voorfiel  van  bet  IL  Boek  gezegd 
hebben. 

L  AAiTMBRSTiro.   M^  kao  thaDS  het  35  WerkQuk  van  btt 

II.  Boek  oplosfisn. 

XXI.  vooR8TEL«    Fig.  I54« 

Indien  men  in  eenen  regelmatigen  vyfho^,  uit  de  twee 
einden  (H»  K)  van  eene  der  zyden  (Kil),  rechte  lynca 
(H  C  y  K  E}  naar  het  eind  der  aangrenzende  zyden  (K  C ,  H I^ 
trekt:  zullen  i^  deeze  den  veelhoek  verdeelen  in  eene  ruit 
(CBEx),  in  t^ree  gelykbeenige:driehoeken  (ICxG,  HxE) 
wier  boenen  gelyk  zyn  aan  de  zyden  van  den  vyf  hoek ,  en  In 
eenen  derden  gelykbeenigen  driehoek  (KxH)  wiens  grond^ 
lp  de  gebruikte  zyde  des  vyf  hoeks  ist  verder  2^  zulleo  de 
twee  gemelde  lynen  (H  C,  K  K)  elkander  in  uiterfle  en  mid« 
rfelfte  reeden  fnyden,  en  haar  grootfte  fluk  is  gel3rk  aaa 
de  zyde  van  den  vyfhoek.  30.  indien  men  uit  tederen 
boek  lynen  naar  alle  de  overige  hoeken  trekt,  zal  ieder  dier 
diagonalen  zodanig  door  twee  anderen  gefneeden  worden» 
dat  het  grootde  (tuk  door  de  eerSe  deezer  a^efneeden, 
weder  door  de  tweede  in  dterlle  en  middelfie  reeden  ge^ 
fiieeden  worde,  zullende  het  kleafte  fluk  het  middelfhiic  der 
twee  fnydingen  zyn :  en  4®.  zullen  deexc  ïyncn  door  haire 
ontmoeting  binnen  den  vyfhoek ,  en  om  het  zelfde  middel- 
punt 


IL  2lfl  Qper  de  gelyhormigo  FeelhoAen.     sjf 

^unt  eenen  nieuwen  vyf  boek  maaken ,  die  dan  dengegeevenen 
f elykvormlg »  doch  ten  zynen  opsichte  omgekeerd  geplaatst 
is  9  en  wiens  xyde  toe  die  van  den  gegeeven  veelhoek  ftaatt 
0O  als  het  kleinfte  ftak  van  de  gefiieeden  gcheele  Jyn  tot  dit 
^eheele  lyn. 

£UCL,  XIII.  8.  voor  het  tweede  gedeelte. 
«BWTs.    vooa  iiaT  1. 

LKHE=  ^r  CU»  II.  bet  X  Gev) 
ilu(  LKHCs  f  R:daiLCHE=  ^  Rt 

on  LCHE-I-  LBEHs  ^  siR: 

Sevolglyk  Cl »  4-)  C H  HBB. 

op  de  zelfde  wyze  KE  ||  CB: 
dus  is  CBB«  eene  ruit  (I.  bep.  13)  en  de  zyden 
CBt  BE,  Ex,  cC,  2yn  gelyk  aan  elkander: 
duszyn  ie  £i^CxK,  en  ExH  gelykbeenig  en  onder- 
•  ling  gelyk:  dos  ook  Kx=Hx:  en  dus  ia  ook  i^HxK 
gelykbeenig. 

vooERiTlL  Inde  ^^KxHen  KBH  tsde  tHKB 
gemeen:   LKHx  =  LKEH  :  LKxHrsrLKHE:  en 
das  (U.  Voorft.)  K£ :  EB  ==  K  U :  Hx  of 
XE:  Ex  =  Ex  :  Kx:  en  insgelyks 
HC:  xC  sr  xC:  Hx. 

Dua  fliydeo  de  lynen  H  C  en  E  K  elkander  in  ttiterfte 
•n  middelde  reecten,  (2.  bepaling.) 

VOOR  HBT  HL 

BC  :  xC  =:  xC  :  Hx    dus  (IIL  8.) 
HC--.XC  :  xC  =  xC--Hx:  Hx 

of 
Hx  :  xC  =  xC^yC  :  Hx 
of 

Hx  I  xC  =  xy  :  Hx 

dua 


IjS  IKBoA T- 09er  de  gelyh&rmigheii  der Ftguunn. 

dus 
H*  ;  ity  ^  *C  :  Hic  si  HC  :  xC 

oï 
BC  :  xC  =,  xC:Hx  of  Cy  en  dus,  daar  HC  in 

olcerfte  en  middelfte  reeden  geCneeden  Is  in  x ,  is  x  C  het 
ook  in  y.  (tV»  7 :  de  8  Aanin.)- 

VOOR  HET  iV.  Dat  de  vyfboek  ONvxy  regelmatig  is, 
blykt  uit  de  gelykbeid  d^r  driehoeken  O  B  N ,   N  £  v « 
'vHx«  xKy,  9Co«  en  dus  is  dezelve  aan  den  gegeeven 
veelhoek  gelykvormig.  (XVI.  Voorflel.) 

Dac  het  middelpunt  het  zelfde  is  voor  beiden  blykt 
hier  uit,  dat  de  lynen  die  uit  B  en  C  loodrecht  op  ER  eo 
BB  zouden  getrokken  worden,  door  het  middelpunt  van 
den  g^geeven  veelhoek  gaan :  en  dat  dezelven  ook  lood- 
recht op  O  N ,  y  O,  en  door  x  en  o  gaan  zouden ,'  en  dus 
door  bet  middelpunt  van  den  nieuwen  veeiboeic 

Verder:  ^OBN  c^  AKBH:  dus 
ON  :  KH  =:  OB  :  BH. 
I.  AURickRKtNO.    Alle  de  eigenfchappen  in  dit  Voordel 
vermeld  ,  zyn  den  vyfboek  Min  eigen , '  uitgezonderd 
deeze,  dat  de  diagonaalen  dowr  baar  onderlinge  ontmoe- 
ting eenen  nieuwen  gelykvormigen  veelhoek  zullen  maa« 
ken;  dit  is  aan  allede  regelmatige  veelhoeken,  van  den 
vyfhoek  te  beginnen,  eigen,  doch  met  eenige  byzonder- 
heden ,  waarvan  wy  in  het  XXVIil  Voorfiel  van  het  VI. 
Bode,  handelen  zuilen. 

IL  AAJMifERsiNG.  Indien  men  wederom  den  nieuwen  vyf- 
boek op  de  zelfde  wyze  verdeeld,  zal  'er  een  nieuwe 
vyfboek  ontihan,  op  wien  alie  de  gemelde  dgeufcfaappeB 
coepaalyk  zyn. 


VYF- 


»7? 

VYFDËËOËKi 

OVER   BEK    CIEKEU 

t.  ftg.  33- 

/ 

>•      ■  •  ■  •  "•  •  _ 

Men  noemt  Choorde^  Spanljny  of  Pees  van  een*  cir« 
kelboog  eene  lyn  (B  E ,  B  D  •  A  Fj  die ,  in  den  Cirkel 
getrokken,  den  omtrek  wederzyds  raakt,  en  dus  ee- 
üigen  boog  Cby  voorb.  BD  E)  befpant.  Indien  éené 
dergelyke  choorde  door  het  middelpunt  gaat,  draagt 
±y  den  naam  van  middélish^  of  diameter^  befpant 
wederzyds  den  halven  cirkel  ^  en  deelt  dud  deri 
cirkel  in  twee  gelyké  deden. 

sDcu  I.  d,  17»  -^  W.  g.  f.  14*  «^  St.  p.  89*  ei.  I. 

1    GEVOLG. 

Ëene  Choorde ,  Span-lyn ,  of  Pees  befpant  altoos ,  of 
Wederzyds  den  halven  cirkel,  zo  zy  door  het  mid* 
delpunt  gaat 9  en  dus  middellyn  is;  of  aan  den  eeneri 
kant  eenen  boog  (BDE)  die  kleiner,  en  aari  dea 
anderen  kant  eenen  boog  B  A I F  E  die  grooter  is  dan 
de  halve  cirkel:  2fO  dat  de  beide  boögeii  té  famea 
dbn  geheelen  omtrek  uitmaaken; 

IL  GEVOLG.  'Fig.  43. 

indien  eene  choorde  (A  E)  door  het  mJddèlpunt 
jaat,  engevolglyk  Aiddellyn  is,  of  den  halven  cir- 
kel (AD£> befpant,  kan  men  uit  eenig  (lip  (D)  van 
dien  halven  omtrek  naar  de  uiteinden  (Een  A)  van  de 
middellyn  choorden  trekken  (D  E ,  D  A}  die  ieder  ee- 
nen boog  (D  E ,  D  A^  zullen  befpannen ;  en  daar  deezé 
boogen  altoos  te  faamen  eenen  balveo  omtrek  uitmaa- 

M  ^  ken» 
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V.  Bort :  Ov*r  Ab  CirkeU 


l(en,  noemt  roen  den  cenen  \ie.t  fupplement  viffl  dn 
anderen, dat  is,hetflantjuj/fi  om  den  halven  drkduii 
te  maaken ;  dus  is  de  boog  D  E  het  fuppUmtni  n: 
den  boog  DA,  en  omgekeerd:  waar  van  in  het  VIU 
Boek  nader. 

il.    Fig.  33. 

Men  noemt  Cirkelfluk  of  Segtnent  (B  D  E)  een  p- 

deeltc  van  den  cirkel  binnen  den  onotrek  van  eo' 

boog  (BDE)  en  de  choorde  C^EJ,  die  denzeive: 

befpant,  begreepen, 

BüCL.  I.  d.  18,  19:  —  S.  p.  103.  d.  s.  p-  104.  d.  8. 

IIL 

Men  rfft  dat  een  hoek  in  een  OWfitftt*(BDE} 

geplaatst  isi  als  zyn  top  fD)  in  den  boog  is,  en  ly 

nc  beenen  (DB,  DE)  tot  de  uïterften  (B,  E)  vaï 

de  choorde  die  het  ftuk  beperkt  *  komen. 

luct.  UI.  d.  7.  —  S.  p.  103.  d,  6,  7. 

IV. 

Een  lioek  wordt  gezegd  op  eenen  boog  te  ftiao , 
wanneer  zyne  bcencn  tot  de  uiteinden  vin  dien  boog 
f  aaken :  en  liy  wordt  eee  hoei  in  hH  middelpunt  of  ii 
den  (mtrek  genoemd  naar  niaate  de  top  C  pr  D 


SepaaRagé.  Uu- 

*  Die  bdóg  EAF  is  dan  Wdpw,  even  groot» of  groo- 
ter  dan  de  halve^  omtrek ,  nair  maate  het  cirkelftuk 
daar  de  hoek  in  Aaat  glrpoter,  even  groot,  of  kld- 
ber  Is  dad  de  halVe  cirkel. 

'        V.    Fig.^3. 

,  Men  tiomï/enor,  een  (hik  dat  tüsfchen  twee  ftrasi 
Jen  CradiO  BC,  CE,  ea'  eenen  boqg  (BOB;,  tot 
wiens  uiterlten  de  ftraalèn  kómea ,  begrcepen  ia. 
«cfcL.  Ut.  d.  p  -:-  st.  p.  104.  4,  jj. 
AAsnuKtmé.  Et  i»  dus  djt,  Terfchii  tusfchen  eea  fegmeé 
óf  cirkelftuk,  én  eenen /<i*r,  ^t  ^/egmitu  door  eenea 
boei  en  eo»)  Ijm.  de  choo^  )i«aielyk ,  doch  .de >S.; 
door  eènen  boog  en  twee  lynen,  maar  die  door  htt  mid- 
aelpunt  gaan ,   gevorind  wordt.    Öevolg]jk,  behoort  de  • 
halTC  drkei  te  gelyk  tot  de  fegfflenten  en  de  feftoren. 

1       •        •    • 

VI. 


Wen  ^oeifit  taaien  of  wigm  van  dein  cirkel ,  eeq^ 
lyn  (HFK)  djep  d^  cifkei  raakt,  doch,  verlenai 
fcynde ,  niet  fnydt. 
-  -:  «Kt.  iiii  d  ..  -^  St,  p.  ,0,.  d.  4. 

ftrefek*  vollen ,  ddt  eene  laaKlyn  den  cirkel  iaar  In  ééa 
ftip  *§akt?  doeb  'et  moet  bewée^eq  irordwi  ^u  •«  i,. 
lien  kfanoen  zyn,  dfe  d(>p  cjrkel  iji'tó,  nift  raaken,  ai 
Jenielren.  libe  z^óok  ver/engd  worden,  niet  foydea- 
ftet  eeea  wy  ^  on»  VIU  V^orO?!  (Iflen^allen. 

;  .       VII.    Fig,  34. 

Men  9egt  dat  twee  drliels  elkander  fultea,  wan- 
Heer  zjr  «Jkg^der  raakeiKle  lielKnjfit  foÉden.  Vismui- 
raakiog  gefcbied  oiuitttljk,  20  de  eeoe  geheel  btti- 
ten  den  anderen  valt,  of  irmerlik^  a>  db  ce«  «eheef 
Wmm  dan  jAdereni  vak;. 

«OCI,  III.  d.  i.  — ü  ^  p.  83.  i.  ,.        ._  . 
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A    X    I    O    M    A    T    A. 

O  F 

ALGEMEEN.E   KUNDIGHEDEN. 

Cirkels ,  die  met  gelyke  ftnuden  cetrokkoi  zyn « 2yii 
gelyk. 

cncL.  UI.  Az.  X. 

IL  il 

^    De  middellyn  i$  het  dubbeld  Vail  den  ftraal  of 

lil- 

» »  * 

Indien  uit  het  middelpunt  naar  eenig  (tip  eentf 

techte  lyn  getrokicen  wordt  die  korter  is  dan  de  ra» 

' iiui  of  ftraaU  valt  dat  ftlp  binnen  den  Cirkel»  zo  ala 

ook  de  gebeele  lyn:  byv.  CF  fig.  34. 


r 
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I.    A  F  D  E  EL  I  N  G,  * 

OVI&     DE   LYKEN    DIÊ    IN    OF    TOT    DBM 
CIRKEL    CBTROK&EN    WOltDEN.      . 

1.  VOORBTfeL.    Fig.  gy. 

^  Indien  men  in  den  omtrek  van  den  cirkel  twee 
ftlppen.  neemt  (A ,  B) ,  en  dezelveA  door  eene  tdcbte 
lyn  (AB>  vereenigt,  sal  die  lyn  geheel  binnen  den 
cirkeWalIen. 
. . .  jBOOL.  JU,  a.  « 
1KR8101NO.  Trek  op  die  lya  uit  bet  aiddelpuac  eenlge 
lynCD.       ..       ' 


I.AfL  Ovir  fynen  in  of  tot  din  Cirkel  getroüen.  ifr- 

BiwTs.  Uft  bec  2  ged.  van  bet  XVI,  uit  hec  XL  en  bet 
XIV.  \toofficl  van  hel  I.  S.  en  bet  III.  Mivma  ?an  dit 
SoeË, 

IL  voonsTEL.    Flg/77. 

Wimneer  drie  dippen  CA ,  B»D}  niet  in  ééne  rech« 
te  lyn  zyn  ^  ftaan  dezelven  altoos  in  den  omtrek  van  ee- 
nen  cirk  el :  of  9  in  andere  woorden ,  men  kan  altoos  een  en 
cirkel  trekken  wiens  omtrek  door  die  ftippen  gaan  zal. 

BERZimna.  Trek  BP,  BA,  AD:  ftel  dat  BD,  eo  AD 
in  twee  ^Ijke  deelen  gedeeld  zyn  In  K  en  L:  en  dat 
£ C,  en  L C  die  loodrecbc  op  B D  en  AD  flaan .  elkan» 
der  in  C  ontmoeten :  trek  CB,  CD,  CA:  men  moet  be- 
wyzen,  dat  CB»  CD.  CA  onderling  gelyk,  en  doa 
(Iraalen  zyn  van  eenen  drkel «  wiens  middelpunt  C  is. 
BEwYt.  pat  C  B  z:  C Q  en  C  D  ^  C  A^lf »  yolgt  uit  lic^ 
VIII.  Vooirftel  van  bet  L  Boek. 

G  B  V  o  L  G. 

De  voorgaande  berefdiag  en  bet  bewys  leveren  deeze  ei« 
genfcbap  der  driehoeken  op : 

De  loodlynen,  welke  uk  het  midden  der  xyden  van  eeneik 
driehoek  op  deaelvm  getrokken  kunnen  worden» komen aUea 
in  één  ftip »  het  ly  binnen  h«t  zy  buiten  den  driehoek »  tm 
19  ramen; en  de  lynen ,  uit  h«t  zelve  nau  de  koeken  van  den 
driehoek  getogen ,  ayn  gclyk. 

Hier  uit  vulgt  wederom  »  dat,  zo  de  driehoek  gelykzydig 
il «  die  loodlynen  door  de  toppen  van  de  overftaande  hee« 
ken  zullen  gaan» en  die  boeken  in  twee  gelyke  deelen  fnrden 
(I  1 1 ,  het  4  Gev.)  en  daardoor  wordt  het  (lip  van  (bydlQ^ 
of  verééokiging  in  dat  geval  bet  middelpmt  van  den  driehoek 
geoemd»  en  het  (laat  van  den  top  af  op  twee  derde  gedeel* 
ten  van  ieder  loodlyn.  Zie  IV,  11.  hets  Gevolg»  en  IV,  10. 

44NM9RKUI0.    Men  ve  In  bet  X  Werkftttk  van  healV 

Boek  de  manier  om  .eenen  ciftel  door  drie  gegeevenftljh 

pea  te  trekken. 

M3  ia 


i8ft  y-  ^^^^'  Ovirdttt  Cif«A>. 

IH.  VOORSTEL.  Fig.  41. 

Een  hoek  (GEI')  in  het  middelpunt  b  dubMd 
yan  den  boek  C^  I  ^)  ip  ^^t^ii  ointr^^lt  y  die  op  dca  sdT. 
^en  boog  (G  f}  ftaat. 

lucLiDE»  UL  ao.  Trr- W.  g.  11^  113.  mmmmm  tï^ic|. 

pr.  10. 

MB&iDinci,  Men  trekt  uu  óeo  top  I,  d^  middellyn  IEL 
,    aiwYi.    Uit  I,  Il  en  7.,  op  dcD  driehoek  I£G  en  du 

wederom  t>p  den  diieboek  I  £F  toegeput.  Mea  peemt 

TeiTolgens  de  fóm  of  bet  veifdiil  der  hoeken  L^Fa 

LEG,  LIF.en  LIG  n^ai  maate  de  lyt}  l £.  bloiiea  of 

bulten  dcQ  lioek  FEG  valt. 

De  fbin  of  het  yerrchil  van  twee  hoeken  in  djcn  otq,*. 
^ek  is  de  belfi  van  de  fotn  of  het  verfchil  van  twee 
Roeken  in  bet  middel  punt,  dieo;^  de  zelfde  bpgen  nuten. 

'  U  cEvoi,t;.  Etg.  8^ 
Defbm  der  hoeken  (EAFeti^BFO  ^«io  dco, 
pmtrekiop  bogen  rusten  welke  te  fimcn  den  gcheeXen, 
omtrek  uitmaaken ,  zyn  gelyk  aan  tweeiec^te  hoeten  i 
en  de  fom  (Verhoeken,  welke  op  bogen  tuften  die  tt 
fkmen  den  hslvcn  omtrek  uitmaaken»  ïyn  gelyk  aan 
éiincn  rechten  hoek  j  eu  omgekeerd. 


h4f^0v$r  lyrnn  in  (fiótden  CirM getrokken.  183 

3 CA)  het  zy  «llenia  den  omtrek»  opgelyke  bogen 
PHB,  BIA):  en  ofligekeerd* 

SUCL.  III.  26.  %i  ^— —  W.  f.  114. 
SEiEiBiNa  Men  trekt  de  cboorden  DB,  B  A. 
#xwT8.  VOOR  HBT  I.  U&t  het  VlU  Voorftel  van  bet  I  Boeit 
volgt  BD  s  BA :  en  dua,  vermits  A  op  D  vale,  in* 
dien  S  op  B  en  AB  Uags  BD  geplaats  woidt»  zullen 
ook,weègeiis  de  gelykbeid  der  ftraalen,  de  bogen  OHB 
en  B  I  A  op  elkander  nilen  en  gelyk  zyn. 

^oosk  litT  JI*    Uit  bet  ongerymde ,  door  het  JL 

h    GEVOLO. 

Een  hoek  9  of  in  den  omtrekt  of  in  hêc  middelpunt» 
die  op  een*  dubbelen,  driedubbeloi  boog  enz.  ftaat, 
is  dubbeld,  'driedubbeld  enz.  van  dep  hoek  die  in 
den  zelfden  of  m  eenen  gelyken  cirkel,  bet  zy  in  den 
omtrek ,  het  zy  in  het  middelpunt  op  den  enkelen  boog 

ftaat  i  en  amgfekeerd. 

4 

II.  GEVOLG. 

In  den  zelfden  cirkel  (bat  de  giootfte  hoek,  het  zy 
in  het  middelpunt ,  het  zy  in  dëa  omtrek ,  op  des 
grootften  boog, 

III.  GEVOLG, 

De  hoek,  die  in  het  middelpunt  retht  is,  rust  op 
cenen  hoog  die  het  vierde  gedeelte  is  van  den  omtrek 
des  cirkels. 

IV.  GEVOLG. 

De  bogen, die  tusfchen  evenwydige  cfaoorden  be« 
greepen  zyn,  zyn  gelyk  cn  omgekeerd:  (uit  If.4: 
eo'dit  voorftel.) 

V.  GEVOLG. 

Vit  het  hewys  van  ons  voorftel  blykt»  d^t»  wao^» 

M  4  Beer 
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lieer  in  éénen  en  den  zelfHen  cirkel  twee  cboorden  go-f 
lyk  zyn  9  de  bogen  welke  zy  befpannen  ook  gelyk 
zyu :  en  het  omgekeerde  yoJgt  even  gemaklyk. 

ECCL.  UI  2«.  29;  —  S.  p.  10.  pr.  16.  —  W.  5  12 «^ 
.  I.  AAWiiBHKi»«.  Op  dit  Gevolg  rust  hei  bewys  der  op* 
losffog  van  bet  VUI  Wctkftuk  in  het  IV  Boek,  en  op  het 
IJl  Gevolg  di«  van  het  VlU  en  IX.  ' 

VL     GBVOLG. 

Ook  volgt  hieruit  9  dat  de  choorde  van  een  grooter 
|)00g  grooter  is  dan  die  van  een  kleiner  boog. 
U.  AAKMBRKiKo.    Mcn  katt  het  IX  Werkftuk  van   hc( 
|IL  Botk  oplosfen.  - 

y.  yoQR3TEL«    Fig.  42. 

Een  hoek  CABD)  in  den  hah?en cirkel  geplaatst  19 
^echt:  eeii  hoek  (AGBj  die  in  een  kleiner  cirkel- 
(luk  ftaat  is  grooter  dan  recht:  een  ho^k  (BAD;  die 
in  een  grooter  cirkelftuk  ftaat  is  kleiner  dan  recht. 

jiEUCL.  111.  31.  —  W.  g.  J  115.  Ii6«— S.p.ii2.pr.x8. 
BEXBiDiNO  V0O&  HET  I.  Zy^'CE  een  mlddellyn  looc^rechc 
op  demfddellyn  AD:    trek  AF,   FD:  vooi  uir  II, 
*    trek  GD. 

BBWTs.  Aden  bewyst  i^  uk  I»  ti,  dat  de  (.L  AFC  ep 
(}FP  ieder  half  ^echt  zyn:  et\  ifjA  uit  het  3  Gev.  van 
het  III  Voordel  dat  LABD  =  L  AFD  =  L  is. 

2"^  Om  dat  L  AGB  V  L  AG  D  9  en  alle  hoeken  die  op 
AÉB  rusten  gelyk  zyn  aan  LAGBt 

3*0m  dat  LBAD  "^L  ABD:  enalle  hoeken,  zo  aJi 
BGD,  die  op  BD  rusten  gelyk  zyn  aan  LBAD. 
I.  AANMKRsiNO.    Het  blykt  uit  het  gevolg  van  de  IV  be- 
paaling, dat  men  dit  voordel  aldus  zpude  kunnen  uit* 
^rukken. 

„  Een  hoek  in  den  omtrek  is  reeb  f,  of  kleiner,  o£i;;roo- 
ter  dan  recht,  naar  maate  l?jr  fta^t  op  den  balven  ontrek  • 
^f  op  eenen  bpog  df?  kleiner, of  op  cenen  boog  die  ^roo». 
^er  dan  de  halve  omtrek  is.  ' 

II 


/.  Afi.  Over  lymn  in  af  tot  dm  Cuht  getrokhn.  i  g jf 

IL  AANMxmRO,    Het  bewy$  van  bet  eerfte  lid  wordt  {e* 

mtklyker.  ipet  de  middtilyn  AEf  te  bcfcbouwen  a)s  be- 

fpannende  den  halven  omtrtk,  en  dut  de  fom  der  bogen 

A  E  efi  £  D  9  of  bier  he(  dubbeld  van  den  bpog  A  E ,  e^ 

^us  met  den  boek  A  CF,  dk  recht  is, te  befchouw^n  a!« 

de  helft  van  den  boek  die  cft  lynen  AC  en  CD  inaaken  : 

waar  uit  door  het  111  Voorftel  Z.  A B  D  =r  L  A  CE  =  L 

lil.  AANMBRX1N0.    Door  bet  I  gedeelte  bewerkt  men  de 

2  oplQsfing  van  bet  4^  werkfluk  in  bet  1  Boek.    Men  kan 

tuans  ook  oplosfen:  bec  5,  6t  8,  269  ft?  Werkftuk  van 

liet  JU  Boek:  bet  i  (2  oplosfing)  van  bet  IV  Boek:  die 

alle  vooronderftelleq  dat  n^en  weet  dat  de  ï^atï,  in  dei| 

|ialven  cixkei  rwcbt  ia^ 

L  gevolg/  Fig.  IJ7. 

^  Indien  men  van  de  uiteinden  A ,  en  B  van  de  midJellvn 
tsaar  twee  of  meerder  (tippen  (D  e»  E)  in  den  omtrek  \y* 
neoCAO  en  DB,  A  Een  EB;  triekt»  zullen  de  fommen 
der  vierkanten  op  de  iynen  naar  bet  aelfde  ftip  getogen  al- 
toos onderling  gelyk  zyn  (II»  7)  naameiyk 

P  op  AD  ^  Q  op  D  B  rs  D  op  A  E  Tf-  □  op  E  B j 
f  M  het  zelfde  heeft  plaats  al  worden  de  lynen  niet  van  de 
uiteinden  der  middellyn,  maar  uit  twee  flippen  (1»  K)  op 
dezelve  op  gelyke  afftaaden  van  het  middelpunt  getrokken 
(1/,  p,  betade  gevolg  en  de  gelykheid  der  ftraalen;)  dat  it 

Q   op   ID  4.  □  op  KD  =D  op  1£  «i-Dop  KK 
siitf soN  Elem.  0/  Geom.  lil.  B.  pr.  20. 

II.   GKVOLC.     Fig.  IJ7* 
Daar  alle  de  driehoeken  in  den  halven  cirkel  rechthoe- 
|;ig    zyn  »  volgt  bet  dat   in  dezelven  al  wat  wy  in  het 
Vlil  Voorikl  van  bet  U  Boeken  deszelfs gevolgen,  zo  als 
ppk  in  bet  XII  Voorftel  van  b,et  IV  Boek  en  deszelfs  gevol- 
gen gezegd  Rebben,  insglyks  plaats  beeft:  en  dus  ipUUn 
P  O  en  EP  loodrecht  zyn  op  de  middellyn  is       ' 
a  op  AD  ri  rechth.  uit  AB  en  AO 
D  op  AE  =  recbth.  uit  AB  en  AP 

M  5  itts 
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éxR(\\\  AxhmaltntVO  • 

Qop  AD:  aopA£r3  AQ:  AP»  dat  is  de  vferk^* 
ten  der  choordeo  zp  in  de  zelflie  reeden  als  de  ftukkei^  Ta^ 
^  middell/o  uit  wier  uiteinden  27  getrokken  woidei^ 
Viyum»  DMwuio  de  hisfilidu  pr.  9. 

VI.  voonsTfiL.     Fig.  37. 

bdkii  eene  nidddlyn  C3K)eene  choorde(LH>  in 
twee  gelyke  deeleo  fnydt^fnydtsy  dezelve  loodrecht  i 
en  omgekeerd:  zo  eene  tmddellyn  loodrecht  op  eene 
choörde  fttat,  fnydt  zy  dezelve  en  den  berpaodei 
boog  in  twee  gelyke  deelen.  Doch  twee  choorden 
(BF9  A£)  kunnen  elkander  nimmer  zodanig  fnyden  ^ 
dat  zy  daar  door  bei4en  io  twee  gelyke  deelen  ver- 
deeldzyn.  ^  f 

Boci^  UI.  3, 4:  -<«  W.  %   115  -«-  St  p.  91.  pr.  l 

p.  91,  2. Ge  volg. 

maaBiDQiG  vooa  rit  L  oidzzltk : trek  LCt  BC;  — « 

VOOR  BBT II.  trek  C  Q. 

MWTs  ?9oa  «t  I.  uit  I»  II  en  B^  of  «rit  I,  10  ^-»— 

r0«f  Afc  Mifafttfififo  akl|  iz  en  S  of  alt  1»  11  het  4 

Gevolg 

vooa  BET  II  OEDKiLTE  Uit  deongerymdbeid  dav  men  io  ver- 

valt  meciket  tegeodeel  te  ftellenc  want  dan  moest  doorhol 

eerfle  gedeelte  zo  wel  L  AOC  als  4  BGC  recht  zyc, 

dat  onmogelyk  is* 

GEVOLG^ 

2o  eenè  trfaobrde  op  eene  andere  choorde  loodrecht 
valt,  en  ha$r  tevens  in  twee  gelyke  deelen  fnydt,  gaat 
zy  door  het  middelpunt,  en  is  eene  middellyB. 
juKMEatmc.    Door  dit  Voordel  lost  men  het  i »  (i  op* 
losfii^()  het  7.  en  10  werkfiak  v,an  het  IV  Boek  op. 

^  VII.  VOORSTEL.    Fig.  33. 

Eene  rechte  lyn  BD,  die  loodrecht  ftaat  op  het 

eind 


^  Jtfi^  Ozer hfnüi  in  e/tot  denCirkilgetrokkpu  tZf 

^ind  van  4e  middellyn)  valt  geheel  buiten  den  cirkel^ 
f  o  raaÈt  den  cirkel  in  dateenig  ftip  5  het  uiteinde  name- 
lyk  CB3  van  de  middellyn ;  20  dat  er  uit  dat  (lip  tus^ 
fchen  die  raaklyn  (B  D )  en  den  omttek  geen  lyn  ge» 
trokken  kan  worden  die  den  cirkel  niet  fnydt. 
xucL.  UI.  16:  — —  S.  p.  löi.  pr.  9. 
«EWYs.  Voor  het  I  uit  het  oogerymde.    Men  trekt  name- 
iyk    uit    het   middelpunt  de  lyn  CD  tot  het   flip    D 
waar  in  men  fleft  dat  de  lyn  B  D  oók  den  omtrek  raakt 
en  dat  dus  tot  den  omtrek  behoort»  zo  dat  CD  een  ftraa^ 
zoude  zyn:  de  ongerymdhcid  volgt  alt  het  XIV  Voor«^ 
Hel  van  bet  I  Bpek.  , 

I.    OSVOLG. 

Eene  lyn  ^  <fie  den  cirkel  raakt3  raakt  d^nzclvcn  in 
één  eenig  ftip. 

S.  p.  loa:  het  i  6ev. 

I.  AAimBticfNo.    Men  kan  thans  het  11 ,  xi»  i3i   i^t 
f  S  en  16  Werkduk  van  het  IV  Boek  opiotfen.  ^ 

II.  AAHiftERXiife.  Fig.  43*    D^  boog  HA  heeft  eene  hee- 
ling  op  den  ungent  of  op  de  raaklyn  A  B ,  en  men  kap 
Aie  helling  van  HA  op  AB  eenen  hoek  noemen,  wasr 
vai^  het  eene  been  eene  rechte  lyo ,  het  ander  een  cirkel 
boog  Is :  doch  de  helling  van  eenen  cirkel  boog  op  eene 
ifecbte  )]fn  is  geheel  anders  dan  die  van  eene  re^te  iya 
op  eene  rechte  lyn;  en  dus  kunnen  die  twee  hoeken ,  in« 
dien  men  aich  by  het  eenvoudig  en  oor(pronkelyk  denk- 
beeld  van  eene  helling  houdt »  niet  met  elkander  vergcy 
leken  worden.  Wanneer  men  zegt  dat  de  boek  tusfchcn  de 
boog   D HA  en  de  lyn   AB    kleiner    is   dan    eenige 
lechtlynigie  boek  tusfchen  BA«  /en  eene  tweede  lyn  uk 
bet  flip  A  geuokkeb ,  v^rgelykt  men  niet  de  enkefe  hel- 
ling doch  de  ruimte  die  dergelyke  hoeken  bevatten :  dus 
U  het  waar»  en  klaarblykeiyk,  dat  in  FIg.  1Ó2  de  krom- 
lynige  driehoeken  GIE^  GiL^  kleiner  $yn  dandertcbtw 
^nige  CJ(E>  GIL:  d.ch  vfT(  hebben  i;eeda  te  voren  ge- 

ztgd 

/ 


•*> 


lig  V.  Boêk:  Over  den  Cirkel. 

itgd  dat  het  denitbeeld  van  ruimte  tot  dat  van  eenen  hoek 
DietbebQort:  2deAafi0i*  op  de  6  fiepaaiing  vaa  heteerfte 

.  Botk.  tdcp  heeft  aeer  veel  over  den  aart  van  uien  boek 
^oor  eeoe  rechte  lyo  met  eenen  cirkel-boog  gevormd ,  ge« 
twist:  waar  over  men  kan  nazit  n  clavius  en  taqqu£t  op 
cucLiDES  III ,  lts  en  WALt^is  Oj^erë  MtAhevuAica ,  T.  II.  p  60$* 
\U  AAKütRKiKo.  FIg.  158*  Bet  is  misfcbien  met  n\et 
meerder  naauwkeurigbeid  dat  men  rechtlyoigen  boeken 
inet  hoeken  uit  twee  cirkel  bogen  bieftaande  vergelykt: 
liien  ^egt  byv.  dat  indien  twee  gelyke  cirkelt  B  A  F  D » 
en  B  K  DEGelkander fnyden,  tn  Qien  uit  één  der Tovdingi 
flippen  B  de  raakiyn  BF  aan  eenen  der  cirkels  ttekt,  en 
^an  in  denzelven  den  boog  B  K  D  £  G  gelyk  aan  den  boog 
B  A  P  dien  de  gemelde  raak(yn  van  den  anderen  cirkel  af» 
fnydt  neemt,  cq  eindeiyk  de  cboorde  fiE  trekt,  dat  dan 
de  kromlynige  hoek  FABKD  geiyk  is  aan  den  lechu 
lynigen  boek  F  B  G :  want  zegt  qien  de  gemeld^  kroo^ 
lynige  hoek 

FABKD  S  FAB  -4- FBKIX    Maar 
FAB  rrBRDEG:  dus  FABKD  =  BKD£G  H-. 
I^BKDSLFBG: 

doch  bet  blykt,  naar  ons  Inzien,  dufdelyk,  dat  méi>  (fan 
niet,  "ZO  als  behoorde,  de  enkele  helling  van  den  omtrek 
of  boog  F  A  B  op  den  boog  B  K  D  vergelykt  met  de  helling 
van  de  tyn  FBop  de  tynGB:  maar  flitzwygend  de  ruimte 
door  de  bogen  FAB  en  BKD  bevat  met  de  ruinite  tus- 
fchende  rechte  lynen  BG,  BFen  de  bogen  ?X>^  DBG 
l^egreepen.  Het  Is  ook  wel  waar  dat  indien  men  «it  B  de 
raaklyn  61  op  den  boog  BA  trekt,  de  rechtfynige  boek 

^   IBF  door  de  twee  tangenten  gevormd  wordt:  maar  de 
heilini;  van  111  op  B F  is  niet  vergelykbaar  met  die  van 
den  boog  F A B  op  den  boog  BKD. 
vi£TA  Oper.  p.  3ga. 

VUL  VOORSTEL.  Fig.  35. 
Eene  lyn  (C  B)  die  van  het  middelpunt  (C)  naar  het 
ftip(B)  van  aanraking  tusfchen  den  cirkel  en  eene  rechte 

lyn 


ƒ.  Afi.  Over  tynen  in  of  tdt  den  Cirkel  getrokken.  1 89 

lyti(BD)  getrokken  wordt,  ftaat  loodrecht  op  die  taak- 
lyn:  en  omgekeerd;  eene  lyn  in  den  cirkel v  die  lood- 
recht op  de  raaklyn  in  het  ftip  vin  aanraking  llaac ,  gaat 
door  het  middelpunt. 

BJSCL.  UI,  16,  Co^:  en  18.  tgt  --^  St.  p.  ioa,  2»  en 
3.  Gevolg. 

BftWTs  VOOR  HET  I.*  doof  de  ODgerymdheld;  wtat  in  men 
▼ervalcais  men  fteltdat  eeoige  andere  lyn,  ao  als  CO, 
loodrecht  is:  die  ongerymdheid  b'ykc  uit  I,  14, 

vooa  HET  U  uit  de  ongerymdheid  daar  men  in  ver- 
ir^lt^  indien  men  ileit  dat  eeulge  andere  lyn  B  Q  door  het 
middelpunt  O  gaat;  die  ongerymheid  blykt  uit  bet  eerfte 
gedeelte. 

IX.  vooRSTXL.    Fig.  43. 

De  hoek  (DA  Bof  D  AF>welke  de  raaklyri'CA  B  of 
A  F^  met  de  choorde  (A  D)  maakt  die  tiit  het  ftip 
van  aanraking  (A)  getrokken  wordt  t  is  gelyk  aan 
den  hoek  (AED ,  of  AHD)  die  geplaatst  is  in  het 
overhandfche  cirkerftuk  (DEA  of  DHA)  doof  die 
choorde  gemaakt* 

*uCL.  ill,  3a  ——  S.  p.  113  pr.  20. 
BEKKDiNO.      Zy  E  CA  eene  middellyii,  dus  1  op  ^AB 
trek'  EDea  BH. 

mwri.  Uit  de  befcbouurfng  dat  L  E  D  A  recht  U  (doot 
het  Woorftel) :  dus  dat  ook  LDEA,  en  LRAD  te  fa^ 
|Den  recht  zyn.  zo  wel  als  Lfi  AD  en  LU  AB  te  farnen. 
Voor  den  hoek  FAO,  uit  de  befchouwing  dat 
*  LrAD=sL-+-  £EAD:  dat  LEADrr  LRtiD 
(door  het  IV  Voorde!)  en  LAHD  =L-l-£HD« 
AARMEaxiMo  Hier  op  (leunt  de  bewerking  van  bet  $  en 
4  Weikftuk  Iran  het  IV  Boek. 

X.    V00R8TBL.  Fig.  fp. 

Indien  men  binnen  den  cirkel  een  (lip  CA)  neemt 
verfchiUend  van  hec  middelpunt  (C)  9  waaruit  men 

ver- 


Ij^ö  ^.  Boek:  Óoer  (ten  tlrkel 

Verfcheiden  lynen  (AB,  AG,  AD,  AH;  öaat  deii 
öiptrek  trekt,  zal  bet  volgende  plaats  hebben. 

1^  De  grootfle  van  allen  is  die  (AD)  welke  doot 
het  middelpunt  gaat. 

ao  De  kleinfte  ia  öet  overige  gedeelte  (AF)  Vail 
tie  middellyn. 

S^  De  lynen  (AG»  ABt  enz.)  zullen  de6  te  klei- 
ner zyn  naar  mate  zy  verder  van  de  mjddellyn  af 9  of 
Van  bet  micidelpunt  verwyderd,  zyn. 

4^  Uit  het  zelfde  ftip  (A)  kunnen  twcé  lynen 
( A  G ,  A  £3  getrokken  vvorden ,  en  niet  meer  dan  twee  4 
welke  gelyk  aan  elkander  zyii:  de  eehe  zal  aan  deii 
eenen  de  andere  aan  den  anderen  kant  van  de  mid- 
dellyn  vallen  9  en  zy  zullen  met  dezelve  gelyke  hoeken 
(QAD  en  DA£}  maaken^  of  even  ver  van  het 
tniddclpU9t  afzyn. 

i^  Ëindelyk,  al  het  welfde  z^l  gelykelyk  plaats 
hebben ,  (uitgezonderd  N\  2)  indien  het  ftip  A  op 
d^n  omtrek  9^1ven  valt. 

xtcL.  III,  7  —  St  p.  93  J  pri  3. 

tooa  I  EN  II.  BBAEU>x|ïo:  Men  ttekt  d^  ftralea  CGi 

CB,  Ce,  CH: 

BBWTS.    Uic  de'  XIV  bepaaling  en  bet  XV  Voorftel  van 

betl.  Boek. 

vooa  HET  UI  BEBBiDiivo:  Men  trol^t  CL^  op  'AG  etf 

COopAB: 

BBwrs:  1*  Vpordc^^ABC,  eo  AQG  uiti»  l?:  ^ 

'  dan  a*"  uit  1 ,  14  om  te  töonen  dat  Cll  ea  du»  C  O  >k  CL/ 
vooB  H£T  IV.  BEBEiniüfo.  Stel  GIS  X  op  AD:  treic 

AE,  en  dan  CM  JLopAE:J 

azwTs:  ID  AA  G AI  ea  I AE  i^  LGAB  =  L  DAE: 

wit  het  VI  voorftel,  bereid,  eni,  8:cn  in  A^  C  AM  ca 

CAL  is  CM  =r  CU        ofwel  ' 
BEBBioiao.  Stel  iL  DAE  s  /.DAG:    en   CM  X 

op  AE: 

I  BS' 


LAfd.  Oten  tynm  in  of  tot  den  Cirhï  getrokken,  t^t 

BiwTs.    !<>•  Uit  I,  13.  AEr=  AG.*^  ^n  dap  ulc  1,  9  ia 
j^^'  ACM  en  ACL,  CLz  CM. 

Dat  er  geen  andere  lyn  dan  A  £ ,  getrokken  kan  wor^ 
de,  die  gelyk  is  aan  AG,  blykl  uit  N*  3* 
N*.  5.  volgt  van  zelf.  * 

CEVOLC» 

Indien  *er  uit  eenig  (lip  9  binnen  den  cirkel ,  tot  aan 
den  omtrek  meer  dan  drie  lynen  getrokken  kunnen 
worden »  die  gelyk  zyn  aan  elkander  9  is  dat  ftip  het 
middelpunt  van  den  drkel. 

jcucL.  UI )  9.  -^  St.  p  9S*  Co'-  3- 

XL   VOORSTEL.    Fig.  40. 

Indien  men  uit  eenig  IKp  buiten  den  drkel  eeni^ 
lynen  naar  den  omtrek  trekt  9  zal  het  volgende  plaats 
hebben: 

i«>.  De  langfte  van  allen ,  die  den  cirkel  fnyden^ 
en  binnen  in  den  omtrek  komen  ,  15  die  (A  G)  welke 
door  het  middelpunt  ^aat^^  dé  overige  zullen  dés  te 
korter  zyn^  naar  maate  zy  grooter  hoeken  met  de 
middellyn  maaken  9  of  verder  van  het  middelpunt 
9tf  zyn. 

a^.  De  konfte  van  allen  die  flechts  tot  aan  den 
omtrek  komen 9  is  die  (AL)  welke,  verlengd  zynde, 
door  het  ibiddelpunt  gaat:  en  de  overige  zullen  des 
te  langer  zyn  9  naar  maate  zy  grooter  hoeken  met  de 
middeltyn  maaken,  of  verdervan  het  middelpunt  af  zyn« 

S^.  Men  kan  9  het  zy  tot  binnen  9  het  zy  tot  buiten 
den  omtrek  9  Hechts  twee  lynen  uit  het  zelfüe  iKp  ^ 
CA)  trekken  9  die  aan  elkander  gelyk  zyn  9  en  deeze 
zullen  de  eene  aan  den  eenen  9  de  andere  aan  dea 
anderen  kant  van  het  middelpunt  vallen  9  en  even  ver 
tan  het  zelve  af  zyn  9  of  gelyke  hoeken  met  de  mid- 
dellyn maaken.1 

zvcL.  IK,  8 :  «.  S.  p.  95*  pr.  4« 

TOOI 


i 


'  »9»  f^.  hoek:  ÖJkt  den  ürkel 

vooi  HET  I.  EN  lï.  mzmioihq.  .  Trek  de  öraaJen 
CK,  CE,  CP,  cal  CD.  CF:  en  CMl  op  DA: 
C  Q  X  op  FA. 

niwTs:  Uit  de  XIV.  Bepailiqg  en  bet  XV  Voordel  van 

htt  t  BoA  fs  A  G  V  F  A  :  uit  het  XVK.  Voorflel  van  het 

J.  Back,  ts  FA  ^DA:   Mit  hpt  fiV.  is  AL  ^  AE: 

e»  uit  het  XVL  A  E  ^  AK.    Voorts  uit  het  XIV.  Voor- 

üel  van  hci  zelfde  Bock  is  CM  V  CQ^ 

VOOR  hbtUI.  beueidino.  Stel  DHiop  AG:  trek  A EI 
vervolgens  CNiop  AH: 
BEWY8.    In  de  aA  DA  O  én  Ö  AH,  Is  aft  hét  Vl.Voor- 

llel.cnl.S.  l.GADsZ.GAH,cnHA=:DA:en  dan 
ultl,  9i  CNacCM. 

Of  wei,  BKREWiKQ  ;  Stcl  AH  =  Ad,  trek  CH:  eri 
dan  CNj.op  AH. 

BBWYB.  Uit  I.  12.  in  AADCA  en  HCA  is,LDAG 
CGAH,  HAiiDA:  en  dus  uit  Ig  9,  in  ^^i  CAM 
en  CAN.  CN— CM.      ' 

I.  d£V0LC; 

Van  alle  dé  choorden  die  in  den  cirkel  getrokken 
kunnen  worden,  is  de  middellyn  de  grootfte. 
aüCL.  Ui ,  15.  S.  p.  100.  pr.  «. 
1  AANMBRKiNo.   Dit  kan  ook  onmiddelyk  beweezen  bor- 
den uit  de  XIV.  bep.  en  bet  XV.  Voorftel  oit  het  ï. 
fioek. 

II.  lAiVMSRKiNq.    Mefi  kan  diads  liet  3  en  4  Werkftuk  uit 
het  IV  Boek  oplosfcri.  / 

II.  GE^VOLC. 

De  choorden,  die  even  ver  van  het  middelpunt  bP 
ftaan,  zyn  gelyk. 

iüCL.  III.  14,  — -  St.  p.  gp.  pr.  7.  ' 

IIL  GBVOLO4 
Van  aile  de  lyncn  die  tot  deo  bollen  omtrek  köw 
toen,  b  de  raaklyn  de  grootfte;  dochzy  is  de  klein- 
fte  van  allen ,  die  tot  den  hollen  omtrek  komen. 

IV 


t.  J^i.  Öm  iytun  inttfmM  Chiel  gfitnÜten,  i^^ 

IV.  cKroLO. 

Vu  tehig  Rip  buiten  dén  cirkel  kunneti  altoos 
tot  dehzelveo  twee  raaklyiieii  getrokken  Worden  : 
tf  eéte  zolltA  Obderlióg  gélyk  zyn ;  &n  de  grootfle  zyn  van 
alle  de  lynen  die  tot  het  holle ,  döch  de  klëinile  vaii 
allen  dïe  tot  hét  bolle  Van  dén  onitrek  géth)kkèn  kün^ 
nen  worden^ 

III.  AANMBBKim.  tiet  zeltde  zat  in  het  4  Gevolg  van 
het  XilL  Voorflel  op  écne andere  wyae  beweezeh  worden: 
JMen  Aan  hel  ooi  ojiQiiddeiyk  bewyzen  uit  het  VIII. 
Voorftel  van  ditp  en  bel  ^  Gevolg  Van  het  XII.  Voóifftei 
in  het  L  Boek. 

V.  &EVOLÓ. 

Uit  een  ftip  buiten  den.  cirkel  kan  inen  maair 
twee  lynen  naar  den  omtrek  trekken»  die  gelyk  aan 
fcikander  znllenzyn; 

IV.  AAMMctKitfo.  indien  men  dit  Voorftel  met  het  voor- 
gaand verge}ykt|  zal  men  zien,  dat  het  inde  daad  een  etl 
bet  zejfde  Voordel  is  i  en  da:  het  verrehil  alleen  in  de 
plaatfing  van  het  (lip  A  befiaaL 

XIL  vooas^Ét.    Fig.  74. 

Twee  Choordèh ,  (AD ,  B  E) ,  die  zich  mir  welfeeJ^ 

Vallen  fnyden  O"  F) »  fnyden  zich  altoos  to ,  dat  de 

rechthodc  uic  de  deelen  AF,  F  D)  van  de  eenè  ge^ 

iyk  18  aan  ^eo  rechthoek  uit  de  deelen  ^BF,  F£^ 

van  de  andere; 

BucL.  III.  35. ...  S.  p«  i  16.  pr.  23. 

jttEsTB  BEWTs.   Uit  4e  eigehfchappen  der  rechthoekige* 

driehoeken  ontleend*  ( 

BzaEibiNÓ.   l*fek  door  P  en  het  ihiddefpnnt  C  de  mid- 
lilellyn  NCGt  vervolgens  CD:  en  CBx  bp  AG. 
lÉEwrs.  Uil  het  VI.  Voorftel  van  dit  Bock,  en  II,  7.  bet 
4  Gevolg»  is  in  de  ^^CDH.  en  CFH. 

Q  op  CD^Qop  CFzibop  BD-*C3opHF. 

Ü  waai. 


waaruit,  door  de  gefyfihefd  der  (Iraalen  CD,  CN,  CÖ 
«ü  .dopr  het  V.  Voorflel  van  het  11.  Hoek»  recdtboe^  uit 
NF  en  F  G  zz  rechtboek  uit  AP  eo  FD.  Utn  bewy^t 
het  zt\[dË  voor  den  rechthoek  uit  EF  en  F  E :  waar  uit 
.    het  voorfïel  volgt, 

TWisDB  BBW7S.  Uit  de  gelykvormlge  driehoeken. 
BEREioiNO.  Men  trekt  AB  en  DC. 
ixwYs.  Uit  het  3.  Gevolg  van  het  IIL  Voordel,  is  A  ABP 
Vn  £k  F D E:  en  dus  uit  IV, ,  a. 

AF:  BF  =  FE:  FDt 
en  dus  uit  IV. ,  7.  het  5.  Gevolg : 
rechthoek  uit  AF  en  FD  j=  rechthoek  uit  B  F  en  F  IL 
I.  AAüMBRKiNG.  Dit  voorltcl,  aldus  bewee^n,  levert  ook 
een  bewys  op  van  het  VlIL  Voordel  uic  het  IV.  Boek. 
li.  AANMERKING.  Het  ^oofftel  Is  algemeen :  doch  wanijeer 
ër  voor  de  cbdorden  cfie  tich  fnydèh  ,  byzondierè  oinlhitf- 
digheden  bykomen ,  zullen  *er  ook  uit  het  Voorftel  eeni- 
ge  by zondere  gevolgen  geciokken  kunnen  worden:  zo  als 
by  V.  wanneer  de  choorden  elkander  rechthoekig  fnyden : 
en  In  dac  geval  is  of  eene  oercel  ven  de  middellyn,  bec  geen 
de  Hof  van  het  IV.  en  V,  GavOlg  opleevert :  of  zy  zyo 
beide  choorden^  maar  die  redithoekiggefiieeden worden: 
en  die  is  het  geval  van  bet  VI*  Gevolg. 

L    OIVOLO. 

deélen  van  eem  t:hoorde  zyo  altooe  wederkee- 
lig  ^  zo  als  de  deelen  van  eene  andere  chöotde»  di^ 
de  eerstgemelde  fnydt  2  d.  L 

AF:  BF  =  FE:  FD. 
IIÏ.  AANMBAKisfo.  Indien  men  het  éerflë  bèwys  van  béc 
Voorftel  gebruikt,  volgt  dit  gevolg  uit  het  Voordel»  door 
IV.  7.  het  4.  Gevolg. 

Maar  indien  men  het  tweede  bewys  gebruikt ,  is  dit 
gcfVolg  minder  een  gevolg  van  het  Voorftel ,  als  3e  uit» 
drukking  in  woorden  van  datgëdeelte  van  het  bewys  zelf» 
waaruit  herVooiftel  woidt  afgeleid* 


t,4f3.  Ov&fj/nim  wof  tot  den  Cirkel  gettokhn.  ïps 

IL    GÉVOLC. 

Op  dat  er  een  cirkel  door  vier  gegeeven  (lippen « 
A ,  B  9  B  9  E  getrokken  zoude*  Kunnen  worden  n  moe- 
ten deadvën  sodanig  geplaatst  zyh»  dat  de  lynen'die 
tt  vereenigen  zich  in  wedetkeerige  reeden  fiiyden-'9 

of  dat     .  » 

AF:BF  =  rB!FD. 

/  IV«  AAimxanifO.  Men  ka»  dos  ofec  altoos  eetien  c'rkd 

door  vkt  gegcev^  ftjppen  trekken ,  daar  zulks  voor  drie 

.  Aippen  9  mica  zy  niet  in  ééoe  letbte  lyn  liggen  ,  altoos 

mogéifk  js^  ao  als  wy  daeJn.betiiL  Voorllel  beweesen 

,  lipbben,  i 

in.  GBvoLa    Fjg.  7s^ 

Indien  ^er  uit  eenig  (lip  (B)  van  den  omtrek  eene 
lyn  CB  F)  loodrecht  op  de  middellyn  getrokken  wordt^ 
£al  het  vierkant  van  die  I  jói  gelyk.  zyn  aan  den  recht- 
boek uit  de  deelen  (AF,  F D> van  de  n^ddellyn» 
en  dus  zal  ook  die  lyn  midden  ^  evenreedig  zyn  tos- 
fchen  de  gemelde  deelen  (JV.^  j.  het  5.  Gevolg)  d.  L 

D  op  BF  =  rechthoek  uic  AF,  FD :  en 
AF:  BF  =:  BF:  FD* 

V.  4ia«MaByiNo.  Het  leUde  kan  uit  het  V.  Voorftel  van 
dk  Boek»  en  hec  WiVL  van  bet  IV.  Boek  onmiddelyk  be. 
weezen  worden.  , 

VI.  iURMERKnro.  Hier  op  rtfsten  de  oplosfingea  van  bet 
14,  i3t  19,  BO  Werkftukjvan  bet  L  «'de  $•  cipJosfiog 
van  het  2s»  bec  19  ea  bet  gevolg  van  het  34.  WerkQuk 
van  het  HL  Boek. 

VII.  AAtfM atxiiio»  Indien  dan  het  deel  A  F  p  «  maaien 
ket  deelFD  bevat,  of  AF2S«  K  FD:  zoisQ  opBF 
=  «X  DopFD.  en  n  opBD  =;□  op  FB  «i-  Qop 

FD  =  »  Ó  op  FD  4.  □  op  FD  rr  »»+T  x  Üop  P^^* 
dat  is ;  bet  vierkant  op  de  chooide  B  D  bevat  zo  veele 

Na  ^'»*'ï 


jp6  V.  Bört;  Ovtr  dm  Cirkel 

mttlen  het  vierkant  ?aa  FD ,  als  er  in  de  mlddeHyn  A  D 
deelen  gelyk  aaa  FD  genomen  worden. 

IV.    GïVOJUO. 

Die  zelfde  lyn  C^  F^ ,  eene  loodlyn  namelyk  op  eene 
jniddeHyö»  i«  altoos. «odaaig  gefteld  dat  het  vierkant 
op  dörelve  gelyk  is  aan  het  verfchil  der  vierkanten  op 
den  radius,  en  op  bet  deel  van. de  tniddellyn  dat  tus- 
fcben  het  middelpuot  en  die  loodlyn  hegreepen  is^SLU 
D  op  B*  =  D  op  CD  —  □  op  CF. 
Uit  bet  voorgaand  gtvolg »  en  II.»  5.  tn  aanflterklng 
. .  ncemende  dat  AF  =  CD  +  F  C,  en  FD  es  CD-^FC. 
Het aeifdekao  onmiddelyk  uit  II 7.  i  Gevolg  worden  afgeleidt 

V.   G  E  V  o  L  tï. 

De  twee  voorgaande  gevolgen ,  namelyk  dat  Q  op  B 1^  r=: 
lechihockaitAFcn  FD,  —  D  op  CD  —  Q  op  CF,  zya 
tx>k  omgekeerd  waar :  namelyk  l  zo'  eenige  lyn  A  B  D  zodanig 
«eftcld  is ,  dat  men  voor  ieder  flip  van  die  Jyn  bebbe  Q  op 
S¥=^  recbtfcoek  uit  AF,  FD,  of  =  Q  op  CD  —  D  op 
CF  f  dan  is  die  lyn  de  omtrek  van  eenen  dikel  waar  vto 
^B  de  middellyn  is. 

PAPPUS,  CoU.  Mathem.  VIL,  p«  x65« 
'  VIIL  AANMERKING.  Dit  leevert  op  het  geen  de  beden* 
.  dagfche  Wiskonftenaars  noemen ,  de  Fmrg9êjki9ig  ^A^tpKh 
tjb)  vap  den  Cirkel,  of  in  het  algemeen  van  eene  kromme 
Jyo.    De  iyn  (A  D)  wier  riditing  gegeeven  is ,  wordt  a 
ot  middtUyn  genoemd:-  men  noemt  het  flip  A  of  C»  van 
liet  welk  men  de  (lukken  AF,  of  CF  der  mlddeilynen  o£ 
asten » afgefneedenen  of  absciffm  (jAscifféiy  genoemd ,  begint  to 
neemen  \  den  oorfprang  der  afgejneedinen  of  akfcijpfn :  en 
de  ly nen  B  F  noemt  men  Mgepêsten  of  orékaten ',  [wdintM  #   * 

De  kromme  lyn  is  dan  bepaald  zo  dra  de  betrcjcklng 
die  *er  beUcndig  tusfchen  de  afgefruiden  tztvifepasu  lynen 
plaats  heeft,  bekend  Ia.  Voor  d«n  Cirkel  wordt  die  bti 
trekking  uitgedrukt  door  <  Q 


/  4f^*  ^^  fy^^^  ^  ^f^^*  ^^  Grhïgetrokken.  ip^ 

□  op  BF  ~  rechtboek  uit 'AF,  FD,  of  = 

rechthoek  uie  AD,  PD ^  D  op  FD» 

BoemeadedanBF,  y;FD,  x;  AD,  2a; 
en  in  acht  neemtnde  het  geen  wy  IV.,  7,  bet  8.  Gevolg 
en  de  10.  Aanm.  gezegd  hebben,  is 
3'  ^=L.(iié  -«•  s>x stAS  r*  afi  de  veiRoIjrkiog  die  den 
aan  der  Cirkels  aanduidt:  of  ook,  ftellende  CF  :=rx^ 
ëat  is.,  de  o&icj^,  niet  vao  het  uiteinde  der  middeliya, 
mnar  van  bet  middelpunt  neemende.  Is  y*  s  4^  — «  x«  s 
(«  4.  x)  (a  —  x)  de  vergeiyking  van  dea  Cirkel, 
IX.  AMUBMMIV9.  Wy  hebben  in  de  9,  Aanmerking  op  het 
VII.  Voordel  van  het  IV.  Boek  geaegd,  waf  de  Ouden 
door  vlakke  plmfm  of  vlakU  werkJhMen  veHlaan:  zy  zyn 
iiamelyk  die,  waarin  het  gevraagde  getal  zo  welhi  het 
vierkant  als  door  een  ander, doch ^e^eeven, getal  gemnl- 
tiph'ceecd  voorkomt:  en  het  is  door  het  derde  en  vierde 
voorgaand  gevolg,  dat  zy  dei^Iven  geometrisch  oplosfen: 
immers  kan  men  atle  die  Vraagftokken,  of,  zo  als  meo 
bet  na  noemt,  alle  dfe  vergeiykingen  vfin  den  tvs^ien  ffotd 
aot  deeze  twee  herleiden. 

!•  X*  -j7  ax ~  k*:  IL  X»  •+•  ax  =  —  *'• 
vooi  siT  L  Stel  (FIg.  60.  Tab,  V.)  G  L  =  ^a,  10  =:  b 
rechthoekig  op  DL:  befchryf  uit  L  als  middelpunt  met 
den  radius  L<  den  cirkel  DIK  F,  die  de  verlengde  lya 
LG  la  D  en  F  (nydt.  Dan  is  de  lyn  DG  het  getal  x  dat 
de  vergelyking  x» -f-  a  x  =  ^:  en  de  lyn  G^  het  getgl  * 
dat  de  vergelyking  x*  -^ast^zh^  oplost. 

Verder  zy  HF  =  DG:  dan  Is  DG  =  HF=  GF  — 
GH  =  GF_«, 

Want:  DL  =  }  «  -4-  DG  j  DF  s:  ö -f- a  DG: 
GF.=  DF  —  DG  s  a  -^-DG. 

Indien  men  dan  in  het  IIL  Gevolg  voor  de  vlerkanten 

de  tweede  magten  ,  en  voor  de  recbtho(;keo  het  mulü* 

plicitie«teeken  gebruikt ,  Ivt  geen  geCcbiedeü  kan  zo  alt 

N  J  ^t 

9^ 


ipS 


F.  Boek:  Over  den  Cithh 


wy  zulkt  in  bet  8.  Gevolg  N*.  t.  en  lo.  AanmcTkllie  op  htt 
Vil.  Voordel  van  bet  IV.  Boek  getoond  bebbcnt  li 
fG'=DGxGF  =  DC  X  («  +  I>0)=  DG'  + 


1G'  =  DGX0F=GFX(0F— «)  =  GF*  — til 
GF  =  f.  I 

vooK  HET II.  Stel  (Hg,  IS-  Tib.  IV.)  AB  s:|«<Mi±ni| 
uit  Emet  AE  den  Cirkel  A  D  B :  ftel  A  C  ;^  *looilRCb«p| 
AU:  zr  CD//  AB:  eo  DF  J.  op  AB  :  dnsBBs— ji 
DF=CA  =  »:  diM  jt  FË'=DË*  —  DF*=J ■'—''!' 
«nFEz=KT«^^--^'*  =E0:  dut  BFsKB-t&? 
r=  —  {  4  •!■  1/  Jfl'—  6» 

waar  uit  volgt : 
i«  t/  J  a'  —  6'  =  BF  ^.■«,  eadoi 
;  a>  _  (■  =r  i  a'  +  d  Ito  BF  +  BF* 
of  BF*  +a^  BF  =  — i» 
cn  du  voldoet  B  F  aan  het  getsl  s  dU  de  vergclyliini 
X'  4-  c  X  =:  —  t*  oplost. 

a'Al'rrAE  —  FE  =  }«_  y\e  -^  t*  en  At 
l/{ft'  —  i'rrjfl  —  AF:  en  diu 
Ja'—  t»=AF*  —  -S(AF  +  5l^ 


ƒ.  ^d.  (her  fynen  in  of  tot  dinCkkelgetroüeHk  199 

d^n  dat  eene  lyn  een  getal  |  a  uiedrikke  >  en  eene  andere 
de  wortel  ^  uit  een  geul  h^ ,  dat  men  als  een  vierkant 
getal ,  meetb^  of  onmeetbaar,  befchouwt :  het  eerlte 
Joopt  in  hef  oog :  het  tweede  insgelyks ,  zo  ^»  eeo  vier- 
kant getal  is;  zo  niet»  kan  men  b^  behaodelen  als  een 
produa  van  twee  getalen  mtnl^  voor  een  derzelven»  zo 
dit  nodig  Is»  de  eenheid  (lellende :  die  getalen  m  en  i 
Kunnen  door  lynen  worden  uitgedrukt  9  en  de  lyn  middeD- 
evenreedig  tusfcfaen  dezelven  is  de  gezochte  lyn  h. 

De  Heer  xoawia  herleide  bet  geen  wy  nu  gezegd  heb- 
ben  tot  de  38  en  29  propofitie  van  het  6  Boek  van  £U- 
CUDBS :  en  in  de  daad,  daar  men  hier  x  vinden  moet, 
zoekt  men»vo]gfns  de  lyntf  »eenen  rechthoek  (a  -47  x)xte 
plaatfen,  gelyk  aan  eenen  gegeeven  rechthoek  J»,  en  wiens 
bazis  («  ^  x)  groter  of  kleiner  dan  de  gegeeven  lyn  a  Is : 
waar  op  de  gemelde  prc^ofitlSn  van  bijclidzs  uitkomen. 

VI.  CEVOLG.  Fig.   I5S^ 

IndfeB  twet  choorden  elkander  rechthoekig  fnyden , 
zal  de  ipfn  van  de  vierkanten  der  deelen  (D  op  AF  4. 
D  op  BF  +  D  op  FD  +  D  op FE)geIyk  zyn  aan  het 

vierkant  van  de  middellyn. 

X.  AAKMKEKiNo.  Dit  kan  op  vejrfcbeiden  wysen  beveezen 
worden. 

1*  Als  een  gevolg  vah  dit  voordel  aldns:  trek  BD,  DE, 
vervolgens  door  het  middelpunt  C,  Bl9  en  elndelyk 
BA,  Ai,  ID  uit  oQg  vooröei  is  > 

AF:  BF  —  FK:  FDr  dus: 
n  op  AF;  QopBFsDopFE:  QopFD. 
waaruit,  door   famenteHing,  verwlsfellng  en  wederom 
door  famentelling  der  recdens  volgt 
O  op  AF -V  D  op  BF -f- Q  op  FE -H  a  op  FD: 
OopFE^QopFD=DopB.F'4-DopFD>nopFD: 

of  (II.,  7-) 
Q  op  AF-f-GopBF^DopFE-HQopFD:  Dop 

ED  sQopfiD:  a  op  FD^ 

N4  Mau 


f^       .    r.  Boei:  Over  den  ekkeh 

p.£);  q  op  BD  zz  ^  op  ED:  Ó  op  BI:  en  dus 
(111^^^^'^'^  °P  ^^  =  q  op  AF  Hr  D  op  BF^ 

2',  ilen  kan  ook  tfit  gevolg  hewyzea  dooj  bet  yoorftel 
fiB  fTTHAGOBAsCn.,  ^0    Men  tre^^t  als  dan  CB,  CD» 
^E,  CA  en  de  loodlynen  CL,  Q^.    J^en  nceq^t  dooi; 
11.,  7..  inde^^BCL,  ECf,,  4CM,  <?nMCD,de 
waarde  ócx  vierkanten  op^B^  CD,,  CE,  CA:  de  fom 
vao  die  v/er  vierkanten  I^  gclyk  aan  4  Q  op  CB ,  ==  □ 
pp  BI;  ^n  de  fgm  der  gevonden  waarden  door  IL,  7.  en 
IJ.,  2.  ontwikkelende  vindt  men  dezelve  gelyk  Mi^.Qop. 
AF -Ir  qop  BF -h  Q  op  FE -♦- p,  op  FD, 
30  Men  kan  het  ool^  bewyzen  uit  d^  befchouwing  da( 
(Ui  Voorftel .  3» Gevolg)  daar  L  ABEHb-  A  BAF^L, 
^  bosfii  A£  H-  B  D  den  haHr«n  omtrek  uitmaaken  ;  tn$.. 
geJyl»  opi  AB  Hr  ED;  dat  dus  boog  AI  3c  hdt>g  E  r> 
nwar  l  &AI=:  L  (IV.Voorftel)  dus  (IL,  7.)  Q  op.Bl 
^□op  AB  -4-  Dop  AI:  SQopABH-Dop  EQ.r 
waaruit  door  IL ,  7*  bet  voorftel  volgt. 

lodien  in  cenlgea  driehoek  (EB F)  eene  lyn  CBI)  eeiim 
4c,r  hoeken  (EB F)  in  twee  gtiyke  deeien  (E»I.  IFF) 
^jcelt  en  de  overftaande  zyde  EF  foyd*  :  zal^  het  vhrkana 
Tao  die  lyn  (BI)  met  den  rechtboek  der  deelen  (At,  Fl} 
fan  d«  gemelde  lyn  (BF>  gctyk  zyn  aau  den  cechthoek  dcK 
-|wee  overige  zyden. 

BEWxs.  Meo.  üeHe  dat  de  ^  E  BF  in   een  cirkel  ftaa . 

(P  VppxOeL).  zy  BI  de  gegeeven  lyp  die  L  EB  A  =  L 

4B.  F  roaak^.  Men  oeen^t  uit  dit  Voordel  aan  dat  rechth. 

yit  Al  enl^.^  rechth,  uit  El  en  IF:  men  bewyst  uit 
telG^.^-*  van  l^et  III  Vqya^i  Öat^ElD  V^^  ABFf 


J.  4fi  Over  lynen  m  of  tot  ien  Griel  getrokken.  9«i 

en  dus  uit  IV.  2,  vervolgens  uit  IV,  7 ,  5  Gevolg,. 
tn  II,  I.  bet  s  Gevolg  dat  recbth.  uit  BE»  BF  =  rechth, 
uit  £1 9  IF  4-  □  BI :  waaruit  de  zaak  volgt. 
ZlAARMBRKmo.  DU  was  reeds ,  doch  uit  andere  groadeiii 
|o  b^t  I^  Voordel  van  bet  IV  Qoe^  beweezen. 

XIII.    VOORSTEL.     Flg.  40. 

« 

Indien  twee  of  meerder  lynen  (AD,  AF,  AG» 
fïnz.^  uit  $^n  (tip  (A)  buiten  den  grkel,  tpt  aan  den 
omtrek  van  den  cirkel  getrokken  worden  en  verlengd 
zynde  denzelven  fnyden ,  zyo  de  rechthoeken  uit  elke 
^eheele  lyn  en  zyn  ftuk  dat  buiten  den  cirkel  valt  ^yit 
( A  D  en  A  K,  uit  A  F  en  A  £,)  altoos  gelyk  aan  elkander. 

S.  p.  119»  Gev.  I. 

xeRSTE  BfWTS.  Uit  d^  efgenfchsippen  der  rechthoekige 
driehoeken. 

^RRBiDtsiQ.  Men  trekt  de  (Iraalen  CD,  CF»  en  dan  CM 
jpopADeoCQ  1  op  AF: 

f  8WTI.  in  de  rechthoekige  driehoeken  C  A  Q  en  CA  M  ïs 
(door  U ,  7  :  het  4  Gev.)  p  op  A  Q  —  Q  op  Q  E 
r:  O  op  AM  ..  Q  op  MK:  waar  uit  door  II»  5  ^n 
bet  VI  YoorOel  v^n  dit  Bert  het  befluit  opgejpaafct 
wordt 

TwuDE  JU&WT4.  Uit  de  gelykvormige  driehoeketL 
lUKiDiiro^  TrekFD»  en  EK. 

j^wTs.  Men  toont  |o  dat  A  AFD  e^  A  AER  vermits 
L  DAF  in  beiden  gemeen»  L  FDK  +  L  FEK  :;:  2  L 
(III  Voorflel  1  Gev.)  —  Z,  FEK  4,  L  KEA:  en  dus 
I.  FDK  =  L  KEA.  Waaruit  door  IV.  a  vojgt  AD; 
AF  :zz  AE  :  AK:  waaruit  door  IV,  7:  het  s  Gev.  bet 
Voorflel  volgt. 

I.  iAHMz^KKiNo.    Het  blykt  duidelyk  dat  dit  Vomüel  en 
bet  voorgaand^  één  en  htt  zelfde  Voordel  zyn,  dat  men 
flgei^eeqer  op  deeze  wyze  zoud^  kunnen  uitdrukken. 
^  ludien  men  twee  lynen  nekt ,  die  elkander  binnen 

W  5  •>  ^f 


tiM  V.  Beek;  Ovh  dm  Cühl 

r 
M  of  biitcn  den  olrkcl  fnyden:  zyn  de  rechthockeir  der 
\  „  ftukken  vap  itdm  lyu  die  tusfcben  fcct  ftip  daar  de  lynen. 
elkandtf  CnyieD  en  de  beide  (lippen  daar  elke  lyn  den 
pflHi-ei  fty*,  paderliag  gelyk. 


» 

L  CEVOLG^ 


De  fbylyoep  woideo  door  den  drkel  ki  oag^eerde. 
icedcn  gcfoeeden :.  dat  is 

AF  ;  AD  =:  AK  :  AR 

II.  aanmbrking.  Indien  men  bet  eerde  b«wys  gebruikt 
^oht  die  uit  het  Voorftel  door  II.  7 ,  het  5  Gevolg:  en  zo 
men  hec  2  bewys  gebruikt ,  is  het  minder  een  Gevolgd 
dan  de  uitdrukking  in  woorden  van  dac  gedeelte  van  het 

.  i^wys  waar  uit  bet  beflaic  worde  opgjemaakt.. 

II.    GBVOLG. 

Indien  men  uit  een  ftip  A  buiten  den  cirkel  eene 
f  aaklyn  CA  B)  en  eene  fiiyiyn  (A  F)  naar  welgevallen 
trekt,  is  het  vierkant  op  de  raaklyn  (AB)  altoos  ge- 
)yk  aan  den  rechthoek  uit  de  fnylyn  (AF)  en  haar 
gedeelte  (AE)  dat  buken  den  cirkel  valt:  enorngQ- 
keerd. 

BOCL.  III.  36.  37-  S.  p.  118.  pr.  S4« 

III.  AANMERXI^'a.  Wy  befchouwen  dit  aU  eeit  oamidde- 
lyk  gevolg  uit  ons  Vooiftel:  want  wanneer  DA  een  raak» 
lyn  wordt ,  valt  het  Hip  K  op  B  :  dus  DA  rr  KA  en 
rechthoek  uit  DA,  KArrQBA.  Anderen  ,  zo  al* 
SOCLIDE8»  maakcn  van  dit  Gevolg  het  hoofd -vooröel^ 
en  van  on«  Voorftcl  een  Gevolg:  en  dan  wordt  het  béwec 
zen,  of  uit  de  eigcnfchappcn  der  rechthoekige  driehoe- 
ken, of  uit  de  gelykvormige  driehoeken :  In  het  eerfte  ge- 
val is  door  II.  7.  X  Gevoifi:  □  AB  =  Q  AC  —  Q 
CB  =  D  AC  — nC<j  =  Rechtb.ultAG  AL(II.5  ) 
—  en  dan  gaat  het  bewys  evtn  als  in  ons  Voordel  voor\ 

In  het  tweede  geval  volgt  het  door  IV.  3.  en  IV.  7 . 

5  Gt' 


/•  Afl  Over.  iynen  müftotdeu  Cirkel  getrekken.  aof 

5  Gevolg  oit  de  gelykvormigbeid  der  driehoeken  CFig.  164.) 
A  £  B  eir  F A  B :  want  L  A'is  gemeen  in  belden:  en  door 
het  IX.  Veorüel  van  dit  Boek  isLEBArsLBFE. 

IV.  üANMERiciNG.  dier  op  rust  de  oplosfing  van  bet  13. 
Werkftuk  van  het  I.  Boek ,  en  ook  bet  bewyt  ?an  de 
X  Oplosfing  van  het  10  In  bet  111  Boc^. 

IIL    GEVOLG. 

De  raaklyn  is  midden-evenredige  tusrchen  de  (by« 
]yn »  en  Jiaar  ^eelte  dat  buiten  den  cirkel  valt. 
Uit  het  II  Gevolg ,  en  IV.  7  Gcv. 

IV.  GEVOLG. 

De  twee  raaklynen »  die  men  uit  een  ftip  naar  den 
cirkel  trekken  kan,  zyn  onderling  gelyk. 

V.  AANiURXiNo.  Dit  hadden  wy  reeds  in  l^et  XI.  Voor* 
itel,  4  Gevolg,  beweezen. 

V.  GEVOLG.  Fig.  40. 

.  Indien  het  buiteiilte  deel  (A  K)  van  eene  der  Iynen  (A  D)  oiid« 
den-evenreedig  is  tusfchen  de  belde  deelen  van  eene  andere 
(AP):  zal  ook  het  bultende  deel  (PA)  van  deeze  midden- 
evenredig  zyn  tusfchen  de  beide  deelen  van  deecrsCgemelde: 
Want  20  AP  :  AK  =  AR  :  HP,  daar 
AF  :  AK  s:  DA  :  AB,  iso«k 
DA  :  AH  ir  AK  :  HP  :  en  dos 
DA  —   AK  :  DA  =  AH  *—  HP  :  AH  of 
DK  :  PA  s  DA:  AHxeodi» 
DK  :  PA  =  AP  :  AL 
vz,XA.  (^enm  p.  340. 

VI.   GEVOLG.    Fig.  160. 

Indien  de  beide  Iynen  zodanig  getrokken  worden ,  dat  bet 
bultende  deel  van  de  eerde  (laat  tot  derzelver  binnende 
deel»  zo  als  bet  bionende  deel  vin  de  tweede  tot  derzelver 
bultende  deel,  zullen  dd  buiteafte iieelen  van  de  eeide  en 

d« 


t^i,  V.  Boéki  Over  den  Cirkèt 

de  tweede ,  twee  middeiKCvenrcdjgen  zyn  tusfchcn  de  bloneft^ 
ftc  declen  van  de  tweede  en  eerile:  want,, 
Uir  tfct  ondertlcliiog  is 

DK  :  A.K  2p:  AP.- H  Pof 

DK  :  AP  Z2  AK:  HF; du«: 

DK  :  AO  =1  AP:  AH  ei> 

AD  :  AH  =  AP:  AK  dos 

DK  :  AP==  AP;  AK  ^  AJ,-  HPi 

Óf  ^  DK,  AP,  AK,  nf. 
V«  AAKMCRKmc   Indien  men  dan  twee  lynen  in  den  clf^ 
kei  geometrisch  zodanig  trexken  kon  dat  D  K  t  A  K  =& 
AP:  HP,  was  bet  viaagftuk  om  twee  midden-evenredi-. 
gen  t.e  vinden  geometrisch  opgelost,  en  liet.i&  hie^  toe 
dat  viETA  bet  vraagftuk  geUragt  heeft  ;  doch  dit  is  niex 
niogelyk.    Men  kan  wei  de  zaak  tot  eene  eenvoudiger 
oplo&fing  brengen  rnamelyk:  aldus  :Fig.  lóo.men  befchryve 
eenen  cirkel  waarvw  de  middellyn  eene  der  gegeeven  ]y^ 
nen  is:  men  trddi«  de  andere,  (de  kleinfte),  HP  in  den. 
drkei:    mea   veilenge  dezelve   zo   dat  HL  =  H*P  : 
men  trekke  verve  Igent  PL  H  LC.     Men  trekke  ein-^ 
delyk  door  het  middeipont  C,  de  lya  DCKA  zodasi^ 
dat  A.G  ??  K  C  worde :  dan  Sa 

AG:  AP  sjGCtPL.** 

maas  A  G  =  i  KD  zo  als  PH  r:  f  PL: 

dua  A&:  KD  =  PH:  PL  en  dua 

KD:  AP  =c  GC;  PH. 

maax.AG  =x:  KC^  dus  GC  C3  AK:  dos. 

KD:  APzs  AK:  PH  of 

KD:  AK  =:  AF:  PH:  en  dna 

n-  KD.»  A,P>  AK ,  PH:  maar  men  kan  de  ly» 
P  C  K  A  geometrisch  niet  trekken  zo  dat  AG  =;  K  C.  ^^ 
vieta.  p.  243« 

VIL    GSVOLG.     Fig.   I$K 

Indien  dt  boek  ABC  recht  is,  en  men  den  Rechthoek 

AD 


t  J^i.  Ovar  iyntn  in  iff  M  den  Cirkel  ptrokken.  2t>y 

AD  C B voltooit :?eider4oorD en A,  endoorDen  C,  de 
lyBenDC6.eDDAP,eneindel7ku2tB,defDylynGBOrKy 
20daDtK  trekt  dat  BG  ±t  OF»  daa  zalleo  AF»  en  GC, 
cvee  middel  evenreedigen  cusfchen  AB  en  B  C  zyn : 
want  daar  OF  ^  BO,  IsOO  =±  BF: 
xn  dtis 
Hedbch.  FD,  AF  =±:  Recbt  Bf ,  FO  ^  Reèhth.  OGi 
BG  c=  Rechth.  GD  GC:  en  das 
l*  GD:  FD  ==  AF:  GC:  maar  (IV,  i.) 

GD;  FDi=:  ABi  FA:  dus 
4»  AB:FA  =  FA:  GC._ 
3»  GD  —  AB:  GD  =  FÏ)  —FA:  Ffi 
ofQC:  GD  =  BC;JFD 
«•of  GCt  BC  s  GD:  FD  3=  FA;  G,Ct 

dos  2*  en  4* 
AB:  FA  =  FA«'  GC:3  GC:  BC:  endo^ 
«f  AF,  FA,  GC,  BC. 
Indien  men  dan ,  A  B  rechtboektg  op  B  C  gefteld ,  en  eeik 
Cirkel  die  door  de  (lippen  A ,  B ,  C  gaat  getrokken  zynde ,  deH 
rechthoek  AB  CD  voltooid,  en  DA  en  DC  verlengd  zynde^ 
tnen  door  het  (lip  B ,  de  lyn  G  B  F  zodanig  trekken  kon ,  dat 
BG  ::£  FO,  was  het  vraagftuk  van  twcie  evenreedige  lynen 
opgelost ,  en  het  is  tot  die  vraag  dat  pb  ilo  van  Byzantimn, 
bet  gemelde  vraagftak  gebragt  heeft.    Zie  tacquet   op 
sucL.  Vi.  13* 


m^ 


IL     A  F  D  E  E  L  I  N  G- 

OtER  BB  CIRKELS  DIE  EtKANBER  RAAStH 

OF  SNYDEN. 

XIV.   VOOasïBE. 

Cirkels  die  zich  fiiydea  of  raakcn  hebben  het  zelf- 
de middelpunt  met. 

SUCL. 


i 


ftotf  V.  Boik:  Over  den  CirhL 

BDOL.  lil.  5«  6: 
Ai«ofiM£BNfi  AAtfMEJuniro.    D(t  Voofftel  en  4e  drie  vol- 
gonde  niftteo  op  dtc  grondbqg^Bfel»  dtc  twee -cirkels»  die 
elkander  mkea  of  fn^deo.  Juist  zo  ved^llippeD  genteen 
hebben ,  -als  er  llippen  zyo  in  welfce  17  ste|i  raaken ,  of 
fnyden;  gevolgelyk  dat  de  lynen  uit  die  (lippen  n^ar  ieder 
middeipHnc  getrokken ,  gelyk  zallen  ^n* ,-    ■ 
SBwrs.  Vooc  de  cirkels  die  elkander  fiiyden  ^ig.  44. ;  voor 
die  welke  elkandi^rinnerlyk  rakken  Flg.  45.;  voor  die  wei ke 
elkander  ulteriyk  raaken ,  Fig.'46. ;  voor  deze  laacQen  fpreekt 
de  zaak  van  zelf»  daar  de  beide  cirkels  geheel  buiten  elkan^ 
der  ftaan:  vopr  de  twee  eerfle  gevallen  word  bet  bewjra 
opgemaakt   uit   de   ongerymdheid  die    voortvloeit  roet 
het  tegendeel  te  ftellen ;  en  die  ongerymdbetd  wordt  uit 
de  gelykb^fd  der  (Iraafen  opgemaakt. 

XV.    VOORSTEL. 

0 

A 

Zo  twee  Cirliel»  elkandei:  innerlyk  f  of  uiterlyk  raa- 
ken >  gaat  de  lyn^  die  door  de  beide  middelgiuifiea 
gaat  f  ook  door  het  ftip  van  aanraaking. 

BUCL*  lil»  II»  ia. 

iswYs.  Voor  beiden  uit  het  ongeryipde.  Zo  de,  cirkels 
elkander  kmerlyk  raaken » Fig.  45 » en  becge(Ulc|e  geen  plaats 
beeft;  laat  dan  J  hec  nuddelpunt  zynvan  den  cirkel  AD  IS 
buiten  FA:  trek  AI:  dan  moest  Os*  I.)  ^^  ^  ^^  ^yn: 
dajc  onmogelyk  is.  Zo  de  aanraaking  uiterlyk  ii;»  C^^ 
46.)  laat  de  lyn  CF ,  die  de  middelpunten  vereenigt  bui* 
ten  A  vallen:  dan  moet  (15*  I.)  CD  4^  BF  V  CF  zyn» 

dat  onmogelyk  i«.     '    ; 

AANMiaKiNo.  Men  kan  thans  de  17,  18,  19  Werkftnk* 

ken  .van  bet  iV  Boek  opiosfea. 

XVL  VOOESTEL. 

Een  cirkel  raakt  eenen  anderea  cirkel  flecbts  ia 
ten  ftip 
BüCL.  IIL  13  — -  S.  p.  98.  pr.  6. 
atwrt.  Voor  beiden  uit  het  ongerymde*  Zo  de  tannakitig 

in* 


il.  Afd.  Over  de  Cirkels  die  elkander  raaken  ^ffnjden^  to^ 

iDnerlykgefcfaiedt,  Fip  45 »  laat^n/B  co  A  de  twee  flip* 
pen  Vao  aanraking  zyn:  en  CVooftlel  Vil)  F  en'C  de  cwce 
mlddelponteD :  dan  moest  FB  se  FC  ^  CB  dac  (is,  I) 
ooAogelyk  !s.  Zo  dt  aanfaakfo]$ '  aitef lyk  ^  \  -  ^i^ 
46  9  laaten  A  ei  D  de  twee  fti>peA  van  aaanaking  zyn : 
danmoettCA  4^  AF  s:  CD  41.  DF:  dat  (iSi  I)ooflR»i 
gelyk  U "     '.    ;  .^    '•    A     J 

.XVII.  Voorstel. 

Twee  Cirkels  die  elkander  fnyden ,  fnyden  zicTi  in 
twee  (lippen  9  welke  zodanig  gépüttst  2yn  dat  de  lya 
die  dezelven  vereenigt  loodrecht  ftaat  op  de  lyn  die 
door  de  middelpuntet)  van  beide  tie  cirkels  gaat^  en 
door  deeze  in  twee  gelyke  deelen  gedeeld  wordt , 
en  zy  kunnen  elkander  in  niet  meer  dan  twee  ftippen 
fnyden. 

jnjcL.  ili.  ib  — *  Sb  p«  9^  Gev^  k. 
I  •EDKBLTK.  Plg.  4S.  ludfeo  de  bddeOrkck  maat  een  ftp 
gcmeea  badden  zouden  zy  zich  ilecfatt  raaioen:  jdut»  4aÉr 
zy  zichtfoyden,  fijyden  zy  zidi  tensinflén  in  twee  ftippeni 
Die  (tippen  kniQenaiet  i^aaan  deoaeifdenkaac  vaode 
lyn«  die  de  beide  oifddclpiinten  vereenigt:  wait  dan  zoude 
nien  aan  éinen  kant  uit  een  ander  (Up  dan  bet  middelpunt 
tweegeiyke  lynen  kunnen  uekken  dat  onmogelyk  ii.  (door 
bet  Gevolg  van  het  VIU  eo  $  Gev.  van  bet  IX  Voordel.) 
Die  (tippen  A,  F  zullen  dan  aan  verfchillende  kamen 
vallen»  en  dan  volgt  bet  Voorftel  uit  L  11/ s  Gevolg. 

11  oinzBLTz  Fig.  47.  Uit  het  ongeqrmde ;  want  dan 
aioeaten  -de  beide  Cirkels  aen  en  bet  zelfde  middelpimt 
bebben  1  dat  onmognlyk  ii :  door  het  ZI V  Voordel : 


ZES. 


ZESDE    BOEË. 

"bTSa  DB    IHSCHKEVEHB    EK   OÜSCBim 
TEBLHOEKBIL 

I*    AFDEËLINÖw 

lIOEMSCH&FPBil  DER  TEBLHOSKBM  Bil 
Or  OH  OBM   eiKXBL    ÜBSCHRBXTBM  XT 

Bepialingbh. 


Ëene  éguui  wordt  gezegd  in  eene  andere  éffii 
ttian ,  of  in  dezelve  berchreeven  te  zyn,  ais  de 
pen  van  haar  boeken  op  de  zydcn  vaa  dia  an 
figuur  nuteo. 

£a  diu  wordt  eene  figuur  gezegd  in  eebe  aBder 
ftaan  «of  in  dezelve  berchreeven  te  rfOi  ati  dcto^ 
Van  haare  hoeken  cp  den  omtrek  nuten:  en  de 
kei  wordt  gezegd  in  eene  figuiir  befthTceven  U  ; 
als  zyn  omtrek  alle  de  zyden  raakt. 

KüCL.  IV.  i',  3,   s  bep S.  p.  1».  def. 


Ljif^  ËigenfchapptA' iet  Vecïhd}iie%       fio^ 

paalde  j^ootte  heeft  te  fpreeken :  maar  wy  hebben  in  hec 
gevolg  Vaa  het  XVII  Voorflel  van  het  IV  Boek  gezien  d^t 
dit  plaats  heeft  als  de  toppen  Ë,  F,  G,  I,  L  op  het 
midden  dèr  zyden  AD,  DC,  CB^  BQ»  QA  rusteni 
Waarokn  men  dian  ook  dien  veelhoek »  als  by  uitftek»  den 
Veelhoek  itt  den  veelhoek  berchreeven  noemen  kan 

II. 

Éene  figuuf  wordt  gezegd  om  eene  mdere  éguuf 
te  ftaan^  of,  om  dezelve  befchreeven  te  zyn,  als  alle 
haare  zyden  de  topt>en  Van  alle  de  hoeken  van  dlQ 
andere'üguur  raakeh. 

Én  dus,  wordt  eeb  cirkel  gezegd  oin  eené  figuuï 
befchreeven  te  zyn,  of  om  dezelve  te  (taan,  als  ét 
omtrek  van  den  cirkel  de  toppen  vjm  alle  dé  hoeken 
raakt:  en  eene  figuur  wordt  gez^d  om  dên  cirkel  be^ 
fchreeveo  te  zyn ,  als  alle  haare  zyden  den  omtrek 
van  den  cirkel  raaken , 

EVCL.  IV.  d»  2»  4,  é.  ••^-  S.  p.  J%1^  d.  2. 
lAVMEEKiNtf.    Wy  zullen  in  het  I  Gevolg  van  bet  XXt 
Voorftel  zien  hoe  een  regelmatige  veelhoek  om  eenen  le^ 
gelmatigen  veelhoek  befchreeven  wordt. 

AXIOMA. 

Een  Vtelhoek  kan  noch  in  eenen  veelhoek  nocfi 
om  eeden  veelhoek  befchreeven  worden  ^  ten  zy  dee« 
2e  evenveel  zyden  hebbe. 

I.  VODRStEL.     Fig.   77* 

Geen  figuur  kan  in  eenen  cirkel  befchreeved  wót- 
den 9  ten  zy  er,  in  of  buiten  dezelve,  eenig  ftip  zoda^ 
nig  gefield  zy,  dat  alle  de  lyneh  van  het  zelve  naar 
de  hoeken  van  de  figuur  getrokken ,  (C  fi ,  C  D  ^  C  A) 
onderling  gelyk  zyn. 

Biwrs.  Uit  I  Bep.  en  den  aart  van  den  drkch 

O  II.  Voorn. 


\ 


fio  VL  Boek:  Over  ék  Feeïhoeken. 

IL    VOORSTEL.    Fig.  78.  . 

Geen  figuur  kan  om  èenen  cirkel  befchreeven  wor* 
^en,  ten  zy  'er  in  dezelve  eenig  ftip  zodanig  gefteld 
zy,  dat  de  loodlynen  (CF;  CK,  CL),  uit  hetzelve 
op  alle  de  zyden  van  de  figuur  getogen»  onderling  ge- 
Jyk  zyn. 

BEWYs.  Uit  IL  Bepaling,  én  V.  7. 

IIL    VOORSTEL. 

I  4 

.  Geen  figuur  kan  om  eenen  cirkel  befchreeven  worden » 
ten  zyt  indien  haare  zyden  even  in  getal  zyn»  de  (om  van 
de  eerfle,  derde,  vyfde,  zevende,  enz.  gelyk  zy  aan  de 
fom  der  tweede  ^vierde,  zesde, achtüe, enz.  en» indien  zy  oru 
toen  in  getal  zp»  ten  zy  de  fom  der  eerde «  derde,  vyfde» 
zevende,  enz.  gelyk  zy  aan  de  fom  van  de  tweede»  vier* 
de,  zesde,  acbtfte,  enz.  en  daarCnboven  van  tweemaal 
dat  (luk  der  iaatfte  zyde  dac  nnfchen  de  eerfie  en  het  Hip 
van  aanraking  begreepen  is» 

piTOT.  Mem.  de  VAcad,  de  Paris.  A.  1725.  p.  45. 
BBWY9.  Ulc  IL  Bepaling,  en  V.  ii.  Gevolg.  4. 

IV.    VOORSTEL.. 

*Er  is  geen  driehoek ,  of  dezelve  kan  in  of  om  eenen 
cirkel  befchrwven  worden :  en  dus  ook  geene,  of  *er 
kan  een  cirkel  om  of  in  denzelven  ftaan. 
3BWYS.  L  Gedeelte.  De  infciiryving  des  driehoeks  in  den 
cirkel,  en  dus  de  befchrjrvlng  van  deezen  cm  denzelven, 
blykt  uit  V.  t. 

II.  Gedeelte.  De  befctuyving  des  drieboeks  om  den 
cirkel. 

BEREiDiNd.  Fig.  78.  Stel  dat  de  lynenBC.en  CD, welke 
de  boeken  ABD  en  ADB  in  twee  gelyke  deelen  fny- 
den ,  in  C  famen  komen :  trek  CD;  en  de  loodlynen  Cl, 

^   C  K ,  C  L :  men  moec  bcwyzcn  (IL  Voorflel)idat  Cl  =: 
CK  =  CL. 

BEWTS.  Uit  I.  9* 


t,  Jfd.  Sk^n/hhappen  dit  VieÜiOehn.     '  4  ï  i 

OEVOLC» 

t>e  BEREïpiNO  eh  het  b^wts  van  bet  11/  gedeelte  van  dit 
Voordel  leeveren  de  volgende  efgenfcbap  der  driehoeken 

top :  ^ 

De  lytien,  welke  de  hoeken  van  ecfaen  driehoek  In  gelyké 
t\eelen  verdóelen,  komen  in  één  ftip  binnen  den  driehoek  t6. 
faimen:  en  de  loodlynen  die  uit  hetzelve  op  de  zyden  des 
driehoeks  getrokken  worden»  zyn  allen  gelyk  aan  elkander. 
L.  C.  f.  502. 

I.  lA^M£aKr^^o.  De  .dfielioëk  h  de  eetifge  figuur  dté 
altoos  in  of  om  den  cirkel  befchreeven  kan  worden :  en 
in  oF  om  welke  men  altoos  eetien  cirkel  befchryven  kan. 

II.  aanMrkino.  Men  kan  thans  het  i.,  2.,  3. »  4.  ènsi 
WerkCluk  van  het  V.  Ooek  oplofiftin. 

V.  VOORSTEL*     Fig.  79.  80. 

Niet  alle  onregelmatige ^  maar  wel  alle  regelmatige  yeeb 
iioeken  kunnen  in  of  jom,  den  cirkel  befchreevea  worden» 
L.  C  |.  530. 

j  B&wrs.  Voor  het  I.  uit  betr.  en  2.  Voorfieh  en  'vooi:  bel 

.  11.  uit  het  j.  en  2.  Voordel:  en  11/  14^ 
A^NMEBKifirG.  Het  eerüe  en  tweede  Voorüel  van  dit.{k>ek^ 
gepaard  met  het  14.  van  het  II.  *toonen  genoeg  aan  hoe 
men  in  en  om   eenen  gegeeveta  regelmatigen  veelhoek 

.  eenen  .cirkel  befcbryven  moet:  dos  kan  mep  het  i3«eni4i 
Werkduk  van  het  V.  Boek  oplosfen^     ^  ^ 

.  AAKMBRKIK6.  Wy  fprceken  hier,  en  in  de  volgendf^  Vppr* 
ilellen ,  van  het  8.  af ,  van  regelmatige  veelhoeken  jd 
en  om  den  cirkel  befchreeven:  doch  clavius  merkt  te 
recht  aan  (op  eücl,  IV.  jó.)  dat  een  gelykzydige  veelhoek 
in  den  cirkel  befchreeven  altoos  gelykhoekfg,,  en  dus  re« 
gelmatfg  is :  doch  dat  een  gelykzydige  veelhoek  om  den 
cirkel  befchreeven/  niet  altoos  daaroifi  ook  getykboekig 
is ,  ten  zy  het  getal  der  zyden  oneven  zy  i  of,  io  hel 
even  is  ,  twee  naastliggende  hoeken  gelyk  zyn ,  of  wel 
t  wee  boeken,  waar  van,  de  eene  voor  den  eerflen ^no4 

O  2  tneo 


SIS  VLDvek:  Over  de  FeeSioAtn, 

.men  zynde ,  de  andere  tene  even  pliats  bekomt :  I7  r. 
de  4  ,  6.,  enz.  Verder,  dat  een  gelyhboeki^e  veellwck, 
om  den  cirkel  berchreeven ,  altoos  gelykzyJïg  Is ,  doch  dit 
een  £cl]r)ihoekfee  veelhoek  in  den  cirkel  bctcbreeven  het 
niet  altoos  ii ,  ten  zy  bet  getal  der  zyden  oaeeren  ti, 
of,  tndien  het  eevcn  ü,  ten  zy  twee  naaKliggvtide  zydti 
gelyk  zyn,  of  twee  zyden  bet  <yn,  wiat  van,  de  ccne 
root  de  eerjle  genomen  zynde,  de  oadeie  eene  ecitn 
plaati  bekomt :  by  t.  de  4.,  0.  enz. 

VL  vooRiTBL.    Fig.  88. 

In  tXït  vierhoeken  ,  (AEBF),  in  den  drirel  be- 
Ibbreeven ,  zyn  altoos  de  overibande  hoeken  te  ü.- 
men  ftenoBien  (AEB  en  AFB:E AF  en  EBF)  gd^ 
aan  tvee  rechten. 

locL.  III.  11.  —  S.  p>  io(S.pr.  ifl. 
xiwTs.  Uie  V.  3.  Oevolg  1. 

AAXtmMva.  'Er  k.in  dni  geen  vterhopk  (o  cfeo  cfrkel  bc 
fchreeven  worden,  of  by  moet  deeze  efRenfdiap  bezftten  : 
en  dui  kannen  'er  nooit  een  ruit ,  of  een  parallelognin 
iD  bcfchreeven  worden :  maar  wei  ecB  f  leikuu ,  ot  eeo 
lecbtboek. 

VIL   VOORSTEL.    Pjg.  88. 
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vervulden*  ^3»  ^GEBenAEAF,  enlV,  7. 8.  Oevol^  N!>. 
2:isiltchih.FB.AE  =  Rechtb.  AG.FpenRechtl^BE* 
AF  r=  BO.EF:  waar  uit.  en  uit  lLt.\  3-  Gevolg,  het 
txrfliiic  wordt  opgemtakt. 

J.  AAKniBBsiir^    Dit  Voorftel  wordt  bet  Voorftel  van 
fTOLRMAi^us  genoemd:  om  dat  ptolkmabub  of  hetzelve 
heeft  ttitgevooden,  of  'er  het  eerst  gebruik  van  heeft  ge« 
maalu ,  om  de  chaorden  van  bogen  te  berekenen ,  zo  alt 
wy  zulks  in  het  VUL  Boek  XL.  Voorftel  zullen  aantoooem 
Zie  PTOLBAI4SI7S  Almogtfium  U  L  Cap.  9. 
il.  lAVMEfiZiJTG.  Indien  men  dit  Voordel  met  het  voor- 
gaande  VoorOel»  en  met  het  s-  Gevolg  van  het  lo.  Voorftel 
in  bet  V.Boek.  vergelykt,  zal  men  zi^n  dat  'er  ia  een^ 
vierhoek» op  dal  dezelve  in  den  cirkel  befchreeven  zoude 
kunnen  worden ,  drie  dingien  plaats  moeten  hebben:  doch 
zyzYTi  zodanig 9  dat  zó  dra  een  van  driên plaats  heeft,  de 
twee  anderen  ook  plaats  hebben. 
IIL  iiAHMZRZiNG.  Men  lost  thans  het  6.»  7*1  8.99.  en  lo. 
Weikfittk  van  heCiV.  Boek  op. 

VIII.  vooRsfÈt.  Fig.  79^ 

i 

Wanneer  een  regelmatige  veelhoek  in  den  cirkel 
befchreeven  is ,  vetdeelen  1^.  de  zydej)  den  omtrek  in  zo 
veel  gelyke  bpogen ,  als  'er  zyden  in  den  veelhoek 
zyn :  a^  die  zyden  zyn  de  choorden  van  die  boogen : 
3*.  het  middelpunt  van  den  cirkel  is  dat  van  den  veel- 
hoek  :  4*.  de  radius  vin  dén  cirkel  is- dié  vun  den 
veelhoek  zelven  :  th  ^\  ét  chöördè  die ,  t wtfe  zyden 
van  eenen  gegeeven  v^dbookbeQ^ant,  'k  dezyde 
vftn  eenèn  veelhoek  dié  dé^helft  van  hef  getal  £jrden 
des  gegeevenen  veelhoeks  bezit. 

I.    GEVOLG. 

De  zyde  £F  van  eeneo  regebnatigen  veelhoek  tn  Jen 
cirkel  befclirteven «  is  de  cfaoordie  van  den  midJeN 

O  3  punt&- 


pantshock  (F CE)  of  van  cenen  boek  die  gelyfe  1% 
«an  ~  (IL ,  14.  het  i.  Gevolg.)       • 

II    QEVOLG* 

De  iyde  van  den  zeshoek  in  den  drkcl  befchree^ 
ven ,  is  gelyk  aan  den  radius  van  den  oiflcet  (IL  14, 
het  X  GevoIgO 

AAimtuKiVQ.  Hier  door  kan  men  het  is>  Wérkftuk  van 

he?  V.  Boek  oplösfen.  .^ 

liL    GEVOLG, 

De  loodlyn  van  eenen  ge1yk:2ydigenidyidK)iek  in  den 
cirkel  befchreeveo ,  is  de  helft  van  den  radius :  en  de 
Joodlyn  uit  eene  van  dcszelfs  hoêkén  op  de  overftaan-t 
^e  zyde  nedergelatcn  is  anderhalfiiaal  •dfe'fadius, 

lycLiDES  XIV. ,  I.  Cor.  voor  het  eerfteiede^lte. 

»  '  -  k  I         .     I  , 

,     IV,   GEVJOLG. 

De  zyde  van  het  vierkant  fn  den  cirkel  befchfeeven  üj^^ 
|ot  deo  radius  zo  als  1/9 :  j.  eode.  inhoud  vaii  dat  vierkane 
js  de  helft  van  het  vierkant  op  de  middellyn» 

Dos  is  de  zyde  van  het  vierkaöt,  in  den  cirkel 'befchrec*. 
,yen,  onmeetbaar  met  betrekkisg  tot  den  radius*  ' 

EüCL.  X»  117.        . 

IX,    ypORSTEI^ 

De  zyden  a  de.ointr^b^c;i|  van  gelykvormigc  rege^ 
in^tige  veelKoekeu  9 10  of  (w  cirkels  va»  verfcbJUilende 
mlddellyüen  b^chreev«o  rMm  in  de  zelfdereeden  aU 
4^  ipaiddellynea  v^  die  cirkels  1  doch  bwn?  i^oudea 
7yn  in  verduivelde  r^den  HW  d«  «^i^d^yoen^ 

:p.EWT^  Wit  bet  5,  Voordel;' en  uit  II.  14.  en  IV.  15. 
AAXMBRKTko;     Hicf    Óp,    en  op   IV.   al,' fteunt  hel 
gebruik  T%Q  #^  ^ne^  cf  den  pr^jicutiflitnBlN  pasfcr  w^k 

ke 


X 
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ke  met  het  woord  Pti.  of  Poiygêènen ,  bcftenpeid  zyn » 
en  dienen  om  gemaklyk  alle  Fdygmien  of  Veelhoeken, 
op  gegeevea  lyneo  »  of  in  gegee ven  cirkels ,  te  befchry* 
ven  :  doch  de  lyn  der  choorden  is  daar  toe  van  nog  meer 
dieost:  zie  de  2.  Aanmerkingl  op  bet  2.  Voorilel  van 
het  VIIL  Boek. 

X.   VOORSTEL.  Fig.  79. 

Indic»  men  aic  de  uiteinden  (F  en  £)  der  sydtn  van 
eenca.  regplmatlgen  veelhoek  in  den  cirkel  befchreeven , 
«loch  waarvan  het  getal  der  zyden  rnievm  h » lynen  (F B , EB) 
xiate  den  top  des  t^noverftaanden  hoeks  ( A  B 13)  trekt , 
zullen  deaelven  met  de  gemelde  syde  eenen  gel|kbéenlgefi 
driehoek  (F  B  E)  uicmaaken,  waarin  een  der  lioeken  (BFfi 
of  BEF)  op  de  grondlyn  tot  den  hoek  (FB£)  in  den  top 

ilaat,  zo  als  ~  :  i. 

TACQD£T  op  SUCL.  IV.  II, 

BB««k  Dat  i^  F  BE  gelykbeenig  is  volgt  uit  V.,  3*  het 
3»  gev.:  het  overige  uit  de  befohouwing  dat  LFBE  = 

}  L  FCE  zr  r  X  -^ :  en  zo  dra  de  hoek  FBE  bé« 

S  \ 

m 

kend  Is ,  zyn  de  hoeken  BFE»  FEB  het  ook,  uit  L 
7,  het  3*  gev, 

AANMfiiKivo.  Het  zelfde  beeft  ook  plaats  al  is  de  veelhoek 
niet  in  den  cirkel  befchreeven »  en  is  dus  eene  eigenfcbap 
van  aile  de  regelmate  veelhoeken  wier  zyden  «ntven  ia 
getal  zyn,  in  het  algemeen* 

GEVOLG. 

De  hoeken  op  de  grondlyn  ayis  dus  veelvouden  van  den 
boek  in  den  top;  en  zyn  gevolglyk  tot  dien  hoek  in^en 
(gelykzydigen)  driehoek  ^=s         *       •  ^     .        ;=  i  :  i.  • 
vyf  hoek  •  .  .  »  2:1. 

sevenboek  •  •  3  s  i« 

negeaboek         •  4  ^  <• 

O  4  AAM* 
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$i6  VL  B9eh  Ovir  dê  FeiJbêekm. 

4A1IMERK11I0.  Men  kMï  ihaM  bct  ii  co  ia,  WeAftnk  ruk 
.    bec  V.  Bock  OfloêCt^ 

XI.   VOORSTEL.     Fig.  80, 

IpdUn  men-  u.lc  het  middelpuot  vao  eenen  cirkel  eene 
loodlya  f  CL)  laat  vallen  op  de  zj^Ie  (GF)  van  tenen  re- 
gclmatigen  veelhoek  in  den  zelVcn  befckre^en»  doch  wiena 
zyden  even  in  getal  (g)  zyn .  en  men  vervolgens  die  loodlyn 
wederzyds  tot  aan  den  omtrek  verlengt ,  om  'er  eene  mid^ 
deHyn  van  te  masken ,  zal  die  middellyn  de  zyde  CG  F)  op  welk» 
zy  valt  in  twee  gelyke  deden  (GL»  LF)  veideelenr  ea  de 
lyncn  (G  H,  FH)  die  men  uit  de  uitcindcrt  ven  de  gemelde 
zyde  (GF)  naar  het  eind  (H)  van  die  roiddetlyn  trekt, znilea 
met  die  zyde  eenen  geiykbeenigcn  driehoek  uitmaaken ,  waar 
)n  de  boeken  (HG F  of  HFG)  op  de  grondtyn  tot  dej^ 

boek  (G II  F)  in  den  top  zyn  zullen ,  zo  ah  ^^  :  u 

TAQUET  op  EUCL.  IV*   II. 

BBipp|rs.  Het  zelfde  als  voor  het  voorgaocMle.  VooffkL 

GBVOL^.^ 

De  Hoeken  op  de  giondlyn  zyn  dan  tiieryoetn 
VQuden  van  dien  ia  den  top  op  deeze  wyze: 
Pe  eerstgemelde  (laan  to;  de  laatstgemeMen 

voor  het  vierkant   als  |  ;  x/ 

•—  dea  zesboek    als  | :  x*"" 

^.^  •»  achthoek  als  l :  u 

m^  — -  tienhoek  als  ^  :  r« 

en  zo  voorts« 
^AKMiRKiNO.  Het  blykt  uit  dit ,  en  uit  bet  voorgaande 
Vöorftel,  dat  indien  men  door  de  Meetkunde  dit  alge* 
)Deen  vrsagfluk  kon  oplosfen,  Damelyk,  ceaea  gelykbeo' 
^igen  drieheek  te  maaken »  wtarvan  de  hoeken  op  de 
^r^ndlyn  toe  dieivin  denJOp  üaaa,  zo  als  i,  x|,  »,  a^, 
3>'?1«  4  en  zo  vQort»s  tot  i,  men  oo^k  alie  regelmatige 
yeeihQ&ken  op  etne  geQmetrifche  w>ze  in  dea  cirktri  zeude 


/•  Afd^  Eigenfcbappen  der  Fulkoelin.      mf 

Insnen  bcfchryven:  en  dit  vraagfluk  bange  wederom  i» 
<o  als  van  xelf  blykt,  en  reeds  %eer  wel  door  p^ppus  iq 
jpyoe  OoUeSionts  Mathematica^  i$  opgemerkt,  van  dit  andeir 
af,  eêoen  cirkelbopg  in  twee  deeleo»  die  eene  bepaalde 
re^den'tot  elkandéi  hebben  te  verdeelen.  Dan ,  dit  vraag- 
Huk  is  ïn  bet  algemeen ,  in  eenen  geêmetrifebenzïn,  dat  h 
dgor  b^htt^p  van  rechte  lynen  en  cirkel  tfiecn,  nfét  op 

« 

te  losten. 

'  Men  becfk  tot  nu  toe  geen  middel  gevonden ,  om  récht* 
fireeks  andere  veefhoeken  in  éch  cirkel  te  befchryven  dan 
den  driehoek'',  deo  vierhoek,  den  vyfhoek,dto  zeshoek, 
^n  dia  veelhbekeo  w«Ifce  4iit  deessen  door  eene  herbaaldo 
vêrdeeling  van  de  booten 'in  twee  gelyke  deelep,  of  wel 
door  bet  volgende  Voofftel ,  gevoro^d  kunnen  worden, 
Men  )ian  geei»*  aedvenhoek,  negenhoek^  elf  hoek»  enz. 
geomecrtsch  in  den  cirkel  befchryven. 

Sden  gebruikt  het  middtl  v^  den  gelj^Ubee&igen  drie» 
boek  t  in  dit  en  in  het  voorgaande  Voorllel  vérmeid  i  niet 
voor  deo  driehoek  ,  bet  vierkant ,  of  den  zeahoek  ,  die 
men  op  eenvoudiger  wyzes  befcbryven  kan;  d^h  ^'el 

\por  den  vyf hoèi.' 

'-  f  *  >  • 

XII.  YOORtTEL.      Fig.  79.  of  162. 

IndiM  men  uSt  bet  ftip  E  van  den  omtrek  de  choor- 

dé  EP  trekt,  die  de  zyde  is  van  eenen  veelhoek  vian 

g  zyden,  en  de  choorde  l£,  die  de  zyde  is  van  cèn 

veelhoek  y^n^G  zyden:  zal  de  boog  FI  zo  veele  zy- 

den  bevatten  van  eeoen  veelhoek  waarvan  hetgptal  zy> 

^en  O  X  g  zyn  zal,  als  *6r  eenheeden  in  bet  verfcfail 

van  G  en  £  begreepen  zyh*  '    ^ 

Bzwn.  Uk  het  r.  GeV.  vaö  hgt  VUh  VoorftcL  ' 

""  I.  CÈVOLG.  ^ 

De  choorde  vzq  den  boog  F I  zc4f  zal  de  zyde  zyn 
fan  eenen  veelhbek  van  j^ — a  zyden :  en  dus  ,  zo 

o  j  Gxg 


^«'a 


SI 3^  yi.  Boek:  Ow  df  f^^^^^n. 

~^  CM  gebed  getti /^  >  e»  gevolglyk  ,  «/  yr^ 

ten  veelvoud  van  C  — ^is,  zal  die  veelhoek  inden 
cirkel  befchiwven  tunnen  worden.  Insgelyks,  indien 
G  X  g  e^^  veelvoud  is  van  G  —  g;,  maar  G  '•^g  ge- 
lyk  is  aan  5^9  of  eenige  magt  van  2^9  zal  de  veelhoek 
befchreeven  kunnen  worden ;  want  de  boog  F I  zal  zo 
veel  zyden  van  den  veelhoek  bevatten  als  die  magt 
van  3  bedraagt ;  en  du((  kan  men  door  eene  herhaalde 
verdeelingintwee  deelen, welke  g/t^mntri^ck  gelc^ie^t, 
den  boog'*voor  ieder  zyde  bepaalend  dat  niet  gefcfaie- 
den  kanzo  G  — ^=^5%^  of  5,  of  ö  enz.  is*  S^vopr* 
beeld)  zo  EP  de  zyde  was  v^b  eenen  driehoek,  eniE 
die  van  eenen  vyfhoek,  zoude  de  boog  I F  twee  zydeii 
van  eenen  vy|lienhoek  bevatten*.  Men  kan  dus^  nu  bet 
iÖ.  Werkftuk  vali  het  V.  Boek  'oplbsfen* 

« 

»  .  ILOEVOLC. 

De  befchryving  Van  veelhoeken  'pjg  eene  gegeeven 
lyn  hangt  af  van  de  befchryving  van  veelhoeken '  ia 

den  cirkel.  *      * ^     ' 

.  AkAyxBxme,  Hec  Valt  aoser  gemtUi^h'diile  firaricbficiiJoor 
bebulp  v^a  die  lynen  welke  op  den  jrfl^f«;iMi-j«f^^inet 
bet  wooi^  t^f  of  Po^g^ne»  ^eflempeld  ifü. 

Xlili  vooRsTEt.    Fig.  i6a* 

.  Indien  men  dea  radlos  (C 1}  faa  den  Cix)uA  ia  utter&e.  e» 
middelde  reeden  deelt  in  Z,  is  het  grootftf  üuk  ^Z^de  zyde 
van  den  tienboek  ia  den  cirkel  befchr^eveo* 
«ERXiDiNo.  Men  (lelie  IE  n  CZ;  men  crekke  CÈ>  EZ» 
Uit  il.  10,  tJev.  I,  is 
L  CJlE  rf  LCEI  ar  ^LTCE  •  ' 

maar  LC1E.+  LCJEI  ^^  ICE  =  2  L:  (I.7> 
dus  5  L  I  CE  ï::  a  L 

en 
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tL   _    4L 
en/LlCE  =  Y  ~    "10 
dus  I E  =  C  Z  de  zyde  van  den  tienhoek  (Vilt 
Voorftel  Gev.  i.) 

L   OEVOLG. 

Dus  is  de  zyde  van  den  tienfaook  onmeetbaar  me(  betrek* 
iing  tol  den  radius  (IV  >  7.  ó  AinmerkingO 

IL    GEVOLG, 

De  loodlyn  C^K)  van  den  vyfhoek  ia  de  helft  der  fom« 
rao  den  radius  (of  zyde  der  zeshoeks)  en  van  de  zyde  des 
fienhoeks  te  famen  genomen.  ^ 

EUCL,  XIV.  1. 

iKWTs.  Zo  IF  q;;  l£  Z  CZ  dè  zyde 'liep  d.enhoeks  is, 
.  js  ¥  E  <le  zyde  des  vyf  hoeks :  en  C  K  de.toodlyi^  (door  het 

.VJII  Voorftel;)        ,  ■    • 

Nuis  CK  zr  CZ  +  2K  ;  Jmaar  IE  =  CZ  =s  ZE 

(II.  iaGev.l.;dusZK=:r.KI(I,  11  Get.  4.).dttsCK3 

CZ  +  j  zi  -  CZ+  i  (ci-.ez)  =ri  9Z  -H  iCI 

_  IE  4- Cl. 

'  HL    GEVOLCL. 

Indien  men  de  fom  van  den  radios  of  zyüé  ides  zeshoeks  , 
en  van  de  zyde  des  tienhoeks  neemt,  h  de  gelieele  lyn  in 
uiterfte  en  middelfie  reeden  gefiieeden :  en  het  ^rootfte  dee 
bde  raMllu$«   >      *  '  ..«..- 

Want  uit  dit  Voorftel  Is  ^Z  ^e  zyde  des  tienhoeks^  en 
Cl:  CZ  =  CZ:  ZI:  dus 
Cl:  CZ  +  Cl  =  CZ:  CZ  +  Cl  of 
CI:BZ  =  CZ:  CIofBC 
isCZ:  BC  —  BC:  BZ. 
EUCL.  XIII.  9«       ' 

Eie  verder  voor  de  gr^Pitte  vaa  de  geheeie  loodlyn  B  K ,  van 

deloodlyo  C£  uit  he(  middelpunt  getrokked»  en  van  den  ra- 

di' 


aaor  f^i^  2dek:  Offer  de  yeeüiêeken. 

di\»  Cl ,  met  bctrcU/i«  '^^  ^*^  grootte  van  de  zyde  des  vyf 
hoeks ,  N»t  lU.  ea  iV**.  VI  van  onze  aanmerKingen  op  het 
XXXI  Voorfle/  wo  bet  XI  Boek, 

XI V;  VOORSTEL.  Fig.  162. 

Utt  vferkant  van  de  zyde  des  vyfhoeks  is  gelyk  aas  de 
Tem  der  vierkanten  van  de  zyde  van  den  tienhoek,  en  van  de 
tjéö  van  den  zeshoek»  of  van  den  radius. 
XUCL*  XIII,  xo« 
BERSiniKO*  Z7  C  ^  loodrecht  op  IC,  of  op  de  zyde  de» 
tienhoeks,endusIfrr:ftE:  Mentrekke,  uie  1«  lO.  naar- 
hetftip  O  daar  Ch  de  Ijn  FE,  zyde  des  vyfhoeks,^  foydt; 
dDsbIO  =  OB.  i 

BswTs.  LECO  =  2  <-  ICE:  L  IFE  =  il.  ICfi, 
(V,  3)  di»  ^  ECO  —  L  IFE:  Maar  L  IFC  =: 
2  L  F  Cl  9  (om  dat  F  i  de  zyde  Is  van  den  tienhoek)  r: 
IFCE:  dusLFCE  — I.ECO=  LIFC~.LIFE; 
of  JL  OCF  —  I  CFO :  en  dus  i*  OC  n  FO;  a*^  de 
derde  L  COF  3:  L  FCE .  éa  A  PCO  \r\  £^  FC£ 

dus 

FE:  FC  =  FC:  FO 

Insgelyks  A  EiO  t^  ^  ^lE:  en  dus 

rE;IE=p  IE:  0£: 

en  dus  (IV.  7.  Gev.  sO 
DopIEH«-DopFC=:rechth.  uit  OE»F£-^  iQchtl^ 
uit  FO »  FE  =  Vecht  uit  FE,  FE  =  Q  op  F& 

I,    GEVOLO. 

Uit  dit  VoorfteU  en  bet  eerAe  Gevolg  van  het  XIII ,  blykt 
dat  de  zyde  van  dèa  vyf  hoek  onmeetbaar  is  met  betrekkiog 
tot  den  radius:  en  insgelyks  tót  d^  zyde  des  ttcnhoeks. 

II.    GEVOLG. 

r 

Het  vierkant  van  dé  zyde  (F  E)  vm  deri  vyf  hoek.  te  faoien 

met  bet  vierkant  van  de  cboorde(FB;  die  twee  ayden  vaa 

dcD 


l  J/d.  Eigenfchapptn  der  Vttth^hn.      fi2i 

tten  vyflioek  befpant,  is  gelyk  aan  vyf  maaien  ttec  vieikanc 
vaa  de  zyde  dea  xeshoeka,  of  van  den  radias» 

WaniD  opFB-*-nopFI=OopBI:s=4GopCL* 
naar  D  op  PK  S  D  op  Fl  -4-  p  op  Cl:  dus  O  op 
FB-4-  □  opFK  -4-  a  op  Fl=  4  O^pCI-i-  Dop 
FI*f-DopCI:of  dopPB-t-Q  op  FE  —5  Q  opCL 
macL.  XIV»  ^^Lemmêé 

I  III.  GEVOLG.    Fjg.  163. 

^  ïadien  xnea  op  deniddellyo  A  B ,  uit  het  middelpunt  C »  de 
loodljnx  CD  trekt ;  vervolgeos  den  radius  CB  in  twee  ge« 
lyke  deelen  deelt  In  B;  D  E  trekt»  en  uit  E  met  den  radius 
£  D  den  boog  D  F  befchryft ,  zal  de  choorde  F  D  de  zyde 
van  den  vyf  hoek »  en  het  (luk  F  C  die  van  den  tlenl)oek  zyo  ia 
den  cirkel  befchreeven : 

Want»  Rechth.  uit  BF,  FC,  -f-D  op  CEs:  □  op  FK 

=  aopD£(lI,4>Gev.) 
maar  D  opDÊ  =  DopDC4-  ö  op  CE  (H,  7) 
dos  recbtb;ultBF»FCr=Dop  DC  =  D  op  BC 
dus  BF:  BC  =  BC:  FC  (IV,  7.  Oev.  5.)  en 
BF^BC:  BC  =  BC— FC:  FC  OH,  «.  N«.  a.) 
óFFC:  BCof^ACss  AF:  FC 
of  AC:FC=FC:AF$ 

en  dus  is  de  radius  A  C  in  uiterfte  en  miAdetfte  reeden  ge* 

fneeden :  gevolglyk  is  FC  de  zyde  van  den  tienhoek:  CXllC 

Voordel)  en  dus  daar  Q  op  PC  -^  Q  op  CD  =  Q  opFD 

is  F  D  de  zyde  van  den  vyf  hoek.  (door  dit  Voordel) 

AANMSRXiHO.  Dit  gevolgis  byiucLiOBSde  japropofltie  van 

hét  X  Boek :  en  het  levert  die  gemaklyke  wyze  op  om  eenea 

vyf  hoek  en  eenen  tienhoek  in  den  Grkel  te  befcbryvea, 

welke   Ptolbhasus  heeft  voorgefteld.     JlmageJIum 

IB.  Cap9- 

XV.  vooRSTE-L.    Fig.  162. 

De  lahood  van  eenen  vyf  hoek  In  den  cirkel  beTchreeveo; 

il  gelyk  aan  den  rechtboek  begreepen  onder  vyf  zesde  ge- 
deel* 


i 


I« 


stift       ;    W.  B9ek:  Om  de  Falboeken. 

deeUén  van  de  choorde  die  twee  zyden  van  den  vyfhoek  bo 
fpint,  en 'aadejrijalf  fliaaj  den  radius 

BVCL.  XV,  4.  ^^«w» 
BEwy«.    I>aar  A  FEC  gclykbcenig  is,  is  A  FC  E 

Reciich.  uic  i  C£ en  F S  t=Rechtb«  uit  >  CE  en  |  F  S 

Bcchth.  uit  I  C  E  en  J  FD ;  ea  dus  is  5  A  FCfi  zz  vyf. 

boek  FKDBAF  =  5  Rechih.  uit  J  CB  en  |  FD :  :d 

Rechth.  uitii  ClJenfFD. 

XVL     YOORSTBL.     t*Ig.  144*    ' 

Het  vierkant  van  de  zyde  des  gelykzydigen  órieboel  s  i 

dc«  ctrkd  befchreeven  is  het  drievoud  van  liec  vierkaoc  o| 

'  de  zyde  van  den  zeshoek»  of  op  den  radius:  of  ook  gel> 

ftan  den  reclithoek  uit  de  middellyn  en  de  loodlyn  uit  den  toj 

des  driehoeks  op  de  grondlyn  nedergeiaten. 

BUCU  XIII.  12. 

iKWTs.  I  D  op  I^F  =  D  op  DX  c n  op  CD  —  D  op 

CX  CU.  70,  .  ^ 

naar  O  op  C  X  =  }  □  op  C  E  ©f  C  D  (VIII  Voorft.  3  Ge v.) 

en  dus  J  D  óp  DF  =  J  a  op  CD,  of 

D  op  DF  rr  3  D  op  pa  D.  T.  B.  W.  1. 

ofpopPF  zz  Rechth.  uitCDepsCD  t 
=  Rechth.  uit  2  CD  en  I  CD 
maar  5  CD  =  A X  (VIII  Voorft,  3  Gev.) 

dus  O  op  DF  c=  recht  uit  2  CD  en  AX.  D.  t, B.  VV.  fi 
AANMERKING.  Zie  sT£DMAN  FMl.  Tronf»  f ol.  LKVI.  p.  3  99^ 
.waar  op  horslet  zeer  wel  aanmerkt  dat  dit  flech^s  een  ge- 
'     volg  is  van  het  geen  in  het  algemeen  voor  alle  driehoeken 
plaats  heeft:  dat  namelyk  de  Rechthoek  van  twee  z^deo 
•     des  driehoeks  (welke  rechthoek  in  ded  gelykzydijjcn  drie- 
hoek met  het  vierkant  der  zyde  overeenkomt)  gejyk  is  aafl 
•    den  rechthoek  uit  de  middellyn  des  cirkels  oni  den  drie- 
boek  beithrecven  ^  en  de  loodlyn  uit  den  hoek  dien  de 
.  ecrstgemelde  zyden  bevatten  op  de  defde  iqrddi.nederge' 

-  las- 


•  f 


ï.  Afi.  Eigvnfcbappen  det  FtcRfóeken.     :^i% 

iaaten :  bet  geen  seer  gemakiyk  uic  de  leere  der  geiyk* 

voroüge  driehoeken  beweezen  woidt. 

WantFig.  159.  A  ABI  \^  A  BFD: 
om  dat  L  BAI  =  L  BFD  :=;  L 
L  AIC=  tRDF:  dos  L  ÉLBl  =  L  EBD^ 
•CD  daarom  GV.  2)  AB:  BI  =:  BF:  BD:  en 

dus  (IV.  7.  C5«v.  5.) 

Rechtb.  uit  AB,. BD  r=  Rephth.  uit  BI»  BF.  , 

O  E  V  o  L  G. 

De  zyde  des  driehoeks  ds  dus  met  betrekking  tot  den 
tadiiis  onmeetbaar: en  wy  hebben  reeds  gezien  dat  het  zelfde 
voor  de  zyde  van  het  vierkant  (Vfll  Voorftel ,  4  Gevqlg) 
voor  die  van  den  vyf  hoek  en  voor  die  van  den  tienboek 
plaats  heeft  CXIV.  Voorftel  Gev.  i .) 

XVII,  vooRSTEi;.    Fig.  i6ü. 

Wanneer  men  de  boogen »  wdke  de  zydeti  van  ce- 
«en  regelmatigen  veelhoek  in  den  cirkel  befchreeven 
befpannen  9  in  twee  gelyke  deelen  deelt ,  zullen  de 
choorden  van  die  boogen  eenen  nieuwen  regelmatigen 
veelhoek  nitmaaken  die  tweemaal  zo  veel  zydén  zal  heb- 
ben als  de  gegeeven  veelhoek :  20.  Ieder  zydeCI  E)  van 
dien  nieuwen  of  volgenden  veelhoek  ftjtat  tot  de  helft 
(K  E)  van  de  zyde  óes  éerften,  o{vo§rgaanden  veelhoeks, 
in  onderdubbelde  reeden  van  de  mlddellyn  (B I)  tot 
het  gedeelte  (B  K)  van  dezelve  door  de  zyde  des  voor- 
gaapden  veelhoeks  ^i^efneedeq :  30.  De  omtrekken 
der  beide  veelhoeken  (laan  tot  elkander  in  de  ^seUde 
reeden:  40.  De  inhoud  van  ^tn  mtuwen  of  volgenden 
veelhoek  ftaat  tot  dien  van  den  éerften  oFvoorgaanden » 
zo  als  de  radius  (C I)  van  den  cirkel  t0t  de  loodlyn 
(CK)van  den  eerflen  veeHioek';  of  50.  zo  als  de  zydfc 
F  E  van  dien*  voorgaanden  veelhoek :  tot  de  loodlyn 
(FS)  van  het  aiteind<;  (P;  van  deeze  zyde  (FE;  op 

den 
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den  radius  (CE)  getrokken, of  eindelyk  6^.  in  ondci** 

dubbelde  reeden  van  de  middellyn  (T  £;  en  het  ftuk 

T  S  vas  dezelve  middellyn , 
B£WYs.  Uet  L  gedetlce  rp,reekt  van  zelf. 
vooB  HIT  JI»  en  lil»    Indient  de  zyde  F  E  In  twee  get}f  ke 
deelen  in  K  verdeeld  is «  en  de  midddlyo  1 K  B  ott  K  op 
dezelve  rechthoekig  getrokken  Is,  uit  V,  4,  en  uit  de  ge* 
lykvormigheid  der  ^  /^^  I R  E  en  I B  E  (( V .  2.)  > 
VOOR  BET  IV.    Uit  de  befcbouwing ,  dat  zo  ^  het  getal 
zyden  in  den  eerden  veelhoek  is ,  die  veelhoek  gclyk  is 
aanl  gx  ^  KCË:  en  de  volgende  veelhoek  aan  a  g  x  A 

'    I C  E  dewelke  driehoeken  tot  elkander  (laan  :;^  C  K ;  Cl :  — ' 
CD  dus  flaat  de  ftolgendi  veelhoek  tot  den  voirgaariden  aU 
Cl:  CIC 
vooaiiBTV.en  VL  Uit  de  gelykvormigheld  der  driehoeken 

'1FSEenCEK,kCIt;CEofCI  =  FS;EF:=|/ST:V'rEi 
(IV»  ia:  het  3  Gev.)  en  dus  de  volgende  veelhoek  lot  dtrn 
voorgmmden  alsFEiFS  =  V  TE:  y  TS. 
h  AaNMERKiNo.  Het  laatlle  gedeelte  is  bet  fchoon  Tkeerem^ 
door  den  Heer  hennekt  in.  bet  V  deel  der  FerhwuUUnffen 
mm  de  tiollondfcte  Aiaatfibappy  bl.  150  gegetven;  wy  heb- 
ben het  hier  óp  cene  eedvouwdiger  wyze  bev^ézen.  De 
Heer  fiEKNERt  gebruikt  andere  Woorden :  namelyk  voor  F  S 
boekoiaat  otjinüs  \^an  dtn  t  FC  E  of  middelpuntshoeki 
voor  FE  of  dubbele  K  E*  dubbele  hoekmaat  van  den  haf. 
ven  middelpuntshoek :  voor  S  T  verkeerde  hot  kroaat ,  (finus 
verfus)  van  L  TCF,  of  fupplement  van  den  roiddelpunts- 
hoek  FC  E :  welke  beoaamiogen  wy  in  het  Vlii  Boek 
sullen  uitleggen. 

I.     6  E  VOL  64  ^. 

De  omtrek  van  eenen  regelmatigen  veelhoek  in  dca 
drkel  befchreeven  ia  kleiner  dan  de  omtrek  van  eenèn 
xegelmatigen  veelhoek,  insgelyks  in  d«nzelfdQn  cirkel 
befchreeven,  doch  die  een  dubbeld  getfkl  lydm  heeft. 
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IL   GBVOLe, 

De  inhoud  van  eeoeo  r^lmatigen  veelhoek  in  eenen 
cirkel  befchreeven  is  kleiner  dan  die  van  eenen  regd* 
matigen  veelhoek ,  insg^lyks  in  den  zelfilea  cirkel  h^ 
fcbreeven*  dodi  die  een  dubbeld  getal  syden  heeft 

IIL  GSvai.G. 

* 

Daar  de  vetlboek  op  FE:  vedbo«k^p  IS  ss  CK:  Ci; 
«n  CK:  Cl  =  CK:  CS  =:  FTrTE;  so  Ueen  veelhoek 
in  den  drkel  befchreeven «  toe  im  v€eHioek  insgelyks  in  den 
cirkel  befohreeveo  ,^cb  die  een  dubbeld  gocal  zydea  beeft. 
so  als  de  choordê  van  het  (ïipplcfn^eat  des  boogs  door  de 
^de  des  eersqueBiridesi  veelhocïs  be(paimeQ9  tot  de  mld- 
«dellyn. 

▼tSTA»  Oper.  p.  398« 

IV.    CKVOLÜ» 

Waar  ak  wederom  volgt «  dat  zo  men  eenen  veelboek  heeft 
éie  in  den  cirkel  befchreeven  is ,  en  men  door  verdeelidg 
<Ser  bogen  In  twee  gelyke  deelen  etnen  tweeden  veelhoek 
l^tfcbryft  •  die  dus  «tn  dobbdld  getal  zjrden  heeft »  vervol* 
^DS  eenen  derden ,  die  wederom  een  dobbeld  geul  zyden 
beeft ,  en  dan  eenen  vierden  enz.  de  eerfte  veelhoek  zal 
syn  toe  den  laiiAen  (ftel  den  n^^O  so  tls  de  (amengeadde 
reeden  van  alle  de  cboordeo  der  ropplemeat-boogen,  tot  de 
aiagt  IS— I VM  de  middelijn. 

Dit  is  een  voorftel  van  vijn>A  (Opër.  p*  3990  bet  wdk 
tot  het  vinden  van  dèa  inhood  dca  cirkels  zeer  nutdg  kan 
igrn* 

V.  cxvoto. 

Door  het  laatfte  gedeelte  van  dit  Voorfle]  kan  men  den 
Inhoud  van  eenen  veelhoek,  door  middel  van  eenen  veel- 
hoek die  maar  de  helft  van  hec getal  zyden  heeft,  dat  is» 
den  Inhoud  vtn  eenen  vêigendm  door  aujldel  van  eenen  vsor* 
^osfldra  yeelbotk  berekenen  :en  daar  men  alsdan  getalen  moe 

F  be« 
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gebruiken,  zal  men  óp  bel  geen  wy  in  het  VU  VToorftel  va» 
*  het  IV  Boek,  het  8  Ger.  eo  de  Aanm.  daarop  gciegd  heb- 
ben ,  moeten  letten.  Die  uitdrukkingen  dui  gebniikende ,  ,i» 
-  bet  getal  WM'  4o«t  de  inhoud  van  den  voorgaanden  veel- 
koelt  uJtgednikt  wordt  SS  »CX  ACK£=<  X  CK  X  K  E: 
endiuis 

Volgende  vedhodcM^ X  CK  )C  KE  =  Cl:  CK:   en 
Volgende  veelhoek  azixCKacKEx  Cl 

'  CK 

wtkr  QIC  die  uianiinteDd  vöorAel  van  tloDOL»  van  Ceulsit 
•(in  zjfi  Boek  óver  d«B  CUel ,  en  ook  te  vinden  by  Ssellius 
prop.  3)  volgt: 

„  Indien  men  de  zyde  van  ceneA  veelhoek  in  eenen  cirkel 
^  wiens  radius  gelyk  aan  de  eenheid  gefield  worde ,  befchree* 
j»  ven,  door  het  halve  getal  der  zyden  multipliceert,  verkrpgt 
y,  men  den  inhoud  van  eenen  veelhoek  die  een  dubbeld  getal 
I,  zyden  heefc,  en  in  den  zelfden  cirkel  befcbreeven  li."*   ' 

VI.  CBVOLG, 

Daar  de  volgende  veelhoek  s=ry  »  FE^fc  CT  ig,zo  iseta 

a 
veelhoek  gelyk  aan  eenen  driehoek  wiens  hoogte  de  radiai 
is  tH  wiens  grondlyn  de  omtrek  is  van  eenen  veelhoek  die 
maar  half  zo  veel  zyden  ais  de  gegeeven  vedhoek  heeft,  «i 

Dit  is  een  zeer  gewigtigVoorftel,  door  HinoEMs;  in  het 
%ewya  van  ayne  7e  propofitie  d^  vm  Qnuli  iMigiiftfidiiir  9  ge* 
geeven.   • 

Vtl;  GEVOtC. 

Dus  is  de  inhoud  van  den  zeshoek  tot  dien  van  den  drie- 
hoek (Fig.  144)  zo  als  CA:  CV  =  i:  2  (VIII  Voorflel, 
S^Cevolg):  dos  is  de  zeshoek  het  dubbeld  van  den  driehoek. 
Dit  Is  dt  %t  propofitie  van  Snsllius. 

.  •  Vlil.  dl- 


Vllib   GBTOLG. 

Dns  b  de  inhoud  ivaa  dm  cmtlfhoek  g^lj^k  aan  de  helft 
▼an  zesHiaal  de  zfde  van  den  a&boek  gemultipliceerd  door 
den  radüos;  of  lelyk  aan  drto  maaien  het  vierktac  Van  den 
radius  (VUI  Voorftel  bet  %  GevO«of  ook  gdyk  aan  het  vier* 
kant  van  de  iyde.dcsa  gelyk^^digen  d:idioek&(XVI  Voorael.> 

Het  eerfle  is  de  s  propoOtie  by  SvitLiiys  waarover  men 
H£Nif£RT  ter  aangehaalde  plaatfe  kan  n^ien:  en  het  tweede 
is  syne  4e  propofitié. 

XX.  GSVOLG« 

Waar  nic,  (en  uit  het  Vlil  Voorlleihet  4«Gevolg)  weden» 
volgt ;  dat  de  inbodd  van  den  cwaalf  bctek  tot  bec  vierkant 
in  den  enkel  befickrceven t  ftaat  zoaiss:  xentot  hec  vieikani 
ep  den  diameter  10  als  s:  4»     • 

XVIIL    VOORSTEL.  Fïg,  1(J2, 

Het  vierkant  van  de  xyde  (FE^.vaii  eenen  veelhoek  in  den 

« 

cirkel befcbreeven ,  Ihiat  tot  den  qtiddelpuots  driehoek  (F  Cl) 
van  eenen  veelhoek  in  den  zelfden  cirkel  befcbreeven,  en 
die  een  dubbeld  getal  zyden  heeft »  20  als  de  halve  zyde 
(KE)  des  eerstgemelden  veelhoeks,  tot  het  aebcfie  gedeelte 
van  dtn  radius. .  ... 

MWYa.  A  CiE:  A  CEK  =  Cl:  CK  (IV,  6")  dua. 
<     Xi  CI£4irecbth.uitCK,KE  =  Cl:  CK  of 

^ClE:  iKEsrCI:  i 

en  dus  ^  CIE:  QopKK  =  Cl:  2  KE  (III.  10; 

het  2  Gev.) 
•dus 

DopFE:  aCIE  =  KEtfCL 

'  jkAmatxufo.    Dit  Js  de  fitaie  propofitie  vsn  den  Heet 

HavmeaT  ter  aangehaalde  plaatfe  U.  245 ,  doch  hter  veéf 

korter  beweezen.    Oemelde  Heer  gebruikt  voor  XE^e 

uitdrukking  Jbmt  vm  dm  bdvm  midddpum  hptk :  welke 

uiidrukkiqg  wy  in  het  VUI  Boek  verklaarea  zullen. 


^  ^wjieeoen  welhoek  tot  het  ▼!««•« 

^j^***^  ie  helft  vin  de  ajde  eens  veel- 

Pf ^JVjJJ  ^  «ïtei  bexit,  tot  den  tié»a«- 

*>**»*•  J  vooRstEt.  Fig.  162.) 

^^^^dantlgfi  veelhoek  (EFABDB)  fa  een» 

,  «a  ee» ïfój  »l  de  «yde  (IE)  vm  eenen  regel- 

,^*>SSlF.A.«».)  die  logelyl»  fa  d«  cirkel 

'*S»<doeh  een  dubbeJd  c«nl  *y«»«n  b^'  "»?* 

Sfe,  in  tarfchenden  ndi»  en  het  verM.lKQp 

S<ilT(TZ)  met  de  chooide(FT)  v«i  het  foppte- 

i*^*;© de. boog.  CFIB) diede  zydevanden  eerstge- 

5i^:?r'o.TUtultC.C»xop,E:welkc 

<^fEtoOfli7dt. 

'JoorlenOdelynlPopCE; 

''S.Tmetden»«lfa.TFdenboogFQ:M,djt 

J-Q  ;.  TF:  en  do.  QE  =  TE-TQ=  TE-TF. 

i;«roitdebereldtag.en  «te  I. n.Oev.5.  volgt .  10= 
S?«ofaZ^ClOenfaACEO,LCIO  =  LCEO; 

^ult  3.  fa  Z^^  KOI  en  OFE.  KO  =  OP.  en  L 
JpE=:LOKI  =  L:da.UIPJ.opCE:end«4o. 

rzTcEO  en  AC0P,CE  =  CP:  «evolglyk  ^. 
lyk:  50  uu  Z^  TFE  c^  /^  KCE  en  W.  9.  CE  -| 

TF:  endu.CP=s4Tf»  t«.  TB 

Dit  geüeld  zynde  I«.  uit  A TEI  *o  A IPK »  TE.  1« 
.  IE:  PEj  en  du.  (IV,  7 :  Oev,  5.) 
*□  op  IE  =  Eecbth.  uit  TE  en  PE 

—  Rechth.  oltTEen(CE— CP) 

—  Rechth.  nlt  TE  en  (CE— I TF) 

""  at  Recbih. 
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—  Rechth.  aic  T£en  (a  CE-^TF) 

a 

=  RciUh.  Qit  i  TE  eo  (TB— -TF) 

=r  Rechth.  uit  CE  eD  QE. 
I.  jAHUiRKTiia.  Men  vindt  dit  Voorttel  by  SjfiLLius  prop» 
X :  en  reeds  by  Ftolimakos  {Almag^um  Libk  h  Cap.  2O 
doch  op  deeze  wyze  uitgedrukt 
TE:  IE  =2  IE:  PE:  maar  PE  =r  i  (TE— TF)  =: 
iQE. 

GBYOLG. 

Daar  dan  Qop  IE  :=  Reditb.  oit  TE  en(TE— TF.) 

a 

enDopTI:sD<'P'rK*^  Dop  IE  (H»  7  Ce^«  zO 

te 
D  op  TI  r:  Eechth.  uit  TE>  TE  —  Recfath.  uit  TB 

% 
eo  (TE — TI) 
sRecbtk  nic  TE  en  0%  TB— TB  4^  TF) 

a 
^=  Rechth.  uit  TBen  CTE  Hh TF.> 

Dit  te  het  Termurd  Voordel  door  Snun»  gevonden . 
en  waa»  iian  het  nut  tot  het  vinden  van  den  inhoud  der 
veelhoeken  so  aanmerkelyk  is :  namelyk 

„  Het  vierkant  op  de  cboorde  van  htt  fopplement  dca 

,,  boog»  door  de  zyde  van  eenen  veelhoek  befpanneny  te 

,,  gplyk  aan  den  rechtboek  uit  den  radius  en  de  fom  van  de 

,>  middellyn  met  de  choorde  van  bet  fuppiement  des  boogs 

^  door  de  zyde  van  eenen  veelhoek  die  (lecbts  het  halve  ge« 

,,  tal  zyden  heeft ,  befpaonen.** 

II.  iiABMzitmio.    Dit  Vooiftd  brengt  zeer  veel  toe  om 

giemakJyk  den  omtrek  van  veelhoeken  te  vinden,  waar  van 

het  getal  der  zyden  befteodlg  dubbeld  genomen  wordt: 

want  een  veelhoek »  by  v.  een  zeshoek ,  of  een  vierkant» 

g^eeven  zynde,  bereekeot  men  eeru  door  dit  Voordel 

P  j  df 


J3a         yi.  Boek:  OimieynO^^^  ^ 

de  ayde  van  den  veelhoek  die  eens  20  veel  ajrden  heeft :  dan  ^ 
door  dit  Gevolg  f  dcchoorde  van  den  fupplement  boog,  dan 
wederom  door  het  Voorllel  de^  iyde  van  den  volgenden 
veelhoek,  enzovoorti:  welke  berekeningen  alle  volgens 
.  tene  befteodjge  orde  volgen;  «o  alt  by  SvELLtus  te  ^ien 
is ,  «n  insgelyki  by  Momtücla  Hifi.  tk  U  Quadmurc 
du  Cerde  p.  s^* 

XX.  vooKSTEt.    Fig.  80. 

Indien  men  de  naastliggende  zyden  (FG,  FE}  van 
cencn  regelmatigen  veelhoek  in  tweegélyke  deelen  ver- 
deelt, endeftippcnCL  en  M)  dier  verdeeling  met  lynen 
(LM)  vereenigt,  zal  er  i®  een  nieuwe  veelhoek  ontftaan  , 
die  den  ccrstgemelden  gelykvonnig»  en  in  den  zelven 
befchreeven  is :  sa  deszelfs  zyde  zal  tot  de  zyde  van 
den  gegeevcn  veelhoek  ftaan  zo  als  de  loodlyn  (CL) 
van  den  gegeeven  veelhoek  tot  deszelfs  radius,  of  tot 
dien  van  den  cirkel  daar  hy  in  befchreeven  is :  3«  de 
omtrekken  zyn  in  die  zelfde  reeden  ,  en  4«  de  inhou- 
den in  de  verdubbelde  reeden ;  of  ook  50  zo  als  de  lood- 
lyn (C  R)  van  den  Dieuwen  veelhoek  tot  den  radius 
(CF)  van  den  gegeevenen. 

lEWYs.  Vooa  HET  I.  ttlt  het  XVIIL  van  het  II  B.  en  zie 
/  de  I  bepaaling  v^n  dit  Boek. 

*  vooa  HET  II  en  III.  vervolgen*  uit  de  gelykvormlgheid  der 

driehoeken  LRF,  CLF  en  CLR. 

VOOR  HKT IV:  Dit  het  XVII  Voorftd  van  het  IV  Boek. 

*  VOOR  niT  V :  uit  de  hcfchouwing  dat  die  veelhoeken  on- 
derling zyn  =  /!2k  CLR:  A  CLF  en  dus  (IV,  6)  20  al» 
CR:  CF* 

AABMSBKiNG.    Wy  zolfcn  in  het  IV  Gevolg  van  het  vol- 
I   gend  Voorfiel  dien  veelhc^k  den  veelhoek  tn  den  gegee- 
ven veelhoek  befchreeven  noemen :  de  reden  blykc  uit  de 
^  t.  Aanmerking  op  de  eerfte  bepaatlng. 


i . 


XXI.  VOOR' 


lJ/iEigenjaappmdirVe$Ilaeim;      x^^ 

^  XXL   VOORSTEL.   Fig.  iftu 

Indien  men  de  ttraalcn  (CF,  CE3  van eenen  in  den 
«drkel  befchreevenen  veelhoek  (F  E  D  B  A  F)  vcrleog^ 
tot  dat  zy  de  rtaklyn (N  G),uU  het  ftipf O,  alwaar  de 
verlengde  loodlyn  (Cl)  den  omtrek  fnydt ,  getrok- 
ken ,  ontmoeten  (in  N  en  G>  zal  het  ftuk  (N  G; ,  dat 
men  op  die  wyze  van  de  gemelde  raaklyn  afTnydt,  de' 
zyde  zyn  van  eenen  regelmatigen  en  gelykvormïgcn 
veelhoek  om  den  cirkel  bcrchreeven :  of,  indien  men 
de  aangrenzende  zyden  (DE,  en  E  F}  van  den  veelhoek 
in  den  cirkel  berchreeven ,  in  twee  gelyke  deelen 
deelt^en  uit  het  middelpunt  (C,)  door  de  ihydings, 
ftippen  (R,  en  K>  lynen  (CRU,  en  CKV)  trekt 
totdat  zy  de  raaklyn  (VU)  ontmoeten  die  in  het  ftip 
(E)  daar  de  gemelde  2ydeD(FE  enDE)fknicakomen 
getrokken  1^9  zal  l^et  gedeelte  CV  U)van  die  raaklyn, 
tusfchen  de  gemelde  lynen  begreepen ,ook  de  zydezyii 
van  eenen  gelykvormigen  veelhoek  n  wel  om  den  cir^. 
kei  als  om  den  eerstgemelden  veelhoek  befchreeveo. 

Verder,  de  zyde  (NG  of  VU)  van  den  veelhoek 
em  den  cirkel  ftaat  tot  de  zyde  (FE  of  IL)  van  den 
veelhoek  in  den  cirkel,  zo  als  de  tadmt  (Cl)  van  deA 
cirkel ,  tot  de  loodlyn  (C  R)  vata  d^  veelhoek  ia  deo 
cirkel :  de  omtrekken  ftaan  in  de  zelfde  reeden  t  en  da 
inhouden  in  de  zdSie  reeden  doch  verdubbeld  ^  of 
wel  zo  als  de  radius  van  den  cirkel  tot  de  loodlyn 
(C  Q)  van  den  veelhoek  die  in  den  gegeeven  veel* 
hoek,  (FE  DB  AF)  befchreeven  is. 

lEWTs.  VOOR  ^L^  1.  en  II.  Uit  de  gel^betd  dtf  dritboew 

ken  NCl  en  VCË»   door  het  IX  VoorAel  nu  het 

1.  Boekt 

.  vooa  HET  III.    Uit  de  gelykvormige  driehoeken  C  K  E  en 
CIG:  — ?  vci?oJgcDS  uit  IV  t  ig  en  ijj  eiocfclrfc 'uit 

P  4  '        it 


%%%  yi.  toil:  Ovir  ie  FeeOtOiiin. 

de  bcfchouwlng  dat  de  ge'ykvomfge  veefliocken  om  eo  te 
^n  cirkel  toe  elkander  (laan  als  ^  CIG:  £^  CKE  =s 
IG;KQÖV.  ó)  =  CI:CQ. 

h   GEVOLG. 

Het  blykt  uit  dit  Voorftcl  hoe  men  eenen  regelma- 
tigen  en  gelykvormigen  veelhoek  om  eenen  gegeeven 
regehnatjgen  veelhoek  of  om  eenen  cirkel  befchryven 
kan :  en  dat  er  geen  regehnatige  veelhoeken  om  veet- 
hoeken ,  of  om  cirkels  9  befchreeven  kunnen  worden  dan 
ëie  welke  men  in  den  cirkel  befchryven  kan :  waar- 
door men  het  a,  4,  7,  8,  12 en  18.  Werkftuk  vaa 
bet  V  Boek  der  Wtrkftukken  kan  oplosfen. 

IL    GBVOLG. 

Zo  dra  de  zyde  van  eenen  veelhoek  in  den  cirkel 
befchreeven  gegeeven  isy  kent  men  de  zyde  van  des 
gelykvormigen  vedhoek  dUe  om  den  cirkel  befchree- 
ven kan  worden. 

IIL   GEVOLG. 

De  zfit  van  het  vierkant  om  den  cirkel  befchree- 
ven f  is  gelyk  aan  de  middellyn:  en  dus  is  deszelft  in* 
houd  het  dubbeld  van  het  vierkant  in  den  cirkel  be« 
fchreeven  Cflll.  Voorftel  het  4  Gevolg.) 

/  IV.  OBVOLG. 


De  tyit  van  den  veelhoek  om  den  drke!  of  om 
veelhoek  befcbreeven,  beeft  tot  de  2yde  van  dien  vceRioek 
de  zelfde  reeden  aU  deeae  zyde  tot  de  zyde  van  den  veelhoek 
in  den  raatstgeoeldeo  of  den  gegeeven  veelhoek  befchreeven: 
dat  Is  (door  het  voorgaand  en  door  dft  Voorftel.) 
Vü:  IL(ofFE)=  ILCofFE):  RK;  en  dm 
^  Is  de  zyde  van  dien  g^eeven  veelhoek  mlddenevenree- 
M  dfg  totfcben  de  zyde  van  den  veelhoek  In  denzdven^  en 

«de 


1.  J^i.  Eigenjtbappin  der  Feelboeiin.      1133 

;,  de  zjfée  van  den  veelhoek  om  demelven  befchiceven;  en 
M  iofgelyks  U  bet  met  de  inbonden  geleegen." 

Want  a  op  VU:  D  op  FE  =  Dop  FE:  Qop&K: 

endttt(IV:  17) 
Veelhodi;  op  VU  :   veclh.  op  FE   =  veelb.  op  FE: 

veelb.  opRK* 

V.   G  X  V  o  L  o. 

Indien  men  de  lyn  FD  trekt,  zyn  de  /^  ^  RKE  en  FDE 
Selykvormig  en  das  Is 

££:  RK,  =:  FE:  FD: 
manrKE  =  i  FE:  dos  RK  =  i  FD 
waar  nic  bet  voorgaande  gevolg  dit  wordt 

VU:  FE=  FE:  i  FD:  datlit  in  woorden? „  de  zyde 
,y  van  eenen  inden  cirkel  befichree?en  veelhoek,  is  middene* 
^9  venreedig  tusfcben  de  zyde  van  eenen  gelykvormigen  veeU 
„  lioek  om  den  cirkel  befcbreeven,  en  de  halve  zyde  van 
y,  eenen  veelhoek ,  insgelyks  ia  den  cirkel  bercbreeven ;  doch 
9,  die  flechts  de  helft  van  het  geul  zyden  des  gegeeven  veel- 
,»  hoeks  bezit 

«uious  de  CkcuU  w^inkudbHf  prop.  23. 

VI.  Gevolg. 

Uit  bet  IV  Gevolg  blykt  al  verder  dat  het  verfchi!  der  io^ 
iKNiden  van  den  regelmatigen  veelhoek  om  den  cirkelen  van 
den  gelykvormigen  in  den  cirkel  befchreeven ,  tot  den  inhoud 
▼aa  den  eerstgemelden  veelhoek  fiaat,  in  verdubbelde  reeden 
wan  de  zyda  des  veelhoeks  in  den  ckkel ,  tot  de  niiddeHyn : 

ViTant  daar  veelb.  op  VU :  veelb  op  FE  si  veclh.  op 
FB:  veelh.  opRK 
Ja  (1118,  N^  3) 
,    veelh,  op  Vü — veelh.  op  FE :  veelh.  op  VU  zs 

Teelb.  op  FE  — veelh.  op  RK  :  veelh.  op  FE  S 

A  RQE:  A  RCE  =  QE:  CE  (IV.  6.) 
flDaarQB:  RE  =  RE:  CE  (IV.  12.  Gev.  a.) 
.  en  RE:  CE  =  RE:  CE 


das  QB:  CE  =  R£'i  Cj£':  (iU.»  ip^  c»  dusr 

veelb.  op  VU  -^  vecRi.  op  Ffij  veeUk  op  Vü  =  R'p  • 

CE*  =  FE';  TE*: 

VIL     CtTOLQ» 

Dus  Is  het  gemelde  verrchil  gelyk  aan  eenen  gelykror»!- 
fCD  veelhoek  die  befchreeven  zoude  worden  om  eeoen  cit^ 
kei  watr  van  de  zyde  FE  des  gegeevta  veelboeks  de  middei- 
lyn  zoudt  zyn.  (IX  Vooiftel.) 

DU  FAT  Mm.  de  VAcaiL  1729:  p.  297, 

VIIL    GEVOLG. 

Das  Is  het  gemelde  verfcbil  ook  gelyk  aan  den  veetboelt 
die  gevormd  wordt  door  de  ontmoeting  dei  lynen  die» 
of  de  uiteinden  der  evenwydige  zyden  van  den  gegceveo 
veelhoek,  zo  deszelfs  zyden  even  zyn»  veréénigen»  of  die 
loodrecht  op  de  zyden  getrokken  worden ,  indien  het  getal 
der  zyden  mêewn  is»  (Voorgaande  Gevolg  en  XV.  en  XVI. 
Voorftel  van  het  IL  Boek.)  Want ,  in  die  veelhoeken ,  h  de 
loodlyn  de  helft  van  de  zyde  des  gegeeven  veefhoeks  y  eo 
dus  radius  vai)  deii  cirkel  tn  die  veelhoeken  befchreeven.. 
DU  FAT  Ibid  p.  29SK 

XXII.  vooniTKL.    Fig.  162» 

Indien  men  uit  het  middelpunt  (Qdes  cirkels  lood- 
lynen  (Cl,  CL)  nederlaat  op  de  aan  elkander  liggen- 
de zyden  (NG,  Ga)  van  eenen  regelmatigen  veel* 
hoek  (NGa)  om  den  cirkel  befchreeven  ,  eo  men 
trekt  eenen  radius. (C EG)  naarden  hoek(G)  welken 
de  gemelde  zyden  onderling  maken:  zomen  eindelyk 
de  boeken  (ICG,  GCK)  welke  die  ftraal  met  de 
gemelde  loodlynen  wederzyds  maakt,  in  tvree  gelyke 
deelen  deelt,  door  lynen  CX,  C  Y,  die  tot  de  zyden 
(N  G ,  G  fl)  des  vecllioeks  (in  X  en  Y)  verkngd  wor- 
den» zal  het  volgende  plaats  hebben : 

i^  De 


X  Afd.  Ëigenfckappen  Ar  reelhoéketu      «  ^^ 

!•.  Delyn  XY,  die  de  gemelde  fDydings-lHppe» 
veréénigt,  zal  de  zyde  zyn  van  eeoea  nieuwen  veel* 
hoek  om  den  drkel  befchreeven,  doch  waarvan  de 
zyden  het  dubbeld  in  getal  zullen  zyn. 

sr.  Ieder  zyde  X  Y  van  dien  cieuwen  veelhoek  (laat 
tot  de  zyde  van  den  gegcevcn  veelhoek ,  zo  als  de  ra. 
dius  (C  E)  van  den  cirkel  tot  de  fom  van  den  radius 
des  cirkels ,  en  den  radhis  CC  G)  des  gegeeven  veel- 
lioeks : 

3'.  De  omtrekken  der  beide  veelhoeken,  van  des 
nieuwen  en  van  den  gegeeven ,  ftaan  tot  elkander ,  m 
als  de  middellyn  van  den  cirkel  tot  de  löm  van  deB 
radius  des  cirkels  en  den  radius  des  eerften  veel? 
hoeks : 

4^  En  de  inhouden  ftaan  in  de  zelfde  reeden. 

BBWTS.  VOO»  HET  I.  Vit  dc  gclykheid  der  A  A  CIX  ca 

CYL,  volgt  CX  =  C Y,  IX  =:  L  Y,  en  dus X G=GY: 

waaruit  (L,  ia.  bet  3.  Gevolg)  volgt  CC  1  op  XY: 

en  dan  uit  A  ICX  =^  XCE,  CE  =  Cl;  dus  raakt 

het  mp  E  den  cirkel ,  en  is  1 X  =  X  E :  insgelyks  E  Y — L  Y. 

▼OOR  HRï  II.  Uit  IV. ,  9.:  en  dan  uit  de  famentelliog  der 
reedens»  door  IlI.  8N0  i. 

VOOR  HBT  UI.  Uit  dc  bcfchouwlng  dat  20  de  omtrek  van 
den  gegeeven  veelhoek  is |:  x  IG:  die  van  den  nieuwen 
zyn  zal  2  ;x  IX  of  XE. 

VOOR  HRT  IV.  Uit  de  befcfaouwing  dat  de  inhouden  tpt 
in  famengeftelde  reeden  van  de  omtrekken  en  de  loodly« 
nen  (IL  17 ,  en  IV,  7.)  en  dae  bier  de  loodlyn  voor  belde 
de  veelhoeken  dezelfde  is ,  namelyk  de  radius  van  dea 
cirkel. 

L  GEVOLG. 

De  zyde  van  eenen  veelhoek,  om  den  cirkel  be- 
fchreeven,  is  kleiner  dan  de  zyde  van  eenen  vcdbodc 

ins- 


insgdyks  om  deozdfiien  drkel  befchieeven ,  dedk- 
Oechts  half  zo  veel  zydea  heeft. 


II.  GEVOLG. 

De  omtrek  of  de  inhoud  van  den  cerstgemelden ,  is 
o(A  kleiner  dan  de  omtrek  of  de  inhoud  van  den 
liacsqEemelden. 

III.  GEVOLG. 

De  ayde  van  eenen  veelhoek  om  den  cirkel  befchreeven» 
itatt  tot  de  zyde  van  den  veelhoek  in  den  drkel  befcbree- 
ven,  doch  waarvan  bet  getal  zydcn  maar  half  zo  groot  is, 
30  als  de  radius  van  den  cirkel  tot  de  ibm^  van  den  radius  dei 
cirkels  en  de  loodlyn  ijes  laatstgonelden  veelhoeks» 

Want ,   door  ons  voordel  is 
jj.  YQ  z=i  Cl:  Cl  ^.  CO  =  CK:  CK  +  CE:  nwa» 

IG:KB=  CI:GK 

..................i-^*»-------— — — •^^— —  dus  (IIL  xo> 

i   IX  :  KE  SS  Cl :  CK  +  CE  =:  X  Y  :  FE 

IV    GEVOLG. 

Dus  is  de  zyde  van  den  zeshoek  om  den  cirkel  tot  de 
zyde  des  driehoeks  in  den  cirkel«zoaIaR:]^R4-E  i=:3* 
(VllLVoorftel,3.GevO 

sKBLLius  prop.  7. 

XXIIL  voonaTBL.  Fig.  i63» 

Een  veelhoek  in  den  cirkel  befchreeven  is  middel-even- 
reedig  tosfcben  eenen  veelhoek  in  den  Cirkel ,  en  eenen 
veelhoek  om  den  cirkel»  doch  die  beiden  flechts  bet  halve 
getal  zyden  vao  den  gegeeven  veelhoek  bezitten :  en  de  veel* 
boek  om  den  cirkel  is  Uimmthch  middelevenreedig  tusfchen 
den  gclykvormigen  veelhoek  in  den  zelfden  cirkel  bcfchrec- 
ven,  en  den  veelhoek  om  den  cirkel  befchreeven,  doch  ^\t, 
llschts  het  halve  getal  zyden  bezie. 

SUIL- 


/.  Jlfi.  Eigenfchappen  der  FnUmketu      i^T 

91IXLUI»  prop.  9.  Yoor  het  L  gedeelte. 
SAURiH»  BSem.  ie  PAeêd.  1713. :  p.  jo.  voor  bet  II.  ged» 
TooR  utT  !•  GKDSBLTB.  lEKBiouio.  Zo  I E  de  zyde  b  vaa 
dea  veelhoek  in  den  cirkel,  syn  FE  en  NG  de  zyden  vaa 
de  veelhoeken  in  en  om  den  cirkel  9  die  flechts  het  halve 
Ceul  syden  hebben :  en  dus  zyn  die  drie  veelhoeken  «Is 
A  ^  IC£  :  AFCE:  A  MCGn  ^ICE:  AKCE: 
Zi  ICG. 
BKWTs.  AKCE:  AlCEr:  KQ  :  IP 

=  CK  :  Cl 

=  CE  :  C6. 
^  ICE  :  A  ICG  =r  KE  :  IG  =  CE  t  CO: 

dnt 
£S,  KCE  :  Zi  ICE  =  A  ICE  :  A  ICO  of 
ireelh.  op  FE:  veelh.op  IE=:veelh.  oplB:  vceOuopNG 

DTBW. 
voofi  BET  IL  GiniiLTB.  BiuiDWO.  Zo  NG  eo  FE  de 
xyden  zyn  van  gelykvormige  veelhoeken  on  en  in  den 
cirkel,  zal  sL  =  FD  de  zyde  zyn  van  eenen  veelhoek  ia 
den  cirkel ,  die  het  halve  getal  zyden  heeft :  en  dus  Iih 
dien  men  CL  lot  aan  de  raaklyn  N IH  trekt,  is  IH  de 
balve  zyde  van  den  veelhoek  om  den  drkel ,  welke  dot 
liet  halve  getal  zyden  bezit:  en  dos  zyn  de  veelhoeken  op 
NO,  FE,  en  het  dabbdd  van  IH»  als  de  £s.^  NC#^ 

rcE.  enica 

of  als 
HetftnklCLG,  dat  =  A  NCG  is,A  ICL»  dies  ^ 
FCElsenAICH. 

Daar  na  volgens  de  aabepaallng  van  het  III.  Boek  drie 
grootheeden  hênmiseh  evenieedlg  zyn»  wanneer  de  eerfte 
flaat  tot  de  derde  zo  als  het  verfchil  tnsfcfaen  de  twee 
eerften  tot  het  verfchil  tusfchen  de  twee  laatOeo ,  moet  men 
bewyzen  dat, 

ICL:AlCH=:ftQkICL0  —  ilICL:2^ICIf— 

ftiik  ICLO. 
of 


« 

of 
ts.  ICL  :  ^  ICS^SAII^G  :  A  GLH. 
aWTS.    A  ICL  :  A  ica  zz  CL  :  CH  =  Cl  :  CU 
^  ILO  ;  A  GLH  =r  IG  i  GH  =  Cl;  CH  (l\r.  ^O 

cfU8 

.  ICI  '  A  ICH  =  A  1Ï>0  :  A  GLH  :  eb  dus 

^Ikoéi  op  bet  dubbetd  KG  bamuèisib  mkldéneven* 
jced(g  tusfchen  veelhoek  op  FE,  en  veelhoek  op  hec  dub- 
5eld  vauIH. 

^NXEKKwo.  Dus  !s,  b7  vporbeeld»  volgens  het  L  ge* 
jpelte  vin  dit  Voordel »  de  zeshoek  in  den  cirkel  middea 
^nreedig  tnsfchen  den  driehoek  in  en  den  driehoek  cox 
ilen  cirkel :  en  de  zeshoek  om  den  cirkel  is  bÊtmêiiiseh 
miJdenevenredi^  tusfchen  den  zedioek  in  d^  cirkel »  en 
.   dea  driehoek  om  den  cirkel. 

XXIV.  VOORSTEL.    Fig.  129. 

Indien  men  in  den  cirkel  eenenregelmatigen  veelhoek  be^ 
fcbryft,  waarvan  het  getal  der  zyden  even  is;  de  middel- 
lyn(AB)  door  twee  tegen  elkander  o ver^nde:hoekefi(trekt» 
so  als  ook' uit  het  uiteinde  (E)  V|n  dfemiddellyn  de  choor- 
de  (E  B)  naar  het  einde  der  zyde  ( A  D)  aan  die  middellya 
grenzende :  en  zo  men  eindelyk  de  zyden ,  C^  B  en  A  H ,  B  C  en 
H  G)  enz.  die  op  gelyken'afifand  van  de  middeilyn  zyn  door rech- 
*tÊfynenCBU,  CG,  D  F)  die  allen  de  middeilyn  rechthoekig 
fnyden  vereenigt;  zal  de  rechthoek  uit  de  middeilyn  (A  E> 
en  de  gemelde  choorde  (BE)  gelyk  zyn  aan  den  rechthoek 
^nit  de  zyde  (A  B)  van  den  veelhoek^  en  de  fom  van  alle  de 
lynen  (B  H ,  C  G ,  DF)  die  de  zydci  vereenigen. 
ARCRTMEDES»  de  Sphaera  et  Cylittdro:  pr.  si. 
BEREIDING   Mén  trekt  CH,  DH»  DG  enz.  die  de  mid- 
deilyn In  L,  M,  N  fnyden. 

BEWYs.  Uit  de  gelykvormfgheid  der  driehoeken,  ABK, 
LKH,  LCM,  MGrN.  NDO,  OFE,  volgt  de  ge- 
duurige  evenreedigheid  van  BK  ::EA  =s-HE  :  K%  = 

CM; 


l  Jfi,  EigtnfcHppen  der  FttHrnhn.      %^ 


CM  :  ML  :±S  6M  :  MN  z  DO;  ON  —  FO-rOK 
en  uit  ]|I.  11.  die  van  BK  ^  HA  «o  ais,  de  fom 
4er  voorgaandèa  tot  die  der  v«Jgenden:  ea  daar  uit  (dooc 
IV*  7.  Gev.  5*)  ^  g^ykheid  der*  gemelde  rechcixiékeiu 
I»  AAirMSKinro.  De  rtdithoek  moet  een  getal  tfètn  be» 
mltten  dat  eeven  is ,  waat  adders  is  de  lyn  A  £  geen  mid- 
4l«Uy« , «ndp  lyneo BH»  C6,  DF»  2yo  niet eveawydig 
aan  elkander  »  iMar  op  de  geif kvormigheid  der  drie* 
lioekea  rusc 

II.  AhnuMMXLiSQ.  Heeft  dit  Vobrftel  plaats  in  het  algemeest 

20  heefchec  ook  plaats  in  dfe  regetmaxige  veelhoeken,  wav 

wmn  bet  ;etal  zydea  niet  alteen  even»  maar  ook  eene  ver* 

'meeafgvuldiglng  van  vM  is:  en  het  ï%  in  dien  zin»  dat 

:rAGQUfiT  dit  Voorftel  van  AKCHnfcnas  opgeefty  in  2Vne 

Ttt^maUk  fileÜM  tx  AfcMmit  pr.  i6*x  om  dat  het  alleeo 

dat  geval  Is,  dar  door  AltCHixEDEs  zei  ven,  ter  beptUng 

▼an*den  inhoud  eens  kloots»  gebruikt  wordt,  fn  Gevolg 

ft.  opiiic  Vöorfiel :  Zie  ons  Xlf.  B.  e  xsea  24  VoorüeL  • : 

XXV.   VOORSTEL.    Fig.  109. 

Indien  men  in  een  drket  fluk  (DAP)  waarvan  de  gronde 

lyn  (p  F)  rechthoekig  ftaat  op  de  mlddellyn »  een  regelma* 

tfgen  veelhoek  befchryft ,  Waarvan  het  getal  zf den  even  ii : 

en  men  trekt  de  choorde  ifi  E)  van  het  einde  eener  z/de 

(AB)  die  aan  de  middellyn  grenst  naar  het  einde  dér  middeU 

lyn»  zal  de  rechthoek  alt  die  choorde»  en  het  gedeelte  CAO) 

der  middellyn'tot  aan  de  ontmoeting  van  de  grondlyn(DOF) 

begrenzen ».geiyk  zyn  aan  den  rechthoek  uit  eenezyde  (BA) 

des  veelhoeks»  en  de  foni  van  alle  de  lynen  (BK,  CM, 

DO) die  de  zyddi  det  veelhoeks  op  dezelfde  wyze  als  in  het 

voorgaand  Voorftel  veretnigen. 

ABCHiMKDSS  de  Spboera  et  CyUndrOf  pr.  23. 
BiaKDiRG.   De  zel^e  ds  in  het  vootgaand  Voordel* 
BEWTs.   Uit  de  gelykvormlgheid  der  driehoeken  ABE» 
ABK»  ttKL»  LCM»  MGN,  ND  O»  woidc  afgeleid: 

AB: 


Vi^r  y^ ^^^c'd^ der  volgenden:  en  dair  uit  volgt 
A  ^"^^'^folg  50  ^  P'yW»®^  d«  bcwuitc  recbc- 

t^^      Pq  bdde  aaomerUngeD,  op  h«t  Toorgxand 
^^«2;^,  geJden  hte  ook.    . 

GEVOLG. 

♦ 

'    I.  het  be^  ^^^  ^^  8e»en  dat 
J*^°^5-AK-*-KL-*-LM-HMN^NOr|-OK 
.    ^^/2  den  gcheelen  arJ^el  oeemO  :BK?i-HKH-CM 
i-AlÖ -I- DO  H- OF: 

of  dui 
AB:  BE  =s  AB  :  a  (BK  -«-  CM^^DÖ). 
IKTf  tuilen  dit  Voorftel ,  door  vxeta  •pffistfrw »  (Q^« 
p.  S'SO  ^n  het  XXII.  Voorftel  van  bet  VUL  Boek  getmilkea. 

XX VL  vx)ORSTKL.  Figo  162» 

Indien  men  in  een  cirkel  fiuk  (FIELD)  eenen  gelyk- 

beenigen  driehoek  (FED)  befcbryft ,  en  wederom  tenen 

gelykbeenigen  drielioek  (FIE»  E  LD)  in  ieder  der  cirkel- 

fiukken  d<e  door  de  zyden  (FE»  £D)  vin  deneerstgemcl- 

den  driehoek  (F  E  D)  gemaakt  worden  t  zal  deew  driehoek 

(FED)  kleiner  lyn  dan  bet  vicrvoawd  der  beide  andere 

driehoeken  (F  IE,  E  LD)  te  Tarnen  genomtno 

uuiSKirs  de  CircuU  Magn.  pr*  i. 

uamioKo.  Men  trekke  I L»  en  dan  E  C  loodrecht:  waar» 

uit  volgt:  FE  =:  ED,  =  IL:  en^IELsAELD 

SA  FIK. 

BBWTs.    D  op  FE:DopIE  =  BS:BP.  (V.s.Gev.2.) 

Maar  FI  =  IE.  en  FI  h»  IE  V  FE  (L»  14.) 

dus  FE  ^  a  IE: 

dos  Q  op  FE:  Q  op  IE  ^  4  :  i :  dua 

ESjEP'<,4:i. 

lai- 


L  Afd.  Eigenfchappen  der  Vuhoelin.       541 

-fesgefyks  FD  :  I L-  of  FE  ^  2  :  i. 

dus  ES  X  FD  ;  EP  X  IL  ^  8  :  i. 
Maar  AFED:AlEL  =  ES-FD;EP.IL(IV.iO 
dus  aFED.-AIEL  '^  8  :  I.  of 
ZiFED  ^  8  A  IEL:  en  dus 
AFED  ^  4  QZi^FlE  +  A  ELD) 

XXVII.  VOORSTEL.  Fig.  162. 

Indien  men  In  een  cirkelduk  (IEL)  dac  kleiner  is  dan 
halve  cirkel,  eenen  gelykbeenlgen  driehoek  (IEL)  be- 
fchryft  9  en  voorrs  op  de  zelfde grondlyn  (IL)  eenen  gelykbee- 
nigen  driehoek  O G L)  wiens  beenen  (IG,  LQ)  raaklynen 
-zyn  van  d^  zelfde  cirkelbogen  (IE,  L E)  :  zal  de  raaklyn 
CXEY)  die  door  den  top  E  des  eerstgemelden  dr/ehoeks 
Cl  EL)  getrokken  worde,  van  den  laatstgemelden  (IGL) 
eenen  driehoek  (XGY)  affnyden,  die  groocer  is  dan  de  helft 
van  den  eerstgemelden  (IEL). 

Ruiofus  de  «tfftf  QrcuU  Magn.  pn  2. 
BBUiDiNO.  Men  trekke  door  G  en  E  de  lyn  GEC,  die 
dus  op  IL  loodrecht  valt  (L  ii.  het  5.  Gevolg). 
«WTS.  AlOL;  AlEL=:GP;EP(IV.  y.betiGevO 

=  10; IX  (IV.  2.) 
A  XGY:  AlGL  ==  GX>;1G« 
dos  A  XGY:  A  IEL  =  GX>jlX.IG 
Blaar  GX  V  IX,  en  V  J  IG;  (XXILVoorft.Gev.i.) 
dus  GX«  V  H^-^Gr  en  dui 
AXGYVIAIEL- 


IL  AF- 


jl4»  VL  Botk\  Ovir  de  Fetlh^eketu 


II.     A  F  D  E  E  L  I  N  G- 

OVER    D£    TEELHOBKEN   DIB   DOOR    HEf 

TREKKEN    VAM    DIAGONALEN    IN    EN 

UIT     ANDERE    YEELHOEKBN. 

GEVORMD    WORDEN. 

XXVIIL  vooRSTEU  Fig.  I44f  166. 

In  alle  veelhoeken  kan  men  zo  veele  diagvnakn^  of  Jyaefl 
Alt  Tan  eeoen  hoek  naar  de  andere  hoeken  gaan,  trekken, 

als  *er  eenheden  xyn  in  bet  geul  ^■^^'^^^  indtag  het  ge- 
tal der  syden  uitdrukt. 

LBZU.9  Nwi  CmminuiHi  Fetropoi.  T.  XIZ.  p.  aar. 
B£WT8.  Er  zyn  ^  hoeken  in  de  figuur :  dus » indien  men  A 
niet  mede  rekent,  f  —  i :  gevolglyk  kan  men  uit  A,  naar 

de  andere  hoeken  g  «•  i  lynen  AB^ADiAByAF  enz. 

trekken :  uit  den  tweeden  hoek  B ,  kunnen  g^  dergelyke 
en  IW1  ^  V9rige  verfchÜUnde  lynen  getrokken  worden: 
nanelykBD.  BE.  BP  en ;  want  men  telt  nu  de  lyn  B  A, 
teeds  uit  A  naar  B  geuokken,  niet  meede. 

Uit  den  defdiB  hoek  zullen  'er  ^ZZYdeigelyke  lynea 

DE»  DF  enz.  getrokken  worden :  en  zo  voorts ,  tot  dat 

men  aan  den  hoek,  die  op  éénen  na  de  laatlte  is,  komt, 

'  waar  uit  'er  maar  één  getrokken  zal  worden :  dus  is  de 

fom  van  alle  de  lynen ,  ^— i  4.  ^^0  +  T-T+F^ 
•-•— -idua  is  zy  de  fömvan  eeaearithmetifcbe  rceks,dieg— i 

leden  heeft.en  dus(lll,a4)gelyk  aan^i=l±i225£3i 

S  #  9g^— X 

j—  :  maar  oader  decze  lyaea  zyn  dc^  zyden 

vaa 


//.  Afi.  Over  de  FeeÜf.  ^eo»md  im  Didgm.    i^l 

vao   de  figuur  begrepen:   de  overige,  alleéti ,  en  niet. 
deeze,  zyn  diagonalen :  dus  is  het  getal  der  diagonaleti 

Mep  kan  düs  eetjle,  imede,  dtrdt  didgonaleti  enz.  noe* 
Inen»  de  diagonalen  die  van  iederea  hoek  (A)  naar  dcij 
tweeden  (D),  of  naar  den  derden  (E),  óf  naat  dea  ^lerdeü 
(F)  volgenden  boek  gaan. 

II.  tlEVÖLC. 

indien  dan  de  ireelhoek  regelmatig  Ü ,  en  dus  In  eehed 
fcirkel  befchreeven  is  of  kan  zyn,  zal  de  hoek  welke  ieder 
zyde  AB  van  den  veelhoek  met  den  ier/ien,  iweiden,  derden 
&Cm  diagonaal  die  uit  het  uiteHle  van  die  zyde  gettokked 
worde »  een  hoek  zyii  in  den  omtrek  ,  die  op  den  boo^ 
rust  9  welke  door  de  zyde  dei  veelhoeks  aU  cüoorde  béfpani 
wordt,  of  opeenen  dubbelden,  dtiédubbeldeti,  vierdubbel 
den  boog,  enz.  rust:  en  dus z^l  die  hoek  getyk  zyn  aa&  ieenen. 
6f  aan  twëéf  of  aan  drie  enz.  halve  middelpunts  hoeken :  daé 
Is ,  de  «e  diagonaal  zal  met  de  zyde  uit  wier  uiterilen  zf 

getrokken  wordt»  efeuen  hoek  nUken  si:  — ^ (II.,  X4<  < 


het  !•  Oèvolg.) 


im  ^. 


Die  tHoek  zal  gétolglyk  recht  zjrn  wanneer  ^  ss  x :  oÉ 

O 

IIL    GEVOtÓ. 

Doch  de  hoeken ,  welke  twee  agterééBvolgênde  dligöni» 
ieü  onderling  maaken ,  (A  D  en  A  E  by  voorbeeld)  zyii  alcootf 

halve  nüddelpuhts  hoeken,  tn  dus  ieder  rr   «-'igevolglyk^ 

S 

éut  de  boek  dien  twee  zyden  dnder  Jiiig  maakto  =^ 

<2  * 


^H 


TL 


:  Ostr  Jr  Faieeken. 


«« IL.  Ui,  lm.  Gec^Afirfaekydieo  dern^  dfagonas!  uit 

jBifcr  met  deo  «^  diagonaal  uit  deo 
,  èodk  alioos  van  deo  amieren  kant  af  ge* 

dfebockea  fccfatzyn»  wmnecx  %(  —  on»  om 

IV.  GEVOLG. 

a  door  de  letter  n  uitdrukt  de  hêgvetf/h  d/a- 

Aagooal  is,  zd  die  ne  di^gooaai  met  de  zydè 

leeOioek  uit  welke  men  begint  te  tellen,  en  waar- 


4.  I  zyden  van  den  vedhodi  alt  chooF* 
kant  befpannea;   de  eexfte  ^agonaal 
twee*  de  derde  drie  lyden»  enz.  en  dos  aan  dea 

V.  GEVOLG. 


Zo  èmgttA efco getal  \%^tAg^-^n^\'^%^^^ 


t  — 


t  ■ 


=  fi,  zal  die  1^  <&iClQoaa\  doot 


liet  middelpiii;t  gaan .  en  men.  zal  tusfcben  de  zydem  wur 
tdt,  en  bet  middelpunt»  geenen  van  een*  bqger'  ni^ 
trekken :  en  alle  de  nt  diagooalea ,   indien  n  6d2cn- 


*  = 


,  zoUeo  elkander  in  het  middelpiffii  C  o»< 


1 


Jtfaar  10  m 


^^ —  (g  altoos  een  eveo  getal  xyide) 

ld  neo  nog  MÏwonns  tot  bet  middelpunt  te  komen  diigo» 
VBO  een'  boger*  rang  kunnen  trekken  :  en  die  van  ^«n 
n  znllen  elkander  boiten  bet  middelpunt  ontmoeten, 

ia  te  door  bonne  xmtooetiQg  verfcbeidcn  veelhoeken  voi' 


»< 
ï 


IL  Afi.  Over  ieVeelb.  gevormd  door  Diagm.    ^45 

iBeii«    Efadelyk  zal  dan  bet  getal  ^-^^  — -  i  of  ^^  ^- 

2  2 

aanduiden,  welke  de  diagonalen  van  den  hoogRea  rang 
ayo ,  die  elkander  buiten  het  middelpunt  fnyden. 

VL  GEVOLG. 

Ii4tar  zo  g  een  oneven  getal  is ,  kan  'er  geen  diagonaal 
dk>or  het  middelpunt  gaan  (li,  14  Gev.3.)  en  das  ook  niet  de  ne 

diagonaal ,  die  naiDelyk  welke  aan  den  eenen  kant  n-4«  i 

en  aan  den  anderen  g  —  n  +  i  zyden  be^nt:  zo  dan  n  de . 
boogde  diagonaal  is  die  men  trekken  kan ,   zal  dezelve 


'9 


9*^ 


.i> 


ffs  «-^  I  zyden  befpannen  ,  de  volgende  zal  aan  den  anderen 

kant  ook  n-f.i  zyden  befpannen  :  en  *er  is  nog  eene  zyde 
tttsfchen  de  twee  diagonalen  :   dus  is  bet  getal  zyden  ,  of 

K  ='n-M  H-n-4-i-#-iz:2«^..3:dQSfi=t-=l5 

2 

\%  de  boogfte  diagonaal  dien  men  tusfchen  eene  zyde  en  bet 
■tiddelpant  trekken  kan » indien  het  getal  g  der  zyden  oneven  is« 

XXIX.  VOORSTEL.  Fig*  144,  154,  i6ö* 

Alle  de  diagonalen  die  men  in  «enen  regelmaiigen  veel- 
koek  uekken  kan ,  zullen  door  hunne  onderlinge  onanoetin- 
gea  binnen  denzelven  zo  vcele  gelykvormige  veelhoeken 

normen  ala  *er  eenheden  zyn  in  het  geul  ^^  ^  20  het  getal 
r  der  zvden  oneven  is:  en  in  hur  om%\  &ZIJr  «o  her  9^%\ 


der  zyden  even  is. 

2**.  Die  veelhoeken  zyn  allen  om  het  middelpunt  des  ge- 
geeven  veelhoeks  regelmatig  geplaatst:  doch  de  eerfie  om* 
gekeerd  ten  opzichte  van  den  gegeeven:  de  tweede  recht: 
de  derde  omgekeerd  enz. :  zo  dat  de  lyn  dXt  door  den  top 
van  eeaen  der  hoeken  en  het  middelpunt  getrokken  wordt , 
beurtlings  of  door  de  toppen  der  tegenoveigeflelde  hoeken  ^ 
*^      of  loodrecht  door  de  aan  elkander  evenwydige  zyden  vaa 

Q  3  ^0 


,.^ 


ifi  gevormile  veelhoeken  |aat ,  20  het  getal  det  zydea  evea 
Is;  en  bedoidig  door  den  (op  en  loodrecht  door  bet  mid- 
den dei  tegenoveiflaande  zfde  van  lederen  veelbqek  ^t , 
zo  het  getal  dei  lyden  oneven  [%. 

3°.  Eindelyk,  die  veelhoeken  worden  gevormd,  de  eerfte 
dooi  de  ontmoeting  van  alle  de  eerfte  diagonaleti,  de  twee- 
de door  de  oDlmOeting  van  alle  de  tweede,  de  detde  door    1 
de  cmtmoeihig  vin  alle  de  derde  dIagonaleD ,  enz.  die  ui( 
,  Jpdêfëh  boek  gettokken  worden.  '  1 

yoOntSLOtV.  Rg.  144-  In  den  «eshoek  te  ^^^-j  i, 

^  er  wordt  een  zeshoek  UPQRST  binnen  den  gegeevefi 
^eshoek  ftBD&FG  gevormd. ' 

FIg.  154-  Voor  den  vyfhoek  tf  5lli  —  u  en  'er  wordt 

fen  vyfbpdi  ONvxy  binnen  den  vyffaoek  GBEHK  ge? 
ywmd. 

Fig.i|!ff.  Vpoi  den  tienhoek  is ^-^  —  3:  ea 'er  wo> 

den  binnen  den  tienhoek  ABDËPHIKLC  diie  tlenhoe- 
jien  gevormd:  nameIyk,PQRSTVX  YZU:aft(rfe/£ bik: 
Imnop^TStu. 

Verder,  In  Fig.  t«.  gaat  de  middellyn  BC  I  door  de  top- 
pen c  en  fc  des  tweeden  veelliodis :  doch  beltendig  looJ. 
recht  door  de  zyden  FQ  en  XV  des  eerlten.  en  de  zydefi 


//.  Afi.  Over  ie  f^eeJb^  gewrmi  door  Dk^eru    S47 

eenen  veelhoek  oit^van  zo  veele  zyden  als  *er  diagonalea 
van  den  zelfden  rang  zyn  inden  gegeeven  veelhoek,  dat  is» 
iran  zo  veele  zyden  als  de  gegeeven  veelhoek  zyden  heeft: 

Dus  zullen  'er  •-^    of  ^  ^  »   veelhoeken  geboren 

iprorden,  naar  mate  g  oneven  of  even  is. 

Die  veelhoeken  zyn  regeloMtig :  want  bet  is  klsarblyt* 
kelyk  dat  (Flg.  144.  166.)  A  ^BQ  =  ^  QOB :  en 

A  ABP  s=  A  ^^^'  ^  ^^  ^^  PQ  =  QR-  L  PQR 
n  L  ABD:  en?*  voor  de  hoeken  en  zyden  van  alle  de 
driehoeken» 

II.  Daar  (Fig.  144O  A  BQD  gelykbeenig  is,  valt  bet 
Hip  Q  op  de  loodlyn  die  uit  het  midden  Z  der  zyde  B  D 
getrokken  wordt ,  en  door  het  middelpunt  gaat :  dus  L 
FQC  =  L  CQR;  en  A  PCQ  =  ^Q^R-  <^o»  PC 
s:  CQ  s^CR:  ofCis  hec  Middelpunt  van  dien  veek 
hoek:  en  dus  ook  voor  alle  anderen:  waar  uit  bet  overige 
van  de  tweede  ftelling  volgt. 

III.  Het  derde  is  van  zelf  bfykbaar. 

L     GBVOLGt 

Indien  bet  getal  der  zyden  van  den  gegeeven  veelhoek  00* 
tven  is »  dienen  alle  de  diagonalen  tot  de  vorming  van  de 
nieuwe  veelhoeken :  doch  zo  bet  even  Is ,  zyn  alle  de  dia* 
gonalen  welke  door  het  middelpunt  gaan  ^r  toe  onnut- 

tig :  en  deeze  zyn  altoos  ^  in  geaU    Dos  zyn  in  Flg.  I44« 

drie  diagonalen  AE,  BP,  DG  om^uttig;  in  den  tieoboek 
van  Fig.  16^.  zyn  'er  vyf  AH»  BI,  DK,  EL,  FG. 

II.    GBVOI.G. 

Het  valt  Biet  moeijelyk  de  grootte  der  zyden  en  loodly* 

nen  van  alle  die  veelhoeken,  zo  wel  onderling,  als  met  be« 

trekking  tot  den  gegeeven  veelhoek  te  bepaulen :  alts  meft 

kier  aanneeme  het  geen  wy  in  het  VIII«  Boek  over  de  linus* 

fcQ  zullen  zeggen. 

Q4  Na. 
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Namelyk  (Fig.  166.)  20  de  zyden  even  in  getal  zyn  ,  1% 
de  loedlyn  Cs  de /mus  des  hoeks  EGF,  die  de  helft  U 
van  den  middeipancdioek  E  CF. 

De  loodJyn  Cm  is  de  finus  van  den  hoek  DGF  m  f 
middelpuntshoeken :  de  loodlyn  C/s  is  óe  finus  van  den  hoek 
BGF  die  gelyk  is  aan  |  middelpuntshoeken;  ea  de  loodlyn 
Cy  is  de  eêfinus  van  den  hoek  G  C  y  die  gelyk  is  aan  | 
middelpuatshoek. 

Indien  men  dan  den  bhnênjlen  veelhoek  den  eer/f m noemt» 
en  alle  de*anderen  vervolgens  »Weder  in  zyn'  rang  dea  II» 
den  III ,  enz.  heeft  men  deeze  evenredigheid : 

Loodlyn  van  den  I :  loodlyn  van  den  II :  loodlyn  van  den 

III r  tot  loodlyn  van  den IV,  enz*  —  —  —  -^  tot  loodlyn 

,  van  den  g^eeven  veelhoek .  =  finus  }  middelpuntshoek : 

firms  f  middelpuntshoeken :  finus  }  middelpuntshoeken :  fifius 

}  middelpuntshoeken:  enz.  -^.^  —  —  —  —  —  —  tot 

cofinus  I  middelpuntshoek. 

Doch ,  zo  het  g^tal  der  zyden  oneven  is ,  is  L  BGFsr  { 
LEGH  zi  iLECH  ::zi  middelpuntshoek :  vervolgens 
BGF  zs  3  EGF  =  J  ECH  —  |  middelpuntshoek  :  enz. 
altoos  met  }  middelpuntshoek  opklimmende :  en  dus  is 

Loodlyn  I  veelhoek :  loodlyn  II  veelhoek :  loodlyn  III 
veelh.  enz.  .-«  «^  —  •—  —  —  .^ :  loodlyn  van  den  ge* 
geeven  veelhoek  ~  finus  ^  middelpuntshoek :  finus  \  middel- 
puntshoek :  finus  I  middelpuntshoek  ;  enz.  —  —  —  — 
Cofinus  i  middelpuntshoek. 

De  zyden  of  omtrekken  ftaan  in  de  zelfde  reeden  (IX* 

Voorft.enIV.,j80 

III.    GEVOLG. 

Indien  bet  getal  der  zyden  even  is ,  wordt  de  bhuun^ 
fte  veelhoek,  die  namelyk  welke  het  dichst  by  het  middel' 

punt  Is ,  door  diagonaalen  van  den  rang^Y^gevorrad  (XXVIII 
Voorfi.  s  G^^O  <Ue  diagonaal  maakt  dus  op  de  zyde  uit  welke 
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zf  getrokken  i5  eenen  hoek  —  ^^*^)^  L  zz^^^L ,  en  dus* 

^g  .   g  * 

daar  twee  naastliggende  zyden  CAB»  BQ  van  eenen  veel- 
hoek onderling  eenen  hoek  maaken  =  .  ""^^  ^  (IL  14» 
het  I  Gevolg)  zal  die  diagonaal  met -de  tweede    van  die 

beide  zyden  »  met  (B  C)  eenen  hoek  maaken  :z  S^^^)^  ^ 

g 

fe— 4) 
—  LzzL:  gevolglyk  zyn  de  diagonaalen ,  welkenen 

binnenflen  veelhoek  vormen,  juist  die  geene  welke  loodrecht 
flaan  op  de  zyden  op  welke  zy  getrokken  worden:  die  dus  de 
aan  elkander  evenwydige  zyden  vereenigen :  die  binnenfte  veel-  % 

hoek  is  dan  die  van  welken  wy  in  het  XV  Voor  (iel  van  het  II 
Boek  en  in  het  XXI  (het  7  Gevolg,)  van  dit  Boek  na  den  Heer 
x>v  rAY  gefprooken  hebben,  en  die  het  verfcbil  is  tusfchen 
den  regelmatigen  veelhoek  om «  enden  regeimaugen  veelhoek 
binnen  den  cirkel  befchreeven.  (XXVill.  Voorftel  Gev.  8) 
Dit  zelfde  blykt  ook  uit  het  geen  wy  in  h(t  voorgaande  ge- 
volg gezegd  hebben;  want  de  loodlyn  van  dien  binnenften 
veelhoek  is  gelyk  aan  Jinus  i  mlddeipuntsboek :  dus  gelyk 
aan  de  halve  choorde  van  den  middelpuntshoe  k ,'  dat  is  gelyk 
aan  de  halve  zyde  van  den  gegeeven  veelhoek. 

XX^.  VOORSTEL.  Fig.  144,  166. 

Indien  bet  getal  der  zyden  van  eenen  r^elmatigen  veelhoek 
even  is «  en  men  de  twee  naastliggende  zyden  door  diago* 
naaien,  en  dus  door  diagonaalen  van  den  eerilea  rang  veree* 
nigt,  zullen  er  twee  gelyke  en  gelykvonnige  veelhoeken  ge* 
booren  worden,  wier  zyden  half  zo  veel  in  getale  zyn  als  de 
zyden  in  den  gegeeven  veelhoek. 

voonBEBLüEN.  In  Fig.  244.  worden  twee  gelykzydige 
driehoeken  AD  F,  BEG:  en  in  den  tienhoek  van  Fig.  i66. 
worden  twee  vyfhoeken  ADFILA  ,  en  OBBHKO  ge* 
vormd. 

iftWTs.  Indien  men  eenigen  hoek  B  voor  den  eerden  aan- 

Q  f^  neemt» 


neemt ,  zullen  de  diagonaalen  getrokken  vin  'den  eerden 
hoek  B  naar  den  derden  E,  van  den  derden  E  naar  den  vjf^ 
den  H  enz.  tot  dat  men  Veder  op  den  eefften  te  rug  komc, 
eenen  regelmatigen  veelhoek  uitmaoken,  die  het  halve  getal 
zyden  hebben  zal» 

Indien  men  diagonaalim  trekt  van  den  tweeden  hoek  D 
naar  den  vierden  F,  van  den  vierden  F  naar  den  zesden  I  enz.  z 
zal  er  wederom  een  gelyke  en  gelykvormige  veelhoek  ont^ 

ItauL 

Maar  de  diagonaalen  van  den  derden  boek  E  naar  den 
vyfden  H  ,  van  den  vyfden  naar  den  zevenden  enz.  behocke 
jen  reeds  tot  den  eerden  veelhoek:  en  die  van  den  vierden 
hoek  naar  den  zesden ,  van  den  zesden  naar  den  achcften  en^ 
beboorcn  reeds  tot  den  tweeden  veelhoek:  dus  kunnen  er 
maar  twee  dergelyke  veelhoeken  gehooren  worden. 
AkvnktBXJSG.    Het  blykt  van  zelf  waarom  wy  in  het  Voor^ 
jftel  zeggen  indien  het  getal  van  vnden  even  is :  want  in  eenen 
veelhoek,  die  een  oneven  getal  zyden  bezit,  kan  men  door 
het  trekken  van  diagonaalen  van  den,  eerden  rang  geeQ 
pieuwen  veelhoek  doen  gebporen  worden. 

L    GEVOLG. 

De  zyden  van  die  beide  veelhoeken  "liggen  In  de  zelfde 
lichting  als  de  zyden  van  den  eerften  innerlyken  veelhoek» 
FQRSTVXYZU  waar  van  wy  in  het  XXlX  Voorftel  go- 
iQprooken  hebben:  doch  beurtlings:  de  eerde  namelyk,  de 
derde,  de  vyfde,  van  deeze  laatstgemelde  zyden ,  of  PQ, 
R  S ,  T  V  enz.  zollen  tot  den  eerden  •  doch  de  tweede , 
vierde,  zesde  enz.»  of  QR,  ST,  VX  enz.  tot  dea  tweedei^ 
veelhoek  behooren. 

IL  CBVOLG, 

De  zyden  van  die  beide  veelhoeken  zyn  dus  fledits  ver« 
lengingen  van  de  zyden  des  innerlyken  veelhoeks :  zo  dat  der-. 
zelver  hoeken  beartlings  gevormd  worden  door  de  onderlin- 
ge ontmoeting  van  de  verlengde  even  zyden  des  innerlyken 
veelhoeks  >  en  van  de  verlengde  $ruv€n  zyden  deszeifden. 
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lil.    PEVOLG. 

^  Iff en  zal »  dopr  de  verlenging  der  zydea ,  alle  de  innerlyke 
vrelboeken ,  ontdaan  op  de  wyze  in  het  XZiX  Voorftel  ge- 
joeld ,  ieder  in  cwce  ^gelmatige  veelhoeken  veranderen ,  die 
fie  belfc  van  het  getal  zyden  zullen  hebben  van  den  gegeevcn 
veelhoek :  en  daar  de  zyden  dier  nieuwe  veelhoeken  de 
verlengingen  zyn  der  zyden  van  de  innerlyke  veelhoeken  uit 
fvelken  zy  gevormd  worden ,  zyn  zj  ook  deelen  van  de  tweede 
^iagooaalen  voor  de  veelhoeken  uit  den  tweeden  innerlyken 
reelhoek  gevormd :  vai  de  derde  diagonaalen  voor  de 
yeellioeken  uit  dpx  derden  innerlyken  veelhoek  gevormd 
fjï  10  voorts. 

IV.    GEVOLG. 

De  hoek,welken  de  me  diagonaal  met  den  eerden  uit  het  zolF- 
fle  ftip  getrokken  maakt  is  (XXVIIi  Voorft. ,  2  Gev.) = m — i 

^  — :  en  du«  zal  die  hpek  recht  zyn ,  wanneer -* 

o  •» 

=  I :  ofmz^  f.      Is:  maar  de  eerfie  diagoiaal  is  hier  de 

1 

zyde  van  den  nieuwen  veeihodt ,  en  dus  warmeer  m  =  **-^ , 

if  die  me  diagonaal  de  loodlyn  uit  het  einde  der  zyde  van 
den  nieuwen  veelhoek  op  denzelven  getrokken. 

V.  GEVOLO^ 

Indien  dan  bet  getal  der  zyden  van  eenen  veelhoek  wel 
even  »  dodi  deszelfs  helft  oneven  is  »  (zo  als  voor  den 
(ienhoek)  zal  de  nieuwe  veelhoek  (by  v.  de  vyfhoek  GBE 
H  K)  een  oneven  'getal  zyden  bezitten  :  en  de  gemelde  m^ 

diagpnaal  van  den  eer&en  veelhoek  aal »  zo  m  =  ■       ■ 

^voor  den  tienhpek  de  :^de  GI)  de  loodlyn  zyn  die 
op  de  zyde  van  den  nieuwen  veelhoek  opgericht ,  den 
innerlyken  gelykvormigen  veelhoek  CH^^)  ^^^  van 
wy  hier  boven  in  ^t  XI  Voorfiel  van  het  II.  !Roek »  en  in 
*het  8  Gevolg  van  bet  XXI  van  dit  Boek ,  na  den  Heer  ov 
'f AT,  ^fprqoken  liebbea ,  faeipt  uitmaken ,  en  welke  veel. 

boek 


^5»  W:  Boek:  Over  dr reilhoekin; 

boek  bet  vetfAlI  is  tasfctai  éea  fcelhoek  van  een  onevca 
ceul  lyden  on  dco  o/i^c^'  ^^  ^^  gelykvormigen  veelhoek: 
binneii  den  c/rtó  Ik^^^'  (Voorftel  XXI.  Gevolg  6,  7 
,  V  ^j^j^  jtfr  er  ^-5  <«agonaalcn  nic  eenen  hodc  kunaea. 

getrokken  wordea,  zullen  er  nog  g— 3  —  (^-^)  dat  is 

^S^ diagottaïea  overig  bly ven :  en  dus »  van  den  anderen 
laoc  begioneode  te  tellen,  zo  als  wy  tot  nu  toe  gedaan  heb- 

bcD»  is  de  gemelde  diagonaal  de  ^ —  -f  ^  of  de  f* — ^  )  : 

£0  dus  indien  men  een  veelhoek  van  een  oneven  getal  zym 
den  heeft,  denzelven  in  een  cirkel  bercbreeven  vooronder* 
ftelt»  •■  uit  denzelveé,  door  verdeeling  der  bogen  in  twe« 
geiyke  deelen ,  eenen  veelhoek  van  een  dnbbeld  getal  zydea 

vonnt»  zullen  de  /^C— )  diagonaalen  van  deezen  nieuwen 

veelhoek ,  door  haare  ontmoetingen ,  eenen  gelykvormigea 
veelhoek  vonnen,  waar  van  de  zyden»  door  haaie  verlenging» 
20 als  in  dit  Voorftel  gezegd  is,  twee  veelhoeken  zullen  uit- 
anaken »  die  aan  den  eerften  gegeeven  getykvormig  zyn  zul- 
len »  aan  elkander  gelyk ,  en  bovendien  gelyk  aan  het  verfdiU 
dat  er  is  tusfchen  den  gegeeven  veelhoek  en  den  gelykvor- 
anlgen  om  den  cirkel  befchreeven ,  10  als  wy  bier  boven 
m  navolging  van  den  Heer  du  fay  gezegd  hebben. 
iiANii£RKUio*  Men  ziet  hier  uit  hoe  het  Voorftel  van  den 
Heer  du  vat,  voor  de  oneven  veelhoeken  indedaad  maar 
een  gevolg  is  van  zyn  Voorftel  voor  de  even  veelhoe- 
ken ;en  dat  het  juist  daarvan  afhangt  dat  er  binnen  den  ge- 
geven oneven  veelhoek  niet  fleehts  een »  zo  als  voor  de 
even  veelhoeken,  maar  twee  veelhoeken  gevormd  worden, 
die  aan  het  vereischte  voldoen.  Men  zoude  zelfs  de  belde 
voorftellen  met  de  zelfde  woorden  knnnen  uitdrukken : 
want  de  lynen  welke  de  evenwydige  zyden  van  veelboe* 
ken  die  een  even  getal  zyden  bezitten  vereenigen »  zyn 
loodrecht  op  die  zyden:  en  dus  is  het  algemeen  Voorftel 

^dit: 
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dit;  )f  Indien  men  uit  ieder  der  hoekeo  van  eenen  regel. 
^  matigen  veelhoek  loodlynen  op  de  zyden  trekt ,  zullen 
y,  die  loodlynen  door  haace  onderlinge  ontmoeting  eenen 
9,  nieuwen  regelmatigen  en  met  den  gegeeven  veelhoek  ge* 
yy  lykvormigen  veelhoek  vormen  zo  het  getal  der  zyden  in 
,^  den  gegeeven  roen  is :  doch  zy  zullen  twee  gelykö 
,»  en  gelykvormige  vormen ,  zo  het  getal  dier  zyden  one» 
^  ven  is.", 

AANMERKiso.  Het  (preekt  vau  zelf  dat  ieder  van  die  «ieuwe 
veelhoeken  weder  door  diagonaalen  verdeeld  kan  worden 

XJTXI.    VOORSTAL. 

Indien  men  de  zyden  van  eeneo  regelmatigen  veelhoek  we- 
derzyds  verlengt»  en  de  (lippen,  in  welke  die  verlengde 
zyden  elkander  ontmoeten  ,  door  lynen  vereenigt ,  zullèa 
decze  lynen  ze  veele  regelmatige  met  den  gegeeven  gelyk- 
vormige ei»  om  bet  zelfde  middelpunt  befchreeven  veelhoe- 
ken uitmaaken,  als  er  eenbeden  in  het  geul  ^^  ,  zo  de 

zyden  van  den  gegeeven  veelhoek  even ,  of  in  bet  getal  ^^ » 

zo^  oneven  in  getal  zyn»  begreepen  zyn. 

voo&B£ELDiii.  Uit  den  vy  f  boek  ON  o  x  y  F:g.  1 54  komen  de 
flippen  G  B£  H  R ,  die  de  punten  van  een  Afboek  maaken.  Uit 
den  zeshoek  ,U  P  Q  R  S  T ,  fig.  1 44.  komen  door  de  verlenging 
derzydenUPenQR,PQenRS,  QR  enST.  RSen  Tü: 
TS  e»  UP,  ÜT  en  PQ,  de  flippen  B,  D,  E,  F.  G.  A 
die  eenen  nieuwen  zeshoek  uitmaaken :  in  fig.  1Ó7  komen 
er  uit  den  gegeeven  tienboek»  imnopqrstu,  drie  tienhoc- 
ken ;  namelyk  door  verlenging  der  zyden  Imenno.mntnopt 
noen  pq  enz.  altoos  eene  zyde  tusfchen  belden  laatende de 
tienhoek  a  jAT^ocx^y  e  o  :door  verlenging  der  zyden  /men  op^ 
nm  en  p 9, 410  en  ff  enz  altoos  twee  zyden  tusfchen  beiden 
Jaatende,  de  tienhoek  MSTVUXPYRQ:  emdelyk  door 
verlenging  der zydenan  en  ^r ,  notn  rs^  op  enst  enz.» al* 
toos  drie  zyden  tusfclieo  belden  laatende ,  de  tienhoek  E 
FHIKLGABD. 

BC* 


iS4  ^*  ^wï;  Over  dt  Fielhêekeü.] 

9KWT8.  I*  De  tweeover  elkaoder  flaande  zyden  van  eenéü  rëZ 
gelmaügen  veelhoek, welite  evenwydig aan  elkander  zyn  ,zy  i^ 

door  een  getal  ^-^  zyden  van  elkander  Veii^yderd  2  docH 
deeze»  hoe  ook  verlengd  zynde,  kunneii  elkander  nimmef 
ontmoeten :  diis  zal  een  derzelven  inaar  ^  —  i  dat   is 

^^ verlengde  zyden  knnnen ontmoeten,  en *er tullen  düé 

•naarClllf:  veelhoeken  gevormd  worden; 

II  Indien  men  in  eenen  veelhoek ,  waarrvan  de  zyden  oneveri 
in  getal  zyn ,  eene  zyde  neemt,  zyo  er  cusfcben  dezelve 

enden  overflaanden  top  ^~  zyden begtecpcn,  en  das 

zal  die  zyde,  verlengd  zynde,  *-^-^i  6f-^— verlehg. 

de  zyden,  wederzyds  ontmoeten:  en  gevolglyk  door  dïé 
ontmoeting  de  toppen  van  eten  zo  veel  veelhoeken  voU 
men :  die  alle  regelmatig  zullen  zyn,  en  om  heuèlfde  mid^ 
delpunt  befchreeven. 

I.  AANsrE&KiNo.  De  ulteflyke veelhoekeh ,  dus  doof  fameiu 
y  üelllng  uit  den  gegeeven  veelhoek  geboren,  zyn,  op  ded 
gegeeve  en  den  laatften  na, niet  de  zelfden  welke  uit  deerf 
zen ,  door  bet  trekken  van  diagonaaltn ,  gevormd  worden 
op  de  wyze  'm  het  XXX  Voordel  aangeweezen:  dui  zyn  id 
fig.  167  en  166$  de  veelhoeken  Imnopqrttu  en  ABDE 
FHIKLG  de  zelfden:  de  beide  overige  tienhoeken  zyil 
Verfchillende;  doch  in  den  tweeden,a  JVf  ocx;ye  O,  koi 
men  de  flippen  i\^,  tr ,  ^  t  y ,  O,  overeen  met  de  (lippen  welke 
door  de  zelfde  letters  uitgedrukt  worden  in  Fig.  lófi.  en  heê 
valt  ook  niet  moeielyk  te  onderfcheiden  welke  iynea  het 
zyn,Indefiguuri66,diedeftippeB,indei67doorQ,R)S^ 
T,  U  uitgedrukt,  en  den  derden  tienhoek  uitmaakende^ 
doen  geboren  worden ;  doch  om  dit  duldelyker  te  maaketf 
bebbenwyde  boeken,  welke  door  de  ontmoeting  dier  lyoeri 
gevormd  worden  door  grover  fiippen  aangeweezen. 


IT.  Af*^  Ovet  de  Flsett.  gntrmi  dm  Di^(m,    %si 

!!•  AANJCERKiiro*  Indien  men  de  flippen,  dtar  de  verlaig- 
de  zyden  elkander  ontmoeten»  niet  door  lynen  vereenigt» 
aEoUen  die  ftippen  de  kmindb  zyn  van  regeimadge  fterach- 
tige  figmiren ,  om  den  gegeeven  veelkoek  befchreeveo  4 
•n  waar  van  de  verk ngde  qfden  dea  veelbpeks  de  zjdi% 


ZI^ 


ZEVENDE    BOEK, 

OVER  DEN  OMTREK,  SM  DEN  INHOUD  VAN 

OEN  CIRKEL. 

L    AFDEELING, 

OVER  DE  LIMIl^TEN   DER  GROOTHEDEN 

EU  DER  REDENS. 


r 

VOOR 


BERICHT. 


Ik  vind  het  nodig,  alvorens  tot  het  hoofdonderwerp  vati 
dit  boek  over  te  gaan»  en  hetzelve  uit  ftreng  wiskundige 
grondbeginfelen  te  behandelen,  vooraf  iets  over  die  grond- 
beginfelen  25elve  ,  namelyk  over  de  leere  der  Limieten  of 
GrenspaaUn  van  veranderlyke  Grootbeden  te  zeggen:  al 
ware  het  flechts  om  de  verkeerde  begrippen ,  en  alleszins  on- 
naauwkearige  bewyzen,  door  veele  nieuwere  wiskonftenaarea 
voorgcdraagen,  tegen  te  gaan.  Maclaürin  heeft  over  de  leere 
der  Limieten ,  in  den  trant  der  Ouden ,  voor  al  van  archimi- 
DES ,  gehandeld  in  de  Inleiding  van  zyn  werk  over  de  Fïuxie" 
Reeketiing.  d'alembert  heeft  die  zaak  zeer  wel  uitgelegd  in 
de  Encyclopedie  op  het  woord  Umite,  en  in  zyne  Melanges 
T.  V.  p.  239.  Men  kan  ook  nazien  la  chapellk  Infiitiuions  de 
Geometrie  Tomé  li.  f.  433-  en  volgende.  Doch  niemand 
heeft  er  naanwkeuriger  en  vollediger  over  "gehandeld  dan 
L*HuiLiER,  in  zYue  Expojition  des  principes  des  Calculs  fuperiewt 
Chap.  I.  Ook  NEWTON  heeft  reeds  vooraan  in  zyne  Grondbe» 
ginfelen  ecnige  Voorftellen  op  dit  ftuk  voorgcdraagen.  Ik  zal 
uit  alle  die  fchry  vers ,  dat  geen  't  welk  my  voorkomt  van  het  ui- 
terde  belang  te  zyn  enneest  onmiddelyk  tot  ons  beftek  tebe« 
hooreni  ontleenen,  en  in  eene  geregelde  orde  voordragen. 

L  DB- 


/i4^.  Ov&  ii  Litmrtèn  ikf  GfMbêiiim.    2sf 

t  bêpaAlïno; 

*  indien  èenigè  grootheid  A,  door  vermeerdering,  ot 
ëoor  vermindering ,  aan  éene  andere  grootheid  L  hoe 
langer  hoe  nader  komt  4  zonder  echter  dezelve  immer 
té  kunnen  overtreffen  of  èvenaareh  9  wordt  dié 
tweede  grootheid  L  de  Limiet  van  de  eerstgemeidé 
A  genoemd  9  en  wel  de  Limiet  in  grootte  zo  de  groot* 
hèid  A  aan  de  Limiet  L  by  vermeerdering ,  doeh  dé 
l^imiet  in  kleinheid^  zo  zy  aan  de  zelve  by  yerminderin^ 
hoe  I^dgër  hoe  nader  bykómf. 

t 

L  b£Vot& 

JDaiï^  dé  grootheid  A ,  doot  belfléiidigé  Ve^méèrdé^ 
ring  of  vermindering, aan  dt  grootheid  L, of  haare Li» 
imet ,  altooa  nader  eii  nader  komt ,  volgt  het  4at  ty  zoda* 
nlg  vermeerderd  of  verminderd  kan  ivoréen ,  dat  zy 
van  baare  Limin  minder  verfbhillen  zal  dan  eenigé 
inogelyke  gegeeven  grootheid»  hoe  klein  die  ook  zyxl 
inog^^  i>e(&aagti 

L  Fig.  40.  DeTangenfABls  de  limiet  in  tó/ftboamaHédé 
Jnylfnen  AF,  A  D»  ca2. :  die  uit  bet  zelfde  ftjp  A  tot  deö 
hollen  omtrek  van  den  cirkel  getrokken  kunnen  wórden : 
en  de  Itmièt  in  grootte  van  alle  de  lynen  AE»  Ak^  ehi, 
die  ilecbts  tüt  aan  den  bolleh  omtrek  koinen* 
^lANMERKiNd.  ütfeu  zoode»  dochin  eefaen  oneigehlykénzio^ 
kunnen  zeggen ,  dat  de  middellyn  de  limiet  is  in  grmti 
van  i\\é  de  choordèn,  indien  niet  de  middeilyn  telvêiti 
ich  eigenleken  zin  tot  dë  choordeh  behoorde,  eii  dus  eêné 
grootheid  is,  die  door  ëene  'chwrde,  cbootde  blyvende  j  kdn  ge8« 
Venaard  worden,  hetgeen  (n  bet  denkbeeld  Van  iimiét  uier 
begreepen  is ,  of  begreepfen  kan  worden :  daar  in  tegendeel  / 
in  OM  voorbeeld ,  de  (bylynen  ^  zö  lang  tj  bylfnin  iytï « tlt 
iaaklvn  AB  niet  kuimea  efmmamna 


B53    yiL  Doel :  Oy^  dtn  mink  van  den  Grkel. 

IL  De  Breuk  \  Is  de  limiet  in  grootte  van  de  breuk 

o»333333333  zo  ver  men  wil  uitgeflrekt. 
UI.  Het  getal  lis  de  limiet  in  grootte  van  deeze  geometrl- 

fche  reeks 

I  -1-  ^  ^  {  4-*  H-j'j  -*-  *c-  zo  ver  ïncn  wil  uitgc- 

ürekt. 

MAStMMuaSQ.  In  het  algemeen,  de  uitdrukking  (III,  i  ^fiev.  i) 

^  Cf""*  i) 
S  ~  — t;;^ —  is  de  watre  fom  van  een  getal  n  leden 

A 

van  eene  geometrircbe  reeks ,  doch  S  =  —  is  de  limüt 

van  de  geheele  afheemende  reeks,  zo  ver  men  wil  uicge* 

de  fom  ts  van  een  msindig  getal  leden  van  eene  geometrie 
fche  afheemende  reeks:  waar  uit  vol^t: 
1^  dat ,  daar  in  de  gemelde  reeks  i  4.  J  ^»  }  &c.  het  eerde 
lid  i,  en  heiqMiM  i  is;  men  hebben  aolA  =z  i,q=zi: 

dus  I .»  4  rr  i:  en  S  == =  i  s  i  e» 

i  —  qi 

m 

s^  in  de  reeks  i  +  i  +  'fg^l^^  &&:  A=:  i » f  ri  4  • 

IV.  De  arithmeti&he  middelevenreedige  is  de  limiet  in 
kleinheid  van  de  geometrifche  middelevenredlge ,  tusfcheo 
twee  grootheeden  (III. ,  20.) 

IL  BEJPAXiiNG. 

Wanneer  de  reeden  tuafchen  twee  grootheed^ 
aan  de  beftendige  reeden ,  die  er  tiisfchen  twpe 
andere  grpotheeden  i$ ,  by  vermeerdering  of  vermin- 
dering 9  nader  en  nader  bykomt,  wordt  de  laatstgemelde 
reeden  de  limiet  y  in  grootte  of  in  kleinheid,  vandeeerst- 
gemdde  reeden  genoemd* 

vooaiULb:  De  rjeeden  van  |^  a :  x  is  de  limiet  In  grootte 

van 
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van  alle  de  getaleD  waar  door  men  de  reeden ,  die  de  di'a- 
^OBoal  van  eea  vierkant  tot  deszelfs  zyde  heefc ,  kan  uiu  <^ 
drakken.    De  reeden  van  2 :  f/  3  is  de  limiet  in  grootte 
van  de  getalen  waar  door  men  de  reeden  van  de  zyde  eens 
gelykzydigen  drithoeka  tot  deszelfs  loodlyn  kan  uitdruk- 
ken.  De  reeden  van  1/3:1  is  de  limiet  van  de  reèdca 
die  de  syde  des  gelykzydigen  driehoeks » in  den  cirkel  be* 
Cchreeven,  heeft  tot  dan  radius  van  den  cirkel»  indien  mea 
die  reeden  in  getalen  uitdrukt.  Zie  D'AL&uuttT  Meknget 
T.  V.  p.  215. 

L    VOORSTEL. 

Zo  er  twee  grootheeden  zyn  ^  A  en  B ,  en  men  vaa 
de  grootfte  de  helft,  of  meer  dan  de  helft»  aftrekt « 
en  van  tiet  overfchot  wederom  de  helft  5  of  meer 
dan  de  helft 9  Oi  20  voorts,  altoos  op  de  zelfde  wyze^ 
zaj  er  eindelyk  eene  grootheid  overfchieten  die  klei- 
ner zyn  zü  d4n  de  tweede  gegeeveo  grootheid  B. 

£UCL.  X*  /•:  of  by  xoxnio  Lemma  voor  XII,  &•:  ea 

«enigerinaate  by  tacqust  Lemma  2  na  VL,  xj» 

G  B  ^  o  E  C 

Men  kan  dan  geêne  grcotheid  zo  klein  geeven,  of 
het  overfchot  zal  eindelyk  «og  geringer  worden. 

IL    VOORSTEL. 

.  •      >•< .  -  *  " 

Wanneer  twee  grootheeden  gegeeven  zyn  9  waarvan 
de  eene(L)  beftendig«  de  andere  CA)  veranderlyk  is^ 
doch  9  by  vermeerdering  of  by  vermindering,  nader 
én  nader  by  de  eerstgemelae  grootheid  L  komen »  'en 
et  dus  minder  van  verfchilleh  kan  dan  eenige  te  gee- 
ven  ^ootheid  bedraagt :  zal  de  reeden  van  gelykheld 
de  limiet  zyn  m  grootte  of  ia  kleinheid  van  éc  reeden 
dier  beide  grootheeden ;  en  omgekeerd. 

L*HuiLiu  {.  2.  -—•  TAcqutr  Tbm»  Jü.  tx  jlmsbu 
pr.  I,  s. 

(Li  «• 


^    j^MMiymdtnGrkth 


)t 


t^rtt.  Zö  ^^^icbca  de  beidt  groothecckn  gelyk 
A^  U^  ^'%  'r^"8*°  de  ooderftelling  ftrydit  , 
^^^^pifcrerrcö/JWeiDcrisdaneenig  getal 

x^ft^^  pit  xii  ^  **^^  nadere  uitlegging  der 
f  ^^^^1^  de  l  Bep^^^S  opgehelderd  worden. 
f^^fTfKó.  ^'^  ^^  ^^  uitdrukking  van  fommi- 
ji  üli^«**^^/,rfd  in  toare  liniet  Hndiff. 

^  Jll  VOORSTEL.  • 

jcfilfde  grootheid  CL)  de  limiet  is  9  het 
Zo^   betzy  in  kleinheid  9  van  andere  groots 
ïyj^/^!(A  cnB)  is  de  reeden  Vin  gelykheid 
ij^'^jeedenvan  deeze  grootheden. 

Jc^j^jtcóen  van  A: L  if  eindelyk  die  van  gelykheid 
^'^-l  A :  L  =  1  ••  I  (II-  Voorftel)  ,•  en  cvenccnf 
^^  ^f  •  I ;  dus  eindelyk  A :  B  —  i :  i  of  ^e  reeden 


' '   ^fi  kofflt  hoe  langer  boe  nader  aan  de  reeden  van 

f^ijiiLD.  Dp  Hmict  van  de  reeden  der  beide  rcekfen , 

,  ^  {j  -f"  lï  •*-  r<  ^*^»  ^"  ï  ^^  :»^'^  f  •*•  T5  enz. 

i^Jcn  iO  ver  men. wil  vervolgd,  is  die  van  gelykheid. 

^^jnoaKiNG'  Van  daar  de  uitdrukking  van  foiimigeo , 

jst  de  i^ft^  rctdm  dier  grootheeden  eene  reeden  van  ge^ 

jjjOiddis. 

I  IV.    VOORSTEL. 

Zo  twee  grootheeden  beiden  de  Ihnteten  zyn  van 
eene  derde »  is  haare  reeden  die  van  gelykheid  i  dat 
j^.iyzyngelyk. 

iWTs.  Uit  het  UI.  Voorftsl.  i 

U  ctfPKLU,  !•  433< 


4  r 


-,  . .  * 


V.  VOOE' 


«i 
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V.    VOORSTEL. 

Zo  twee  grootfaeeden  A  en  B»  beiden  in  haare  ver- 
meei'deringf  of  beiden  in  haare  vermindering 9  altooa 
de  zelfde  reeden  (a :  i)  tot  elkander  behouden  9  sal 
ook  die  reeden  de  reeden  haarer  limieten  CL  en  V) 

zyn« 

TAOQDXT  Pon'Ms  oa  XU.  a.  — ««  MACLAuain  p.  VL 

UWTC  Z7  A:B  ^  «:ft:  ZO  m 

siec  L:i  =  4:^^  is 

Li/of  V  ofj<  «:»t 

zy  L:l  V  A*^* 
en  dttt  L  —  X  :  1  =  c:  b  =  A:B.  ' 

Zo  nu  L  en  i  de  limieten  in  grootte  zyn  van  A  en  B: 

ia  B  ^  /:  dus  moest  ook  A altoos  kleiner  zyn  dan  L-«X; 

das  minder  tot  L  naderen  dan  eene  gegeeven  grootheid 

X  9  dat  tegen  bet  denkbeeld  van  eene  HimUt  fir ydt :  dua 

is  niet  Ltl^aih. 

Zf  Lil^  aihi  dus 

L:i-.Xzsa:b=sA:B2 
lAaar  A  ts  X.  L 1  dus  moest  B  ook  altoos  klehier  zyn 
dan  1  —  Xs  dat  insgelyks  tegen  het  denkbeeld  van  eeno 
limia  ilrydt: 

dus  If  nocb  L :  /  >^  a :  l 
noch  L :  i  X  e :  t 
dus  is  L :  i  =  a :  k 
Zo  L  en  /  de  limieten  in  kleinheid  zyn  f  is  de  redenee* 
ring  de  zelfde:  men  fielt  voor  bet  eerfte  geval» 

zo  L:l  V  4:^1 
L  :  i  -H  X  « : »: 

en  voor  het  tweede,  zo  i :  /  "^  a :  b, 

LH-X:is:a:l. 

de  OQgerymdbeld  Uyft  de  zelfde. 

R  3  VOOR- 


^6»    Vit  Boei :  Over  den  omtrek  van  den  Cirkel 
VOORBEELDEN. 

!•  Flg-  S8.  In  alle  driehoeken  ACB,  waarin  de  lyn  CF  de 
tegenoverfbande  zyde  in  twee  gelyke  deelen  deelt »  is  al- 
toos, hoe  ook  de  driehoek  moge  zyn:  (II.,  9.  Gev.  2.) 

D2Lê£±P_2L£Ë_a  op  CF  =  JDop  AB  = 

G  op  AF  s  n  op  F  B. 
Maar  de  lyn  AB  is  de  Umlet  in  kleinheid  van  de  (bm 
der  zyden  AC  en  CE  (!•»  iS-)'  ^>nt  hoe  dichter  C  by 
de  lyn  AB  valt,  hoe  nader  AC-H  CB  aan  AB  komt, 
sonder  immer  AB  te^kunnen  evenaaren  :  en  gevolglyk» 
wat  vo#r  de  zyden  AC  en  C B  geldt»  geldt  ook  voor  der- 
zelver  limiet ,  dat  is  voor  de  lyb  AB.  Indien  men  dan 
onderdelt  dat  C  ergens  in  D  valt,  en  F  in  F,  moet  vol- 
gens dit  voordel  ook  bet  zelfde  voor  de  lyn  AB  plaats 
hebben:  namelyk 

in  op  AD -f- Q  op  DB  .     ^        -^-, ^        -«.. 

r*    ^  ■ T±^ —  —  D  op  DF  r:  ö  op  AF: 

tjf  kan  men  reebtftreeks  bewyzen,  dat  dit  zo  is:  want, 
int  IL,  2.  Gev.  9. :  en  IL ,  2»  is 

D  op  AD  SS  D  op  AF  —  n  op  D F  —  2 rechih. 

uit  AD,  DF. 
^        «n  D  op  DB  rr  D  Qp  AF  -♦-  P  opDF  -i-  2recbtb. 

uitAF,  DF. 
en  das  P  op  AD  -4-  n  op  DB  =  a  o  op  AF-f-2  rechih. 

uit  DF,  DF. 
dat  is 

D  op  AF  =  °i^^±°i?^ -DopDF. 

2 

Men  kan  de  zaak  op  de  zelfde  wyze  aantoonen  indien 
de  ^  ACB  ftomp  is ,  (Fig«  168.),  en  dus  bet  (lip  D  bui* 
ten  A  B  valt* 
IL  Flg.  40.  In  dén  cirkel  beeft  altoos  voor  de  ft^ranten  of 
(hylynen  deeze  reeden  plaats  (V.  13.):  rccbtb.  uit 
AD|  KA  S  recbtb.  uit  AH»  PA:  en  gevolglyk  heeft 

dit 


LAfk  Ooif  ék  Umklen  Af  GmtheeieiC    i6$ 

dit  ook  voor  de  limieten  der  fnylynen,  dat  k  QU  Bëp,  L 
Yoo;t>eeld)  voor  de  raiklToen, plaats:  en  dus 
D  op  AB  nzQop  AI:  ofA^nAI,  dat  men  reedf 
nic  andere  grondbeginfelen  wee  ten  kan:  CuiC  V.»  ii.  Gev« 
4  en  V.»i3.  Gev.  4.) 
IIL  Fig.  X69.  De  Tangent  in  eenlgfiip  £,  dat  bellendig  is, 
is  de  limiet  van  alle  de  fecanten  die  door  dat  üip  gaao* 
Laat  men^door  het  middelpunt  C  de  middellyn  FCEA 
tiekken,  die  de  fnylyn  DB  A  in  A  ontmoet.  LaatenfiR  M 
en  DNi  en  KCG  loodrecht  op  de  middellyn  fiaan;  en 
B  Q  eveflwydig  zyn  aan  £  F.    Dan  is  beftendig ,  uit  de 
gelykvormige  driehoeken  BOD  en  ARB,  voor  alle  de 
fnylynen  door  B  getrokken ,  DO:OBz:RB:RA,eB 
dus  is  de  limiet  in  kleinheid  van  DO  tot  de  h'mi^t  in 
kleinheid  van  OB  ss  RB:  RA  en  die  reedea.zal  ona 
aanduiden  waar  A  vallen  moet,  op  dat  ABD  eene  raak* 
lyn  in  B  zyn  zonde. 

Immers  is  DO  :  OB  =  OQ :  10  (V. , it,  Gev.  i.);  en 
dos  is  de  reeden  der  limieten  van  O  Q  en  I O  die  der  Umie«< 
ten  van  DO  en  OB:  maar  de  limiet  van  OQ  i$  BQ  zz 
aBP  =  2RCCV.,  5.}: de  limiet  van  10  is  MB=  a 
RB:  dos  is  de  reeden  van  RC:RB  die  der  limieten 
van  DO,  en  OB »  dos  die  van  RB  en  RA :  gevolglyk 
aal  ABD  tangent  zyn  indien  RC:RB  =  RB: RA» 
dat  is,  indien  RB  middenevenreedige  tusfehenRC  en  RA 
is;  hetgeen  ook  buiten  alle  kennis  van  limieten  oamld^ 
dellyk  volgt  uit  het  geen  wy  beweezen  hebben,  (V.,  7.) 
dat,  zo  ABD  ungent  is >  de  L  ABC  ==  L  is:  en  doa 
(IV.,  12.  Gev.  i.>RC:RB  —  RB:R^ 
AAKiiE&smo.  Wy  zullen,  in  het  VIII.,  het  XI.  en  XIL 
Voordel ,  nog  veele  voorbeelden  bybrengen :  doch  dit  zj 
.  genoeg  om  de  juistheid  van  het  denkbeeld  van  limiet  te 
bevestigen. 

VI.    VOORSTBU 

Zo  twee  grootliedén  A  en  B,  beiden  veras Jcflykt 

R4  be. 


|f^    ffJlBi^liOiiifdenmtrAfMieüCbkêL 

Aeftendig  de  sjelfae  reeden  blyven  behouden  tot 
beftendige  grootheden,  CA:B  =x  a:*),  welke  ver- 
neerdering  of  vermindering  zy  ook  ondergaan:  iuUen 
derzelver  limieten  CL  en  O  ^^  i^  d?  zelftle  reeden 
f  van  a:b)  ftaan. 

"  L'hUIÏ.«K  S.  4.  -— '    MACLJkülI»  p.  XL  — —  TA9UB-^ 

UleSa  ex  aichiueob  pr.  i  en  %. 

^EWYs^  Zo  neen,  zy  L:/  V  é:6  en  dus  L  —  X  :  /  = 

^ :  b  =  A :  B 

maar  B  is  altoos  kleiner  dan  /«  zo  i  de  liqiiet  in  grootheid 
Hl  dus  moet  ook  (III,,  11.)  A  altoos  kleiner  zya  dai^ 
I  —  X.  dat  valsch  Is:  want  daar  L  de  limiet  is  van  A^ 
kan  A  nader  tot  L  komen ,  dan  eene  bepaalde  grootheid 
^  bedraagt.  ^ 

Zo  L:i  ^  «:ft    zo  il 

L:/  —  «  =^fl;*  =  A:B: 
.   Maar  A  "^  L  dus  moet  B  ^  I  -—  «  zyn.  dat  tegen 
ijiet  denkbeeld  van  eene  limiet  llrydt:  dus  L ;/  =  fl  :  ^. 
Het  bewfs  gaat  op  de  zelfde  wjrzc  yoprc »  zo  L  en  { 
te  liinieten  in  kleinheid  zjn* 

Vn.   VqOR3TEL. 

Zo  twee  reedens  van  ver^inderlyke  grootheede^ 
(A  en  B,  L  en  M)  altoos  gelyk  blyven» welke  veran- 
éering  in  vermeerdering  of  vermindering  die  groot* 
lieeden  mogen  ondergaan,  (dat  ia,  zo  beftendig  A:£( 
c  L:M):  zyn  de  reedens  haarer  limieten  (aenfrt 
I en  fff)  ook  gelyk,  (dat  is,  a:h  =  Urn). 

L'^lüILIEZ  J.  5.         ' 

BKwvs.  t>aar  de  reeden  van  f :  ^  de  limiet  Is  van  dt 
feeden  A:B  is  zy  het  ook  van  de  reeden  LsM.  Maas 
de  reeden  van  | :  m  {,  de  limiet  van  de  reeden  van  L :  M  ; 
dus  zyn  a :  ^  en  i :  m  de  limieten  van  eene  en  de  zelWt 
fe^den  L:M:  dus  zyn  de  reedens  van  é  :*  en  van  f:m 


/.  JfL  Oyif  h  LHnleteH  iet  GrwtheedifÊ^    t6s 

*  Vni.    VOORSTEL.       . 

I)e  limiet  van  is^c  reeden ,  uit  twee  of  meerder 
l^ootheejjen  (A :  B  en  G:P^  famepgefteld,  \s  de  fa- 
niengefteld^  r^den  der  UmU^en  Ca:fr  en  {;iQ  van  ^ 
^[rootheeden  (A,  B «  G,  D> 

LA  CHAPXLLE  {.  434*  — ^    L'HUILIBK  f.  6. 

»mwTs.  Indien  A : B  voor  lioiiet  heeft  ëib:  en  G :  D  voor 
limiet  beeft ^:i,  komt  ëtb  nader  aan  A  :B  dan  eepige  ge« 
geeven  grootheid  kan  bedragen  t  en  insgelyka  g :  d  nader 
aan  G:D  dan  eenige grootheid  kan  bedragen:  dus  zai  ook 

y  X  f  nadft  aan  ^  9(  g  komen  ,  dan  eenfge  gegeeveii 

grootheid,  dat  ia ,  zal  'er  de  Inniet  van  zyn. 

IX.  VOORSTEL.  Fig.  82. 
Indien  de  lynen  A  B ,  B  C ,  rechthoekig  op  elkander  (taan- 
de ,  met  de  kromme  lyn  A  C  eene  figuur  uitmaaken  i  en 
men  de  grondJyn  BC  in  zo  ved  gelyke  deelen  BD,  DB, 
E  F  enz.  aii  men  wii  verdeelt »  om  dui  door  middel  def 
lynen  SID,  EN  enz.,  AU»  SL^  enz.  de  rechthoeken 
^MDQ»  SLDfi»  OLNB,  RKEC  enz.  te  aiaaken :  zal 
fiien  door  het  getal  der  deelen  BD,  DB,  enz.  te  vermeer- 
fleren  ,  pn  dus  hunne  giootte  te  venninderen  •  de  kromlynl- 
ge  ^uur  A  B  C  A  tot  limiet  van  de  ulterlyke  CA  M  LN  K  &c.) 
en  van  de  innerlyke  (SL&KQ  &c)  hebben:  eir  de  limiet 
der  reeden  van  deze  figHuren  zal  dos  eene  reedei)  vfui  gelyk* 
|ieid  zjn^ 

xnwTOtf»  Lem,  t.  3. 
aiwYs.  De  overmaat  der  nlterlyke  figoar  bovennde  Innerly"^ 
ke  is  de  fom  van  alle  parallelogrammen ,  A  L,  L K » K I ,  enz. 
de  fom  van  die  parallelpgrammen  ia  de  rechthoek  AMBD^ 
velke  door  geduurlge  vermindering  van  BD  kleiner  wordC 
dan  eenige  gegee?en  grootheid ,  waar  uit  het  Voordel  voigu 
^UKWRiivOf  Het  zelfde  heeft  plaau^al  wordt  de  kromme 
ifn  AC  in  eene  rechte  lyn  A  C  vcianderd,  en  dus  al  heeft 
)B|^  fen^n  recbtlynlgen  driehoek  A  CB :  welk  voorftel 

»5 


itftf    vil.  Boel:  Over  Jen  mtnl  m»  An  GrhK 

Tan  een  zeer  groot  nat  in  de  Nataurkunile  Is.  Het  btWf% 
Tan  de  vooroaamfle  eigenfchappen  der  verfnellende  bcwee» 
ging ,  en  dus  vaa  die  der  vallende  lichaamen  ,  fteunt 
daar  op :  zie  's  oravisande  Phyfica  f.  373.  — —  mcjssciiew- 
BROEK  {•  187.  «"—  EEiLL  Itümding  m  di  ^naart  Wit-  m 
Sterrekunde.  ZL  Les ,  Tbeor.  XVIL 


IL    A  F  D  E  E  L  I  N  a 

OVKR  DEN  OMTREK  EN  DEN  INHOUD  TAN 

DEN  CIRKEL* 

«  < 

X,    VOORSTEL. 

De  omtrek  van  den  cirkel  is  grooter  dan  die  v^n 
cenigen  veelhoek  in  den  cirkel ,  en  kleiner  dan  die  van 
eenigen  veelhoek  om  den  cirkel  befchreeven :  en  Ins* 
gelyks  is  het  met  den  inhoud  gelegen. 
BBW7S.  het  I  (Ffg.  79.)  volgt  uit  bet  i.  en  2.  Gevolg  .van 
het  XVII.  Voordel  in  het  VI.  Boek ,  en  het  II.  (Fig.  Si.) 
nit  het  T.  Gevolg  van  het  XXII  Voordel : 
AAMMEREXNO.  ARCHiMEDss  beeft  bet  tveede  gedeelte  ofr 
dit  jfxioma  afgeleid ,  dat  eene  vlakke  figuur ,  die  eene  andere 
bevat,  grooter  is  dan  deeze  laatde.  (de  Spba^ra  &  QfUndiê 
L  pr.  i.) 

XL  VOORSTEL*  Fig.  79.  8o. 

De  omtrek  van  den  cirkel  is  de  limiet  van  alle 
de  veelhoeken  die  in  den  cirkel  of  om  den  cirkel 
befchreeven  worden :  en  insgelyks  is  het  met  den  19* 
lioud  geleegen.  ^ 

TAQüET  SeleSê  ex  arcbimbde.  pr.  3. 

BBWT8.  Uit  XVII  en  XXII.  van  het  VU  Boek ,  en  de  l. 

Bepaling  vaa  dit  Boek. 

L  CE- 


\ 


\ 


II.  Afi.  Ovêr  iiH  mtfiSt  «m  dbt  Ckhl    %St 

.     L    GEVOLG. 

Hier  uit  blykc  in  welken  zin  men  te  verdaan  bebbe » dat 
ccn  ekM  een  veelheek  is  van  een  enmiig  getal  zyden :  docb 
€Coc  dergeiyke  nitdrukking  is  niet  naauwkeorig. 

IL  GEVOLG. 

De  gelykvormige  veelhoeken,  in  en  om  den  cirkel 
befchreeven ,  komen  elkander  hoe  langer  hoe  nader^ 
en  hunne  laatfte  reeden  is  de  reeden  van  gelykheid. 

Zie  ook  bet  IX.  Voorflel  van  dit  Boek. 

IIL    GEVOLG. 

De  radius  van  den  cirkel  is  de  limiet  van  de  loodly* 
oen  der  regelmatige  veelhoeken  in  den  cirkel  be- 
fchreeven. 

^IL   VOORSTEL. 

De  omtrekken  van  twee  ongelyke  cirkels  ftaan  altoos 
tot  elkander  als  hunne  middellynen ,  en  dus  als  hunne 
itraalen. 

TAQUET  SeleSa  ex  abchimedk  pr.  2.  -—  S.  p.  268.  pr*  2S. 

aaVYs.  Uit  het  IX  Voorftcl  van  het  VI,  en  het  VI.  en  X. 

van  dit  boek. 

L    GEVOLG. 

Alle  drkels  zyn  gelykvormige  figuuren. 

I.  AAKMEERiNo.  Wj  hebben  in  de  x.  fiep.  van  het  IV. 
Boek  gezegd  wat  wj  door  gelykvonnlge  figuurea  verüaaar 
doch  die  bepaaling  is  niet  op  den  cirkel  toepaslyk»  tra 
miniten  niet  rechtsreeks:  wy  oordeelen  dat  men  een  ken* 
merk  van  die  gelykvormigbeid  in  de  befteodige  reeden  van 
den  ftraal  tot  den  omtrek  (lellen  kan;  daar  die  beftendige 
reeden  een  onmtddellyk  gevolg  is  van  de  gelykvormigheid 

'  der  veelhoeken, 

II.  AAHixzvLKtno.  EDCLTDBS  hecft  de  gelykvormigheid  der 
tirkela  ftilxwygend  vooronderfielt. 

II.  Cl- 


s^8    f^l*  Bo9k :  OfHr  den  omtrek  om  den  Grhl, 

IL    CKVOLQ. 

Gelykvoimige  bogen  van  twee  ongelyke  cirkels  zul*  . 
len  die  zyn  welke  de  zelfde  reeden  tot  hunne  om*^  ' 
trekken » en  dus  tot  hunne  h^lve  middellynen  hebben*  j 

tlL  CKVOLQ. 

]bi  insgelyks  zullen  gelykvormige  cirkelftukken  dio 
zyn  welke  uit  bogen  beftaan  die  onderling  zyn  als  de 
omtrekken  of  middellynen  der  geheele  cirkels ,  eq    . 
wier  choorden  dus  ook  de  acelfde  reeden  hebben, 

XIII*   VOORSTE!.. 

Pe  inhoud  van  den  cirkel  is  gelyk  aan  dien  van  eenea 
driehoek ,  waar  van  de  grondlyn  gelyk  is  aan  den  om-^ 
trek  des  cirkels  en  de  loodlyn  gelyk  aan  deszelfi  radius, 

TAquET  SiUBa  bm  archimsos.  pr.  4.  5. 
BBWTs.  Men  fielle  eencn  dergelyken  driehoek :  dia  is  de- 
zdve  de  limiet  van  de  veelhoeken ,  zo  wef  in  als  om  dea 
ctrkel  befchreeveo :  (II » 1 7  •  en  uit  dic  Boek ,  XI ,  XI  Gev> 
3,  en  VIII O  doch  de  cirkel  ii  ook  de  limiet  dier  veelhoe- 
ken (door  het  X.  Voordel)  waaruit  het  befluit  volge 
(door  het  IV.  Voorftel.) 

L  AAMtfESKiH*.  ARCHiMSDBSbeeftdltVoorfleluitmQBtend 

♦  beweezen  1  (</e  dtctdi  dünenfime  pr.  i) ;  en  m^clauriit  heefc 

^et  zelT^  zeer  vel  uitgelegd .  Traite  ifis  FMms.  p.  IX^  . 

I.  GSVOLO* 

Indien  men  den  inhoud  van  den  cirkel  door  geta* 
len  wil  uitdrukken ,  en  men  let  op  het  geen  wy  in 
het  IV.  Boek,  Vil  Voorftel,  8,  Gevolg  n^.  5.  gezegd 
hebben ,  volgt  het ,  indien  men  io  het  algemeen  ilett 
dat  O  den  omtrek  uitdrukt  wanneer  de  middellyn 
i(  is ;  en  wanneer  men  verder  voor  den  radius  va^ 
eenen  byzonderen  cirkel  R ,  en  voor  deszelft  middel- 


iL  Afi,  Over  im  omtnk  van  den  Citht.  i6^ 
lyn.  D  (telt «  dat  lan  de  iohoud  vtn  deftu  ciikd.ls 
fisO.R  =— 7" 

it   0KV0LC4 

Üe  Iohoud  Van  den  cirlel  (hst  tot  dien  Van  bet  vier- 
kant in  den  cirkel  berchreeven,  zo  als  de  Italve  d^« 
iKk  tot  dfe  öikWellyn  (Vf ,  het  4.  Gevolg):  en  fot 
dien  van  het  vierkant  om  den  citkel  befchreevèii  of 
tot  het  Vierkant  op  de  middellyn ,  zo  als  het  vierde 
deel  vaff  den  omtrek  tot  de  middellyn.  (VL  au  Ge* 
volg  3-)  . 

TAqü£t  SetiUa  ex  archimeoe»  pr.  5.  Cor.  a. 

IIL    GEVOLG. 

De  inhoud  van  eenen  &3ot  fs  gélyk  aid  feen  driehoek 
waarvan  de  grondlyn  gelyk  aan  den  boog  van  den 
SeSor,  en  de  hoogte  gelyk  aan  den  radius  ia. 
S.  p.  273,  I  Con 
MKwiu  Uit  de  befchoaWIng  dat  de  olntrek  van  den  boog  de 
limiet  Is  van  de  fom  der  grondlynen  der  gelyk^nige  drie* 
hoeken  in  den  SeSor  beCchreeveii ,  tm  de  radius  de  Ji- 
miet  van  de  loodlyn  in  ieder  driehoek. 
II.  AANHBaKiifo.  dus ,  20  B  de  boog  van  den  SeSor  is,  is 

de  inhoud  van  den  Affsr  s  ^-~ 

•  a 

HL  AANMitnM.  Men  ktn  altoos  een  vierkant  befcbrj^ 
ven  wiens  inhoud  gelyk  is  aan  den  inhoud  van  een'  gege»-. 
▼en  driehoek:  sie  het  XVIII  Werkftak  van  het  HL  Boek« 
Bden  zoude  dus  een  vierkant  kunren  maaken  dat  gelyl, 
20ttde  zyn  aan  den  inhoud  van  den  cirkel ,  indien  men.eene 
rechte  lyn  trekken  kon  die  keiyk  aan  den  gmtrck  ïs/  tn* 
dien  men  dit  doen  kon ,  aonde  het  gewigtfge  vraagflrfk 
van  de  ffuaüêiuar,  of  inhoudvindbig  des  cirkels»  geme- 
itrb€b  opgelost  aya.   Doeh  tot  no  toe  heeft  mm  g«o  mid-, 

del 


17  O     yiL  Boek :  Ooer  dm  omtrek  vm  den  CirkeL 

del  gevonden  om  zulla  geimetriseh  'te  vernchten :  ik  zie 
echter  '*tene  onmogelykheid  waarom  men  dicniec  in  het  ver^ 
volg  zoude  KunneD  volbrengen» en  zulks  te  meer,  daar  men 
leeds»  10  «'s  ^y ^  ^^^  3  Gev. ,  en  de  I  en  11  Aanmerking 
op  het  XIV  Voorflci  hewyzen  zatlen ,  den  inhoud   vaa 
^ggfdb/dden  figtturen  uit  cirkelbogen  beftaande  gevonden 
lieeft»   Ik  ben  derhalven  met  hzhnzet  en  anderen  van  ge** 
foelen »  dat  itQtêêdfatuur  van  den  cirkel ,  hoe  wel  nog  nicê 
gevonden »  niet  onmogelyk  is  in  eenen  gpometrirchen  ziiw' 
Ik  zég  in  eenen  gêmeÊrifchen  zin :  geheel  anders  is  htt  in- 
dien men  het  vraagftuk  in  eeoen  arübmaifcbm  zin  opvat ;  dat 
.    is  9  indien  men  van  gecalen  fpieekt  die  den  inhoud,  of  den 
omtrek  van  den  cirkel  met  betrekking  tot  het  vierkant 
van  den  diameter ,   of  den  diameter ,   uitdrukken.     Ik 
cwyffel  of  deeze  wel  idim^  imeibtait  kunnen  zyn»  zie  d» 
Aanmerking  op  het  XV  Voorftel. 

iXIV.     VOORSTEL. 

Ongelyke  cirkels  hebben  tot  elkander  de  zelffle  ree* 
de  als  de  vierkanten  hunner  mlddellynen. 

EucL.  XIL  2.  enTAC(^U£Topdie  plaats:  Cor. 2.  — •  S.  p« 
27S.  pr-  27.    • 
BBW7S.  Uit  het  I.  Gev.  van  het  XII  Voorft. ;  en  IV.  15,  of 

uit  het  XII  en  XIII  Voorftel  van  dit  Boek. 

L     GEVOLG. 

Men  kent  dan  altoos  de  onderlinge  reeden  van  twee 
dricels  wier  mlddellynen  bekend  zyn!  étt  mte  kan  dus 
cbkeb  maaken  die  eene  bepaalde  reedetl  tot  elkander 
liebben,  't  geen  het  33  en  34  Vraagftifk  des  111  Boek» 
ttitmaritt. 

ZleTiQuiT  op  BüCL.  XII.  a,  het  3.  Gev. 

II*  GEVOLG. 

Indien 'men  cirkels  befchryft  oï>  de  fthnöiftbe  en  bp 
de  beide  re(*thoekzyden  van  eenen  rechthoekigen  dife- 

hoekf 

r 


J7.  Jfi.  Oi)ir  den  omirék  Dan  den  ^irkel     471 

boek ,  is  de  fom  der  beide  cürkeis  op  de  recbthoeks- 
zyden  gelyk  aan  den  cirkel  op  den  fcbuiofche  zyde  (1 V,) 
en  men  kan  dus  eenen  cirkel  maaken  die  gelyk  zal  zya 
tan  een  gegeeven  getal  cirkels  9  volgens  li^et  35  Werh 
fiuk  van  het  III  Boek. 
S.  p.  280.  pr.  $•• 

III.   CBVOLG.    Fig.  83. 

*  Indien  men  op  de  fcbuinffhe  en  op  de  beide  rechthoek  f  2f- 
den  van  eenen  rechtboekigeii  driehoek  halve  cirkels  trekt  ^ 
naar  'den  zelfden  kant»  die  dus  den  halven  cirkel  op  de  fcbuin- 
fche  2yde  fnyden,  zullen  de  beide  maantjes  9  F  en  G»  te  (ft» 
men  gelyk  zyn  aan  dien  gegeeven  driehoek. 
UIc  het  U  Gevelg. 

YAQUBT  Cor.  lO.  op  ZUCUDE8  Xll.  2. 

!•  AAMMSHKriio.    De  beide  maanajts  zyn  gelyk  indien  'de 
driehoek  A  DB  gelykbeenfg  is :  anderezins  üaan  zy  tot  el» 
kander  als  de  driehoeken  ADC  en  DCB. 
IK  AAimxRKivo.    Zie  daar   een   voorbeeld   van    eehe 
ruimte  binnen  cirkelbogen  bevat ,  wier  inhoud  volmartt 
bekend  is.    Deeze  mamnjes  worden  naar  derzelver  uitvin- 
der, HippocEATss  van  cHios,  genoemd.  Doch  erzyneene 
menigte  van  dergelyke -Moanen  wier  inhoud  men  volmaakt 
kan  vinden.  Dus,  by  voorbeeld,  fig.  170,  indien  men  den 
omtrek  in  zes  deelen  deelt,  de  choorden  Cof  zyden  van 
den  zeshoek)  AB  en  B  D  trekt»  en  dan  uit  F  en  £  met  dfcn 
aelfden  radius  de  bogen  A  C,  en  C  D ,  die  zich  in  het  HAéLi 
delpnnt  ontmoeten  s  dan  zal  de  kromlynige  fignor  A  B  D  C  A2 
die  ABcarMBDBS  en  raocLua  Athelos  noemen ,  gelyk  zya 
aan  de  ruit  AB  D  C:  zo  als  van  zelf  blykt.    Zie  over  dia 
mutamn  en  figuurm  van  deeeen  aart  saatt  dmnria  fi^ 
ikmtêrf.  16I.»  en  veele  volgendeut 


IL  AP* 


«7»  yi  _ 

echrei  ^^„.^'•^lEL  I  N  G»  ■ 

Kedf  I"  „lil'"'*  ÓKtiiix   i>B4 

Toelt  ^ftfl  omtrek  des  cirkels  tot  deszelé 

B»^  n^  isi  de' befchpüwing  der  veeihoekeii 

B  .^ifyfl  '^,.-81  ij  bepaald  worden :  dié  Tceden  , 

ïUe  ^'^i'^'^jMimeetbaar:  en  de  reeden  van  den 

■   *■  ^■'^  ,/tL's*o^  htt  vierkant  dcrniiddellyn  ia 

*>'  ^^■■'''''V'rJ'-'n  ^iü,  insfjeiyks. 

^  1^' cv  MDfc^  ^'*  cirkels  is  d»  limiet  nn  din  oiri- 

^r>*^j))ockeoi  en  dasi  hoe  veele  ar<teii  men  ook  ia 

fi^-MKt.  voQioodetllelle,  jg  de  omttek  dei  cirkels  aU 

^«''^idin  die  det  Teelboek*  zo  de  weltraek  ia  (fen 

|i^^  il^ot  kleiner  zo  de  veelhoek  om  den  drkef 

fii^Lfeaiti  zodit,  daardeomtfekdesciikelt  üuftiKa 

f^  oen  niet  weeten  kin  boe  veel  de  dtkel  CTOotet 

'^ie  eerttgemelde  vtelboekf  ea  boe  voel  kleiner  du 

'j^teemclde. 

^He*  ^"^  ^"^ '"'"  *  ^^  '*'^"  ""  "^^  ^'■ot'ek  dfci  clikeli  i 
giftKt  van  eenen  veelhoek  oeetaen,  vdke  nuDdet 
•\  iiea  des  drkel»  afffykt  nau  mte  ót  veelhoek  ataer 
^  heeft; 

Verder*  de  reeden  zelve  Mn  del  omUA  iet  vseWocki 
^  de  middelljm  it  alrooi  onmeeibiar,  (uicgenoneit  voor 
j^  zeshoek)  en  men  kent  alleenlykzo  cabjr  men  begeert 
Je  paaien  tusrcben  welkea  die  reeden  valt:  daa,  welken 
yeelboek  men  ook  neene  om  deuelft  ofntrek  tooi  dka 
des  clikeli  te  gebruiken,  is  dezelv* altoos  cmuieetbiar  met 
'  betrekking  tot  de  middellyn. 

En  dait  de  fohond  des  cirkel*  gelyk  is  aan  een'  driehoek 
vaat  na    de  koogte  de  nüut  eo   dns  neetbair  I*f 


lil.  Afi.  Over  de  reeden  van  den  ona.  têt  de  midJ.  ^73 

de  grondlyn  dt  omtrek ,  en  dus  op  de  gezegde  wyze  on* 
meetbaar ,  zal  ook  de  inhoud  van  dien  driehoek,  en  dus  die 
manden  cirkel ,  onmeetbaar  zyn  met  betrekking  tot  het  vkr« 
kant  op  de  middellyn. 

,AANiaERKrKQ.  Men  vraagt  of  men  nimmer  voor  den  om« 
trek  des  cirkels  een  getal  zal  kunnen  vinden  dat  meetbaar 
Is  met  de  middellyn?  Ik  kan  niet  ontveinzen  aeergenee- 
£eB  te  zyn  om  te  denken  dae^alks  niet  mogelyk  is:  fchoon 
liet  beswaarlyk  valt  dit  te  beflisfen.  En  bet  komt  my  dus 
voor  zeer  ufaarfchynlyk  te  zyn  dat  de  oprosfing  van  de 
^ipadfAmr  des  cirkels  in  ecneo  arltbmetifchen  zin  onmo- 
«elyk  ff. 

XVI.    VOOllSTËL. 

De  Kcdtt  van  den  omtrek  eens  cirkels  tot  zyne  mid- 

10 
dellyn  is  kleiner  dan  van  3  —  tot  i ,  en  grootet  da« 

3  —  tot  i:  of,  wat  op  het  zelfde  uitkomt,  kleiner 

dan  M :  7  en  grooter  dan  nti'i :  71  volgens  archimbdbs* 
Die  reeden  is  naauwkeuriger  zo  als  3,1415926535':  x 
volgens  LUDoLF  VAN  GEULEN :  en  de  reeden ,  door 
METius  opgegeeven ,  is  byna  even  naauwkeurig »  na- 
melyk  van  355  :  113. 

L    AANMERKING. 

HANDELWYZB     VAN    'ARCHIMÊl^ES. 

Die  WiskunQenaar  berekende  iden  omtrek  van  eenen  zts* 

cn»negent{g-hoek  om  den  cirkel,  en  dien  ?an  eeneuzes«en« 

ncgentig«hoek  binnen  den  cirkel  befchreeven :  de  omtrek 

des  cirkelt  is  kleiner  dan  de  eerstgemelde,  en  grooter  dan 

de  laa^tgemelde. 

BiaaioiHo.  Voor  den  90-  hoek  om  den  cirkel  befchreeven. 

FIg.  171. 

Zy  BI  de  zjde  van  eeneo  twaalfboek  in  den  oirkel  be« 

S  (cbrce 


_     j^Mtftiim  dtn  Cirkel 

^'^  .gjy/ffodrecbt  op  de  middellyn  In  B  ^ 

Arfaretvo:  ^^'^j^.aa  trtkkc  CIL.    Laat  HC  4en 
en  dos  eeo^^^^Z/ifdcelen:  insgclyks  GC  den  hoek 
hotiklCM^^eköCB:  ECitn  bock  F  CBi  dan  I0 
HCB:  ^^  ,j^ipuatsbotkvm  eenen  192-  boek:  en  dus , 
Z B^^^CP  5=  /.  ECB,  it  L  ECD  de  middelpuiits. 
^^"geen^  pó'  hoek :  en  dus  is  E  D  de  zyde  van 
^^  o^  /loek  om  den  cirkel  befchreeven.    Daar  y/j 
^f%  grootheid  van  de  zyden  dier  veelhoeken  moeten 
l,ep»kn,  en  dus  desjelve door getalen  uitdrukken»  zulkn 
wy  ^  9^°  ^^  ^  '^^^  ^  Gevolg  op  bet  VIL  Vopidel  uan 
bet  IV.  B. ,  en'  in  het  1.  Gev.  van  het  XV,  VooriL  wan  bet 
gclfde  Boek  gezegd  hebben  in  acht  neemen;  en,  in  plaats 
van   de  vlerkanten  op  lynen ,   de  tweede  magtcn  der 
gctalen  die  de  zyden  uitdrukken  gebruiken,,  en ,  in  plaats 
van  de  zyden  waarop  een  ^egeeven  vierkant  gefteld  zoude 
kunnen  worden,  dén  vierkant* wortel  van  het  getal  dat 
den  inhoud  van  dit  vierkant  uitdrukt.  Aachhieoju  is  ook 
op  die  wyze  te  werk  gegaan. 
MWTS.  Uit  VL^  22.  M%  2.  is 

!•.  BL  ;  BH  =  CL  -+.  CB  :  CB 
2^.BH  :  BG  SS  CH  ^-  CB  ;  CB; 
3^  BG  :  BF  =  CG  -4-  CB  :  CB 
4^  BF  :  BE  z=  CF  -♦-  CB  :  CBj 

of,  by  verplaatfing; 
J°.  CL  -f-  CB  :  BL  =  CB  .-BH 
%\  CH  -t-  CB  :  BH  =  CB  :  BO 
3*.  CG  -4-  CB  :  BG  =  CB  :  BF 
4^  CF  -♦-  CB  :  BF  =  CB  :  BE/ 
34aar,  IM  =  JIK(V.  6.) 

en  IK  =  Cl  (VL,  8.  h^t  2.  Oev.) 
dus  IM  =1 1  Cl:  en  daar 

BL  :  CL  —  IM  ;  Cl  (IV.,?.) 
is  BLs:  I  CL.  (IIL,9.) 

Waar* 


tó  Afi.  byerée  rnim  vaüdeu  om,  tot  de  mtAL  2?  ƒ 

Waar  uit  volgt,  dat  zo  B  L  bekend  Is .  CL  het  ook  is  • 

N».  I,  BH  vinden,  dus  ook  CH  (II.,  7.).  ga  dan  iri 

N».  a.  BG:  in  N'.  3.  bF:  i„  N». ViE.  ^ 

i'-^CHiMEDEs  flelde  BL  =  153:  dus  CL  :*  3otf :  doi 

CB*  =  306*  -^753*  =-  -0227:  dus  CB*  V  70225 : 

én  CB  >.  ^"70225  of  ^  205: 

öier  uit  volgt  in  N».  1.  ' 

So  "tf  *  '  ^^  ^  ^''  •  '53.-  en  dds  ook 

öf  V  45Ö8  :  1224. 
Zo  dan  HB  =  1234  is  CB  V  4SÖ8.  l 

«-.  Dus  CH*  %-nr,^  ^.7si8«  of  >.  aS3tf48oö 
dus  V  22363441  of  ^  ^».  dus 
CH  Nk.  472PJ  «n  dus  in  N".  i. 

.J^^°  ^  **''  •  ""4:  en  dus:  indieii  BG  =s  iS2i 
J8  CB  >._^9r-  ^ 

i-.  Diis  is  GC»  V  ^»  4.1Ï5;»  of 
V-  8793238S  dus  V  87928i25>  of  ^"^^ 

CB  :  BF  'S.  ,8074  ••  1224  of 

^    IM74   •    1224 

^        2    •  ~r  °^"^  «37  :  «t*  ' 

fcn  dus  indien  BF  =  öja  .  |,  q^  v^  ^^^^^ 

4».  bus  is  cJ*  v^  öH*  -f.  55^*  of 

>l  87S$4ii3  ••  dus  >i  87553449  of  V  7^*'- 
*us  CF  V  P3S7:  en  dus  in  N».  4. 

il         ^i^°  •  °^  ^  «347  :  30Ö. 
V  Lt  *  "*  ^°  =  3°«»  ^  *  CB  of  dé  mtlïfi 
^Maa,  96  X  ED  =  29376  ^  omék  van  den>eei. 


'  P347' 


-  ^  ^:  tof -^3 

tÉ^ri^  <  ï:  eo  ointieli«>D  <iw  cirkel  kletoet  d» 

gff^dm  veelbo^:  dut  \ 

Ontrek  nd  deo  cirkel  tot  de  middellyn  *<  3  f ;  l  of  1 
*i:7.  I 

ximDoia  TOOI  deo  jtf.  bod[  lo  den  clrkd  befduce'  I 
f».    Fij.  171.  I 

•Zy  B  L  de  tyde  vin  eenen  xesboek  In  deo  cfrke/  bc-  | 
fthreeren;  laai  AH  den  boog  BL  In  twee  gelyke  dee/en 
deelen :  Imgelyki  A  G  den  boog  B  FI :  A  F  den  boog  B  G : 
AB  den  boog  BF;    dus   ii  BE   de  diootde  nn  een 
90-  hoek: 

HWTf.  ült  IV.,  9.  Il 

AL;AB  =  KL:  BK:  dot  (UI.  8.  N».  i.> 
AL  ^  AB  :  AB  =  KL  •!-  BK  of  BL  :  ^i: 
of 
AL  ^  AB:  BL  =  AB  :  BK; 
Uut /^  BHK  v-i  A  AHB:  dl»    ' 

AB  :  BK  =  AH  :  BH:  es 
V>.  AL  H-  AB  :  BL  =  AH  :  BH. 

op  de  zelfde  wyze  is 
2»,  AH  -»-  AB  :  BH  =  AG  :  80 


* 


IIL  Afd.  Over  ie  reeden  vm  den  mt.  tü  i$nddd.  277 

Indien  dan  BH  z  78000  ii  AH  ^  apzioo:  das  hf^ 

X    ipIToo*   -♦-    78000*    of  "^   90823210^000  of  "^ 

5)0826890625  of  ^^  301375* 
dus  AB  ^  301375* 
»♦.  Dus  is  in  N<>.  a.  AG  :  BO  ^  59*475  "  78000,   of 
rauUipliceerende  beide  de  getalen  door  11  en  ze  divideê* 
Yende  door  325  is  AG  :  BQ  \  20053  •'  2640, 

Zo  dan  BG  =  2640  is  AG  ^  20053  :  dus  AB^ 
X  2640*  -f.  20053^  ^  409992409  "^  40913x529  of 

X  20227*  • 

dus  AB  ^  20227  S 

Dos  is  in  N<^.  3«  AF  :  BF  ^  40280  :  2640  of  mul* 
tipUceerende  door  3,  en  dividecrende  door  20.  AF  :  BF 
'^  6042  :  39^- 

3».  Zo  dan  BF  =  396;  h  AF  ^  6042  dus  AB*  -^1:396* 

-f-  Ö042*  T^^  36662580  '^  36Ö63025  of  '^  6055*. 

Gevolglyk  is  AB  ^  6055:  en  in  N^  4.  is  AE  :  BE 
'^  12097  •  396  of  '^  24194  •  79«» 
4^  Indien  dan  BE  =:  792  is  AE  ^  24x94:  dus  AB*  *< 

792*^  24194*  of  ^  S85976900  of  -^  585978849  of '<. 
24207** 

Gevolglyk  AB  ^  24207, 

Men  beeft  dan 
B  E  :  A  B  V  792  :  24207 ;  of ,  divideerende  door  3  » 

BB  :  AB  ^  264  :  8069. 
en  9<$  X  BE  of  de  omtrek  van  den  veelhoek:  AB  V  96 

X  aö*  of  «5344  :  8069  of  V  |^:  ,  of  V  3  |^:  i 

Maar  ^^  is  ^  —  ,  en  de  omeiek  van  den  cirkel 
is  nog  grooter  dan  dse  van  den  veelhoek:  dus  is  omtrek 
vanden  ctrkel  tot  de  mlddellyn  V  3  -:  x  of  v  223: 71. 

S  3  n.  AAN* 


|78    yil'  Ii^\  •:  Over  dea  mtnk  wui  den  Cirkel^ 
IL    AA-N  MER  KI  N  Q. 

De  leeden  van  93 : 7 1  lioe  wel  iets  te  groot,  is  echtec  i^ 
4e  praktyk  voor  de  meede  gevallen  voldoende. 

III.    A  A  N  M  E  R  K  I  N  Q. 

ABCHiMSDSS  is  ecDigzlns  anders  te  werk  gegaan  dan  de 
«feowere  Wiskooftenaars  ^ie  hem  gevolgd  zyn :  hy  heeft 
«iet  de  zyden  van  den  la^ioek,  van  den  24»hoek,  van  den 
48 -boek»  van  den  $i»6-hoek,  berekend  voor  eene  gegeeven 
middellyn ;  maar  hy  heeft  enkel  gezocht  naar  de  reeden 
welke  de  zyde  van  ieder  dier  veelhoeken  toe  de  mi'ddeilyi^ 
hebben  moet:  en  daar  die  reeden  onmeetbaar  is,  heeft  by 
voor  den  veelhoek  om  den  cirkel»  die  ^rooter  is  dan  de 
firkel ,  altoos  eene  reeden  genomen  die  iets  grooter  is ,  en 
voor  den  veelhoek  in  den  cirkel »  die  kleiner  is  dan  de 
cirkel, eene  reeden  die  iets  kleiner  is  dan  de  waare  r^edeq 
van  ie  xyde  van  den  veelhoek  om  of  In  den  cirkel »  tot  de 
^)iddellyn.  Zyn«  berekening  fte«nt  gcvplglyk  niet  pp  geta- 
len  dié'  flechts  ten  naaften  by  naauwkeurig  zyn ,  maar  op 
waare  getalen.  Zie  bier  over  j^oktucla  Hi/lêirf  de  la  Qya^ 
4r/(mr9  du  eerde  t  p.  31—36. 

IV.    AANMERKING. 

tUDOLF  VAN  CBULEN  heeft  eenen  anderen  weg  ingefla^ 
^en :  hy  berekende  met  behulp  van  het  $  Qevofg  van  ons 
Xyil,  en  van  het  3fXi  Vodrftel  van  ons  VI  Boek,  de  zy^: 
den  van  veele  veelhoeken  in  eo  om  den  cirkel  befcbreeven : 
Hy  trok  ten  dien  einde  de  wortels  uit  onmeetbaare  getalen 
met  veel  naauwkeurigheid ,  én  tpt  een  groot  getal  van  deci- 
maaién.  Hy  vindt  dus  in  zyn  Boek  ener  dm  Cirkel » alwaar  meo 
J^pt  geheel  beloop  .van  zyne  be^eekening  zien  kan  ,  dat,  in- 
dien  men  de  middellyn  gelyk  aan  i  fielt,  en  eenen  veelhoek 
Tvati.3a2 122547:10  zyden  gebruikt,  ds  omtrek  des  cirkels 
^roQter  is  dan 

3»HiS9aöS3$897^323H4S 
jgn.  ]kleln|r'dan      • 

S»I4I5926S358^7932384?* 

■  ^    •  -     •    -'^'   ^-  ■-  '•••'  Na* 


JIL  J/d.  Over  de  reeden  imdenmt.mde  tJdd.  B79 

Naderhand  nog  naauiriieDrigei  te  werk  gaanck,  vind  by 
in  zpne  fiiadttinenta  .^tübmetitts  et  GeomOriat ,  dat ,  in> 
dien  men  de  middeüyii  ^  cirkels  i  (teli,  de  omtrek  det 
cirkelj  grooter  is  dan 

3.i4iSSn«S3S89793a384Öa'S433B327SSa 
en  kleiner  dan 

3,141  S9a65358!>793a384Ö2643  3832795 1. 
De  reeden  van  MxauasBt  az :  7  tot  eene  decimaale 
'brsuk  gebragt,  geeft  3»T4385:  dui  \i  die  te  groot:  en  wel 

V.    AANMERKING. 

jAOOB  METius  heeft  de  reeden  vao  ^s  '•  '13  ge- 
vonden, die  in  geheete  g^lea  uitgedrukt  reeda  zeer 
naauwheurig  ]s :  want,  indien  men  dezelve  tot  eene 
dedtnaale  breuk  brengt ,  geeft  zy,  3,1415919 :  dat 

lOOOOOOO  ' 

Zie  hier  over  montucla  ter  aangehaalde  plaatfe, 
■en  TAQOET  ftUEta  ex  archimede,  fehel  ^:  pr,  &C 
p.  275. 

VL    AANMERKING. 

Vfy  aullen  in  het  4  Gevolg  op  het  XIX  Voorftel  vm  het 
VIII  Boek  toonen ,  boe  veel  dtt  werk  door  bet  gebnilk 
Via  de  Stou-TVt/n  verkort  wordt:  doch  men  lette  vel, 
dat  daar  het  lastige  fan  dit  werk  alleen  biet  fn  beOaat , 
dat  men  de  zyden  vin  «errcbeidën  Tselhoekeo ,  zo  wel  Ia  ali 
om  den  dtkel  befchreeven ,  berekenen  moet,  en  iaax  de 
Smia/m  en  Tangenten  de  halve  zyden  van  dergelyke  veelhoe» 
ken  zyn,  men  in  hec  berekenen  van  de  Smaj.T^elen  juiit 
dat  lastige  werk  reedi  verricht  beeft:  eogevolglyk  dat  de 
TCikoning  meer  fcbynbaar  dan  weezenlyk  ii. 

S  4  VII.  AAN. 


vn.  A^^^ 

^al  oi  *^^  Hüioaws ,  hebben  vcete 

ffft^^^'  ^^t:  iJ  bebben  naamelyk  nieuwe  eigen* 

verlortiog^^fioe^eBf  /n  of  oqi  den  cirkel  befchreeven  , 

SdaPP^  ^  ^^  ^^  ^°  '***'  gcbragt  xyn ,  met  behulp 

gs^ifié^'  ^eo  uit  ^n  gering  getal  zyden  bettaande ,  de 

^sir  ^^0keoxli^^^  ^c  erlangen ,  welke  lüool?  ,  door 

^^fcrt*  ^  veelhoeken  u|t  een  grooter  getal  zydea 

#^  ^.     rertregen  had.    Hunne   bewerkingen  waarea 

^^^^eade  VoorftcUen  gegrond, 

XVH.  VOORSTAL.   Fig.  173, 

ggg  cirkelftuk  kleiner  dan  de  halve  cirkelt  is  grooter 
jjo  vlet  derde  gedeelten  van  den  gelykbeenigen  driehoek  » 
fie  op  de  choorde  van  dat  fluk  in  hetzelve  beftbieeven  ts. 

nuiGBNS  pr.  3. 
BSBBiDiNo.  Men  befchryve  op  de  beenen,  FE  en  E D,  de 
ge/jfkbeenige  driehoeken  F  IE,  E  LD  :  die  dos  onderling 
gelyk  zyn  :  vervolgens  wederom  opFI,  1£,  EL,  LD, 
de  driehoeken  F«I ,  InE  ,  EoL,  LpD,  allen  onderling 
gelyk ;  en  w>  voorta  wederoin  «nder^  driehoek^  op  de 
^en  dier  driehoeken* 
IIBWY8.    Poor  VI. ,  1(6.  is 

A  PED  ^  4  (A  FIE  +  A  ELD):  of 
A  FIE  +  A  ELD  V  i  A  FED. 
Insgelyks  zyn  de  A  /^  op  FI  en  IE  •  EL  en  LD  be^ 
fchreeven  te  famea  V  |  (A  FIE  -1-  A  ELD)  en  dut 
V*AFED: 

Het  zelfde  heeft  plaats  voor  alle  de  driehoeken  die  men 
•p  Fai,  ml  f  In  enz.  befchryven  kan. 

Dus  is  de  fom  van  alle  die  drlehoeke/i  %  A  FEI>  H-  * 
^  FED  -4-  ft  (ÖL  FED  -^  ï,  ^  FED  &c.  of  V  4\ 
f  ED  (I  -4^  I  -^  ^  H-  j^  ^^  &c.) 

filM  U  de  Imiif  van  de  (om  van  alle  die  driehoeken 

jroo* 


IllJfi  Over  de  reeden  van  den  ml.  m  de  nndd.  %ti 

groocer  dan  de  limiet  van^F£D)c(i-4-|^.j^-l-  j,-4-  &c.) 
dat  Is,  dan  f  ^  FE D  (II.  Aanm.  op  de  L  Bepaaling  van 
dit  Boek). 

Maar  het  dikelftuk  FIELD  is  de  üiwi  van  de  fom  van 
alle  de  driehoeken  (XVI.  Voorfiel) :  dos  is  het  drkeJftuk 
>.  f  £i  FED. 

XVIII,    VOORSTEL.    Fig.   Ï73. 

Een  cirkelftuk  (IEL)  dat  kleiner  is  dan  een  balven  cirkel 
is    kleiner  dan  twee  derde  gedeelten  van  den  gelykbeeol- 
gen  driehoek  (IGL),  op  de  choorde  van  dat  cirkelftnk 
door  de  tangenten  aan  de  uiteinden  van  den  boog  gevormd. 
HUiaERs  pr.  4* 
BCRtiDiKG.  Men  trekke  door  E^de  raaklyn  ZE  Y. 

Men  befchryve  op  IE,  EL,  de  gelykbeenige driehoe- 
ken .1  ffi  E ,  E  o  L :  en  trekke  door  de  kruinen  n  en  • 
de  raakljmen  qnr^  soti  men  befchryve  wederom  op  Ifi, 
M  B,  Es,  sL,  dergelyke  driehoeken,  en  altoos  zo  vooru. 
BBWYS.  AXGY-4-^X^f^^/r^crz.  VIRIEL 
-f-i  A  InE  -f-l  A  EoL  &c.  (VL ,  27.) 

Dus  ook  Vi(A  lEL-i-A  I«B -f- A  EsL&c.) 
De  Umlet  van  de  eerfle  fom  is  dus  ook  ^ooter  dan 
de  limiet  van  de  belfr  van  de  tweede  fom ;  dat  is :  de 
ruimte  tusfchen  de  lynen  IG.  GL,  en  den  cirkelboog 
InEsL  begrecpen,  is  grooter  dan  de  halve  inhoud  van 
het  cirkelftukInEsLI:  en  dus  is  de  gemelde  ruimte  te 
famen  met  bet  gemelde  cirkelftuk,  dat  Is  de  gel^ele 
A  IGL  ^  li  cirkelftuk  loEoLJ. 

of 
Cirkelftuk  In  Es  LI  ^  }  A  IGL. 
AANMBRxiHG.  Het  loopt  iu  bcc  oog  waaroffl  men  hier  een 
cirkelftuk  neemt  dat  kleiner  is  dan  een  halve  cirkel :  wanc 
indien  InEoL  een  halve  cirkel  was,  zouden  de  lynen 
IG,  GL  evenwydig  aan  elkander  zyn  ,  en  dus  geen' 
diiehoek  uitmaaken. 

S5  XIX.voo&< 


»«a    VIL  Boek  :  Over  dm  oKink  van  den  Grk$l 

XIX.  vooüsTEL.    Fig.  16a. 
De  Inhood  ^"  een'ciAel  is  altoos  grooter  dan  die  van  ce. 
Hen  t^elm^^o  vedboek  vin  een  even  getal  zydcn  in  dcn- 
«elveJi  befcbreevea  ,  te  faamen  met  een  derde  gedeelte    van 
i)en  oFcfinaac  ran  dien  veelhoek  boven  dien  van  een  vcellioelr 
ia  den  zelfden  cirkel  befchreevcn ,  doch  die  maar  de  helft 
vffl  liec  getal  zyden  van  den  eerstgemelden  behetsc. 
uuicaMs.  pr.  5. 
lEaEiDiHo.    ZijFIELDrfBTAtïde  regelmatige  vcei- 
bo^  in  den  cirkel  befchreeven ,  waar  van  de  zyden   2 
9  in  getal  zyn^  en  men  noeme  deszelfs  iobood  konheids- 

balvcn  V. 
Zy  FEDBAF  de   andere  veelhoek  ,   die  maar  half 

zo  veel  zyden  als  de  eerstgemelde  bezit:  men  noeme  des- 
zelfif  inhoud  kortheidshalven  v. 

De  overmaat  van  den  eerstgemelden  veelhoek  boven  den 
laatstgemelden  is  dus  gelyk  aan  een  getal  g  van  drfehoe- 
ken  allen  gelyk  aan  A  FIK;  dus  V*-w  =:  ^  x  A  ^^^^ 
cnV  =  tl  +gX  AFIE. 

BBWTs.  De  Inhoud  van  den  cirkel  is  ==  o  4*  fcgm.  F 1 E 
4.  fegm.  BLD  4.  Tegm.  Di<B  &c.  =  «  4*  g  X  f«gn)« 
FIE. 

Maar  fcgment  FIE  ^  }  Zi  FIE  (XVH  Voorft.)  dus 
Inhoud  van  den  cirkel  >.ii4.|g)CAFIE 

of  V  » +5^  X  A  FIE  -*- }g  1<^  A  PIK 
ofvV  4-KV-t;). 

aANMfi&KiNG.  Men  ziet  hoe  veel  naaMWkeurlger  dit  Voor«r 
üel  de  getalen^waar  door  men  den  inhoud  van  den  cirkel 
kan  uitdrukken » beperkt :  volgens  de  manier  van  archim&des 
weet  men  alleen  dat  de  inhoud  van  den  cirkel  grooter  is 
dan  die  van  eenen  96 -hoek  in  denzeiven  befchreeven: 
doch  door  dit  Voorftel  weet  men  bovendien  dat  hj 
grooter  is  dan  die  van  eenen  pó-hoek  te  famen  met  |  van 
bet  verfchil  tusfchen  den  9(5-boek  en  den  48-hoek. 

XX-  vooii- 
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XX.  vooRéxEL,  Fig.  173. 

De  Inhoud  vftn  een'  cirkel  is  kleiner  dan  twee  derde  ge- 
deelten van  eenen  veelhoek  van  een  even  getal  zyden  om 
den  cirkel  befchreeven ,  te  famen  met  het  derde  gedeelte 
van  den  gelykvormigen  veelhoek  in  denzelvcn  befchreeveDf 
HUIGEN^,  pr.  é. 
BBWY8.  Ciïkelftuk  IwEoLI^fAlGL:  (XVIII  Voor- 
ftel)  gevofglyk. 

OrkelftoknEoL  1+  A  ICL '^  f  A  ÏGL^,  ^  ICI, 
pCSeaorlCLEl%  |  (luk  CIGL^|  AICL: 

en  dus: 
^K &fi^ö»' ICLEI  ^  I  X  ^ftttkCIGL  + }  ^  X  A IC  L: 
Inhoud  van  dtti  cirkel  X  {  veelhoek  om  den  cirkel  4.  | 
veelhoek  In  den  clrkeL 

I.  JUNMSBKiNO.  Door  de  manier  van  ajichimedes  weet 
men  flechts  dat  de  cirkei  kleiner  is  dan  de  96-  hoek  om 
denzelven  befchreeven:  thans  weet  men  dat  hy kleiner  i^ 
den  twee  derde  gedeelten  van  dien  veelhoek  en  }  van  dei) 
95«  hoek  in  den  cirkel ;  waar  door  de  afwyking  van  de 
waarheid  nader  beperkt  wordt. 

IL  AAKMfiRKiKo.  Daar  uien  door  het  XVII  Voordel  van 
het  VI  Boek,  en  deszcUs  V  en VI  Gevolg  zeer  gemaklyk 
den  inhoud  van  eenen  veelhoek  in  den  cirkel  vinden  kan » 
en  dan  door  her  XXI  dien  van  den  veelhoek  om  den  cirkel, 
ziet  men  hoe  gemaklyk  men  door  dit  Voordel  den  inhond 
van  den  cirkel  kan  bepaalen*  Door  middel  van  eenen 
twaalf  boek  verfcrygc  m^n  reeds  eeae  zeer  aamqerkelyke 
naaawkeurigheid. 

GEVOLG, 

De  inhoud  van  eenen  SeQor  C I E  L  C  Is  ook  kleloer  dan 
twee  derde  gedeelte]n  van  het  trapezium  (Cl G  L C)  gevormd 
floor  twee  radlusfen  en  twee  tangenten  op  de  uiteinden  van 
den  boog  des  Seniors  getogen :  te  famen  met  een  derde  ge* 
^eelte  van  den  middelpuocs  drl^oek  ICTt* 

Hüifiws.  pr.  6.  ^ 


/ 
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XXL  vco^sTSC  m-  ^^*'  of  173.  en  174.       ' 

^  4eo  cirkel  is  gröorer  dan  de  ontrek  van 

^^  ^^^^dgfia  vedboet  van  een  even  getal  zyden,  ia 

*^^°  ''^J^cfl,  «e  ftmeu  met  het  derde  gedeelte  van 

denxe/^^^^^  ^tff/tAcfl  d/en  omtrek  en  den  omtrek  van  den 

*^^  <//e  maar  de  helft  van  dat  geUl  zyden  bealt, 

gviOèBs,  pi*  7*  ' 

,fMiDMio.  Men  (lelie  dat  F  D  de  27de  is  van  eenen  veeU 
boek :  dat  FE,  ED ,  de  zyden  zyn  van  eenen  veelhoek 
van  een  dubbeld  getal  zyden:  en  FI,  IE»  EL»  LD,  de 
zyden  van  eenen  veelhoek  die  wederom  een  duBbeid  getal 
sydeahee/c: 

ZfFlg'  174*  i?  ft  gelyk  aan  den  omtrek  van  den  veel- 
tioek  op  FD  (*):  zy  gi  gelyk  aan  den  omtrek  van  den 
feelboek  op  FE:  en  ik  —j  hi  =  {  Q^i^gb).  Einde* 
lyk  zy  de  loodlyn  nz  gel^k  aan  den  radius  van  den  cirkel : 
men  trekkeng,  nft»  nf»  n^;  en  men  noemeO.den  om* 
trek  van  den  cirkel. 
BEWYs,    A  gni  =  veelhoek  op  FP 

A  «»«*  =  veelhoek  op  FE/  ^''  ''  ^^^'  ^ 
en  dus  ^ink  =1  l  (^  gni  — *  ^  gni)  =  |  (veelh.  op 
FI— veelh,  op  FE.) 

Gevolglyk  inhoud  van  den  cirkel  "^  ^  gni  j^  ó^  nik 
,   (XIX  Voorft.)  of  wel  ( Voorttel  1 3. ,  en  1 V  7 ,  Gev,  8.  W  ?.  6,) 

034"^  V«<»"  +  HK"endas 
O  Vgi+**ofVgi +  !(«*—«*) 

L   GBVOLGé 

Zy  P  de  omtrek  van  eenen  veelhoek ,  en  p  die  van  den 
voorgaanden,  d.  U  van  dien  welke  maar  het  halve  geul  zy^ 
den  heeft;  zo  is 

■ 

O 

CyDe  (fignar  174  is  nit  gebrek  van  plaats  op  eeoe  kMner  fchaal 
dan  de  figaur  173  of  i6s  geteskendi  doch  die  doet  meu  ter  laake. 
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O  V  P  ••■  •^-  of  ^  i  P— 7  :    dus  is  in  woorden  : 

,/De  omtrek  van  den  drkel  is  altoos  grooter  dan  vier 
)y  derde  gedeelten  des  omtreks  van  èen'  veelhoeks  in  dien 
^y  cirkel  befebreeven,  die  een  even  getal  zyden  heeft,  min 
„  het  derde  gedeelte  van  dien  van  eenen  veelhoek  die  diaar 
,  hvt  halve  getal  zydeo  heeft.    . 
HUicBRt,  pr.  71  Cor* 
AAimsRKiHO.    De  zyde  van  den  zeshoek  is  de  radius :  dus 
is  het  derde  gedeelte  van  zynen  omtrek  gelyk  aan  de  mid- 
dellyn :  en  dus  zyn  ró  zyden  van  den  twaalfhoek  min  de 
ffliddellfn  kleiner  dan  de  omtrek  van  den  cirkel:  doch  hec 
verfchil  is  zeer  geting.    De  zyde  nu  van  een'  twaalfhoek 
wordt  zeer  gemaklyk  bereekemdoor  VI,  i7/l)et  8  Gevolg. 
Men  ziet  dus  dat  men  hier  naauwkeuriger  te  werk  gaat  dao 
door  de  manier  van  AacBiMzozs,  door  welke  men  flechcs 
weet  dat  de  oditiek  van  den  cirkel  grooter  is  dan  die  des 
veelhoeks  in  den  cirkel  beichreeven. 

IR  GEVOLG. 

Het  blykt  uit  het  bewys  en  uit  het  XIX  Voorfiel,  dac 

het  gpen  voor  den  geheelen  drkel  plaats  beeft ,  ook  voor 

icdeien  boog  plaats  heeft:  gevolgtyt  i,  is  een  boog  altoos 

^  grooter  dan  de  vier  derde  gedeelten  van  zyne  choordc 

,,  min  het  derde  gedeelte  van  de  helft  der  choorde  van  eenen 

„  dubbelen  boog :  of  grooter  dan  de  choorde  •  te  famen  met 

.9  een  derde  gecieelte  van  het  verfchil  tusfchen  de  choorde « 

^  en  de  halve  choorde  van  eenen  dubbelen  boog." 

II.  AANMEfiKiiio.    HuioBirs  gebruikt  het  woord  Jtmt  van 

den  boog  in  plaats  van  de  btlfi  der  cboordi  vëH  eenen  dubbe^ 

Un  boog,    Wy  zullen  in  het  Xlil  Voordel  van  het  VIU 

Bock  zien  dat  dit  op  het  zelfde  uitkomt. 

.    IIL  GBVOLG.    Fig.  174.  a 

Hier  uit  volgt  eeae  zeer  gemaklyke  maaier  om  eene  rechte 

iyn  •  die  ten  naasten  2>y  gelyk  zy  aan  eenen  gegeeven  drkeL 

boog^ 


X 
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boog,  geometrisch  teviadeo^  mits  die  boeg  kleiner  zjr  ddri 
bet  vierde  gedeelte  ^n  eenefl  cirkel. 

Zy  ACBide  boog:  deeJ  denielven  in  twee  gelyke  deelen 
In  C:  trek  A  C,  CB:  vetder  CE  I^odr^cht:  tf  FCsz  A  B  : 
FI  ^  A  C  4-  CB:  IK  s  f  G 1:  zo  zal  F£  leo  naasten  by 
de  gezochte  iyn  zyn.  Want  boog  CB  >b.  CB 4.  |  CCB^SB^ 
dus  boog  ACB  V  AC  4.  CB4- 1  (^<^  4*  CB-AB^  of 
boog  ACB  VFi+l  (FI-FG)of>|Fl4.}Glof  V 
FI  4-  IK.  of  groocer  dan  FK* 

HUIGENS.  pr.   13. 

AAKMfiRKiNG.  NaaroiBte  de  gegeeven  boog  kleiner  19  , 
komt  de  Iyn  VS  nader  aan  denzelven :  daarom  bebbeii  wy 
eenen  boqg  vercischt  kleiner  dan  eea  vierde  gedeelte  van 
den  omtrek :  docb  indien  de  gegeeven  boog  gröoter  was , 
zoude  m^n  den  zelven  in  2»  4^  8 ,  of  meerder  deelen  ver- 
deelen,  dat  geometrisch  gelchieden  kan:  men  neeme  dan 
FK  gelyk  aanjeen  det  deelen  .*'  en  daa  bet  dubbeld»  of  vier* 
voud,  of  achtvoud  van  FK*  - 

XXII.  voORStst.  Fig.  ij^j; 
IhdienmeouithetQitefQ(]e(B)  van  demji4deiJ|ai(B9)  éené 
fnylyn  (BK)  trekt,  die  den  cirkel  fiiydt.  en  tot  aande  raak« 
iyn  (G  K  E}  op  het  ander  eind  (G)  van  de  mi^idellyn  getogen 
komt;  is  de  boog  (CG)  tusfcben  de  eentgemelde  Iyn  BC  en 
de  middeliyn  (BG)  begreepen  altoos  kleiner  dan  twee  derde 
gedeelten  van  het  fluk  (GK)  dat  door  de  gemelde  fnylyn 
CA  K)  van  de  raaklyn  (G  K)  wordt  afg^fneeden ,  te  fam^  met 
bet  derde  gedeelte  van  de  loodlyn  (C  H)  uit  het  eii^e  iti 
boogs  op  de  middeliyn  ^BG)  nedergelaaten»  \ 

iiuiO£Ns«  pr.  8.  *  '      :         ^ 

bsheioing.    Zy  CZ  eeae  raaklyn  aan  C:  tijek  AZ» 

Stuk  ACZG  =  a  A  ACZ:  =-  A  waar  van  AC  de 
grondlyn  en  2  CZ  de  hoogte:  pf  2  CZ  de  grondlyn  en 
AC  of  AG  de- hoogte:  (IV  7.  het  8  Gev.  n^  5) 
fiiaar  CZ  =  GZ  (V.  15.  Gov.) 
Düii  indien  men  uit  Z  (net  dea  radiMs  ZO  eenen  cirke) 
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befchieef  9  zoude  dezelve  door  C  en  O  gaaa ,  dodi  ook 
door  E.  Immers  is  boek  BCG  =  recht  (V.  5.)  dus  ook 
GCKf  en  dus  moet  de  halve  cirkel  door  K  gaan :  dus 
ook  KZ  =  ZOs;  CZ  en  KG  =  aKZ. 

Oevolglyk  ftuk  ACZG  r^  ^  waar  van  AO  de  grond. 
Jyn  en  G  K  de  hoogte  is. 

Maar  van  A  ACG  is  AG  de  grondlyn  en  CH  dei 
hoogte:  en  dus  is  ^  ACG  =  ^  waar  van  CHde hoog- 
te  en  A  G  de  grondlyn  is 

Eindel/k  Seüor  CAG  rr  A  waar  van  boog  CG  de 
grondlyn  en  A  G  de  hoogte  is  (XIIL  VooxQ»  ^.  Gev.)  of 
AG  de  grondlyn  en  CO  de  hoogte. 

Dus:  SeAorCHG:  Trap.  ACZG:  j^ACQ  =  boog 
CG:  GK:  CH.  (IV.  y.Gev.  i.) 

Maar  Sedtor  CAG^Vf  ^^^  A.CZC  +  |  ^   ACG: 

(XX  VQorft..  Gev. 

dus  boog  CG  ^  I  GK  +  I  CH. 

XXiU.  voBKSTEU  Fig:  17$. 

De  omtrek  van  den  cirkel  is  kleiner  dan  twee  derde  ge^ 
deelten  van  den  omtrek  eens  regelmatïgrn  veelhoeks  in  óen 
cirkel  befchreeven ,  te  famen,  met  een  derde  gedeelte  van 
den  omtrek  eens  gelykvormigen  veelhoeks,  om  den  cirkel 
befchreeven* 

uuiGSNS»  pr.  '9« 

BBB£xniN6.    Zy  CH  de  halve   zyde  des  veelhoeks  in« 

en  dus  ACE  trekkende»  zy  EO  de  halve  zydè  des  veel-» 

hoeks  om  den  chrkel  befchreeven. 
Men  crekke  B  C  tot  in  K  verlengd. 

Men  ileile  LH  =  HG  :  dus  BL  =  (BG— LG)  =z  2 

CAG-HG)  =  aAH. 

BEWTS.  t 

EG:  CH  =  AG:  AH  (IV,  a.) 

dus  EG  -f-  CH :  CH  =  AG  -f.  AH:  AH  (III^  8,  n^  i.> 

Maar  CH:  KG  —  BH:  BG(IV,  a.) 

dos 


^  0ffek  van  den  Grktl. 

A„EG+CH^''^  cm.  XI.) 

^^BHKBH;  AHKBG. 

rör=BH>CBH.-2AHjcBO 


BH  —  rechth.  uit  BH,  BL  -»-  rcchtb, 
«J'^rir    n«  — «iehth.nitBL.BH-+-recMw 


gff'f''^'       --  a  op  BH:  rechth;  uUBL,  BO. 

»**^i  ^VbL.  BG  =techth.  uit  BL,  BH 

"^Ü'rS.th.  ttUBH.  LH  V  rechth.  uit  BL,  HO? 
J!^op  BH  V  rechth.  lüt  BL,  BO. 
*5(}-*-CH  VaXG. 
EG+,CH        KG. 

«G4.aCH.    sKG-t-CH. 

«»-    r    ^     3 

Maat  boog  CG  ^  f  KO  +  }  CHCXXH  VooriL) 
dus  boog  CO  ^f  CH  H-}EG. 
eo  dus  ook  de  gèheele  omtrek  des  cirkels  '^  }  omtrek  de» 
veelboeks  op  C  D  «f.  |  omtrek  des  veelhoeks  op  E  F* 
L  AAHMERXiNo.  Volgeos  de  manier  van  archimbdes  vindt 
men  alleen  dat  de  omtrek  des  cirkels  kleiner  is  dan  de  om- 
trek  des  veelhoeks  om  den  cirkel  befcbreeven :  doch  nu 
vindt  men  dat  de  omtrek  des  cirkels  kleiner  If  dan  eene 
grootheid  welke  zelve  kleiner  dan  de  gemelde  omtrek  des 
veelhoeks  is.  £n  dus  komt  men  totgrooternaauwkeurigbeid. 

GEVOLG. 

Daar  boog  CO  ^  f  CH-+-{  EG:  „  is  leder  boog  die 
„  kleiner  is  dan  een  vierde  van  den  omtrek ,  kleiner  dan  twee 
„  derde  gedeelte  van  de  halve  choorde  van  den  dubbddea 
„  boog,  te  famen  met  een  derde  van  de  raaklyn  E  G. 

IL  AANMfiEKiNG.    sKSLtius  «n  HuzGi^s  gebittikten  bet 

woord 
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woord  Jiiaus  in  plaatc  van  halve  choorde  van  den  dubbel- 
ócxi  boog;  de  reeden  daar  van  zuUan  wy  in  het  XUI  Voor- 
fiel  van  het  VIII  Boek  uitleggen. 
III.  aANMBUiNo»  pit  zyn  de  Voordellen,  eerst  door 
€MKLLiU8  opgegeeven  ,  doch  niet  ten  vollen  bc  wee* 
zen ;  buigeus  ondernam  en  volbragt  dien  taak.  Hier 
ck>or  kan  men  met  veel  mïoder'  ooidag  dezelfde  naauwkeurig* 
held  erlangen ,  di^  LunoLFdoor  eenen  zeer  grooten  arbeid 
ver|reegen  beeft,  wiogms  is  naderhand  nog  verder  ge> 
gaan;  en  heefc  nog  twee  andere  Voordellen  gegeeveBf 
ó\e  het  werk  nog  merkelyk  verkorten ,  doch  die  niet  tot 
<Ie  eenvoudige  grondbeginfelen  der  Meetkunde  behoo» 
len ;  en  .welke  wij  gevoiglyk  hier  niet  kunnen  byvoegen. 

* 

IV.  aAM;M£EKiNo  Na  de  tyden  van  luoolf,  sh^luu^  of 
jiuioBHs ,  heefc  men  door  de  aogenaamde  verheevenc  Wiskon* 
de  middelen  gevonden  om  dereeden  van  den  omtrek  tot  de 
mlddellyn  nog  gemaklyker  en  nog  naauwkeurlger  tk  be-* 

.  paaien:  en  wej  zo,  dat,  indien  i  voorde  middellyn  geno« 
Dien  wordt,  de  geheele  omtrek  door  dit  getal  zal  wor* 
den  uitgedrukt^  waarvan  de  laatfte  cyffer  te  klein  ia:  doch 
%o  die  I  grpoter  wa9»  was  bet  geheele  getal  ^e. groot: 
namenlyk: 

Bf  141»  S9%»  6S3>  S8g»  793 >  238,  4621  643  >  383»  279» 
50a,  884.   197  f   XÖ9,   399,  375»  lOS,  820,  974i  944» 

.  59^9  307»  8xó,  4<^t  286,  089.  986,  28q,  348,  2S3, 
421,   170»  679»  ^21,  480,  85^,  132»  723.  ^6^»  470 1 

938.  44^- 

BULsa,  IfOrod.  $•  i%6» 

Nen  aal  yan  de  overgroote  naauwkeurlgheld  deaer  ofc* 
drukking  kunnen  oordeeien»  indien  men  in  acht  .neemt, 
dat  zo  men  de  21  eerfie  cyfferletters  van  dceze  breuk 
neemt  t  van  welke  21  letteren  'deeze  {462)  de  d/iè  laat(l« 
zyn,  en  men  voor  de  laattle  fn  plaats  van  2  een  3  dcU^ 
het  verfchil  op  eenen  'cirkel ,  die  zo  gr90t  Ia  als  de  omtrek 
des  gebeelen  aardkloots ,  aog  niet  bet  28ooooaocoofte 
g^elie   van    een'  zandkorn  zoude   bedragen    indien 

T  men 
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men  reekent  dat  200  zandkorreltjes ,  naast  elkander  op 
eene  recbte  lyn  geplaatst,  de  lengte  van  een'  duim  xdt» 

maaken. 

Zie  kluikenbero  ,  Ferb»  von  ie  ]^utrkmfcii  HaOJcb^ 

m.  Deel  p.  1S6. 

V.  AAimcanKG.  Daar  men  no  de  paaien ,  toslchlsa  Welken  de 
reeden  van  den  omtrek  tot  de  middellyn  befloten  Is  ,  roet 
eene  vry  groote  naaikwkeurigheid  kent ,  zullen  ook  alle 
reedens^  die  men  opgeeft,  en  dfe  men  niet  afadêrs  beitst 
.  dan  met  aan  te  t'Otonen ,  dat  zy  binnen  die  zelfde  palen 
vdlen ,   oók  aangenomen  kannen  worden ;  en  op  'die 
groAdbeginfel  rosten  veete  manieren,  die  mi^n  Vooigefteld 
heeft  om  eene  lyn  gelyk  aan  eenen  cirkelboog  té  trekken  » 
of  een  vierkant  gelyk  aan  den  inboüd  van  eeten  cirkel  to 
maaken.  Uit  alten  zullen  wy  deeze  twee ,  die  eenen  groo« 
ten  graad  van  baaaivkeurigbeid  bezitten,  opgeeven. 
I.  Men  deelt  eene  lyn  in  uiterfte  en  middèlfte  reeden:  bet 
kleinfte  ftnk  fladt  tot  ie  geheeie  lyn,  als  èe  mtddellyn 
van  den  cirkel  tot  vyf  2^sde  gédiseften  van  den  omtrek. 

vizTA,  p.  39a.  Men  Itelt  een  getal  voor  bet  klèinfle 
iluk :  men  bereekent  door  dé  bekende  éigei^fcbap  vtn 
eene  lyn  op  die  wyze  gefneeden ,  dat  namelyk  de  iedht- 
boek  aft  de  gebe^le  lyn  en  bet  kleinfte  ftdk  ^ et^k  is  «an 
het  vierkant  van  tet  greotide  ünk ,  'de  wakrde  van  dé  %e* 
heele  lyn :  welke  ken  geteaklyk  tdt^e  6  ^en  7  Aan* 
merking  op  bet  VII  Vdorftel  van  het  IV  Böèk  afleMt : 
of  men  gebruikt  de  geometrifcbe  conftruftie  Vrkt  van  Wy 
In  het  V  Boek,  XII  Voorftel,  9  Aabmërking,  geitnrokeii 
hebben ,  eb  men  viDdt  'dat  dë  regelen  Van  het  kltttffté  ihik 
tot  de  gebeele  lyn  maar  zeer  weinig  afsrykt  van  dils,  welke 
men,  uit  de  reeden  door  lodolp  gegeéven,  Voor  treeden 

van  den  diameter  tot  vyf  zesde  deelen  ^an  dfen  öftoWtk* 
afleidt. 

De  volgende  wyze  Is  geheel  geometrisch. 
n.  Zy  B CD  CFig.  176.)  een  halve  cirkel, to  B C een  vli-Me 
deel ,  Iaat  tfé  hechte  hoek  B  A  C.  ia  dtfe  d^Iett  géDiMen 

wor- 


p 

wonien,  wasr  «ao  L  ftAS  een  is;  bet  fe^u goiim^trisch 
gefcbied. 

Xrek  DL  eü  BI  XX  op  BD :  vetleng  A£  fiot  iD  1: 
trek  IM  loodrecht  op  DL:  neen  DL  35  3  AB:  irek 
I L :  dee^e  lyn  h  seer  ten  BAalben  by  geïyk  aan  den  baU 
ven  omtrelu 

TickEF  X  op?D.*fteldii>rad«usBdssi:d68iaPfide 
hahre  choordevan  een*  boekdlesr  )  Lbi  dua^il.,  7.  het 
1  GevO  F  A  =  f/  I  —  4  —  vP 

Maar  AJiFE  =  AB  :  BI:  dat 

BI  =  rr^  =  DM:  du»  ML  tra  3  —  »/}  en 
3  1^3         3  3         -**^»«= 

yïfZm^iyi^^i.  het  geéa 
ootwiUteld  voor  IL  gMft  344^89 »  dac  «taa  aeir  wel 

overeenkomt. 
ununaxi«  ^Ictt  Uffignfiê  tdSf.  p.  3OT* 

XXIV.    VOORSTSL. 

De  Boog-  wiens  lengte  gelyk  is  aan  den  ndios,  behelst 
ten -naaste»  bjr  57*.  17*.  44,  8ii. 

iBWTs.  UitbetXVI.VQQiftel|  deieedeo  dpor^^uooi^gf- 
gecven  gebrnikende. 

XXV,  ?|PX»«|7BX« 

De  inhoud  van  den  cirkel  ftaat  t^t  liet  Vferkant 
op   den  dian^eter  20  als  11  :  14,  indien  men  do 
reeden,  door  archim£D£8  gegeeven,  gebruikt. 
S.  p.  a72«- 
1BW7S.  Uit  het  2  Gevolg  van  het  XIII  Voorflef. 
L  AAiiMaaKiKG»  lodien  men  de  reeden  door  hODOir  ge- 

T  2  geO' 


geevt»  wU  ccbniiket].  JhU  de  Inboud  wo  dieo  ctikel 
tot  bet  vieikanf  op  de  middeÜTn,  zo  aU  o,7es3S>8i634:i 
dat  il  »\s  io,9fi5S74267<S  •'  14^  ^t  6^^°  nuu  zwi  weinig 
van  II  i  14  veifcbilt. 

IL  AASMSuiMO.  jDdien  de  halve  middeUra  i ,  sn  du>  de 
Sèbeele  middelira  a  gefteld  wordt :  zal  de  iobood  van  den 
- '  dAd  SA\i9i6S36,  en  du  byna  3,4ifto  bedn^eo. 
lU.  xABMiBXisa.  IndicD  men  bet  grondbcglBlel  dat  wji 
In  de  V  Aaamerkijig  op  hei  XXlll  VoorQel  gegeeven 
hebben  gebrnlkE,  zal  ineli  vinden  ,  „  dat,  éo  m^  eeae 
'„  lyn  io  uileifle  en  niiddellté  lecdcA  fiiydt;  de  geheele 
„  lyn  te  famcn  met  bet  kleinfle  fidk^aal  zyn  rot  de 
M  dubbelde  IfD ,  zo  ali  de  woitel  ultandnE^lfoialdeQ 
-  A  ndiia  tot  dê  Zfde  «an  bet  vierkant  dK  tfifk.  U  aan 
f,  'den  inbend  van  den  cirkel." 

Uen  Rek  de  lp  zelve  gelyk  aan  een ;  m«  betekent 

bet  klelnfte  inik:  en  men  vfndtdat  degemeide  evenree- 

,    digbeid  juiu  dat  geco  opleevert ,  dtl  liit  de  reeden  van 

LtiDOLT  volgt. 
I  '  Xm  biei  uit  ontlomc  men  de  vofecnde'  geometrifche 
,  «mfttudie.  (Fig.  177.) 
,  LaatenBC,  DK  twee  diameten  irn  &  tkh  tecbt- 
hoeklg  fhpden :  deel  AC  in  mteilie  en  middelde  reeden 
InH.  TtekEC:duiEC=t/2:mauneI  AFsj  EC; 
dus  AF=:  tl: 


ACHTSTE    BOEK, 

OVER    9KT   MBETEN  VAN    HOEKEN    DOOR 

^IRKELBOGEN ' EN     HET      BEREEKSNEN 

^AN    DEZELVBN     DOOR     CHOORDEN^ 

fINU8SE^9     7AN6ENTEN|(     EN    SE^ 

-     CANTEN. 

h    A  F  P  e;  E  L  I  N  G, 

OTER  HRT    MEETEN   VAN    HOIKBH  DOOR 

CIRKELBO06EN* 

}.  YO0R8TEV     Rg-  17^ 

In  den  zeHUen  cifkel,  of  in  gslyke  cirkels  is  er  lua-* 
J^en  de  hoeken ,  zo  wel  in  het  middelpunt  als  in  den 
omtrek  de  zelfde  reeden  als  tusfchen  de  boogen  op  welke 
zy  rusten  :  het  zelfde  heeft  vOof  de  S^Skren  plaats ; 
en  een  hoek  in  het  middelpunt  ftaat  tot  vier  rechten « 
zo  'als  de  boo|  0^  welken  hy  rust  tot  den  ^eheelei^^ 
omtrek* 

lucL.  VI.  as* 
^]BifLXï>ivQ.    üd^n  Qceiqe  de  bogeo  G.B,  9I».geIj;k  ati^ 
AG;  en  eevep  veel  boogen  MN,  NO  gelj^k  aaa  Kl^;      t^ 
men  trekke  CB,  Cl;  LN,  LO.  % 

9BWTS,  vooa  HET  i.    Uit  de  befchouwing  dat  boog  AI 
€Q  LACI  gelykvoiiden  zyn  van  boog  AOen^ACG: 
^pals  ook  boogKOeo  {«KLOvanboog  K^en  LKIfUl 
cn  dan  uit  III,  3  ^  V,  4.  Gcv.  x.  en  V,  3, 
VOOR  HET  II.  Volgt  uit  hec  I. 
yooi  H£T  III.  Uit  V.  4 ,  Gev,  3^^ 


^%^yiU.B9ek:Overdemêatiniereekening4^Baekm^ 

I.  oevolo. 

Êen  boog  kan  dao  voor  de  maat  van  eenen  hoek 
1b  het  «idde^Dt  gehouden  worden*  zo  laog  men  van 
den  zelöea  cirkel  fpreckt :  m  wy  ajuUen  die  i];»feek*- 
V9yzG  aanneemen. 

II.   OBVOL€« 

De  maat  van  eenen  hoek  ia  den  omtrek  is  de  helft 
van  den  boog  op  welken  hy  rust:  (i.  Gev.  en  V,  3.) 

II  VOORSTEL.    Fig.  80*. 

.  Delwog»  Ct)F,  AG)  vaA  ongelyke  cirkels,  op 
welke  gelyke  hoeken  ( A  C  G,  D  C  F) ,  namelyk  allen  in 
dett  osititfk,«f  allen  in  hét  mfddélpiint  rusten  ^«ym  m- 
derling  in  de  zelfile  reeden  als  de  ontrekken^waarvan 
jry  deelen  zyn.  En  omgekeerd «  indien  twee  boogen 
van  oagelykedrkéls  tot  elkander  ihan  als  de  gpheele 
'  omtcekkeo,  zullei  de  bodeen  in  het  middelpontj  of 
4e  boeken  ia dta  0Mtfdk»dieop  dezdveo rusten» e^ 
Jyfc  ayn. 

Zie  ROMm  Coff.  2.  oip  svoi,.  VI^  33. 

luiwrAi    vooa  «rt  h  ««netLim*    Uit  B^  S»  viB  het  L 

Voorüel.  en  ÜL  iUioon  4. 
vooa  HBT  U.    Uit  het  J ,  door  het  ongerymde 

I.  CEVOLC. 

Dus  rusten  9  in  ongelyke  citkels ,  gelyke  hoeken  op 
gelykvormlge  "bogen.  (VII.  ra.  het  a  Gev.) 

IL    6BVOCG« 

De  bogen  va»  twee  ongefyke  cirkels ,  op  wdke  g^ 

lyte  bneben  rusten ,  zyn  zo  als  de  halve  middellynen 

^er  cirkels ,  ^n  deeze  aso  als  de  chooiden  dier  bogen 

(VIL  1%  en  IV.  a.) 

Su  p«  a(9«  Cor« 

HL  c*' 


jf,4^Ó9trhttmt0t4ttimiMhniwf(SrhJhMga.  S95 
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IJL    GSVpLO. 

Sn  omg^MTd  9  zo  bogen  van  ongelyke  citkels  zyn 
als  die  geheele  omtydLken  9  of  de  halve  middellyneD » 
sullen  de  hoeken  die  op  dezelven  rusten  gelyk  zyn ,  en 
bunne  chooxden  mUen  zyn  zo  als  de  halve  middellyneo. 

IV.  OEVOLG. 

Dus  zyn ,  in  alle  ckkels,  de  bogen  de  eigenaartige 
maat  der  hoeken  in  het  middelpunt:  en  de  halve  bo« 
gen  die  van  de  hoekeh  in  den  omtrek. 

V.  <?Evoi*a 

fiiar  op  Aeuai  het  meeten  der  hoeken  in  graadeo. 

I.  AANatBEKixio.  Volgeos  een  ond  gebruik  deelt  men  den 
omtrek  van  eeoen  cirkel  im6q* :  en  degraadén  m^ederoni 
door  een  ^edaurige  zestigdcelige  verdeeling  in  Mfmmpn^ 
Sèemdtfit  Tkrctn  enz. 

St  p^  5.  d.  14. 

II.  AASMMBKUiQ,  Hierop, en  op  IV,a;  ftennt  het  gebralk 
van  die  lynen  cp  dea  ftpffOftipnv^  pasfer  welke  met  het 
wpord  eüffde  beflempeld  zyn :  deeze  dienen  om  c^  cb9or- 
dep  ^Hm  alle  bogen  ^emaklyk  te  vinden »  én  dus  ook  de 
zyden  van  alle  mogelyke  veelhoeken,  en  dat  wel  door  VI> 
4 ,  Gev.  I :  en  dit  gebruik  is  veel  algemeener  dan  dat  van 
de  lyn  der  Polygoi^ep.-  Zie  VI.  B.  Aanmerking.  -—  Hier 
iqi  fleun^  io^^.l^l?  bet  gebruik  van  den  kleinen  skpë  of 

'    Trpilj^et^  om  boeken  te  meeten. 

.VL     GjEVOIiOw 

De  zelfde  ftaaaten  fnyden  gelykvonnige^boogev  van 
de  omtrekken  van  prkek  d«e  .om  het  zelfde  middel 
jiuntftua. 

Zie  n»Bio  3  Cor.  op  Koct.  VI.  33,     , 

Celykvezmige  drkelftuiken  (ABC»  D£F>  vgn, 

T4  «é 


sptf  VULBoêk :  Owt  dema  enbereekemng  derHoeien^ 

die  welke  gelyke  hoeken  bevatten :  en  gelykvormige 
Seftoren  *yn  die  welke  door  draaien,  gelyke  hoe- 
ken  bevattende,  gevonnd  worden. 

S.  p.  107.  del  II. p.  log.pr.  13  p.  109* pr- 14  P- 270-  d-  7* 
BEWYS.  VOOR  BET  I.  Uit  hct  I.  Voorftcl  tpont  men  dat 
de  boogen,  op  welke  de  hoeken  ATJC,  en  D  EF  rusten  , 
syn  als  de  omtrekken :  en  dus  uit  111.  8.  n®,  2,  dat  >de 
bofen  ABC  en  DEF  het  ook  zyn »  waar  uit  het  Vo©r* 
(lel  door  VU,  ia.  Gcv.  3.  volgt- 

vooR  HET  11.  Uit  de  gal^heid  der  hoeken^  en  dat  de 
(elykvormigbeid  der  bogen ,  eo  hunne  gelyke  reeden  tot  de 
ftraalcn»  Woor  hetlVoorftel,  en  Vil,  11.  Qtf.  a.) 
AAtiMBi&iif^.    EucLioBS  ftelt  dk  Voorftel  onder  de  Axi^m 
fMiia  van  zyn  derde  boek. 

I.  GEVOLG. 

*  De  bogen  van  gelykvormige  cirk^Uhikken  of  Sec- 
tors ,  zyn  als  de  bogen  der  cirkels ,  of  de  choordea 
daar  die  op  rusten» 

II.  GBVOLG. 

-Ën  dus  zyn  de  gelykvormige  cirkelftuklcen»  die  op 
gelyke  choorden  ftaan ,  gelyk« 

• « 

HL  cfevoLO. 

En  géVolgtyk  kan  men  op  eene  lyn  aan  den  zelfden 
kant  geen  twee  cirkélilukken  plaatfen,  die  gelykvor- 
ttiig  en  teevens  ongélyk' 2yn. 

mo^  nu  23. —  Sit  p<  .110.  pr.  !$• 

IV*  «EVOLG»  • 

Gelykvormige  Scébïs  en  cirkelftukken  jyn  ïn  ver- 
dubbelde reeden  der  cbborden  op  welke  zy  ftaan, 
of  der  middelly&eft  vut  de  cirkels  tot  welke  zy  beboo' 


Z  jffd.Over het meitmvan toeken  door  CSrhlboogin.  29^ 

TAC(2ntT  Schol.  I.  op  idcl.  Xn ,  2.  —  S,  p.  177. 
pr.  28.  en  Pi  279.  Con  pr.  91^ 

IV.  vooHsTBL.  Fig,  8o*. 

Bogen  (AG,  DE)  van  ongelyke  cirkels,  op  welke  onge; 
lyke  hoeken  rusten ,  zyn  in  lamengellelde  reeden  der  hoeken» 
en  der  ftraalen :  en  de  hoeken  jyn  in  famengeftelde  Tcedeii 
van  de  rechte  reeden  der  bogen ,  en  omgekeerde  reeden 
der  ftraalen. 

BEAKioiNo.  Men  onderfielc  de  cirkel*  om  faet  zelfde  mMt 

deipunt  te  ftaan :  en  men  verlengt  C  G  in  F. 

3£W7s.  vooK  H«T  I.    Uit  het  1  Voorftel :  en  III.  xo* 

yoQR  BET  II.  Uit  het  eerfieien  III.  Az.  5. 
AANiiERCiNo.    Hoc  wcI  dit  Voorflel  van  veel  gebruik  li 
in  de  Sterrckunde ,  vindt  men  het  echter  byna  in  geen 
€lêmMdrt  boeken.    Zie  het  by  la  cailli  leem  d'4fir§. 
nmU.  5.  124.  en  xbajot  Geomurk  fublimor.  J.  107. 

GEVOLG. 

•  ir 

De   Scoor   CDEC":    tot  den  Seöor   CAGC  s:  |; 

PCE  X  CD*:.i.ACGxAC*  > 

^ant  uit  VII ,  1 3.  Gcv.  3.  is 

CDEC;  CAGC  =  ^  DExCD:  ^  AG  X  ACr^ 
snaar  /-%  DE:  v^AG  =  , 

LDCE  X  CD:  LACGxACdus 

SeftorCD  EC :  Scftor  CAGC  =  L  DCE  x  CD»: 

lACGx^AC»^ 
En »  indien  de  Seftors  gelykvormig  zyn ,  zyn  zy  als  het 
vierkant  der  middellynen. 

XJUFFT  Gcmetria  jublmiw.  f.  107, 

V.  VOORSTEL.    Fig»  43. 

De  maat  eens  hoeks  (BAD),  in  het  lanrakings  llfp  CA> 
door  eene  raaklyn  (BA)  en  eene  choorde  (DA)  gevormd/ 
i<  de  helft  van  den  boog  dien  de  choorde  befpant. 

•iWTs.  Uit  V.  9.  en  bier  het  II.  Vootftd,  4.  Gevolg. 

T  j  VI.  vooa- 


993  FULBoAiOmiktmmimf^^^^rEhfk^ 

VI.  vooRf  Tjti,f  Fig.  ftS. 

De  mtat  WD  eenen  hoek  (DC£)  wiens  krota  C  bii»Bn 
éen  omtrek  dei  «ïf M h  i^f  ^^^  Wft  ^n  4«  *>»  ^^^  ï>og« 
(D£,  AB)  o^  w^lke  de  beenen  des  bfeto»  fk  zy  mredisi* 
syd9  verlengd  wordep,  fusten. 

L.  C.  f.  470- 
pEiiiDiNo,    MeotrekcAE. 
BEWYs.  ült  I.  7.  en  hier  het  II.  Voorftd,  4*  Gefw 

'  De  mat  yin  den  nicwcndigen  hoek  (H  O I)»  bi  den  onerek 
gemnkc  door  eene  choorde  (HG)  en  eene  verkngde  fnyr/y* 
(FG)  te  de  helft  van  de  torn  der  bogen  (HO  en  OF^  dU 
femelde  If nen  wedenyds  van  het  (hypnnt  be^anneii. 

ancxoma.  Men  trekt  HF. 

Mwra.  üit  I.  ?•  en  hier  het  II.  Voorftcl.  4  Gev. 

VIIi:  VOORSTEL.  Fig.  86L 

'  De  maat  van  eenen  hoek  CD  A  E)  wiens  kruin  (A)  buifcn 
èen  eirkel  vilt.  Is  de  helft  v«n  het  verfcbil  der  bogen  (DK, 
GH)a  die  de  beenen  des  beiegs  beQ;Mnoen« 
Li.  C.  f.  474*  •  • 

illkiDMew   MeDicefctflD. 

iXWTS.    Uit  h  }.  en  bier  het  21^  VtooiüeL  4*  Gev« 

CEvoie,  Fig,  i€j. 

Jntfien  de  ïpO^  A  zodanig  op  de  mi<UetlTD  ACE  gems 

mep  wordl,  dat  AG  ss  GP  is ,  aal  de  ^oek  DA^^  ^ 

«crde  gedeelte  van  den  hoek  DCE>  en  hiet  vier4^  manden 

BoekFDEzyn: 

wamt  A5=i^DÏ~l^HG:enLGCA=:'^HG: 

dns: 
,f /^  f>jB  ^  I  ^  Kia;S^|H<S:of^DS5=  S^  H^ 
Mém  L  DCEcK  B  L  .6€H  9  3  JL  A  :  en  ds¥  ^ 
FDB  s:i.9&G-4piAC[,74isook/^D£S4iA» 

AAN- 


tJfLO9erktlMtnvmb9Êhndö»Qfk$ibüg0n.  299 

AAMM£RKING« 

Indien  er  dan  een  middel  wat  om »  een  boog  DE 
of  een  boek  DCE  gegeeven  zyade,  eene  fnylyn  DGA 
]K>danig  ce  trekken  in  een'  cirkel  waar  van  D  C  de  ra« 
dius  is  »  dat  het  Quk  buiten  deu  cirkel  gelyk  zy  aan  den 
radius  >  zoude  het  zeef  gemaklyk  vallen  eenen  hoek  in  drie 
gelyke  deelen  te  verdeden :  doch  bet  is  niet  mogelyk  zoda- 
nige lyn  door  middel  van  den  cirkel  en  van  de  rechte  lyn 
«liéén,  dat  is»  ia  den  ftrikden  :^[ugemetTischt  te  trekken. 
vi£TA  beeft  bet  vraagfluk  van  den  verdeeling  eens  hoekt 

In  drie  deelen  tot  dit  Voorftel  gebragt :  Oferum.  p*  245* 

f— — 1^ I-  L  '  II 

IL    A  F  D  E  E  L  I  N  G- 

VAN    HET    BSRE£RBN8M    DER    BOEKBR 

BN   BOGEN   DOOR   SINUSSEN,   TAM- 

CBVTBN    EN^SBCANTEN» 

SEYAALINGBN.     Fig.  87. 


Men  Doemt  cmplmtfit  van  een*  boog  (DB)  den 
l'^g  (G  ^  ^^  AM  t>y  den  ix>og<l9  B)  voegos  inoet 
om  bet  vierde  gedeelte  van  den  ciitel  uit  te  maakenjc 
^t^Jmffknum  den  boog(A  GD)  dien  men  'er  moet  by« 
voegen  om  den  balven  cirkel  uit  te  maoken. 

Inagelyka :  aeemt  men  c^mpkmnt  van  een'  bodE 
(DCB) ,  den  boek  (GCD)  dien  men  by  denaelveo 
voegen  moet ,  om  een'  rec^iten  hoek  te  veckrygen ; 
en  /upplêtmnt  den  boek  (ACD),  die 'er  bygevoegd 
teoet  worden  <m  4wee  aechten  üft  te  maakea. 
S.  p.  283.  d  a.  3. 

L  AAMMsature.  De  woorden  €$mfkminê€iÈjuftkmin$  bo^ 

te- 


t 

9^0  WrjF .  Bock":  Ov$rde  maat  w  b0mk9nkg  fytH^hns 

tekenen  belden  hfvoegfel  of  «wwj^.  Btt  gebruik  heeft 
gewild  dajt  het  ecne  aanvulfil  M  Mn  vUrde  geie^Ue,  da 
eirkelf ,  bet  audcr  M  cm'  btUvm  akka  zov^d^  iMélf^neM^ 

GEVOLG. 

Indien  men  dus  e^nen  boog ,  of  boek  (dat  is  hdt 

tfetal  graaden  dat  derzelver  grootte  aanduidt)  van 

jpo""  en  van  i8o**  aftrekt,  verkrygt  menh^t  omplemenf 

en  het  fupplemnu 
II.  4AKWE5LKiN(v  Daar  de  bogen  de  maajc  der  hpekea 
zyn  (Vlll.,  a.  Gev.  4.)  moet  men  In  het  vciwolg  dpot 
vierde  gedeelte  van  den  cirkel  of  balven  cirkel,  een'  rech- 
ten hoek  of  twee  :rechte  boeken  verftaan :  en  't  geen  mea 
van  bogen   zeg^n  zaji  ook  op  b9eken  toep;$fen »  ea 

omgekeerd.    ^ 

*  IL 

^Ien  noemt  chwrde  van  eenen  boog  de  iyn  (DJS)* 

die  beide  de  uiterften  des  boogs  veréénigt:  zy  onder* 
fpant,  wel  is' waar,  zo.  wel  den  bwg  (DABJ  die  met 
den  voorgaanden  (i)B)*den  geheelen  omtrek  uit- 
maakt, als  den  boog  CDB^zelven:  doch  men  veiftaal 
altoos  ftilzwygend  alleen  den  boog  ^e  kleiner  is  daa 

de  halve  omtrek. 

IIL 

Men  noemt  Jinus  (of  hoeimaaty  van  eenen  boof, 
<DB),  de  loodlyn  (Dï)  die  van  een  zyner  uiteindei 
nedergelaaten  wordt  op  den  diameter  (B  A),die  door 
het  ander  einde  (B)  gaat.  Ën  die  zelfde  loodlyn  is 
ook  de  finus  of  boekmaat  van  den  hoek  (DCB^,l waar 
van  de  boog  (DB}  de  maat  is. 
St.  p.  284.  d.  4.  —  w.  T. 

h    GEVOLG, 

De  finus  van  eenen  boog  is  ook  de  finus  vaa  het 

fiipplement : 

W.  T,  {.  s. 
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IL   GBVOLC./ 


grootet  de  boog  is  hóe  grooter  de  linus  is  9  tot 
j3at  meii  een'  boog  van  negetatig  graadeti ,  of  een  vier- 
de gedeelte  van  den  omtrek  heeft:  dan  is-de  Jtnus  ge- 
lyk  aan  den  radius^  waar  om  ook  de  radius  de  ge^ 
heele  finus  ifinus  t^us)  genoemd  wordt.  De  finusfen 
van  bc^en  die  grooter  s^yn  dan  90  graaden  ;zyn  weder* 
om  kleiner 9  en  dë  finus  van.  igo^.  is  nul. 

AAfisjfcaiuiro.  indien  men  nog  verder  dan  de  halve  cir- 
ti^l  wilde  gaan  (Fig.  129*)  by  vooibeeld  tot  den  boog 
EB  AH,  zoude  de  fiotts  HK  zyn/dc?  zelfde  aUBK,  dac 
1%  voor  het  verfchil  tusfchen  den  gegeeven  boog  en  den 
bal  ven  omtrek:  doch  dan  valt  de  finus  onder  den  diameter 
en  dus  aan  het  tegengefielde  van  den  kant  waarop  men  de 
Ijnusfen  der  bogen  tot  180  gr.  toe  genomen  heeft :  Indieii 
men  zich  dus  herinnert  wat  wy  (in  bet  Ili  ï^.  XXI.  V.  Gev.  4. 
Aanm.)  van  mgoSiive  groocheeden  en  derzelver  aart  gezegd 
hebben  zal  het  blyken,  dat  die  llnu&fen  negatief  zyn:  dus 
is  finus  o*  SS  o:  finus  90^.  ^z  R :  finus  180®  :=  o: 
finus  %^o•  =;:  .—  R :  finus  360*  s=:  o  en  zo  voorts.  Doch 
dit  komt  in  de  aicmentolrc  Meetkunde  niet  veel  te  pas. 

ÏV.  Fig-87. 

Men  noemt  Cqfinus  of  nuede  hoekmaat ,  ook  fchiU 
boogs  hoikmaat ,  en  meest  fifué/  ampUnunt ,  van  een* 
boog  (DB)  of  vaneen'  boek  C^CB)  denyïnttj  of 
lioelcroaat  (HD)  van  zyn  complement:  of,  wat  op 
het  zelfde  uitkomt,  het  gedeelte  (CT)  van  den  radius, 
dat*  tusfchen  het  middelpunt  des  boogs  $  of  den  top 
des  hoeks ,  en  den  ontmoeting  van  ddn  finus  bevat  is« 
W.  T.  J.  7- '—  St.  p.  285.  d.  6. 

I.    GRVOLG. 

De  Cofinus  ü  kleiner  naar  maate  de  boog  of  hoek 

groo- 


grooteria:  die  van  een*  boog  via  90^.  ofvue 
zcchtcD  hoek  is  rad:  hy  wordt  grooter  en  komt  o.» 
aan  de  radius,  naar  mate  de  boof;  kldaer  mrftci 
iaa  nader  a&n  o  graden  komt.  Dus  is  Cofiou  dt 
gelyk  au  den  radius. 

IL  GBVOLO* 

De  CoGnus  van  een*  boek  of  boc^Uo(&  de  CofinM 
van  zyn  flipplement. 
Auninnifii.CFIf>.  179O  intUen  iiiettaI<Shetseea«rUL& 
XXI.V.GeT.4.  Aanm.  overdnavt  ian^füeremgfootb» 
<fen  gezegd  hebben  beiiDiieit,  blyktbetdtt  4e  CbOiNMfen 
nn  bogen tDircheo de  90°  enaytyaltonOEiidtfzyntwanl 
men  begint  xe  na  M  af  te  tellen ;  en  ém  voM  de  bogra 
nnSaf  totC  toe  ntar  dn  kant  ME:  dodmOTdebo- 
gesvan  Ctot  A,  en  tocO,  naarden  kut  MA,  entoun 
den  andeien  kut  van  bet  begin  of  den  oorijirong  der  tel- 
llng ;  bet  geen  Jolst  het  denkbaeld  ne  eene  negatleTe 
groDtfaeid  nftmaikt;  dus  i»CeJnmii^tS  Kf  Oof.  90^^ 
o:  Cof.  180"—  —  R:  Cof.  aTO^  — o;  OoC  360"  — R. 
Deeze  Banmerkfag  ii  van  gewip:  om  dit  SMi  •néiXjii 
nit  het  teeken  -f.  of  ^-  moet  beoofdeden  df  ees  bme* 
kende  Ccfimu  tot  een'  boog  die  klelnei  dan  go°,  ei  tot 
detzelis  fuppIcmeBt,  di»  tot  een'  boog  die  giMter  da 
9(r  is,  behoort. 


IL  Afd.  ChÊtrieShmïffm ,  Tangenten ,  en  Secanten.  goj 

bogen  dfe  grootër  dan  90  graadea  zyn  9  dat  is  voör  de 
rupplementen  der  eerdtgemeldei)  9  is  de  finus-ve^^flis 
gelyk  aidi  dtt  fom  van  deü  radilis  en  den  Coötiüd, 

AA9iMEÉt\VQ.  De  liDus-verfttS  is  dük  iltóos  pofitftf,  ötfidat 
hy  aicbos  ntzt  ith  ielfden  hant  geteld  WDrdt,  groeijdide 
van  o  töt  -V-  R  efl  ^  2  R. 

VL 

'Men  ÉöeUit  titigm  of  rddüfyh  vati  een*  ho^  of 
joofi;^  dal  gedëfelte  CBÊ;  van  xte  onbept^alde  raatóyn, 
liet  welk  begrepen  is  tu(»ft:K^n  het  ftip  van  aanraaking 
IB3  ,  en  de  ontaoetiQg  (E^  van  d«  verlengden  rodtox  9 
lie  door  bet  Mder  e»d  (D)  van  dea  boo|g  gaat. 
W.  S*  6-  —  S^  P-  ^^  ^  ^^ 

De  Tof^ent  wordt  dus  giddter  naar  maate  de  boog 
Df  lioek  ^ooter  wordt :  doch  die  target»  van  -een 
t>oog  va«  900  graden^  kan  den  xadius  die  door  het 
inder  dnd  des  boqgs  £aat  mit  ontmoeten^  om  dat  hy 
evetiwyd[ig  aan  den  zelven  is:  en  dus  is  de  tangent 
in  tümc  iteval  onbepaald  groot.   Doch  de  taoigenten 
raa  baeken^  <die  ^radier  dui  90^  ayn  9  zfa  gelyk  aan 
de  tangenten  der  bogen  of  hoekan  waar  vaa  fyji^ 
pUmenten  zyn. 
aANMBRKiifo.  Fig.179.  Indien  men  op  het  laatste  gedeeico 
van  int  4EeVMg  ht,  lüA  Mta  iédtfaaèA  teM ,  dat ,  M  de 
boog  AGD  jgtoéfHei  ^  dan  ^v  As  Va^^^  <?^  tiMiiMr 
de  nakljrn  AE  boveh  dtndfkiiMftefA Brakken  kaat  maar^ 
indien  men  D  C  onder  dea  éiaiaeter  tot  in  T  verlengt,  zal 
AT,  volgens  de  bepaling  de  tangent  van  boog  AjGD 
zyn :  nu  m  AT  =i  E'S  =  tattgent  vlaü  'iea  boog  UB ,  die 
het  TupplefMi^  Is  van  boog  AGÜ. 

Eh  indtetï  tnén  een  ^rëer  Iet  öp  hé  geen  wy  fta  bet  ïtt 
ScK^f  XXI  VüOtfl*  Jkkntti«  oplitft  4*öét;  geaegd-htIbMit 

over 


g04  f^Ill-  Boek :  Over  de  maat  mben^itnafg  itrBaAe 

ovci  den  aan  dei  negitieve  giootheeden,  bijbjiet,  d 
AI  als  ncgitief  befcfaouvd  moet  worden;  en  dai  U  Ti 
gen*  o°  =:  o ;  Tang.  90°  =  oDelndig :  Tug.  ni  cc 
boog  grooter  dan  90»  negatief:  Tang.  igtf"  ™  o:  t^ 
boog  gtootei  dan  180°  tot  370°  poGtieF:  Xuf  %jif,a^ 
dndig :  Tang.  boog  grooter  dan  270*  tot  3(to»  pofitje 
Tang  360"  =  o. 

Wy  zullen  in  bet  vcrrolg  (Aanin.  vf  VoorfteTXIX 
■ten*  boe  dit  met  bet  geen  W7  vin  pflfiiicK  eo  leguici 
Sstuita  en  cofinuifen  gezegd  bdiben,  OToecnkomb 
VIL 

De  Cbwi^Mt  CGP),  of  nndr- nHif!)p*,  ook  tmgti 
etm^mita  gcDóemd  *  is  de  tangcot-vin  het  compl 
mcDt  van  een'  gegeeven  boog  of  hoek. 
W.  t.  j.  7.  -.-S.  p.  287.  d.  9. 

GEVOLG. 

De  Cotmgent  wordt  dus  klebier  luur  mtate  < 
'heek  grooter  is :  is  nul  voor  eeD*ncluei]  faoefe ,  ooeii 
'd{g  voor  een*  hoek  dien  ma  zonde  be|rypea  ml  1 
2yn. 
unmnno.  Het  geen  wy  voor  bet  pofitteve  of  nes 
Ueses  van  de  onzent  gcsegd  hebben  ,  bieft  ook  «M 
'.  de  «otai^ent  plaats. 


Ée  kleiner  dan  90^  zynde^  de  fupplementen  van  dé 
iser^tgemelde  zyn. 

iAVMERKiifo*  Het  geea  wy  over  het  po/itieve  of  nggtuievs 
vao  de  Tangeneen  gezq^d  hebben  »  beeft  op  de  zelfde 
Wjrae.voot  de  Secanten  plaats. 

IX. 

tqfteara^  (CF)  of  medi-fnyïyn^  ock  fecani  cmplèi 
fiint  genoemd»  is  de  fecant  van  bet  complement. 

W.  5.  J-7- 


...        •  I» 

GBVOLG. 


heCoJicaht  wordt  kleiner  naar  maate  de  boog  groo- 
ièr  wordt:  die  van  90^  is  ml:  die  van  een'  boog,  wel* 
en  men  begrypen  zoude  nul  te  zyn ,  is  meindig.  ^ 
AAixMKBiaifo»  Het  geen  wy  van  bet  foKtieve  en  negatie» 
ie  van  de  Secanten  gezegd  bebbeh,  beeft  bier  even  een4 
plaats*  ,      ,.     ,      ,     f .       . 

^    B   Ê   R   i  C    H   f . 

be  Eigênfcbappen  der  Slnusfen,  Tangenten  èn  Secanten, 
worden  een  vollen  door  de  Meetkunde  bemezen,  en  ulc 
de  eigênfcbappen  van  den  cirkel  en  van  gelykvormige  drie* 
boeken  afgeleid:  en  in  zó  vcfrre  behöoren  die  lynen  tot  dt 
iyicetkande  zelve,  tiqph  de  Wiskonfietiaarf  gaaii  verder; 
iy  vergölyken  dé  hoegrootheid  dier'  lynèn  met  den  ra- 
iius  t  èn  drukken  dezelve  doof  getaleh  uit:  Dit  gaat  bai<; 
ten  de  paaien  van  het  geen  de  Ouden  Meetkunde  noemden: 
vooral,  daar  dé  Siiiusfên»  Tangenten  en  Secanten,  allen  (op 
drie  na,  Sinus  30^»  Tangens  45^  en  Secans  <só*^)  dódr  bn« 
Deetbaarè  getalèn^  eb  dos  flechts  ten  if aasten  by,  kiin^eb 
gorden  uitgedrukt. 

Dan ,  daar  wy  nu  over  dié  lynen  oiieef  ^paaldelyk ,  :étr 
'Büttevainde  praktyk,  ipreeken  zullen,  en  wel  mèt  oogmerk  om 
^an  te  toonen ,  hoe  men  dérzelvef  grootheid  bereèkenc ; 
znllen  wy  geen  jzwaarigbeid  maaken,  de  verJcorte  nbdfok* 
jOngen,  in  net  IV  Boek  VII  Vootftel;  VI  en  V^I  Oevólg; 
togelegd  i  te  gebniken:  en  van  bet  friAirt  Vafl  ti^eè  lynent 

?  *e 


yaf^IILBoA:  OyerdemMfi'i^'f^^^  Haken, 

K  ijx        r>  .  rr  Voordel,  bj  voorbeeld.  zoa4e»  vol- 
te duiden,    om  ^•'  ,    ^   .  ,, 

j-  n^-tte  natdc^'^y^  dtt  ouden,  welke  wy  tot  nu  toe 

ri^  ^omcTtctbc» ,   dus  uitgedrukt  worden  :   ,.  de 
rM±iboek  ait  de  cboorde,  die  de  fom  vtn  twee  boogen 
**^nêntp  <odea  diameter,  is  gelyk  aan  de  fom  der  recht- 
.  ^  l^0ek€D  oit  de  choorde  van  eiken  boog,  met  de  choorde 
'\an  het  fuppïement  des  anderen  boogs.'*  En  het  XIV,  XV, 
jVii  ^  ^^  volgende  Voordellen  konden  op  de  zelfde  wyae 
uitgedrukt  worden :  doch  boewei  deeze  uitdrukkingen  mis* 
fchieo  0ieer  in  den  fmaak  der  ouden  zouden  vallen,  verkie- 
2eo  ^  'lever  de  anderen ,  die  Korter  zyn ,  en  meer  onmiddefylc 
jo  dt  reekeningen  te  pas  komen,  te  gebruiken;  vooral  datr 
iry  dezelven  zeer  naauwkeurlg  nltgelegd ,  en  tevens  aange- 
toond hebben  ,  hoe  zy  In  de  daad  uit  de  ftrikt(te  bewyzen 
^er  Meetkunde  zelve  afgeleid  worden.    Wy  hebben  daar 
In  te  minder  zwaarlgbeld  gemaakt ,  daar  sucudss  en  Ak* 
CHiMBDEs  zelve  ze  gebruikt  hebben  •  zo  dra  het  op  het 
reekenen  in  getalen  aan  kwam  ,  20  als  iMéiYk  blykt  uit 
het  VU  en  X  Boek  van  zuclides,  waarv^  wy  verfcbeidea 
plaatfen  hebben  aangehaald  ,  en  uit  het  werk  van  AftCHX* 
Minas  over  den  Cirkel.    Dit  zy  over  onze  manier  van  han- 
delen in  de  volgende  Voordellen  genoeg. 

IX.     vt>ORSTBL. 

De  reedens  van  Choorden  (DB  en  dli)^  Sinusfta 
(D I en  £(0 f  verkeerde Sinu8fen(BIen  b%)^  Tangenten 
(B£  en  ie)  9  Secanten  (CE  en  ce)  >  Cdfinusfen 
(Cl  en  rO»  Cotangenten  (GFen  g/},  Cofecanten 
(C  F  en  cf)  yan  gelyke  hoeken ,  of  van  bogen  die 
gelyke  hoeken  beïpannen,  en  dus  gelykvormig  a^* 
tot  den  tadius,  zyn  in  aile  cirkels,  wdke  ook  der* 
aelver  grootte  zyn  moge,  de  zelfilen. 
W.  f.  10. 

uwvs%  Uit  de  gdykvoroljp  driehodwn ,  dooc  i  V*  %• 

Gft- 
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GEVOLG. 

De  SinusfeUf  Tangenten  1  Seomtent  zyn  dus  «ook 

cene  waare  maal  van  de  bogen  en  van  de  boeken: 

en 9  wel^e  ook.  de  grootte  van  den  radius  syn  moge» 

.worden  di^iinusfen^  tmgfQtw»  fecanften^  altoos  door 

het  zelfde  getal  deelen  van  dien  radius  ukgedvuke. 

X.  VOORSTEL.   Fig.  88. 

Het  vierkant  van  den  diameter  is  gelyk  aan  de  fo;n 
der  vierkanten  van  de  cboorde  eens  boogs ,  en  vaa 
#le  choorde  van  het  fupflement 

dat  ig,  AB*  =  AE*  -*•  BE\ 
BEWTs.  Uit  V,  s*  en  II,  7. 

GRVOLG. 

De  diameter  van  dep  drkel » en  de  c^^oorde  van  een'  bopg 
g^eeveo  ^jmde ,  vindt  men  gemaklyk  de  cbopzde  van  bee 
JyppliMint 

dat  Is,  A B*  — "AB*  —  BI*- 
AABMBauso.  De  choorde  van  een*  boog  van  60^  is^  de 
syde  van  den  tegelmatigen  zeshoek  in  den  cirkel  berchree- 
ven  9  (VI.  8,  Gev,  %.)  m  is  dvit  gelyk  aan  den  radius. 
Alle  andere  cboorden  worden  gevonden  net  den  vprtel 
uit  geulen  te  trekken ;  doch  deeae  zyn  geen  vierkante 
getalen :  en  dus  vindt  men  die  choorden  flecbts  bf 
nadering. 

XI,   V0OKST«;^  Fjg»  88. 

.De  choorde  ^B)  van  de  Tom  vab  twee  boogen  (EB,  FB) 
iM  gelyk  aan  de  fom  der  produélep  ysn  ieder  choorde  xs^t  do 
choorde  van  bet  fupplemenc  des  anderen  boogs  gemuIcipUii 
ceerd,  en  door  de  m'iddellyn  gedivideerd^  dac^s,. 

„^       AF^EB-*-&ExFB 

FS  os  "  " '  '   '  A  tf  '  *'  '     *  * 

EL  Om  K 

iBixiDiNO.    Men  trekt  de  middellyn  B  ik :  en  de  fupple» 

Va  aeai 


X  3<^S  yiil^  Botl :  Over  de  maat  en  hiruleining^rHaèiie^* 

ttent-choordeo  Afii  AFt  dan  is  ARBF  ten  vierhoek 
ifl  den  cirkel  befchreeyen ,  waar  van  E  F  de  eenc  diagpnail 
•n  de  dianerer  A  B  de  andere  diagonaal  ia. 
'  nwn.  Uit  VI.  7*  welk  Voorllel  indedaad  met  dit  over* 
cenkooit  sommen  voor  de  rechthoeken  de  prodaden  der 
Ifoeo,  dat  ia  de  prodoAoi  der  getalen  die  df  leogte  drr 
Ifaen  ukdnikken,  fieit. 

Wanneer  dua  de  choorden  van  twee  bogen  bekeadg/n, 
kan  men  de  choorde  van  de  fom  dier  bogen  vinden ;  want 
men  bereekent  eerst  dpor  bet  X  Voorftel,  Gev.  de  choor- 
den der  fapplemencen ,  en  dan  door  dit  Voorftet  de  gevna(« 
de  choorde  der  fom» 

IL  CBVOtGf. 

>   De  choorde  vin  een'  boog ,  die  het  dnbbeld  fa  van  eefi 
gegeeven  boog  ,  is  gelyk  aan  het  prodaft  der  choorde  van 

*  4en  boog  door  de  choorde  van  bet  fupplement  gemoltipit* 
ceerd »  en  door  den  radlna  gedivideerd ,  dit  Up  i0 
EB  =  FB,  fa 

•  »»_  AEXEB 

"=-gb:- 

IIjL   GBVOtCf, 

Op  de  zelfde  wyze  vindt  men  de  choorde  van  eenen  éii^ 

^  foudigen»  vyfvoudigenp  enz.  boog;  met  door  oas  Voorfici 

en  door  het  IL  Gevolg «  de  choorde  re  bereekenen  van  den 

boog  die  de  fom  is  van  de  enkele  en  de  dubbeidcf»  vervotgfoi 

van  de  dubbelde  en  de  drievoudige »  enz* 

XII.     VOOR^TKL.  F^.  ï6U 

De  choorde  vaq  eenen  boog  (IE)  die  de  helft  iê  vati  eea' 
gegeeven  boog  (FIE)  Is  gelyk  aan  den  vierkants-wonel  vaa 
bet  prodtiéfcoitdén  radius  (C  E)  en  het  verrchii  (Q'  E)  van  den 
diameter  en  de  chooide  (TP)  van  her  fopplement  van  den 

gegeeven  boog  CFIE):datis,lÉ=://cÊxCtt--TF) 
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atwTV.  De  choorde  van  eenen  boog  is  altoos  de  27de  van 
eeneo  ▼e«)hoek:  dos  ia  de  céoorde  van  den  halven  boog 
de  zyde  des  veelhoeks  die  eens  20  veel  zyden  heeft:  en 
dus  is  die  Voorftel  het  vermaarde  Voorftel  van  ptolb» 
Wa£us  door  ons  in  bet  XIX  Vooiftel  van  het  yi  Boelc 
l^weezen.  ^ 

CEVOE.0* 

Men  Kan  das  de  choorden  bered^enen  van  alle  de  bogen » 
jÜe  door  eene  geduuri^  verdeefing  in  twee  gelyke  deelen 
voorkomen: ei  die  reekening  wordt  nog  gemaklyker gemaakt 
door  het  Voorftel  van  sNaLLios  dat  by  ons  het  Gevolg  is  van 
ket  XIX  Voorftel  van  het  VI  B. 
L  AativMtaRiMo.    Men  kan  de  choorde  van  de  helft  eens 
gegeeven  boegs  nog  op  eene  andere  wyze  vinden» 
Want,  daar  FI  slE  is,  zy  CK  loodrecht  op  FE:  en 
dus  KE  =  i  FE:  maar  CK  =  //cÊ*-CK*;  enKI 
SX  CI~CK;  enIE  =  yfuF^fV" 

II.  aiimaaiiirG,    Men  kan  dus  gemaklyk  de  choorden 

Van  alle  hoeken  of  boogen  bereekenen:  want  die  van  6o9 

ia  gelyk  aan  den  radius :  en  door  de  verdeefing  in  twee 

deelen,  vhidt  men  die  van  30»,  I5<^,  j^  •  30',  3*  .  45' 

SZ  295'?  dus  dié  van  een  vyMe  gedeelte  van  225'  of  van 

45':  dan  idie  van  een  derde  gedeelte  van  45' of  van  xs': 

wederom  die  van  een  vyfde  gedeelte  of  van  3'r  wedetom 

die  van  een  derde  gedeelte  of  van  I^    Om  de  choorden 

van  boogen  te  vinden  die  derde  of  vyfde  gedeelten  ays 

van  eenen  gegeeven  boog,  gebruikt  men  eene  foort  van 

Vttlfcbe  fofifie:  de  choorde  van  het  derde  gedeelte  van 

een'  boög  is  iets  grooter  dan  |)et  derde  ged^Ice  van  de 

choorde  des  gegeeven  hoogs  s  men  neemt  dan  een  getal 

dat  iets  grooter  is  dan  het  gemdde  derde  gedeelte ,  en 

gebruikt  dit  ais  of  het  de  w^are  choorde  was :  die  chomrdci 

•anneeqende  t^ereekent  men  de  choorde  van  den  drlevoudi- 

.      |en  boo|;(doorhetZI  Voorft.  Gev.  3) welke  dus  degegeeveq 

.  V  3        '  Choor* 


$  10  nil  Boek :  Over  de  nuf  en  herethmng  itribekm, 

choorde  zjrn  moet :  zo  'er  eenlg  verrchil  is»  mukt  mei 
deezcD  regel  van  JHSd  : 

De  gevoodcD  cboorJe  (bat  tot  het  getal  dtt  men  ge> 
fteld  beeft  voor  de  choorde  van  het  tierde  dccl  dei  boop, 
ZO  aU  de  waare  choorde  van  den  gegeeven  boog  tot  de 
«aare  choorde  van  het  derde  gedeelte :  en  deete  regef 
lleaot  hierop ,  dat  voor  boogen  die  weinig  van  alkudei 
Terfctalllen ,  de  aanwn  étt  choordec  de  zelfde  reeda 
•ta  4^  det  boogen  volgt,  za  ali  tcedi  uit  de  Tbeoriedêt 
liiDfeteD  il  op  te  maakeo,  en  verdei  in  obs  XVJM  Voor< 
fl«l  blyken  zaL  ' 

lodien  men  dan  de  choorde  van  -j^.  30'  Iweft ,  kam 
men  op  die  wyze  de  choorde  van  bet  derde  ^eelte ,  of 
TM  *".  30'  zoeken :  en  dan  van  hc[  5  gedacUe  vu  t'.  30' 
of  van  30':  en  dan  van  bet  derde  gedeelte, oEna  lo';  en 
dan  van  het  vyfde  gedeelte  of  van  9'  :  en  dan  van  de 
helft  of  van  1 ' :  waai  uit  men  alle  andere  choordcn  vindL 
HL  AAinakKiMO.  Men  vindt  bj  ptoumacu  ea  anderen 
Ufcli  van  choorden  (  dié  gebruikte  neti  certTtJf ,  al* 
Toocens  defimufen  bekend  vaaren:  en  die  tafelen  berce- 
Jwndzyode,  kan  men  gemaklyk  de  Üoiuren  uit  dezelve 
opnuaken:  doch  het  valt  nemaklyket  ufelen  van  QnutfèQ 
Ie  bereekcnen.  De  eigenfchappen  der  fiiuiCen  dte  vj 
jiu  verklaaien  zullen,  dienen  daartoe  Inonfcben  kan  men 
]U  leezcn  depabcieux,  Nnvtau  Traüi  de  THgt 
ft,  4—12,  die  dit  fhik  uitmuntend  behandeld  beefL 


IL  -.GEVOLG. 

De  finus  van  een*  hoek  of  boog  van  30*  is  de  helft 
van  den  radius.  (Aanm,  op  het  X.  Voorftel.) 

III.    GEVOLG. 

De  zydc  van  een*  veelhoek  in  den  cirkel  befchree- 
ven  ^  Is  het  dubbeld  van  den  finus  des  halven  mid- 
didBUnt'hoeks:  zo  datonen  die  zyden  zeergemaklyk 
vinden  kan » wanneer  de  finusren  van  alle  boogen  met 
geoe^zafune  naauwkeiirigheid  bereekend  zyp. 

XIV.   vooRST^U  Kg.  87. 

De  fom  der  vi«rka^en  van  den  finus  en  van  den 
cofioua  van  een*  boog»  is  gelyk  aan  het  vierkant  v«i 
4eii  laAtn*  dat  is,  

BEwis.  tJlt  IL  7. 

GEVOLG* 

Wanneer  de  radius  en  de  finus  of  de  cofinus  ge- 
gwven  zyn.^  vindt  men  geaaklyk  den  cofinus  of  den 
finus:  want 

77/  =  R»  —  -/*»•*• 
TiCQüET.  Trlgvn.  fwrism.  1.  —  S.  p.  apo.  pr.  3.  -^ 

^  AA1I1IBIXIV0*  De  WiskoDÜenaars  flellen  in  bet-algemten 

den  radius  gelyk  aan  de  eenheid :  waardoor  alle  de  be- 

'   leekeniqBen  eenvoudiger  worden.    In  dien  sin  beeft  men 

Jinl*  +  cï|!*  =  1 

yST,*  =  I  —  iff^ 

/  €0j.    :^  1  '^  fin.  • 

V^  XV.  VOOR- 


iiiFïlL  Boek :  Over  iemaat  §n  bereehning  ierBhAevu 

't  ,  »  -  »  •  *•     *.  • 

Ik 

XV.  ypoRSTEf.  Fig-  179. 

De  Qnps  (LN)  vap  de  fom  van  twee  hoeken  of  >ogeii 
CDL  en  DB),  Jsgelyk  aan  de  fom  der  prododken  'van  deq 
linus  vair  ieder'  boog  gepioItlpIicQerd  met  den  cofiiius  van 
de|i  apderen,  en  gedlvldccrd  dpqr  dcjï  radius;  en  de  finos 
(TS)  van  het  yerfchil  van  twee  bopgen  is  gclyk  aan  ÜeC 
yerfthll  dier  2elfde  produften :  d.  i,  '      '     .     ^ 

fin.  (B  M-  C)  =:  {fin.  B  .  ff.  C  ^  fin.  G  .  eof.By.  R 

en 
Jh.  (B-^  C)  =  <;/!«.  B  .  w/;  C  —  yfii.  C  .  ip^.  «)?  R  j 

S.  p.  29f  pr.  5*  / 

Hbrkidiho.  Zy  L  M  loodrecht  op  C  D ;  dao  is  L  M  d^ 
finus,  CM  dé  ebdnus  van*  boog  LB  ,  of  L  LCD  :  zy 
insgefyks  D I  X  CB ,  dan  is  D 1  fiqits  en  Cl  coGnosvanbooe 
DfiofüDCB:  zyLN  XCB,  dan  b  LN  3  fipu^  LQ 
:=:fin.  (LD^DB)  en  CN.  isaCpof.  CL  DH-DB}:voprti 
LM  verlengende  tot  de  ontmoeting  des  cirkels »  is  MT 
ï=  LW,  en  boog  DT  ^  boo^  LD,  en  dus  is  TB  ir: 
boog  (DB  —  LD).  Maakende  TU.en  PM  loodrecht  oj> 
LN,  ên  MO  op  CB;  is  TS  =  ün.  Th  =:  üNss 
FN  -^  Pü  =  PN  —  PL;  om  dat  PL  =Fil»  wwt 
LP  :  Pü  rr  LM  :  ÉdT:  eh  LM  =  Mï. 
few  VS.  VOOR  HET  msTJE.  LM  —  PN  +  ^L :  men 
teockt  eerst  de  waarde  van  PL  uit  d?  gclykvormfge  drie- 
hoeketi  PML  en  CD I:  dan  die  van  PN  uit  de  gelyk- 
yormige  driehoeken  MCt>  ea  CDL    En  men  vf rkflrgt 

TM        LM  X  Cl  4*  Dl  X  CM 

IN  9e  — ^.^ — ^■-    ^ — ?  Wiiroic  het  Voor* 

yoof^  PET  TWMDf.  TS  «2  üN  5=  PN  —  PL:  WStft 
\^irhet  Voorftel  vojgtc  *     ^  *      * 

^!  ^m  m  !«*•  ^ofcMdeiJ  hoek  ii  geJrk  «"  ««  ^^^ 


/-•    • 


il:  ApL  Ömiethiès^,  TangennnenSeêmtn.  31^ 

be?d  prodaft  vao  <feiï  fifiiu  door  den  cofinus ,  gedlvideer i 
fÊoat  dra  ndius :  dat  b 

èf,  so  R  =  I » j!n.  3  B  =  2  ^fT.  B  «li^  r^.  B^ 
W.  t.  f.  14. 

II.   GEVOLG, 

En  dos  ƒ»•  B  r=  2  ySfu  i  B  .  cf/*.  i  Q^  . 

^AGNOU.  f.  63. 

XVI.   VOORSTEL.  Fig.  179. 

$       ■  . . . 

pe  c&finbs  (CN)  van  de  fom  (LB)  van  twee  baekeil 
^D  9  DB)  ia  s^lyk  aan  het  verfchil  van  de  produfien  der 
coOnusfen  van  beide  de  hoeken »  en  der  finutfen  van  de- 
zelyen ,  gedividetrd  door  den  radiua:  eo  de^ofinos  CCI)  vai| 
het  verfchil  van  t#ee  hoeken  li  gelyk  aan  de  fom  van  die 
^elfde  projioften;  dat  is 

cof.  (B  4-  C)  sa  (cij.  B  .  tof.  C  ^  Jh.  B  .fin.  C)5  R 
pn  e^.  (B  —  Cyt:  (etf.3  .  €^.  C^fin.  B  .fin.  QrR. 
St.  p.  295:  GeVf  Sf 
f  EEEiDiso.  Zy  ia  tde'  zetf  Je  als  voor  het  voorgaand^  Tooi- 
sel :  en  daaruit  volg^ 

CN  =  CO  —  NO  —  CO  —  PM. 
ei«  CS  ==  CO  4.0SteC0\|^XT  =  C0  +  üX 

SB  CO  4r  PM. 
ifLjm.  Men  zeekt  eerst  de  waaide  vapCO  door  it^ 
felykvorsiige  drielioekett  CM  O  en  CDl:  en  dan  die 
ven  PM  docfr  de  gelykvqnnige  driehoeken  P LM  1q 
pDI:  waar  uit  volgt  ..  ,    .: 

>.p,,.CMXCi-LMyDI,  ;. 

^  CD 

fawifrjiriNO.  Bel  blykt  vit  het  l/Gevolg  der  4  Bepae» 

V5  Itogi 


n- U  dan  de  cofiW" 


ma 

ƒ.  ccvoi.9. 


•  ^  ««p  **bddeiHioelc  Is  gelyk  un  fae|  ver. 
De  *^^oten  van  den  finus  en  van  den  «ofinus,  ge- 

^j^jj^  ,  ,oor  dö.  radlufc 

IL    CEVOLG. 

•  - 

tadim  »••  in  het  I.  Gevdg  ta  platt»  MO^STB*  en  a^* 
j^wmtóm  fielt  «It  de  Aanmaklng  op  bet  Oewig  ▼■a 
^  JÖV  Vpwftel»  i» 

.«■f.  A  B  rs  ft  c^f.  A*  --  »  • 

c^.  sB  =  I  —  ajhTi** 
en  das 


14 


.  ^  ï  +  ro/.  a  B 

C|r-B*« ^ 


>i^B*  = f- 


-.*  B 

2 

tAOHOLX.  ƒ.  66.  67. 

Out  ^oor  het  XV.  en  doot  dit  Vootfiel  * 


•«r.  }  <A  ^.^  S  af.  {  AX  c^T-i  B ^yiR.  I A  »/!«•  {Bt 
cal  men  doo»  maltipUcaiie  verkrygen ; 
firn.  i  (A  — B)  y^  etl,i  Ö  +  M)  ^fikj  A  •  <if.Ji- 

!«ƒ•  i  B*  +  ji<i.}B*l 
—  i^  i'b  .  e^.  f  B  [««ƒ.  I  A»  -i-  iCTÏ*^ 
•a  dw  (doqr  »V«  Vi)9iitel) 


%  fifh  I  (A  —  B)  K  <^-  4  <A  -^  «)  =  a  M  {  A  cff. 

i  A  ^  2^11.  }  B  e^.  }  B 

en  dus  (door  het  XV  Voordel »  Qevolg  o-) 

1.  ƒ«.  A  —  Jïn.  B  =  2  yifi.  J  (A  —  «)  cof.  {  CA  H^  B), 

Waaruit  ook  volgt,  of  op  ge\ykr  wyze  uit  de  waarden 

▼an  fin.  J  CA  H-  B)  en  co/'  }  (A  —  B)  beweezen  wordt« 

IL  Tin.  A  -t- jin.  B  =  a  >.  ;  (A  h-  B)  ti^.j  (A~fl)f 

'    waaruit  verder  volgt,  • 

llUfifu  A  —  ƒ«.  B  _  ƒ!,   >  (A  ~  B)  'fo/.\  (A  -4*^ 
fin.  A  -hTTB  —  fin.  1  (A  V  b)  fü/.  i  CA  —  b^ 
CAOaOLI.  f.  80.  iu 

XVII.  vooxsTEL.    Fig.  851.  . 

De  finos  <i.M)  ^an  d«  helft -vaq  eea'iiopgti  gr^k-èm' 
ëen  wortel  uit  bet  halve  produd  vs(q  den  ^dii)f  m.den  finua 
verfuf :  ^  ^an  de  helft  van  den  wotteljutt  de  torn  van  de 
vierkanten  van  den  firtus  eD  den  -finus*  verfus  i'^doch  de  CoG« 
9135  (CM)  van  de  telft  van  een'  boog  is  gelyk  aan  den  wor- 
tel uit  bet  ptoduft  van  den  ea^iaa-efi  den>fiihia  Wrfpi'^ 
het  fapplcBi««:-<ïat.Is.'  -  "-t- 

fin.k\L=  ^laxJint^^T  —  |  /^.  fi»  +  ƒ «,  i;  E' * 

St.  p,  a9Jf«^pr-  4-  «n  pr.  4,  Gev.  i.  —  W.  t.  f.  13, 
;XscwTs*  Vm»  Biv  -^MêM.  12f  t  Ileifif4|kvqfi|rife>dtmi^« 
ken  AB  L  en  L B  N,  en  de  opmerking  dat  LM  s:  |  LB. 
Tooa  HBT  TWisbx.    Uit  IL  ?•  op  den  drïelyekirBN 
toegepast. 
¥OOR  HET 'ürrm.  Uit Üdbëfehou^inglkc  ^ 

:0^.  an  ^&*~Ji«.*:  envootta  Illt1)éc4. 

IL.sswTf.  Stellende  In  de  üitdrdtkAigeo  nahec'IL  Oi^ 
vofg  van  het  X'Vt  VoOrftél 
B  s  i  E,  heeftmea  '*^ 


.         I4.cW:B     fin. vfi4P  jK  -- 


JSiTTE*  ??  — t     '^  "IT"» 

L  CBVOLOf 

Ö«rji».IB'=s f- 

^,^,  E=¥«^a(Ai.  IE)* 

CAfiXOLI.  f  1  66» 

tt  OËVÖLd. 

imK  oithet  XV  Voorftel  U ^       ^^__  

=s  iritOfIV.  Gev.i 

ï     F 

fi^^ode  np  «--efi  ^  in  plaats  van  B  en  C  i  ^ 

ta  doi  Vit  dh  VöoriW  =*  ■   *  y  -^  *^        a       ** 

XVIII.    VOQfttTBL.   Cüg.  87. 

De  lattfte  le^dennn  dw  boog,  de  cboorde»  den  fim*» 
l^.da  taiigeDt.  it  die  Tan  gelyUwid» 

'lïWTf.  Uit  Vü.,  3.  Ota  dat  de  bppg  d^  Öjplqt  ^  va» 
ét  ffa99ideK  den  fi^ot,  en  de  tangent. 

l  OU- 


I.  c  B  ir  o  L  G. 

De  fiootfen  Vili  kleibe  boogen  volgen  ten  ototeÉ  W]  dé 
ff  eden  v$n  4e  baogm  zelveii ,  en  zyn  daaraan  ten  naasten  hf 
geJyk :  de  cofinuiren  van  zeei  kleine  boogen  zyn  ten  naacten 
by  g€lyk  aan  den  radini:  ent  boe  kleiner  de  bopgea  zpn^bo^ 
pawwkeuriger  dit  een  en  ander  plaats  beeft* 
S.  p.  298.  fu  6.  en  Ccfr. . 

IL   G  È  V  Ó  t  €• 

Gevci^lyk  fndién  B  2eer  klein  is.  Is 
yiff. ( A -j;  B)  =  /ifi.  AHK  B  es/.  A:  en 

IIL    CSVOLGé 

Sn  dnst/  indien  mep  twee  boogen  heefï  die  weia%  nn  é* 
kander  ▼erfcblllen,  zyn  de  aanwas  of  de  afiieemlng  van  Snna^ 
fen  van  boogen  die  tusfchtn  in  vallen  ten  naasten  by  in  de 
Mlfde  reeden  Kis  de  aanwas  of  de  afneeming  der  boogen« 

Üe  boog  Is  de  limiet  van  ^e  choorde;  en  de  diameter  if 
^  limiet  van  de  cboorde  van  bet  fupplement 

h  AAVU&kKiiio.  Het  is  door  de  voorgaande  eigenfcbap»^ 
pen  dat  men  tlfelen  van  fitnisren  en  coGnosfen  voor  alle 
bogen  beeft  knfinen  bereekenen.  immera  is  de  finus  van  30* 
de  beift  van  den  radius  of  i:  d<is  vindt  üxtü  den  coGopt 
van  30^  door  bet  XIV.  Voorft  Gevolg:  vervolgens  door 
het  XVil  Voordel  den  finus  en  cofinus  van  is»  .  van  7«  . 
30',  van  3^  45',  van  !•.  52'.  30",  van  56'.  is'S  van 
t8'.  7i''  enz.  tot  dat  men  tot*eenen  boog  komt  die  klein 
genoeg  is  om  'er,  met  betrekking  tot  de  riaanwkeorigbeid 
virelke  men  begeert,  den  finus  van  een  Juist  gefol  minuten» 
of  feconden ,  uit  af  te  leiden  doot  bet  III  Gevolg  van  dit 
Toorftel.  Dan  vervolgens  opklirnmende  vindt  men  fibus- 
fcn  van  alle  dubbelde  bo^en  door  bet  Gev.  van  het  XV 
▼ooiftel;  en  van  de  fom  van  twee  bogen, door  het  XV 

Voorfiel :  dus  indien  men  eena  den  fimis  beeft  van  i^  Vindt 

men 


N 


ajgODikiFj^^^^^^  ^«ö  ö-^i  of  9* ,  ewB.  ca 
+  '  ^'^^/  •««  "*'  •"*•  •  wn  6  4.  I  of  7  Gr, 

^^ctei  tet  berekenen  der  Tafeled  ntzien  rrsEv- 
^^  it(A  ö*^-  3»     TACQUET.   I.   Prop.   I— s,   en 

uu  .J^^*  _ 

^  jjurt*^^^^^*    ^y  zMetï  bier  den  aart  en  bet  gebruik 

lier  Siflo^'^^^^  uitleggen ,  zo  wei  van  de  nacnuriyke  of 

fj^f^usCen^  als  vaq  de  Logarithmua-Onttsièn  enz,,  en 

^otooea  hoe  men  door  bet  UI  Gevolg  va^ic  Voordcri  de 

fy^ea  vindt  van  boogen  die   niet  juifit  in  de  tafelen 

170  /  en  omgekeerd  boe  men  de  boogen ,  tot  gegeeven 

üntisfen,  doch  die  niet  in  de  tafels  gevonden  «orden,  be> 

hoorende,  vinden  kan. 

XIX.  VOORSTEL.  Fig.  87. 

De  T4Uigent  of  raaklyn  (B  E)  van  eeoen  boog  (D  B) 
of  hoek  (D  C  B)  is  gelyk  aan  den  radius  gemultipliceerd 
door  den  finus»  en  gedivideerd  door  den  cofinus:  en  de 
Cotangent  (GF;  is  gelyk  aan  den  raiius  gemultipli- 
ceerd door  den  cofinus  9  en  gedivideerd  door  den 
finus.    dat  is 

"**•  coj.     ^^•-    fin. 

S.  p.  301.  pr.  e.  —  W.  t.  f.  \t. 
BBWTS.  Uit  de  geijrkvormige  driehoeken  CID  en  CBE 
voor  bet  J:  CDl  en  OFCvoorbetIL 

CAovoLif  $1$.  57.  loa 
1.  AANMEaiuNo^  Hier  uit  hlykt,  dat,  zo  of  de  flnns  of  de 
coGaus  negatief  is,  de  tangent  het  ook  la .  bet  geen  over- 
eenkomt met  de  aanmerkiog  op  de  6  bepaling:  en  dat,  zo 
itniifi  en  cofinus  het  beiden  zyn .  de  taogent  ivederoi»  po* 
istief  vordt:  bet  geen  plaats  beeft  voor  bogen  tusfcben  iSo 
«n  A7ograden. 


X    os  VOLG. 

De  Tangent  en  Cotangent  van  eenen  boog  van  45^ 
zyn  beiden  gelyk  aan  den  radius. 
S.  p.  a88.  pr.  i, 

II.  GEVOLG* 

Hier  uit  blykt,  ]ioe  gemaklyk  de  Taiigaiten  en  Co- 
tangenten  te  befeekenen  zyn »  als  men  de  finusfea  eo 
cofinusfen  eerst  beieekend  heeft. 
TAoqoMX.  er.  prob.  6, 

UU  GSVOLÖ. 

Men  kan  ntt  dit  Voorftei ,  gepaard  met  bet  XV,  ZVI« 
XVII »  gemaklyk  uitdrukkingen  vinden  voor  de  tangent  van 
de  fom  of  van  het  verfchil  van  twee  boekeft,  of  van  een' 
dobbelden  hoek  of  een'  halven  hoek: 

dos  is,  uit  VoorAd  XV  ea  XVI, 

—      ^<wg«  A  "j;  Tmig.  B 

en  dus,  ao  A  =  45»,  tn  gevolglyk Tang.  A  —  r, 
11.  b  Tang.  (45*  t:B)  =  ^-=^5^ 


m.   Tang.  I  A  =^!L«J=/>^^^^  - 

i-+-r^.A.  **  K    {i^ c$f. A.) (I '^cêf.  A.) 
.pw*  ^»  A 
>ifu  A 

IV.  GEVOLG* 

Hier  uit  volgt: 

Dh  is  het  fchoone  vooxllel  door  jobn  bêu^  la  ztf44  gevon* 

den, 


aen ,  en  tot  het  bcpaalea  vin  dèo  drkels-omtrck  mét  zeer  ved 
nut  gebruikt:  zie  cmÊtrejferfia  enz.  p.  «J. 

V.  GEVOLG.     ,       .  , 

i)e  'tangent  van  éenënboog  is  de  helft  der  zyde  van 

fecncn  veelhoek  om  den  cirkel  befchVfecven ,  wieni 

iniddelpuntshoek  het  dubbeld  van  den  gegeeven  boek 

is:  20  als  de  flnus  de  helft  is  vaft  eén'  dergelyfcen  veel- 

lioek  in  den  clrkrf  befchreeveB^  gelyk  wy  reeds  tfe 

voren  gezegd  hebben :  dus  b  by  voorbeeld  de  tan^ 

gent  vaU  eenen  hoog  van  !•.  ai'.^ö»  de  helft  vaïi  de 

xyde   van   éenen  veelhoek  wiens  mïddelpuntshoek 

3"*  en  45'  bedraagt,  dat  is  van  eenen  ^'  hoek;  en 

de  finus  van  x°.  ia'.  30".  is  de  halve  zyde  van  den 

96-  hoek  in  den  cirkel  befchreeven :  zo  men  dan  dien 

tangenten  dien  finus  neemt  f  is  de  reden  van  den  omtrek 

van  den  cirkel  tot  den  radius  kleiner  dan  19a  maaien 

dietaogenti  engcooterdani9ft  maailen  diefious;  of  tot 

den  diameter  kleiner  dan  96  maaien  die  tangent '^  engroo- 

ter  dan  ^  maaJen  die  finus*    En  indien  men  de  finus 

en  tangent  van  eenen  boog  van  i'  nam,  kwam  het  op 

het  zelfde  uit  als  of  men  een  10800  hoek  gebruikte; 

dit  gaat  dus  zeer  gemaklyk  voort  wanneer  men  eeist 

de  finus-  en  tangenten-  tafel  bereekend  heeft;  doch  men 

lette  op  het  geen  wy  in  het  Vit  Boek  in  de  VI.  Aan« 

merking  op  het  XVI.  Vootftel  gezegd  hebbeü. 

XX,  v^oORSTEL.   ftg.  87. 

De  tangent  van  eer.  en  boog  is  gelyk  aan  het  vierkant 
van  den  radius  ^cdiyideerd  door  den  cotaAgent:  en  de 
cotaagent  is  gelyk  aan  het  vierkant  van  den  tz&\ü 
gedivideerd  dopr  den  tangent:  d^  is 

JIEWT8.  Uit.de  gelykvormige  driehoeken  CEBoCFG* 

I.  OP 


L    GKVQLQ. 

]>e  Tangenten  zyn  in  omgdceeide  reeden  van  de 
Cotaniitenten ,  en  de  Cotangenten  in  omgefcezrde  ree* 
^dM  van  de  Tangenten ;  dat  is ; 


cpi.  tang. 

IL    GEVOLG» 

Het  komt  gevojglfk  op  bet  zelfde  uit,  pf  men  door  den 
Cotaogent  i'móteit,  of  door  denXaDgeDt  multipliceert;  en 
o^geiceerd :  of,  wanneer  ^en  door  Lx>garithmeo  weikt»  of 
men  den  Logaritbmos  van  denCotaogent  aftrekt,  of  den  Lo* 
sarithmos  van  den  Tangent  bytelt ;  en  omgekeerd.  Daar  no 
de  bytelling  altQos  gemaklyker  valt  dan  de  aftrekkiog,  mocl 
men  altoos  aan  de^^lve  den  voorrang  geeveo* 

III.    CEVpLG. 

Ule  bet  XV.  Voordel  la 
1.  fin.  (A  H-  B^_JifL  A.cof.  B  ■4- ƒ«.  B.etf.  A 

fin.  (A  —  «)  ""  im.  A  €^  B  -^  fin.  B .  e9f.  A»         i 
S  (dWideerende  door  C0f,  A  •  erf.  B) 

^  «w^:-  A  H*  tang,  n eot.  A  "^  C9t.  B 

^  mg.  A  ^  tang.  B  ~  cal.  B  —  cot.  A 
op  eeoc  deigelykt  wyze  vindi  man  ook 
II.  €êf.  (A  *»>  B)  __  gar.  B  -^  tflfig.  A  _««t^  —  tofilf.  B 
eof.  (A  —  B)       iror.  B -+•  ia^.  A  "^  tf«i.  A  H^lafyTB 
en  uit  bet  IIL  Gevolg  N».  3.  van  her  XVI.  Voorft.  volgc 

"^  tmig.  KA  -♦•  fl; 

CD  iotgelfkt 
IV.  etf.  A  »».  g»/.  B  ^  wt.  t  C*  '*'  B) 
ÏïTB  —tif.A"  uug.  f  CA.  -iTl) 
M6|i9i,i.  j.  $8.  i,  S9-  f  A6.  i.  87. 

.  ,;c  XXI.  vooR« 


XXÏ.    TOORSTEL. 

De  ^tcMt  CE  fa  gelyk  tan  den  wortd  irit  fle  fbni 
der  vicitaiitcn  van  den  tangent  en  van  den  ndit»  i 
ook  gelyk  aan  het  vierkant  van  den  radhfs  gëdivi- 
deera  door  den  cofinus  :  ook  getyk  aan  het  produé 
van  den  tangeat  gemultipliceerd  door  den  radius  ^ 
en  gedivideerd  door  den  finus.:  »  de  Cofteans  is  gelyk 
aan  den  wortel  uit  de  fom  der  vierkanten  van  den 
radius  en  den  cotangentï  ook  gelyk  aan  het  vierkut 
van  den  radius  gedivideerd  door  den  finus  r  oök  ge- 
tyk  aan  het  produft  van  den  cotangent,  gemoItipU- 
ceerd  door  den  radius,   en  gedivideerd  door  itm 
cofious:  dat  is 

-K K*        R  X  Umg. 


St.  'p.  J»s.  pr.  8. 
SBW».    Tooa  BtT  h  N«.  I.  vit  IL ,  ?.  KWgepait  «p  ét 
CEB  :  voor  N«.  a.  «n  N<».  3.  oH  de  gdyfcferttiige  irle« 
boeken  CDI  es  CEB. 

VOOR  HET  IL  N*é  I.»  uit  IL,  7.  toegepase  op  ^  GCF: 
voor  N««  a.  tn  N^  9.  iiic  da  gel^vonrifee  dridioekear 

COF  M  CHD. 

« 

I.   «EVOLG. 

De  fecanten  zyn  in  omgekeerde  leedeil  vm  de  et* 
f  nusfeh :  en  de  cofecanten  in  die  vaft  de  flnoaifai* 
en  omgekeerd ;  dat  is 

/ir.  = -jI.  ;c^e^  =^  j  «ƒ.  =  jj- ;>ii.  =  ^ 

II.    ftEVOLOv 

,  Het  komt  dus  op  her  zelfde  uk ,  door  den  fedint  te  noldf 
pUceercn  of  door  den  cofiniu  co  divideeron  i-  ca  door  den 


'        .  •  .  -  •  ■  .  • 

fecant  te  divideeren  of  door  den  cofioas  te  mukipliceeren : 
óf»  wanneer  men  door  Ie  Logarichmcn  werkt»  den  Logarich.' 
fecanc  af  te  trekken »  of  den  Logitkh,  cofinus  by  te  tellen  { 
en  dea  Logavitb.  fecant  by  te  tellen  of  dea  Logadth,  cofc^ 
«oc  af  te  trekkem 

Ili.    GEVOLQ. 

r)e  Logarichmufl-fecant  is  het  tomplement  van  dea  Lóf 
i;aritbmosicofinus  en  deLogarithmiis.cofecanc  is  bet  complc| 
iftCBt  van  den  LogaiitbnHis-iinus.  (IlL  35.  Gt^.  $.) 

IV,  GZVótQ. 

Hieruit  vdlgt  dalt  de  Tafels  van  fecantèn  en  dofecantea 
gemaklyk  te  bereekenen  zyn  als  men  de  fioiisfen  en  cofinos- 
fen  bereekend  beeft :  doch  bet  blykc  teevens »  dat  zy  o» 
nuttig  zyn :  waarom  zf  ook  in  de  best^  Tafelen  van  gabdi* 
afsa  en  cai,lxt  wcggeLttccn  ays* 

XXII.  voóftSTSC   fig.  1^9* 

De  fom  der  Sinus&n  van  aOe  de  booem  ^  ^  faaben 
eirkel,  te  begiaoeu  van  eeaco  bepaaMen  boog  af,  ^  altooi 
met  den  zelfden  opklimmende»  Is  gelyk  aaa  deq  Coungent 
^  de  helft  d^ns  boogt,  gemultipliceerd  door  den  radius» 

ttwts.  2y  AB  die  boog;  men  noeme  den  zei  ven  B.. 

Dan  is  AB  :  BE  rr  AB  :  a  (BK  ^  CM41DOXVi.25. 

Óevolg.) 
Bdaar  a  (BK  4  CO  «jh  DO)  Ia  de  fom  van  alle  dé 

ènuste  BK,  KH,  CM,  MG,  D  Q,  OF  ia  dén  gebee« 

f  en  cirkd :  dgs 

eiosrda  B  :  thottdê  /^p.  B  r:  R :  fom  van  dlê  die  fintfi^ 

fin  9  tot  120".  C^L  95.  Gevoig.7 

dM 

>              ,    -     ^            ^             B  *i  chêêtdê  fiiL  B 
fom  fan  de  fbmtfin  tot  iflo**  =:  r — ■  ^ -Tir.  .^ 

CbOOTIW  m 

_^  R  X  }  cbmde  Jup.  B      - 

J  ehoorde  B 

.    ■  f^ 

Xa  f. 


324  WIL  Boik:  Over  dentaal  en  bereékéfung  der  Hoeken. 

— ;sr.  1 B     — 

—    \^i  ü         , 

'  Indien  dus  B  =:  i*»:  zyn  Me  de  fmusfen,  van  graad  m 
«raad  genomen ,   te   ramen  s=  R  X  tmig,  8jft*«  S 
rilH886,  Indien  de  ladius  lo  getteld  wordt. 
Zie  viETA,  Open»  p.-37S.  «n  iBAffX»  gcmnrUjublh 

XXIIL  VOORSTEL.    Fig.  89. 

De  Sinus  verfus  ofpyl  (NB)  is  gelyk  aan  het  vier- 
kant van  de  choorde  (LB) ,  gedivideetd  door  dea 
dubbelden  radius  (AB> 

BKWYS.  Uit  de  gelykvormige  driehoeken  LN  B  en  A  LB^ 

GEVOLG* 

De  finus  verfus  is  dus  gemaklyk  uit  de  choorde  te 
berekenen  :   doch  nog  gemaklyker  uit  den  cofiuu». 
(V.  Bepaling). 
AAKMBRKiNG.  Men  Vindt  Tafels  van  finus  vciftas  !n  de  B» 
gelfche  Tafels  van  sherwir  ,  en  in  de  groote  Nederduitfchc 
van  DOüWBS.  Doch  dezelven  gaan  flechts  tot  90^:  en  wf 
hebben  ie  voeren  gezien,  dat  de  finus  verfus  altoos  aan- 
groeit tot  i8o»  toe ;   men  moet  dus  ook  de  overigen 
weeten  te  vinden ,  het  geen  gemalilyk  gefchiedt ,    «iet 
by  den  radius  den  cofinus  van  het  getal  graden  die  de  ge- 
'  zeeven  hoek  boven  de  po*'  behelst,  te  voegen,  en  dan  deo 
Logarithmus  van  die  fom  te  aeemen ,  wei  lettende  dat  mco 
het  cbarafter  met  3  moet  vermeerderen ,  om  dat  de  I-o* 
garithmus  des  finus  verfus  (het  geen  ook  in  den  Logarith- 
mus der  finusfen,  tangenten,  fccanten  plaats  heeft)  voor 
een'  radius  van  io,oco»coo,ooo,  doch  de  natuurlyke ,  of 
fleclu-finus  verfus»  finus,  of  tangent  alleen  voor  ecnen  ra. 
dius  van  io,oo0|000  berekend  ayn.       ^,,,^„ 

XXIV.  vooa» 


//•  Aji.  Ov0f  de  Sinus fen ,  Tangentm  en  Secanten.  3  aj 
XXIV.  VOORSTEL.  Fig., 87. 

De  laatfte  reeden  van  den  finus  verfus,  (BI)  en  van  dac 
gedeelte  (D  E)  van  den  fecant  dac  tusfchen  den  omtrek  en 
den  iingent  begreepen  Is,  ii  de  verdubbelde  reeden  van 
den  Boog  BD. 

VEWTOV»  LiM»   II* 

MWTs.  L  Uit  XXUl.  ii 

DB, 
ƒ fk  verf.  =  BI  =  -j^ :  maar  Boog  D  B  is  de  limiet 

van  de  cboorde  DB :  en  duf  is  de  limiec  van  jEmix  verjus 

Diam. 
U.  UU  de  driehoeken  EDX  en  CEB  Ii  (IV.»  2.) 
D£:IB=  CE:CB  en  dos 

IBxCE       DB^  99  CE 
DEs-lgJ'sSI^^.-mmboogDBisae 

limiet  van  de  cboorde  D  B|  en  CB  is  de  limiet  van  CE, 
en  dus 

limiet  van  DE  s:?^ 

Diam. 
L    GEVOLG. 

De  fiims  Ttrfiis  van  kleine  boogen  groeijen  aan  of  Tcr« 
ninderen  in  de  verdubbelde  reeden  hunner  boogen. 

IL    GEVOLG. 

Voor  kleine  boogen  Is;  het  gedeelte  vin  den  fecant»  tusi 
fchen  den  omtrek  en  den  tangent  begreepen ,  gelyk  aan  den 
finus  verfus»  en  het  groeit  aan  als  het  vierkact  van  den 
boog. 

AAifMiBKiNo.  Beide  deeze  gevolgen  zjn  van  veel  kut  In 

4t  Natttur-  en  Stenekunde. 


Z3  IIL  AP« 


,t8 


;3'//.M'Ö^*'^'' 


jtrttkethg  ier  ffoeko^ 


fgOKSTBL» 


yf 


ieae  gedaante   hebben  x    as 

P 


*"*  *'*'''*^At««'  ^  —  %tvkx^ 


'*«-;^'=^-^  =  ^^*^*''^* 


iff 


-— •   3L  •    |«    «>  «a^  *    te*    /2mi     A    •*»       -  * 


^ tfV.  A  :s=  ^;  i%  x  sl^  xfec.k^t 


^•A. 


XXVIIL   VOORSTEL. 

Atfe  grootbeden  die   decze  gedattte  hebben   it  aa 
^^  —  f*  zyn  van  dien  aart  dat  c(/l  A  s:  1  en  s  =<  f  « 

ih.  A;  of /Sn.  As3L:eniKS^.«^*A. 

CAOHOLJ;  f»  ftO& 


l/pTZr^STp^i  -l^. 


Maar  f/  i  —  (/Sti.  A)«  s  «qf.  A:  of 


!>■  *j 


ioi,  itol  s  cfT.  A,  b  s  3- p  jbfc  A;  M 
,,  j»  1  at  Jin,  A,  tl  s 's  ;  e^.  A. 

XXIX.  VOORSTtt. 

AOe  grootheden  die  deeie  gedaante  hebben  m  ss  mx 
tfik  godantg,  dat  20l«v«  Bs^»«as«X 
9»i'  (4S'.  't  B)! 


C-t-D 


Oev.  s-  N*.  2.) 

«^- ^«' *  ®>  -  rgTssTB» 

*  s  •  IC  Mv«  (45*  ■;<;  BX 


Xf  lf& 


8ft8  ytlLÉatkiÓvirdtmaitttithêreehenIngJer 

XXVII.   VOORSTEL. 

Alle   grootheden   die   deeac  gedaante    hebben   x    sa? 
yyZfT^^  £jm  zodanig  dat  tang,  A:^  t  en  «  =s:  --/^ 

—         1/ — TTi* 

Zo.dantoW.Aasz  J:  if«slf  *-/**•*  ~  i^TaI 

XXVIIL    VOOR8TEI.. 

Alle  gtootheden  die   deeze  geda^te  hebben   «  ^ 

y  p«  .»  f*  zyn  vari  dien  aart  dat  c(/l  A  =  |^  en  s  sss  f  • 

't  ' 

fin. At  otjm. Azz^t  ea  tf:szp.€él.  A.    ^ 

CAOHOLJ;  f»  ft(3& 

nwn.  «  a:  y  p»  — V  s:p  2^1  —  tj 

Maar  yT^ifaHTE?  S  cqf.  A:  of 
f/  i  «.  (««ƒ.  Ay  ZZ  fin.  Al 

r 

dol,  nol  £  cfA  A»  is  «  £  p  ƒ»»  A:  M 
-P 

^  JK>  1  as  itib  A»  il  s  SC  a  C0/I  A* 

XXIX.  VDORSTtt. 

grootheden  die  deeze  gedaante  hebben  m  sint 
zyn  lodantg,  dat  zo  tmigm  B  s  -  »  «  as  «  X 
!«*'  (4S'!  't  B)! 


(rl-5'^ 


Jt//.  Jji.  Over  bttgebnak  vmdeSmd'Tt^letL  ^tp 

.  s  =  «  X  T-^-iJ >  inuii  CVooxfld  XX 
Oer.  S«  N».  a.) 

*•«.  C4S' *  B)  t=  ^-^j;— , 

•o  dtn  -  :ts  t«^.  B,  k 
*  S  •  9C  M|r<  (45*  -^  BX 


Xf  lf& 


«3« 

N  EG  ENP£    B  O  E  K, 


.  V 


pT£R   PK   DaiKHaE^'s-MEBTIMa. 

De  Dri$hoeks*mitiing  of  THgifnomitrie  is  de  w^etei* 
fchap  welke  ods  leert ,  h<m  m^  iriAoAm  *  aoMTt 
ineeteof  of  dezelven  oplos/tn.^ 
w.  t.  J.  I.  ' 

I.  AANMBRKiKo.  Wy  zulleo  hicf  alleen  handelen  ?ao  de 
rechtlynige  drIehoekSTmeeting,  of  kunst  om  de  recbc/y- 
sige  driehoeken  op  te  los(én ;  welke  kunst  ook  platte 
4rieboeks-meeting  genoemd  wordt ,  en  omdat  de  rechtly- 
pige  driehoeken,  wier  zyden  allen  in  één  tn  het  zelfde 
vlak  liggen,  platte  figwren  zyn,  en  pm  ze  te  onderfchei- 
ietk  Tan  de  klmjcbe  driebaks-nueting ,  die  de  kloocfcbe 
driehoeken  tot  onderwerp  heeft »  d.  i.»  driehoeken  wier 
zyden  bogen  zyn  van  cirkels  op  eenen  kloot  befchreven , 
en  die  dus  niet  in  één  en  het  zelfde  visk  l^en. 

IJ.  AANMziiKiNo.  Het  geen  men  drichpeks-meeting  noemt^ 
behoorde  in  de  daad  drieh^ks-nekening  genoemd  te  wor* 
den.  Want  die  kunst  beftaat  in  het  berekenen  der  groette 
van  de  onbekende  zyden  en  hoeken;  het  geen  in  de  Meet- 
kunde der  ouden  niet  te  pas  kwam ;  ook  vindt  men  'ex 
geen  (poor  vaa  in  sdclides  :  een  hoek »  eene  lyn  wertf 
by  hen  voor  bekend  gehouden,  zo  dra  dezelve  in  grootte 
gegeeven ,  of  uit  hoofde  van  het  overige  der  Qg^ur  bepaald 
was ;  waarvan  wy  in  de  Aanmerking  op  het  XXXII.  Voor* 
Ael  van  het  XI*  Boek»  een  aanmerklyk  voorbeeld  zullen 
bybrengen.  Daar  wy  dus  moeten  reekenen  ^  zullen  wy 
vap  muU^ieatie  en  dMfie  van  lynen,  dat  is»  van  getoïen 
die  lynen  tdidrukkeny  fpreeken:  even  als  wy  zulks  in  de 
Aanmerking  op  het  XVI.  Voorftel  van  het  VIL  Boek  g^. 
daan »  en  in  het  Bericht  voor  het  IX.  Vottfiel  vaa  bet; 
VUL  Boek  bréeder  «itgeleg^  hebben. 


(L    BKtAÈtltlC. 

Men  2egt  dat  inen  eenen  driehoek  oploft ,  wanneec 
|nei3 »  twee  hoeken  en  eene  zyde,  of  twee  zyden  eo 
peo  Jioek  9  of  de  drie  2ydcD  vaa  eenen  driehoek  be: 
i|c€ad  zyndet  de  grootte  van  de  onbekende  deelen  be* 
paalt :  en  het  U  de  kennis  van  de  regelen  9  welke  men 
volgen  moet^  ott  tot  die  bepaaling  te  komen,  die  het 
ofiderwerp  vam  de  diiehoeks-meeting  of  lYig^m^imtri^ 
uittMikt 

St.  p.  307.  Bep.  f. 
I.  liNMtgtnvo.'  De  drieboAs*nifetlng  ▼ooronderftelt  éuk , 
dat  het  geen  gegeeven  is  gcooegaan  Is ,  on  toe  de  ken- 
nis ^0  bet  gefraagde  te  genaken ,  en  gevoiglyk  dat,  zq 
dra  die  dingen»  weike  men  opgeeft,  bepaald  sjrn,  al  he? 
overige  het  ook  is ,  en  dui ,  dat  Vr  geen  twee  driehoeken 
Èyn  kunnen ,  waar  in  het  gegeevene  voor  beiden  he( 
neifde  ii^  en  de  overige  deelen  veffchtliende  kunnen  Z7n. 
Dit  it  de  reeden  waeiom  wy  in  deeie  Bepaaling  niet  van 
^  geval  gefprooken  hebben ,  waar  ito  alléén  de  drie  boe- 
tten del  driehoeks  bekend  ayfi ;  wsnt  nl  ayn  deese  in 
twee  verfcbinende  driehoeken  gelyk ,  knhnen  echter  de  zy- 
den «er  verlchlitende  tyn  In  grooc^;  dd  driehoeken  zyÉ 
in  dat  getal  alleen  geljtvomlg,  en  niet  gelyk;  to  ^Is  uit 
bet  IV.  Boek  genoe^aaam  hlykt 

bit  il  derhalvet  de  reeden,  waarom  'er  in  de  diie- 
boeks^meeting  maar  drie  aigeneene  gevallen  plaats  beU 
beo  s  dfti  namelyk»  welke  wy  In  de  Bepaaliog  hebben  op« 
geteld.  Dat  in  het  I.  en  IIL  het  gevraagde  door  bet  ge» 
geevene  bepaald  is ,  blykt  genoegzaam  uit  bet  IX.  en  Xlf. 
Voordel  van  het  I.  Boek.  '  Dit  heeft  ook  plaats  voor  het 
II.  geval ,  doch  met  eenige  onderrcheldiog ;  omdat  het 
zelf  twee  ondergefchikte  gevallen  behelst :  het  eerfte  is , 
Fanneer  de  gegeeven  hoek  tusfcben  de  twee  gegeeven 
zyden  begreepen  is ;  dat  dan  al  het  overige  ook  bepaald 
b  >  blykt  uit  het  VIII.  Voordel  van  bet  I.  Boek :  hec 


3JS      IX.  Boek :  Ovir  Ik  DrMoeh^miêiiiigi 

«nder  Is »  wanneer  de  gegeeveo  hoek  over  een  der  asydev 
(laat;  en  het  blykt  uic  bet  XIII.  Voorftel  van  het  LBoek, 
dat  dan  a!  hec  ovejrige  ook  bepaald  is»  mits  men  voor- 
af  weeten,  of  een  der  overige  bleken  (lomp  zy ,  of  nier 
want  laten » io  Qganr  141 »  de  zyden  A  D  en  D  C  gegec* 
ven  zyn  »  zo  als  ook  de  hoek  A :  dan  kminen  'er  twee 
driehoeken  zyn,  namelyk  ^  ACD,  en  ^  AB D,  wmarin 
hec  gegeevene(nsmelyk  L  A»  ADen  CD»  of  BO  rr  CD> 
het  zelfde  Is,  doch  die  ^n  elkander  verfcbülen,  omdat 
in  den  eenen  de  L  C  üomp ,  in  den  anderen  de  hoek  B 
fcherp  is ;  het  geen  ook  op  de  grootte  vaq  de  derde  27de 
ACof  AB,  en  van  den  derden  hoek  AOC  of  ADB  ia* 
vloed  heeft.    Nogthans  zyn  die  twee  driehoeken  zo  ge« 
(leid ,  dat  de  hodc  C  in  dól  eenen  altoos  het  fupplement 
is  van  den  hoek  B  in  dep  anderen:  en  daar  een  boek  den 
zelfden  Jinui ,  i^/hiut ,  ffc.  heeft  als  zyn  fupplement , 
(Vin.  Bepk  3,  4  en  s)  ^^  inen  uit  de  bereekening , 
die  voor  uitkomst  den  finus  van  den  gezochcen  hoek 
opleevert ,  niet  weeten  of  men  den  boek,  die  aan  dien 
finus  in  de  Tafelen  beantwoordt»  dan  wei  zyn  fuppleinenc 
neemen  moet?  dit  moet  van  elders »  uit  den  aart  namelyk 
van  het  Vraagftuk»  bekend  zyn. 
II.  AANMZftKure.  Men  is  gewoon  de  oplosflng  der  rechthoe- 
kige en  'die  der  fcheefhoekige  driehoeken  afionderlyk  ce 
behandelen:  en  9  in  de  daad»  die  der  rechthoekige  is  altoos 
gemaklyker »  omdat  'er  in  dezelve  altoos  één  hoek »  de 
jechte  hoek namelyk » gegeeven  is;  waar  uit  verder  volgt» 
dat  de  linna  van  dien  hoek  =  1  en  d&  ééne  fcberpe  boek 
bet  oomiriefflent  van  den  anderen  Is. 


•* 
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I.    AFDEELING, 

OVEK    l^B   KBCQTBOEKIGI    DRISBOIXEK» 

* 

I.  VOORSTEL.     Fig.  87. 

In  alle  recbtboekige  driehoeken  (C  O  [)  ftaat  de 
radius  tot  den  Jinus  van  een  der  fcherpe  hoeken  (D 
of  C)zo  als  de  fchuiofe  zyde  C^D^  tot  die  rechthoeks- 
zyde  (Cl  of  Dl)  welke  over  den  gemelden  hoek 
fiaat. 

St.  p.  3U* 
9EREiDiif a»    Men  ftelle  dat  Cd  de  radias  zf  t  gdb  At  cir- 
kel mcfC  denzelven  uit  C  befchreeveQ ,  en  inoodrecbt  op 
Cb,  dh  eo  DU  op  CG  welke  mecCf^eenen  rechten  hoek 
OCfi^maakt 

jiiEwrs.  Uit  de  gel^kvormlgheid  der  *^^  CDI  en  Cdii 
de  gelykbeid  der  A  A  H  C D  en  D  Cl :  en  de  3.  bepaaliog 
van  het  VUL  Boek. 

AAHMERKiNo.  Dit  Voorftel  is  eigenlyk  een  byzonder  ge« 
val  van  het  IV.  VoorfteU 

L     OSVOLG, 

Dus  If  ook  CD:  Dl  =  radiusi  eo/.  L  D: 
CD:  Cl  SS  radius:  cif.  LC 

^  II.    GEVOLG. 

ftl^oklCD:  CD— Dl  =  i:  X  —  m/ D.(IIL8.N<',aO 
/  en 

r  CD--DI 

X  —  rf^.  D  =  — g^ — :  maar 

1  •.  ffï/"  D  =:  a  {fin.  i  D>  (VIU,  ztf.  Gev;  a.) 

CD— Dl 
toa(/6i.  |D)»=:--cDr    . 


CAtlfOLI.  f.  »*7* 

iit    ÖEVOtG* 

CD  ^  Dl" CD bi  ==  I  +  c?/l  DrTA.  có/llj/ 

en  dus 

CD-t-Dl       i-*-«ö«" 

^AOHOLI.  S*  217* 

IL  voóasTEL.    Fig.  87. 

In  allè  rechthoekige  driehoeken  (CDI)  ftaat  de  ra. 
iius  tot  den  tangent  v^n  een  der  hoeken  C^  of  Dji 
:^  als  de  zyde  (Cl  of  Dl)  aan  dien  hoek  grenzende  ' 
tot  de  z^dc  (Dl  of  CÏ)  welke  over  dien  hoefc  ftaat. 

S.  p   309'  —  W.  t.  J.  50. 
«BRjiiDiNo.  Als  voor  het  vorige  Voorltel :  én  ty  ie  lood- 
recht op  Cè  en  GF  op  CG. 

BEwys.  Uit  de  gelykvonnigheid  der  ^7^  CDI  en  Cc 6 ;  • 
de  gelykbeid  der  £^^  CDI  en  HDC;  en  dé  6.  be{kaa* 
liog  van  bet  VIIL  Boek.  ] 

cevolg; 

Dusisóok:  Cl:  Dl  =  ndiuii  cotang.  LD*. 

Dl;  Cl  =  radius:  cow^.  LCf 

III.   VOORSTEL.   Fig.   87.  I 

In  alle  rechthoekige  driehoeken  (CDI)  (laat  de  taduu 
tot  den  feeanr  van  een  der  fcherpè  boeken  (C  of  D) 
'     £0  als  de  zyde  (C I  of  D I)  aan  dien  hoek  grenzende 
tot  de  hypoienufa  of  fcbuiniche  zyde  (C  D.^ 
S  p.  309.  s.  regel. 
Bt^DWo.    Even  als  voor  bet  II  VoorfteL 
BKWTS.    Uit  de  g«lyk\zonn^heid  der  driehoeken  CDI  ei      \ 
Ceb;  degelykheiddec.^^CDIaxHDC;  dftgelykvor^ 


4righeM  fm  A^  BDC  en  OPC:t&  (te  &  tcfpudiiif  vao 
let  VUL  Boek. 

!•  AAtnmtxtn.  tMt  Vodrftd  k«ii  oèic  «Is  tet  gelp^  vaii 
fetec  I  Voordel  aangemerkt  wordeo^  incUen  men  vöot  Jim 
Ln  €t  Ih^  JLC  tebrttik  maakt  vaa  de  ttitdnikklQg  M  hee 
XXI.  Vootdel  van  het  VIII.  Boek  en  deszelfs  1.  OevoI| 
Cebeezig4*'  immera  dat  Wóttk  dt  ragil  deezei 

##ƒ«  LCifvui.3  Cl:  CO 

^è/^  LD:  rad.  zs  Dl:  CD 

GEVOLè» 

Dus  18  odk  Dl:  CD  =  rad. :  iofet»  LC 

Cl:  CD  S  fêd.4  <ofec.  LD. 
#f  wel  t  dMi  de  vooiiggande  aannwikingji 

fm.  LC:  ^mt.  s  Dl:  CD 

fin.  LD:  rmL  =  Cl:  CO 
IL  AAXOiMMKisa,  In  de  beste  Tafelen  vindt  men  geene  fe- 
«ameo;  bet  is  dus  tetar^ftufagd  ahitoe  dMr  f^  Aiotfei! 
of  cDÜonsren  uit  (è  drakken. 

ftEGEM   TSR    Qi^LOSSllie  V^IV  »B  TIER  6£- 

«ALtEN     DIE    IN     DE    RECHTHOEKIGE 

PRIEHOER^H      ftA)kT$      KUXUIEU 

HEBBEN. 

AAMMCRKiKo.  Wanneer  drie  dingen  tan  eenen  driehoek 
gcgeeven  a^a,  kan^aen  alroo»(bél&)wiiade'M«dt  tavoo- 
ten  ttirgetontderde  ge^atleD)  ek  der  drie  overigen  onmid« 
delyk.  dat  is ,  onafhanglyk  van  de  twee  anderen  «kennen# 
Doch  men  kau  ook »  en  dit  Is  dikwerf  gemaklfkt r,  eerst 
één  derzelven  en  dan  door  dat  reeds  gevondene  de  óverigeii 
vinden.  Dus  wordt  in  het  U.  der  volgende  gevallen  dit 
gezochte  zjrde  gevonden  of  oainidde^  ^oer  de  I.  Op* 
ioaCng  (IL  n"*.  2.)  wtikc  alt  II,  7.  ia  afgeleid  t  «f  ^^1  S^' 
nnklylKi  door  eerst  den  overfiaaMe»  Hoek  te  ^oekMi  en 


i^        '  ^^Zfde  geldt  voor  bet  IV.  geviL 

4,^ door  11»^''/'  ÖK  V  AL. 

j^iyp(MXvSk  en  cm  der  fcherpe  hoe-  l 

a$ptf^^'  ken,  | 

itchtlioekzydeiij  en  de  andere  i 

hoek.  ' 

o  p  t  o  8  s  X  N  G«  I 

^    _^     j      j^  —  "^yP-  X  ƒ«.  gcgev,  hoek,  } 
I.  Ofctftundcnrde  -—Rad.      CLVoorft.) 

.      j       Hy  p.  '«Sr  w/".  gc^ev.  hoek, 
U.  At«gren«ndc vdes— gj3— ^^^^ 

0L  OeiP^te  hoek  =  eon^.  gqcev.  hoek. 

IL    o  X  V  A  L. 

GBGBSVEN.  Dc  bypotenufa  en  ecne  zyde* 
QBzocHT.  De  andere  zyde*  en  de  hoeken. 

L   OPItOSSING. 

l.  fin.  tegcnoferftaande  hoek  =:  —     gypot,    ' 

Cl.  Voorft.) 

^    .         ...^^  ^  gegev.  tyde  x  Rad, 

of  rtT*  aapgrenx.  hodL  = Sfpot. * 

(I.  VoorfL) 

11  r,..^hfr  iioL:     ^"^  tegenoverft.  boek  x  Hyp, 
ILOcaochtcaïde=  jjj      a  ^oortt.) 

tong,  tegenoverft.  hoek  x  geg*  zyöj 
~        <adL       (ILVoortt) 

of  Oezochce  ^e  rz  /^Hypl*  -^  gcg.gydtf*(ll, 7.0.1.) 

_  /^CHyp.-*-gcg.  zyde)  X  (Hyp, . 

geg-aydc)     (U.5)! 

IL  OPLOiaXHGp 

Voor  den  gezochten  hoek. 

Jin.  i  aangr.  hoek  =  ^flypot>  —  g^SJZËl 

a.  Hypou 

n.  Vporft,  Oev«  a.) 
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iiANM£iuciKG«  Waone^T  men  iqi  facit  fan  de  rekeoiog  den 
,€ofinüs  van  «enen. zeer  kleinen >  of  den  Jifvus  van.  eenea 
aeeer  groocen  hoelLkrygc,  kaa  men  door  de  gewoone  taf^ 
Jen  to(  geene  ceer  gvoote  naaawkeuri^heid  komen ,  om 
<br  de  c^nusfen  ^an  voor  eene  vry  aanmerkefyke  verande» 
xing  in  den  hoek  |e  weinig  veranderen :  doch  de  finus- 
ten  van  kleine  hoeken  veranderen  integendeel  zeer  fpoe- 
dig »  en  dua  kannen  de  hoeken  waarvap  zy  finusren  zyo 
naauwkeuriger  berekend  worden ;  waarom  men  iian  ió 
dergelyke  gevallen  deezè  tweede  oplosfing  de  voorkeuze 
geeven  moec. 

JlL     G  £  V  A  If. 

6€CBKVEN.  Eene  rechthoekzyde  en  eene  hoek: 
cj^zocHT.   De  hypotenuüi »  de  andere  zyde  9  eb  de 
tweede  hoek# 


i     * 


O.P  LOSSING. 

L    Gezochte  hoek  c^  compL  gc^.  hoek. 

'Ü.    öypotiuft      ^g^zvdexRad. 
'^  eof.  aangr.  boek. 

•  '^  pegev.  zyde  x  R  a<l, 

■"  yïn.  tegenov,  hoek» 
(I.  Voofft.) 

=  ggg*  gy<^<^  X  /#g;  aangr.  K 
'.  Rad: 

«  i_  egg'gydexctf/eg.tegenov.b> 

**"  Rad.  .         "^ 

(iiï.  Voofft.) 

±5  feeg.  zyde  X  Vo#.  tegenov.  L 

*     V      Kacj. ^ 

,  ,     (II.  Voprft.; 

IV.     G  B  V  A  1;.     . 

ötcniTEii.  i  JD«  twee  rechtl^oekzyden.    , 
eEzocHT.  De  hoeken  »  en  de  hypoteBufa^ 


SS' 


jfDrkMi 


H  K  o. 


aasgrenz.  Z9ét  X  KacL 
Itti^  t^«iMverft.  zyde. 

of^'^  aaogrtnzende  zydcw 

(U.*  Voorftel.) 

/iflvpotcnufa       =.2 gyde  X  Rad 

'      ^  >i.  cegcnovcrih  hoek. 

cof.  aangr.  hoek. 
(I.  VoorfteL; 

Rü 
zyde  X  /<c,  tapgt.  hotlu 
^^  ~  Rad. 

(III.  Voorttcl.) 

IIL  Hypotenufa      rr  f^etne  zyde*  -♦-  andere  zyde* 

=  eene  zyde  ^  i-**I L-.  J 

^  ccoc  zyde  ^ 

I.  AAiiiciatxiro.    WaoDeev  men »  dat  verre  het  |eiiiak« 

lykst  is>  deo  ratf/iij  gelyk  aan  één  Relt,  moet  men  daarop 

in  h^  gebruik  éttfims  •  tafikn.  letten :  men  moet  namelyk 

alle  fimujen  ,  cêjhmftn ,  de  tangtnun  tot  45^  toe  en  de 

$9$0ig^ntin  boTen  de 45*,  als  breuken  aanmerken,  en  dus, 

lodfen  men  door  de  logorithmen  werkt,  overal  xo>van  faec 

Ghai«k^r  ia  bet  facü  aftrekken ,   wanneer  bet/icft  de 

logarithmus  eener  gezochte  ayde  Is. 

ii.  AisasiaKuro.    Wanneer  men  met  logvithmen  werkt, 

fo  als  men  altoos  ii  de  praktyk  doet,  wordt  de  rekening 

'JKorti^r,  met,  In  plaats  van  een'  logïritbmus  afcetrekken, 

so  als^  in  bet  U,  lil  en  IV  geval ,  zyn  ^rkhiMiseh  cm' 

^meni  bytevoegen.    Inigelyks  t  wanneer  mèn  door  loga- 

ritbmen  werkt,  moet  men  altoos  in  bet  11  en  IVgeva/, 

de  tweede  uitdrukking  van  n'  HL  gebruiken,  die  gemak* 

lyker  te  bereekenen  is. 

HL 


L  Jfi^  (her  Jê ncbiMigt  DriéMim.     3^9 

III.  liMiiKBXUia.  MüO  vindt  op  deo^EngeKchen  ftófiortiO' 
uaairpêsfêr  ecne  fi^haal,  g6DoerdGimtiMrx.jUM/,  wtike  uit 
dlrie  lynen  beftaat :  de  onderde  is  iDet  de  letter  n  (de 
««rfte  letter  tao  bet  EageMche  woord  mmber  of  getal) ;  de 
tweede  is  met  de  letier  i  (of  ünm);  de  xleide  met  de  kttet 
#  of  sfrnigmti)  beftedipeid.  Op  de  onderfte  If  o  qrn  de  loga- 
fitbmen  écx  geUfev,  op  de  tweede  die  vaa  de  Snuifm^ 
tot  dteo  voor  90^  of  logaritbaaus  van  deo  fêdhu  toe  ,op  dé 
derde  die  vao  de  itngitiun  geteekend«  Indien  nen  nu  do 
ifoofgaandè"  gevallen  nagaat,  en  men  dezelve»  door  Loga- 
rithmen  bewcria .  ayn  zy  byna  allen 
Log.  fams  ofcififius  -4-  Log.  van  een  getal  (het  xy  hypote* 
fittfa ,  het  ay  <ydc)  s  Logarkfa.  fmtius  4.  Log.  van  een  getaL 

en 
Log^idmms  ungtiu  of  cstaf^gcne  ^  Log.  van  een  getal « 
S  Log^rlth  redini  -«•  Log.  van  een  getal 

en  dtif 
Log*  radiut  -«  Log.  Jbm  of  «^«m  s  Log.  van  een  ge- 

^i  —  Lqg»  van  een  getaL 

en 

:jh  Log*  rad.  I^L  Lpg.  Tov»  of  ^  Log.  f»d.  Hh  Log.  lal. 

s=  Logp  van  een  getal  ->•  Log»  van  een  getaL 

(de  bovoofte  tekens  g^bmUtende  so  do  boek  ^  4y<* ,  de  on- 

derOe  so  V  4ê^d  B«^  veifchil  der  Log^rithmen  van  bec 

derde  en  vierde  Hd  ia  dan  bet  «aüde  ala  dat  der  l  ofarith. 

nn  betoerfte  en  tweede.  Men  neemt  dus  met  den  puAr 

op  de  beboorlfke  lyn^  bat  verfchil  tnsfcben  de  twee  eerde 

leden  die  bdiend  zyn;  «en  bo«idt  die  opening  vm  deii 

purer  onveranderd ,  en  men  fteit  op  de  beboprlyke  lya 

oeno  punt  van  den  paaTer  op  bet  derde  Hd:  de  aodece  pwt 

«yat  dan  bet^ vierde  lid,  en  dns  bet  geaocbte»  aan.  Vf 

snllen  dit  met  een  aantal  voorbeelden  ophelderen. 

IV.  AAHMi&KiNo     Het  is  door  middel  vsn  de  oploaAig 

van  recbthoekige  driehoeken» dat  men  inde  I.andinedtl|«Qsc 

de  hoogte  van  voorwerpen  enz  en  in  de  Staornaoskunat 

al  wat  den  koers »  verbeid,  en  bekomen  lengte  en  breedte 

betreft t  beteekent:  lo  als  door  voorbeelden  bijden  zal. 

Ys  HAF' 
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II.    A  F  D  E  E  L  I  N  G; 

Oy£R  DH   SCHS£FHO£KIGB  DRl£HO£KEN. 
IV,      VOORSTEL-  Fig,  90. 

In  alle  driehoeken  (ABC^  ftaan  de  zyden  tot  d- 
Ifander  zo  als  de  fiousfen  der  tegenovergeilelde  hoe- 
ken i  dat  is 

AB:  BC  =  fin,  L  C:  fin.  L  BAC:  . 

AC:  BC  =  fin.  /.  ABC:  fio.  L  BAC: 
AC:  AB  ==  fin.  L  ABC:  fin.  L  C. 

S   p.  3ïo«  —  W.  t.  J,  4}.  47. 
Bk&üiDiNO.    Stel  iS  C  r=  AB  z=  «C:  eo  laaten  BB,aé, 
AH,  mh  loodrecht  zyn  op  AC  en  BC 
BBWY8.  Uit  hetl.  Voordel:  en III.  ii. 

I.  AANMBE&mG.  Indien  de  A  AB  C  rechcbodüg  was ^  by 
▼oorbedd  in  /l :  hadt  men 

AC:  BC  =  fin.  ABC:  Gn.  L:  dat  is 

AC:  BC  =  (ini  L  ABC:  rad.  het  geen  het  I  Voor* 
flel  opleevert»  bec  welk  dus  maar  een  bjBOttdex  gevatste 
die  meer  algemeene  Voordel  is. 

II.  lANMBRKtNo     Ook  het  twecde  Vooritel  wordt  ^fc 
gemakiyk  uit  dit  afgeleid.    Zo  i.  A  £=  L 

AB:  AC  —  fitk  C:  fin.  B 

:s:coj.  BififuB 


fin.B 


~  I  :  tang.  B. 

IIL  lANiaBKiHo.  Indien  een  der  hoeken «  by  v.  C  A  H , 
Mlomp  is,  zoude  men  eigenlyk  in  plaats  van  fin,  LCAB 

hebben  fin*fuppl.  LCAB;  doch  wy  hebben  in  de  III.  Bê- 
*  paling  van  het  Vill.  Boek  i  Gevolg ,  gezien  dat  het  Cup* 

plement  van  eenen  hoek  den  zelfden  Hnus  heeft  als  de  fioek 

2elve :  en  wil  men  zulks  uit  dit  Voordel  zelve  bevt^eezea 

hebben ,  men  befchouwe  Fig.  57 :  aldaar  is 


Jfi^J/A  OverdefchiifbeeUge  DrUboékn.  'g^i 

A  CDB^  A  ABE:  endtt» 
CB:  AB  =r  CD:  AE» 
Blaar  in  ^  CAD  i9 
CD :  CA  3  fin.  L  CAD:  hi.'S 
en  in  ^  AEC  is  >  I.  VoorftcL 

AE;  CA  rc  fin.  L  ACBj  rad> 

^8(111.  n.)  • 

CD:  AE  =:  fio.  LGAD;  fin.  1  ACB; 

.     /     en  'dus 
CB.*  AB  r:  fin.  L  CAD:  fin.  6ACB;  of 
CB:  AB  =  fin.  Itappl.  1  CAD  of  fin.  j^  CAB  :.  fin. 

LAQB. 
Ijn.  AA^RM^RKiNG*  Dit  voorftel  dient  om  de  zyden  van  eenen 
driehoek  te  vt^en.»  wai^pper  ceoe^deszelven  qx  de  boe- 
iden gegeeven  zyn:  cf  oqi  de  derde  zyde  te  vin4en»  wan* 
neer 'er  tweQ  zjfden,  ^n  een  boek  over  eep  derzelveh  ge* 
held,  gegeeven  zjro;  doch  meó.letce  iq  dat  geval  op  het 
geen  wy  In  de  eerhe  Aanmerking  op  de  II  Bepaling  over 
den  aart  dier  onbekende  hoeken  gezegd  hebben.  Wy  zul* 
\tn  de  toepasfing  van  die  Voorftel  Ifi  de  oplósfing  van  hec 
1^  en  11.  geval  zien.^  ' 

V.  VOXXRSSEL.   Fig*  91.^ « 

In  aHe  ongelykzydige  driehoeken  (C  AB) ,  ftaat  de 
ibm  van  twee  zyden  (BC  h.  AB)  tot  derzelver  vdr- 
ithil  (BC  --* AB)  20  als  de  tangent  van  de  halve  fom 
^er  hoeken  (A-t-C)  over  die  twee  zyden  gefield ,  tot 
den  tangent  van  derzelyér  half  verfchil  (A  —  C}* 
Sc  p.  315.  —  W.  t.  J.  sa, 
inziDiNG.  Trek  uit  den  hoek  B,  tusibhende  beide  bewuste 
syden  begreep<»n,  ali  middelpunt,  en  met^4e  kleinfbe  der 
gegeeven  zyden  B  A  als  radius  ««enen  cirkel  A  D  E.  Verleng 
'  CB  in  E :  trek  door  E  en  A,  E A:  en  laat  Cf  i.  op  RA 
ayn;  CF  valt  binnen  of  buiten  den  driehoek  naar  maat^ 
L  CAfi  Merp  of  liompi  is.    Trek  D^. 

Y  3.  V- 


«4ff     DL  BMk :  Ovtr  it  prkMkf  mnting: 

[    BEWTf.  Men  bewyK  etnt  d«t  CE  ar  BC  -♦•  AB  en  CI> 
=  BC  «•  AB. 

«•.Dat  L  RCFs'*ADErLBock,B8p  SOsil'ABE 
(V.,4)  SS  I  (^  CAB^-l  ACBCt,  7-0 
3^  Dac gevoiglyk i  (L  CAB  -f.  L  ACB)  -— LACB  of 
éaCAB—  LACB)z;l.ECF— LACB— LFCA^ 
üic  dit  aires  maakt  oko  rcvoii§iaiÈ ,  met  het  IL  Voarttel 
op  de  driebodie&  FCE»  en  FCA  roe  tepasfen^  door  IK , 
XI.  en  de  gelykvonnigheM  der  ^  ^  AED  eaEFC,  het 
beOuit  opw 

L    GEVOLG. 

Daar  dan 
AB  +  BC:  BC  —  AB 5=  Tang.  f(A  +  C):  Tang. 

i(A-C) 

en  L^A  4-  L  C  =  ftipl^m.  L  B,  volgt 

x^.  dat  zo  boekB bekend  is,  L  A  4.  L  C  het  ook  ia: 
en  gevolglyk  a^  dat,  zo  AB  en  BC  bekend  zyn  9 
men  Tang.  i  (A  —  C)  vinden  kan  i  waar  uit  de  be^ 
paaling  der  hoeken  A  •  en  C  volgt:  .want  de  grootfie 
lioek  A  =  i  (A  ^  C)  *i- 1  (A  —  C;:  en  de  kldnfte 
L  C  =  }  (A  -f-  C)  —  }  CA  —  C).  Dua  dient 
dit  Voordel  eigenaartig,  om  eenen  driehoek  op  te 
losfen,  waar  in  twee  zyden,  en  de  hoek  cusfchen  de* 
zei  ven  begreepen,  bekend  zyn ;  gelyk  wy  inde  oplos- 
fing  van  het  IIL  geval  zien  zullen. 

L  AANHaaKmo.  Dit  Voorftel  heeft  alleen  plaats  voor  on- 
gelykzydige  drieboeken ;  doch  niet  voor  gelykzydigen,  ver* 
miu  als  dan  (Fig.  9.)  B  C  -.  A  B  z  o  ao  als  ook  het  ver- 
fchïl  Tan  twee  hoeken:  bet  heeft  ook  geen  plaats 
voor  gelykbeenlge  driehoeken  in  het  algemeen :  want 
(Fig.  7a)  wanneer  de  gegeeven  hoek  B  tusfchen  degelyke 
beenen  AB  en  BC  is:  ii  BC  —  AC  rr  o  en  £.  A  ^— ^ 
C  s  o :  dui  geldt  dit  Voorftel  alsdan  niet :  maar  bet 
iottde  kunnen  gelden.  Indien  ten  der  hoeken  op  de  grond* 
lyn  A|  of  C,  met  de  grondlyn  AC»  en  een  der  beenen 

BC 


M 

I 
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B  C  gegeeveo  wu :  doch  dan  Is  bet  onnuttig ,  Vermits 
als dao ook  het  tweede  been  en  de  derde  h.e:;  gegfeven 
2yn,  d.  i«  vermits  er  alsdan  niets  in  den  drieboet  on« 
bekend  Is. 

«  AiNMKRKiHtf.  WaiTOeet  dan  in  eeneo  gefykbettnll^ 
driehoek  ABC,  C^^g.  70*;  de  beide  beenen  en  de  boek 
ABC,  tusfcben  dezelfenbegreepen »  bekenden,  laac men 
ui:  B  eeno^  loodlyn  B  G  neder:  daar  deese  den  L  A  BC  en 
de  groidi^n  A  C  in  twee  gei^ke  deeten  fnydi,  U  L  ABQ 
bekend,  en  dus,  door  oplosfing  van  den  recbtbeekigen 
driehoek  AfiG,  vindt  men  gemaklyk  AG,  waai  vas  het 
dubbeid  is  AC:  dat  is: 

rad.:  «•ƒ.  L  A  :=  AB:  i  AC 
of ,  wat  nog  veel  gemaklykf  r  Is ,  daar  aOe  dt  boeken 
van  eenen  g^ty^beenigen  driehoek  bekend  zya  waaoetr 
'er  eene  bekend  ia  ,  vhidt  men  de  derde  z/ét  doot  bet 
vierde  VoorfieL 

II.   o B VOLG. 


a 


=  90  — JB: 


of ——:  =  Cmf. 


diu 
Tcng.  l  (A  ^  C)  :;  ft.  ii.  B :  waar  door  bet 
Voorftel  wordt 

BC^  AB:  BC  —  Afi  =  eo<.  i  L  B:  Ua^.l{A^C^ 
en  dus  wordt  ook  de  grootlte  hoek  A  ss  comp.  i 
1  B  «4-  i  gevonden  Verrchil : 
en  de  kleinfte  =  cmp,  }  L  B>-  }  gevonden  verfchiU 

III    obvolo. 

BC  —  AB:  BC  -f-  AB  =;  tm^.  }  B:  m.  KA  —  C), 
(Vin,  20,  Gev.  lO 

Y  4  VL  vooE- 


VI.   VOORSTEL.    Fig.  pft. 

In  alle  ongelykzyd ige  driehoeken  Öaat  de  grootftp 
zyde  C  A  C)  tot  de  fom  der  twee  overigen<iB  C  4-  A  By 
ix>  alff  dewclververfchil  (5C—  BA>tothet  verfcl^ii 
dcrftukken  (EC  —  AEp,  die  op  de  grootftp  zyde 
door  de  loodlyn ,  uit  den  top  dei  tegenoverftaanden 
boek«  B  nedergelaateti)  gevormd  worden. 
datiö;  AC:  BC-i^AB  =  BC  — ABrEC^AE, 

^      S.  p.  3iff-  —  W.'^-  8-  53. 

'  BB&ÉiDiHo.  Zy  BE  X  op  ADt  Waar  doof  AE  s^  ED. 

Tiek,  uit  B  al8  middelpunt  en  mei  AB  de  klêfnflè  zydc  als 

radius  cenen  cirkel  ADFO,  die  AC  én  BC  in  D  en  F; 

ffiydt.    Verleng  CB  tot  in  G.  trek  EG. 

éan  is  GC=:  BC-**»  AB;  cnFfcssBC  — AB;  ea 

DC  =  EC  -i  ED  ==  EC  —  AC. 

gxwTs.  Uit  V.,  18-  het  i.  Gevolg.     ' 

€EVOtG. 

*»     •  •    .  ■  ■ 

paar  din 

AC:  Bd  +  AB.^BC-  ABt  EC --  A,E:. 
volgt  het ,  dat  men »  als  A C ,  A  B ,  BC  gcgleven  zyf\ , 
^C  —  AE  vind?»  kan:  en  daaruit' zyo  EC  en  AE: 
i£x)sderlyk  bekend;  want* 

'   EC  +  A  E  =r  AC  is  bekend:  maar 

^A  1  cHCH-^AE)r^(ËC~A-E)  ^ 

'^    *  '   ^^    ^ËC-4-AE)— (EC-^AE) 

Wattneer  nu  AÊ  en  £C  bekend  zyn*  vindt  teen« 
doo^  fcët'  li' Vöórfier,  it  ^e  rcchthoelcfge  drieUoelkn" 
ABË  eri  CBE,  d9  h0«K«i  'A>  en  C  :  waar  uit  de 
l^kib  AÜjE,  C3E,  cfn  ABC.volgÈn\zö  dat  toen 
dïte' dóór  dit  Vdoyftél  als'  voorbereiding 'ter  bepaa- 
Mri|'  dêf  ihlklcén  AE  en  EC;  'en'  vóotis  door  Bet 


IZ.  4^  Otter  dtfcitefhfiekige  Drieh^hn.  :•  «45 

I.   Voorftel,  de  hoeken  van  eenen  diiehoek,  waar  van 
de  drie  ryden  gegeeven  zyn ,  vinden  kan. 

AAüMEBKiNO.  0(D'de  zelfdp  reedeo,  die  wy.in  de  aamner- 
Hing  op  hei voQf gaande  Vc^rftel,  gemaakt  hebben,  is  dit 
Voorttel  nkt  tocpaslyk  op  de  gelykbeépige  driehoeken , 
-wanneer  de  grondlyn  A  C  de  grootfte  zyée  is ,  noch  ook 
op  de  gelykzydigen :  maar  in  eenen  gélykzydigen  driehoek 
iynr  de  hoeken  van  zelve  bekend  (1.,  ii^Gev.  2.)  en  in 
eeneo  gelykhLcenigen .  d?ar  de  Ipodlyn  BG.  (Fig.  t^^j  den 
tophoek  en  de  grondlyn  in  twee  gelyke  deeFen/fcydt ,' 
zyn  de  hoeken  door  de  oplpsfing  van  eenen  rechcbpekigen 
driehoek  ABG  te  vinden:  wanjt: 

AB:  ^AC=:rfld.:c«/:.l  A,  oUotfimuilL  ABC. 

regels  ter  oplossing  der  vier  gë- 
*  villen  die  in  de  scheephoekig^ 
i>ri£b;osi(;en  plaats  kui^nen    , 

HEBBEN. 
I^  GE  V  AL. 

CTcEBvEN.  Twee  hoeken,  A  en C,  ep  ^enezydfAC 

^EzocHT    I.  De  derde  l^oek  B^ ' 

IL  De  twee  overige  zyden,  AB  en  BCL 

o   P  L,  o  S  »  1  N   CU 

i  Gezochte  hoek  rr  Suppl.  fom  der  gegeeven 

hoeken* 

U.  Ca.  2F<k  ^faoyrft.hoekxgeg.zydc 
—   •    '  «  -      .    .       .  ./«n.  hoek  over  de^gegev.zyde, 

V        '  (iV.  Voorfiel.f 

IJ.   CEVAL.. 

OKEivEN.  Twee  zyden,  AB,  BC,  en^ een  hoek  C, 

doch  die  niet  tusfchen  de  zyden  be» 
greepen  is.  -      ^ 

CE^ocpT.     L  De  andere  hoek  A,  die  over  eéné'der 

gpgedVen  zyden  ftiaÉ:    :      . 

Yj  II, 
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Jfootik  der  get.  hoefceo  sr  Cofnp).  i  ges.  boe^  ^.  i  vetfc^ 
Ueinile  der  gez.  hoeken  =  Compl  i  geg.  teek  —  i  ver  fditt^ 

(V.  Voorfi  eo  de^selfs  ll<^gevofg.) 
U.  Pe  hoeken  di»  bekend  zynde,  2oekc  meo  de  derde 
ïydc  door  het  I.  gevtl :  ntnelyk 
•v.,-1-  .^As.  —  fa>  overftaanden  boekxgegeev.  tyde 
^'<i^  ^yd«  -  /fc».  hoekoter  de  OTeeT,,yde.  '. 

OEYOLQ 
VAN    pB   ÉER8TK   OPLOSSING. 

Dair  Tang.  i  verfch.  ^er  gesochte  boeken  := 

at,  J  gcgeev.  bp«k  X  ZÜ'Ln^' 
'  **  lom  geg.  eyden 

of,  F!g.  56.  en  57  f 

Tang.  J  (C-  B)  =  ^it.  1  A  X  (?^~^^ 

Is  ook  VIII,  ao,  Gev.  i.        ^ 

CK.  J  (C-B3  =  ««V.  I  A  3C  (Sa*  s?) 

mi 


=:  Ttf»^.  i  A  X 


li  A  I 

I  i^a  ■    a 


haJ 


«n  dus,  uit  VIII.,  29.,  bdlen 

AC 
Tflii^.  a  =r  g-^  gefield  wotdt 

Il  €9L  l  (C  —  B)  =  tang.  i  A  (45**  -♦-  •) 
Deeze  oplosfing  kan  in  de  Seerrekunde  te  paf  koaoes ,  et 
eens  brwyst  deaelve  dat  bet  •  om  de  hoeken  te  kennen ,  ge* 
y  s  is    de  reden  der  syden  A  C  en  fi  C  te  woelen ,  2onder 
TZ^her  eii^enlyke  prootte  te  kennen. 

CAONOU.  f.  230. 

II.  opLoatiNc.  Fig.  j6b  5jm 
Seeze  dienc  alleen  voor  de  hoeken : 
mg  gezochten  hoek  s= 

egeiioverft.  lyde  X  .'irVf  geget  hoek 

lireedie  gegeev.  zyde  Jjp  Ctgraovcrft.  zyüe  x  coj.  geg.  t\oct* 

na- 


I 


^6     IX.  ShI:  Ooit  *  Briihéi^iMethig: 

IL  De  hoek  tafftben  de  gqgeeven  zyéu 

begreepen : 
IIL  De  derdexydeAC. 

09L08*«IMG« 

L  Jm.  g^zochcen  hoek  over  de  geger.    syde 
tegen  ovcrft«  zyde  x  M'  gegev*  boek 
•^  zyde  o?ef  den  gegeeven  boeit. 

(IV.  Voora) 
AABMetuxro.  Daar  de  finas  van  eenen  hoek  ook  de  Gnis 
is  var.  h^t  fupptemenc  des  zelfden  hoeks .  beeft  bier  die 
ODzekeiheid plans,  waarvtn(lL  Bep.  1.  Aanm.; gesproken 
Is.  Doch  die  onzekerheid  veidwynt  in  twee  gevallen: 
voor  eerst ,  wanneer  de  zyde  over  .den  gegeeven  hoek 
grooter  dan  die  over  den  gezochtenhoek  is:  waotdanmoe^ 
de  gezochte  hoek  kleiner  dan  degegevene.  en  dus  ooknood- 
>endlg  fcberp  zyn :  en  ten  tweeden,  wanneer  d^zyde  over 
den  gezochten  hoek  groocef  dan  de  zyde  over  den  gegeeven 
hoek  is ,  en  de  gevonden  fcherpe  hoek  kleiner  dan  de  gegeeven 
Is.  Immers,  daar  alsdan  de  gezochte  hoek  grooccr  dan  de 
gegeeven  zyn  moet,  zal  men  hetfi|pplementof  denflompen 
hoek-  moeten  neemen. 

IL  Derde  hoek  z=  fuffi.  fom  der  twee  overige ; 

Juk  hoek  over  dczcl- 

Tff    n    j        j    -^  ve^cgegev.zyde 

III.  Derde  zyde  =  ^ — w^i,  ':^„^,  a1 

'  yin,   hoek   over  de 

gtfgev«  zj^* 
(NM.en/vVoorft) 
IIL    GETAL. 

GEGEEVBH.  Twee  zyden :  en  de  hoek  tusrchen  dczeU 

ven  begreepeo. 
GEZOCHT.  L  De  twee  overige  hoek^: 
IL  De  derde  zydel 

L    OPLOSSING. 

I.  Tang.  i  verfcbil  der  gezochte  hoeken  =: 

^_  ,  ^    ^        verfch.  gegeev.  zydg 

Cu.  I  gegeev,  hoek  X  g5:^^^:^a5r 

Oroot* 


rf-" 
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Qiootfte  der  get.  iKMket  sr  Com^.  i  ges.  boet^  ^.  i  vetfcfaO. 
Xleinfbe  der  ges.  hoeken  =  Compl.  i  geg.  lioek  —  i  ver fdüL 

(V.  Voorfi  eo  de^nifs  U^fegevorg.; 
IL  De  hoeken  di»  bekoid  zynde,  2oekc  ideo  de  derde 
9f(k  door  het  I.gevd :  ntme^k 
_    ^        .  /ifi.  overftaanden  hoek  x  gegeev.  tfét 

^'^^  *y^^  =  jfci..<»oekoterdegesec7.,yde,       ". 

G£V0LC    . 
VAN    pB    EERSTE   OPLOSSING. 

Daar  Tang.  i  verfch,  der  geiocfate  boeken  z=s 

^     .  .     .       ^rfch.  ger  zyden 

'  Cot.  ^  ^egeev.  boek  x r^^  ^^  - — >  ■     -^ 
^  *    .  fom  geg.  eyden 

of.  Fig.  $6.  en  57  f 

ia  ook  VIII,  ao.  Ge?,  i.       ^ 

ft  ^  fLin 

•n  dui,  uit  VIII.,  29,,  indien 

AC 
Tai^.  a  =  ^  gefteld  woidt 

It  <pfc  {  (C  —  B)  s=  tang,  }  A  C45**  ^  a) 
Deeze  oplosfing  kan  in  de  Seersekimde  te  fas  kotsen,  eft 
tevens  bewyst  deaelve  dat  bet  f  om  de  hoeken  te  kennen ,  ge* 
not  g  Is .  de  reden  der  ayden  A  C  en  fi  C  t«  weeieo ,  aooder 
derzelver  eigenlyke  grootte  te  kennen. 
CAOVOU.  f.  230. 

II.  opLoatiNG.  Fig.  j6b  S7» 
Becae  dient  alleen  voor  de  hoeken : 
Taaf  gezochten  hoek  s= 

tegeiioverft.  tfde  Xfin  gegev  hoek _ 

tweede  gegeev.  zyde  JJl  tcrgraovcrft.  zyde  X  coj.  geg.  hoek. , 

na« 


^      iX.  BMk:  OfierJt'BiiAttkt  i  mó$iti^ 

QuaeWk  r* ,  ^  de  gegeeven  hoek  rcherp';  •h  >  ao  h/  flon^  | 

BtwYs.    (Fig.  56  en  $70  Men.  ftelle  dit  A  B ,    A  C  df 

gegecveo  zyd.en ,  C  A  B  de  gegeeven  en  ]^  de   gezocM 

boek  zjrn:  dtt  CD  loodrecht  op  AB  fiaat.    Dan   11  iq 

ACBD:      , 

JBD:  DO  =;:  z:  Tang.  LB  CU.  Voora.) 

DC 
dus  !•.  Tang.  i-  B  =  pj 

to  ^i  A?ü  1$  AC:  DC  =  i:  finAcAD. 
dll8  2^  DCs/fi.  LCAD  X  ACn  ,  „    _^  , 
insgclyks  D A  =  t?/;  L  C  AD  X  AC/  **  ^''^^^^ 

MaarBD  =AB  Hh  DA: 

das  3«  BD  =:;:  AB  4^  AC  ik  co/*.  L  CAD: 

en  dus  ui(  n^.  i ,  door  n^.  2  en  n^.  3. 

AC^c^n,  C/\D 
Tang.  L  C  = ü     ' 

^  AB  -f-  AC  X  cof.  LLAD^ 

Klaar  zo  L  A  of  C  A  B  fcberp  is ;  is 
L  CAD  =  LCABrr  Ldrdcs^ 

T.n.»  jP_ACx/i«.  A 
Tang.X.u=..-  .. 

7  AB  —  AC  cêfi  A» 

a?o  L  A  of  JL  C  A  B  Homp  is,  is 
L  CAD  :=fuppl.  L  CAB:  dus 
/fn.  L  CAD=rj5fi.ii*|ï)/.  L  CAB  =a  ƒ*  /^CAB: 

f      «)«f/:  I  CADsc^* /tttf^*  ^  CAB 

SS  —  ca/,  t  CAB  {VUL  Bep.  IV. (fc- 

volg  a ;  tanmO 
dus  in  dat  geval ; 

Tane   c  —  ^  ^  X  fin.  A 

'     ^*    '  •»•  AB-t-ACT^. 

AANMEBKiiiG.  Indien  de  hoek  A  fcherp  is  kan  Cfchqtp, 
recht  of  Qomp  zyn:  het  eerfte  beeft  plaats  zo  lang  A  B  V 
AC  X  cof.  A  het  tweede  wanneer  A  B  z:  AC  x,  cff.  A  co 

dus 
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llus  de  cao^  C  oneindig  ot  LC  recht:  het  derde  wanneer 
AC  X  f9f.  A^  AB:  waoc  dan  is  tang.  C  negalirft  eb 
gevolglyk  L  C  ftonip. 

III.    OPLÓSSiSIÖ. 

Voor  de  gt%0€bU  ride. 

Door  deeze  oplosfing  vindt  men  de  gevraagde  zfêe^  zcm^ 
der  alvorens  de  hoeken  gevonden  te  hebben »  zo  als  iii 
de  beide  voorgaande  oplofiingen  nodig  is. 

_  « ^*^^  igeg.  hoek      ^Tproduftdergegteveiii* 

Tang.  «  —  vcïkh.  geg.  a^den  ^^       zydea. 


en 


dan  is,  Ceiocbu  zyde  = -f-f — i- 

CAGNOLU  l'.   2^7.  98.  /      ' 

BBWTS. 

¥c*  =  AC*  +  AB*  jp a  AB.  AÖ.  (U. 9.) 
Maar,  in  A  ACD.is 

AC:  AD  z:  i:  eof,  LCAD  (L  Voorftel): 
dus  AD=:ACx  cof.lPBAD 

en 

BC*  =  AC*  +  AB*-?  «  AB.  AC.  €Óf.  L  CAH 
zötooLCABrcherpis»  is  JL  CAD  =:  LCAB  of  A; 

en  dus 

^  BC*=a"c*  +  AB*  — a  AB.  AC  €of.  LA 
^ ±0  L  CAB  Aomp  is,  is 

*   BC*  =  AC*  +  AB*  4-  2  AB.  AC  cof.  L  CAD; 
en  L  CAD  =  >pp.  L  CAB:  dus  <VIU.Bep.IV.Gev.a. 

Aanm.} 
€ofi  L  CAD  sz  ^  eof.LCAB  ótA:  ÓQM 

wederom «  en  dus  in  alle  gevallen 

5c*  =  AC*  -♦-'AB*  —  a  AB.  AC  eof.  A. 
Haar  «ƒ.  Asj— aC/k  IA)»  (VlUji?.  gef.  x.) 

dut 

BC* 


S50      IX.  B9A:  Om  4i  DrUboikf^tneabig^ 
Ïc*  =  ac*  +  a5*  —  1  ab.  AC  -♦-  4  ab.  AC 

=:  AB—  AC*  -♦-  4  AB   AC.  (fin.  i  A)»  (SU  a-) 

_  2  ^fi.  i  A      ,._ . 

CD  dus,  ^Tmg.a^s^^^^QKykl^.  AC,      . 


AB  ~  AC 


li  BC  =  tLS^^^  CVIIL,  17.) 


JV.   GEVAL» 

GBGBBVBN.    De  drie  zydetu 
«  GEZOCHT.   De  drie  boekea. 

L  0PL0S9IKG. 

Men  laat  op  de  grootfte  Z7de  eene  loodlyn  uk  dnQ  tegeto» 
vergeftelden  boek  vallen  :  waaruit  (11,  15  en  1,  7,  Gev.) 
volgt  dat  die  lyn  altoos  binnen  den  driehoek  valt,  en  de 
grondlyn  in  twee  fiukken  dedt. 
L  verfchil  der  üukken  van  de  grondlyo  rs 
fom  (der  zyden  x  "erfchil  der  zydcn  ^.,   ^      .  . , 

4 

dus 
grootfle  ftuk  =s  i  (grondlyn  ^  verfthi)  der  ftakkep) 

Uelaae  ftuk  =;  |  (grondlyn  —  verfcbU  der  (hikken  ) 

II.  &ƒ.  hoek  op  degrondlyn  =  "°^^^'^^  ^  ^  ^'^' 

(1,  Voorttel.) 
HL  Hoek  in  den  top  =  fiippL  vaa  de  (oia  der  boeket 

op  de  grondlyn. 

II.    OPL088IBIG.   Fig.  56.  S7' 

Oa  de  ho^ea  te  vinden,  aonder  beMp  dor  foodlyn; 
hctf.  (Hoek  =s 

jaWc  fom  dter  zvden  x  ({foa— tegeaorerit  ayjQ 


iv* 


af 
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U.  fin.  S  Hoefc  =  . 

T/li  fom  der  zyden  t  ecnc  aang/^zQ  x  Cy  fom — and.  aaSy  «>.) 
i^  produ&  der  aangreDzende  Bjrdeo. 

GAGIVOLI*  f.   233. 

BXWYs.     vooft  HST  L  Uit  het  bewyt  van  de  dode  Oploi» 
fing  voor  bet  IlI.  Geval  heeft  men 

BC*  =  AC*  +  AB*  _  a  AB.  AC  c^.  A. 

dut 

-'  3  AB.  AC 

_  AC»  +  a"b*  -♦-  a  A B.  A C -  BC*  —  a  AB.  A C. 


1  AB.  AC 
AC-+-AB*— BC* 


X  AB.  AC 


—  1  (H.  O 


(AC-HAB-»»  BC)(AC4.Afc  — BQ 

*AB.  AC  CII.  1.  «ev.)" ' 

Maar  erf.  A  =:  %  (frf.  f  A)>  ~  1 1  (ViU.  17.  gev.  i.) 

dl» 

r.J-A^»  (AC-4-AB^C)(AC^AB~BQ 

«n 
(AC-».AB.4-BC>..(AC^AB  — BC) 


1  — >  ^  a         / 


dos 

,  /(AC-f  AB-HBC    (AC^AB-^tfg^ 

csT.  i  A  =//  *^  2  X 2 

AU.  A,C.  ""^         • 

VSWTf .  V09R  HST  II. 

Uit  het  biwys  van  de  derde  OpIoi&Dg  vao  bec  IJL  Ge- 
val heeft  men. 

BC*  =  AB  -AC»  +  4  A'B.  AC.  (fin.  }  A)*,-  duf 


y 


3^4     2X.  Boek :  Over  de  Drieböeks  •  meting. 

.        CBC4-AB~  AC)       (BC  —  AB  +  AC) 

bs:  tt tt 

AB.AC. 
dti8 


ym 


hAB-#-AC     .   ^.       /BC^AB-*-AC 

-l AC)X^ — — --AB) 

AA2!lMXRKI^G.  Dceze  oplosflng  kan  in  zeer  veele  gevallen 
'te  pas  komen,  en  heeft  zeer  veel  geijrkheid  tnet  die,  wel- 
ke men  in  de  klootfcbe  driehoeks-meeting  voor  bec  zelfde 
geval  gebruikt. 

ALGEMEERE    AANMERKING. 

Men  kan  de  gewoone  oplosllngen ,  dar  is  die ,  «welke  ^jf 
ièrfie  oplosfingeu  genoemd  bebben,  voor  deeze  vier  ge- 
vallen .  even  als  voor  de  rechthoekige  driehoeken ,  door  den 
fnp^nimMl'pasfer  verrichten:  want  men  heeft: 
I.  oaVAL.  Log.  ges.  zyde  — .  Log.  gegev.  zfde  zz 
^  Log.  fin.  overlL  hoek  «i  Log.  fin.  hö^k  «ver 

de  gegev.  zyde. 
.IL  Q£ VAL.  Log.  fin.  L  over  de  geg.  zydè  —  Log.  ƒ n.  geg. 

boek 
n  Log.  overit  zyde  -—  Log.  zyde  ovet  den 

geg.  boek. 

Log.  gez.  zyde  ^  Log.  geg.  zyde  ZZ  Log.  jin.  hoek 

•   over  de  gez.  zyde 

^     »    «H.  Log.  fin,  hoek  over  de  geg.  zyde« 

HL  QEviL.  Log.  Tmig*  \  verfchil  der  gezochte  hoeken  — ' 

.  ^    Log.  Tang.  compt* 
i  geg.  hoek  =  Log.  verfch.  geg.  zyden  — « 

Log.  fom  geg,  zyden. 
Log.  derde  zyde— Logt  geg.  zyde  zr  Log.  fin.  hoek  o^etde 

■  gez.  zyde  —  Log.  fin.  bock  over  de 

geg.  zyde 
IV.  Qtr 


lV%  énféU  Log.  vtfCdiil  der  (lukken  -s-  Log.  verfchlt 

der  zyden  =5 
Log.  fom  der  syden  —  Log  grondlyn* 
Log.  rad.  «-*  Log.  cof.  hoek  op  de  groodlyn  zA 
Log.  migr.  zyde  «^  Log.  aaogr.  Auk» 

il      AtGEMEENÉ    AaKMErKÜVC. 


I 


^y^&    HET    GEBRUIK    DER    VOORGAANDE    Ol« 

LOSSllCGEll. 

l>é  0)>i6irirDg  aer  Sheefhoekfge  drlehoekvo  hlnèt  plakryk 
VüD  het  landmeeten  ten  hoogfteo'ooodtakelyk*  Het  eerftë 
gevtl  dient  oth  C^fg.  93)  ^  bepaalen  op  welken  affland 
CA  of  GB  lAeQ  ttch  van  eeb  ong^aakbaar  voorwerp  C 
bevindt:  mkt  men  utt  tweepla^tfen  van  de  bekende  bazia 
A  B  de  hoeken  ikieeteti  kan  «welke  het  gemelde  voorwerp  uic 
die  plaatfen  geilen  met  de  basl^  ftiiakt.  Kan  men  'er  dan 
tiog  by  bepaalen  den  boek  >  dien  het  voorwerp  uit  A  of  uit 
&  gezieb  boven  de  kfkn  maakt,  dan  u\  mengden «lïVand CA 
mf  C  B  eerst  berekend  hebbende .  de  hoogte  vam  dac  foor* 
•  Vrerp  kannen  bei)}aaten  ^  door  bet  L  geval  van  de  refcbc- 
böekige  driehoeken. 

Het  derde  geval  dient  om  deó  óndërtingen  afftaDd  C  O 
Van  twee  «ng^naakbaue  voorwerpen  C  en  D  bepaalen  i 
taltf  men  de  hoeken  die  zy»Qit  de  uiteinden  van  degemee* 
ten  bazif  A  fi  giezieb »  met  dezelve  madkeh,  gecbeèteh  hA« 
bé  :  wknt  dan  komt  iheh  eindelyk  tot  de  drlthoeken 
CAOofCBD  waarin  twee  zyden  CA  en  AD:  of  CB  eit 
bt) :  en  de  t)egreepeh  boek  CAO  of  CBD  bekend  zyih 

Het  vierde  geval  dieiit  oin  de  Onderlinge  richting  van  drie 
voorwerpen »  wanneer  derzelvet  alllandeh  van  elkander  be- 
kend zyn  9  te  bepaalen. 

Ik  Ml  die  seyalleo  door  daadelyke  meédngen'en  toor« 
beelden  in  myne  leafen  ultleggeix.'  ' 

Iden  la  derbalven  door  meetingen  van  eene  ba7.if^ 
en  vooru  van  hoeken ,  fh  llaac  pta  een  land  c^p  te  xiee* 

Z  wn 
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iD€D  en  in  kaart  te  breqgen.  Wat  'er  tot  eene  Baaiiwkeii« 
rige  meeting  vereischc  wordt,  behoort  tot  de  praktyk  zd- 
ire.  De  kaart  natowkeiirig  gemaakt  zrnde,  kan  men  des 
inbond  ?aa  bet  gemeeten  land  in  ftiadiraar»roeden  of  andere 
f «itffw^  maat  vinden  door  bet  geen  in  bet  XX.  VoorOd 
van  bet  IL  Boek  gezegd  is. 

IlL     AANMERKING, 
OVER  ESN  BELANGRYI^  GEV4L  IN  DE  PRAKTTE.Fig.l8l. 

Het  gebeurt  fomiyda  dat  'er  gevallen  zgn  waar  in  men  in 
deo.  eeiften  opflag  geene  genoegzaame  bekende  dingen 
fcbynt  te  bebben,  om  de  opIosCog  te  volbieqgen»  en  dit 
echter  door  de  regelen  in  deeze  vier  gevallen  opgegeeven 
volmaakt  opgelost  kunnm  worden.  Wy  oorderien  het 
slee  onnuttig»  twee  van  die  gevallen  bier  te  behandeleo, 
om  dat  zy  van  het  groocfte  nut  zyn»  en  lo  veel  ik  weet 
byna  in  geene  boeken  verhandeld  worden. 

Men  fteUe  dat  de  onderlinge  ligging  van  drie  plaatfen 
A,  I»  C,  welke  dus  den  driehoek  AlC  wmiaaken,  bef 
kend  ia  »  en  dat  men  uk  eenig  ftip  11  de  lioekeo  ABJ. 
JfiC  meet,  men  vraagt  de  afiftanden  BA,  BI,  BC»  en 
de  boeken  CAB»  ACB. 

L     OPLOSSING,     (a) 

I.  Daar  In  den  driehoek  AIC  de  drie  zyden  bekend zyn» 

bexekent  men  eerst  de  boeken  I AC,  AIC,  en  ICA, 

door  bet  vierde  gevaL 
IL  Men  onderftelle  dat  de  cirkel  B  ADC  om  den  driehoek 

ABC  befchreeven  zy:  (VI»  4)  men  trekke  de  lyo  BI 

welke  den  omtrek  in  D  Inydt:  vervolgens  AD ,  en  CO. 

dan  Is: 

Z^  LDCAss  LABD 

t«.  LDAC  =  LDfiC. 

(«3  Deeze  oplosfiog  i$  door  my  overgënomea  lic  de  lesfea  van 
wylen  myocn  zeer  geSerdtn  aiaprgenooc  den  Beer  Profbsfiir 
Vf.  YrzY. 


J  (V,  Sf  S^$  8)  dus  bekend. 


S^«lf«tfL  IAD2:verrcbiloffQavanJLDACen  (.  I  AG 
4«»  en  LICDsrverfcfail  offomvaaLDCAenLlCA 
dtts  zyB  ook  die  beide  hoeken  i  A  D  en  IC  D  bekend* 
tlL  Oevolgiyk  x^  in  den  A  A  D  C  bekend  de  drie  boeken 
en  de  zyde  AC;  dus  vindt  nen  ^D  en  DC  door  bet 
1.  Geval. 

IV.  In  den  driehoek  DAI  iyfi  bekebd  At  doot  de  ondeN 
ftelltag,  AD  ttit n^  UI,  L I A  D  uit  b«.  U,  ^«.  dus  vindt 
men  L  A  D I  door  het  IIL  gevti  t  en  üugelirte  Jt  COI 
In  den  driehoek  DC  Ik 

V.  Adaar  L  AlBsLDAI^'^ADll 

cniBICst  I.IDC4  i  DClJ  **  ^* 
en  zo  1  buiten  den  cirkel  valt  ft 
LAIB  £:  fuppl.  (LDA1^£.AD1)-|  j  ^ 
^  L  BIC  öt  fuppl.  (LlDC-t*>LOCI}j    *' 

Sus  Zfn  die  hóeken  bekend 

VI.  Govolglyk  zyn  in  ^  AIB  bekend»  Üi  AIB,  doo|n\* 
V.  £  ABI  en  I A  door  de  onderOelling  t  dm  vi&dt  men 
AB,  Ifi  I  en  L  lAB  door  bet  U  gevaL 

Insgelyks  vindt  men  In  den  A  ICBi  de  ayde  CB|  en 
L  ICB:  waaruit  dm^ook  de  hoeken  CAB  en  ACB  afr 
geleid  worden,  en  dus  het  geheele  geval  opgelost  ia. 
AAMMBaaiNo.  Deeze  óplo&Qng  is  vry  lang.  Want  zy  Vet^ 
eischt  da  men ,  buiten  den  driehoek  A I C ,  vyf  driehoipkett 
oplosfe:dus  zal  misfcbien  de  volgende  oplosfing  kotter  zyllt 

Il  0PZ»0S8IM6«  CO» 

Men  (lelie  kortfaeidstaaiven 
L  (ê  -4-41)  a  n:  L  (d  -«  e)  s£  h^  dan  it 

^     1$ng^  u  SS  AC  X  fin.  e  ^  A  L  fin.  n.  cot  j| 


<«}  Ik  firia bel  }s|£  1771  deeaa  opkisflog  aan  sta  goed  vriend t 
dit  my  dit  vrsagttiik  voorHtldé* 

Z% 


,  _        .  _       fin.  « 
en  AB  =  AC  X  fi^ ;, 

Waaruit  I B  eo  CB  rolgen. 

lawrt.  10.  fin.  fi:  AC  =  fin.  «:  ABT  ^^  voQ,(t 

fin.  «:  ]|I  3=  fin.  r:  A^J 

A  I  fin.  r         A  C  fin.  u 
2\  das  AB  =    -fin.  ^      =    "  fin.  «. 

3».  Maar  rH-c=ï  u+i:  dm  f  S!:«***rf  —  ^ 
•S  14  -f.  ft;  düs,  uit  N*.  3.  en  N*.  2. 

AlXfin.Cii  +  *)  ^  AC  fin,  u 

— —óETa' fin.  «     '      ' 

fteüende  kortheidshalven 

AT  A£^ 

«  =  lEra'^^fin.  n* 

q  fin.  Cm  +  ft)  =  ^.  ^n-  ^  «n  dus  (VUL  ï$) 
f  fin.  tf .  cof.  b-i^q  fin.  ft  cof.  ti  =  p  fin.  « 
4*,  en  (p  —  g  cof.  ft)  fin.  i«  =  f .  fin.  ft.  cot  u 

«»  ^««  SïïTa  =  T"*  "  =  p  -  «.  coC  ft.  - 

AI  _ 


—  ^       /(AC         AJ      ,  ^N 

'   AL  fin,  fi 
AC.  fin.  a  —  AI  fin.  n  coL  ^ 
I.  AANMERKiHo.  Indien  AC.  fin.  «  S  A L  fin.  n coC *>  ö 
tang.  u  9neMigi  en  dus  hoek  u  recht :  Indien  A I  fin.  ncof.  ft 
V  AC  fin.  ê  is  tang.  u  negatief ;  en  dus  hods  «  ftomp.  Zie 
Aanmerking  op  de  VL  Bep.  van  bet  \fIIL  Boek* 
IL  AANMERKING.  ludleD  meu ,  in  plaau  van  den  tangent  0* 
den  fiaus  u  onmiddellyk  wilde  kennen ,  bad  men  flechu 
JH^.  4.  in  het  quadraat  te  brengen :  en  men  kreeg  dan 
(p—  I  cot  ft)*  fi^*  S  «*  ^Th*  cSTa*  =  g*  O* 

—  f*fi5ri*fiD.»* 

WIU 


V  Afi.  Ovir  dé  fcheefboektge  Driehoeken»    %st 

waar  uit  volgt 
(p*  —  %pq  cof.  \  -f-  f*  cöcT/i*  -H  f*  fin.  **)  fin,  u* 

=  f*fi;ri* 

CD  dus  (Vin,  14) 

^x  -,  a  PI  cof.  *.  +  9»)  SHTS*  =  f*  UüTA* 

of 
ff.  fin.  ^ 

-  fin.  II  =:  y>.  / .     '  i 

^/)»  —  apï  cof.d -f- g* 

Doch  hieruit  kan  nimmer  blykeo  of  de  hoek  «  fcberp 
of  (lomp  is :  waarom  wy  de  bereekening  doOr  ungpns  u « 
welke  ook  gemaklyker  is,  zouden  verkiezen. 

IV.    AANMERKING. 

OVBR  ÏKM  TWEBDE  BELANGR7K  GBVAL^N 

DE  PRAKTYE. 

Het  tweede  geval  dat  wy  beloofd  hebben  hier  te  zullen 

opgeven ,  \s  het  volgende.  (Fig.  930 

Gegeeven  zynde  de  aflland  CD ,  indien  men  uit  A  en  B 

Me  hoeken  CAB,  DAB,  CBA,  DBA  met,  vraagt  men 

de  lengte  van  AB  en  de  afHanden  CA,  CB»  DA,  DB. 

L    OPLOSSING. 

Têng.  LCDA  =: 

/in. CAD,  /in.  CBA.  /fn.  ADB 

jifLABD.jfn.ACBHhco/:CAD./ïn.  CBA.7ïn.ADB 
..-  zo  LCAD  fcberp:  -H  zo  L  CAD  Homp  is. 

.  ^  _  yfei^ACB^^i  CD  A       ^^ 
*®  =  )S»i.CBA./Ï«.CaD.  *  ^^ 
SEWYs.  In  de  driehoeken  ACB,ADBzynde hoeken  A C B 
en  A  D  B  bekend ,  dewyl  de  beide  overige  boeken  (n  ei- 
ken driehoek  bekend  zyn. 
.  Door  de  IL  Oplosfing  van  bet  IJl.  Geval  la 

^^CA  xjin.  I  CAD 

JiV-LCDA.^jj^^^^^^^^^^j^. 


f 
I 


f 

J 


I 

Jin.  LCAD^ 

maar 

gm  iaCB>/^*  i  CBA  SS  AB;  AC 
JEr^ii5I^.>f«i-  '^  ADB  s  AD:  AB 

'^^  •  dus 

fiP.'ACss  fin.  I.  ASaj&i.  t  AGBt  /^  L  CBA« 

in.  t  ADB« 


AD  —  jh.  L  ABP.jtq.  i>  ACB 
iC  '^ftiuL  CBA  jH».  LADBa 

eo  dus 

j?ii.LCBA./ffi.LAbB    . 
Jtn.ICAP,jtn.ACjBA.A^ADB ^ 

'^jïfi.LABD./ifi.i-ACB^ctf/.  LCAD«  >r.  t  €BA« 

fin.  L  AÜB^ 

pus  word  I.  C  D  A  bekend :  wsarait  t  A  C  D  volgt ;  eo  TQOtlt 

^r  ^fi^*  ^  CDA  X  CD 
^  >lii.  I  CAD 

doch 
fin.  LACB  X  AC 

^*  ^     isl  i  cbaT" 

en  dus  eindelyk 
fin.  l  ACB  :k  >,  f,  CDA  <^  CD 
*^  ^         fin.  JL  CBtL  Jin.  L  CAD. 

waaruk  «1  het  overige  bekend  wohk, 
I.  AANMERXiifG.  Men  kan  ook  20  men  wil  den  hoek  GD  A 
^oor  de  eerde  opIosGng  van  bel  lil.  geval  zoeken ;  waoi. 
hoewel  AC  en  AD  als  dan  nog  niet  bekend  zyn,  ia 
derzelver  reeden  bekend »  bet  (een  tQ(  flnding  van  de« 
boek  scnoei  iu 

VU 
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IL  JkAJsrMztKiuo»    Beide  deeze  Voordellen  zjn  Tan  een 

zeer  gr  00c  not»  om  op  zee  en  op  laod  door  eene  enkele 

waameeming  denaffland  en  ligging iran  de  plaats,  daar  men 

zich  bevindt »   te  bepaalen »  mits  men  drie  voorwerpen 

bebbe »  waarvan  de  aflland  bekend  is.    En  indien  mei\  in 

bet  I.  Voordel  Ftg.  i8i*  UU  een  tweede  flip  O  (en  ins- 

^lyks  uit  meerdere  flippen)  de  zelfde  waameemingen  als 

lilt  B  doet,  zal  men  In  den  driehoek  BAO  de  zyden  AB» 

A  G  •  en  den  lioek  B  A  G  bekend  hebben :  en  dus  ook  B  G 

en  de  hoeken  ABG,  AGB  kunnen  bepaalen  al  kan  mea. 

B  ait  G  niet  zien. 


III.     AFDEELING. 

♦ 

OVBR   DE   OPLOSSING    DER   DRIEHOBKBN 
IM    3^Z0NDBIlB    CEVALtER,    WANHEER 

slechts  twee  hoeren  of  zyden  en 
bet  verschil  of  !>£  so^m  t^n  twee* 
▲ndereVhobren/of  ztdenVge- 
gekeven  2yn.  ' 

VIL   voorstel.  Fjg*  91. 

Gegeeven  zynde  twee  lyden  AB,  BC«  en  het  verrchfl 
der  tegenoveigefielde  boeken  A  en  C,  den  driehoek  opto- 
toiftn. 

CAOROLi.  {.  237.  # 

ÖPtOSSINO. 

Tmig.  i  bccrcepcn  hoek  = 

fa«  i  geg'  verfchil  X  verfehftgeg.  Tjien. 
fom  der  gegeeven  zyden. 
waar  nit  het  overige  door  het  I.  Geval  gevonden  worde. 
Bxwn.  Uk  Jiet  t.  Gev.  vun  het  V.  Voorftct  is 
BC^AB:BC^  AB  =  laf«.  |  B:  cit.  i(A  — C> 

Z  4  CM 


t69      tS.  Boek :  Oor  é  MAoeh^meetJiig, 

,  «       fit.  iCA"-C)88(BC— AB)i 
0)duat««.  iB^ BCh-AB.       — 

VUL  vooRftTBL.  Fig.  91. 

Oegeevea  zynde  de  hoeken ,  en  de  fom  of  het  verfehll 
ftn  twee  zfden ,  den  driehoek  opieloifen. 

CApNOLI   $•  "22  8« 

,     OPLOSSING. 

L  Verfcbü  der  gcp.  ayden  == 

fom  geg.  zyden  ^  tiaig.  §  bcgr.  hoek., 
cêt.  i  verfcbil  der  overige  hoeken. 
|L  Spm  der  gef.  zyden  s 

Vyf<;h*  ggg'  ^ydeo  y  c».  <  bggr>  hoek^ 
tang.  i  verfchil  der  overige  hoekt n* 
wwTi.  Uit  bet  VIL  Voortt^l  ii 

fflT.  i  (A— Q  ^c  CBC~AB) 
Tmg.  4  B  :5  BC  i*.  AB: 

<lus  BC-.AB  =;.(BC  +  AB)  X-^l^/cA-TO 

L    QKVOLO. 

.Indien  de  driehoek  rechthoekig  was  te  A ,  en  oen  kei^e 
eenen  fcherpen  hoek  •  (dus  tlle  de  hoekro).  «n  bpv^o  4ien  de. 
(om  of  het  verfcbü  v«i  4e  hypotenoTa  BC  en  eene  zjde 
AB.  dan  had  men: 

L  A  — C  ==  90  --.  C  —  emp.  C:  en  dut 
^cng.  i  (A-r  C)  =  eou  {  C:  en  ak  i  (A-? C)  =  teng.  l  Q 
^^ en  doi 


eo 

HC'frABSrBG^ABX^i-gS^BG— ABX««t}Bji 

^  tang*  X  C« 

Waar  uit ,  het  zy  BC  +  AB ,  het  27  BC  —  AB  ge^e^ 
ven  is ,  B  C  eA  A  B  afzonderlyk  te  vinden  zyo :  en  daaruic 
AC. 

Men  zoude  ook  A<^  onmiddelyk  kunnen  vinden ,  door 
))cc  3.  Gev.  van  het  II.  Voorilel:  want  volgens  het  zelve 
)^eefc  uien  in  onze  Qguur  (altoos  den  4  A  recht  Hellende.])    • 

11^-11  ^(.^.|B>:  en  du. 


5£^4ï  X  ÏS'  =  (f^-  i  B)'  X  AC*  :  of  (II .  7. 
JJC— ABx(b5*— AB*)       ,         ,,.     — -- 

door  II.  S- 

^^ pt;^AB -'=»«*.}B»XAC« 

»fngi  i  B 

Indien  men  door  A  C*  éh^tiUm  in  plaatt  van  te  ««fti^ 
ffcre»,  beeft  men 

AQ  SZtang.  I  fi  X(BC-WAB> 

CIGKOU.  f.   21 8. 

II,  GfVOLQ. 

Indien  de  A  C  A  B  niet  in  A  ,maar  in  B  by  voorbeeld^rech»- 
koekig  wai ,  en  men  kende  de  boeken  ,  en  de  fom  of  het 
verfcbll  der  rechthoeks  zyden «  bad  men  |  £  B  =  45? :  en 
dus  Ung*  f  ^  B  =  radiüs  r=  i :  en  dui» 
daar  A  h-  C  =  90,  is  A  s  90  —  C:  ca 
A  —  C  =  §0  —  2  C ;  dus  {  (A  —  Q  =^  45*  -•-.  S' 

Z  5  Wan 


|64     ÏK.Boeki  Owr  de  Drkbèekt^meaing: 

CAGNOLI.  {.   240. 

BERfijDiNO.  Zy  BB  S  AB:  en  dus  CE,  =  CB-«-  A0, 

bekend.    £n  «lus  ook 

L  CAE  -^  E  s  L  CAE  —  L  BAE  =:  L  CAB: 

BBWTS.  In  den  ^  CAE  is  door  dft  eetfte  oplosti^  vu 

het  derde  Geval. 

Tang.  üLChE^E)  of  hier 

of  (VUL,  20.  Gev.  i.) 

CB  +  AB-f-AC 

XL    vooRSTBL.  Fig.  91, 

In  eenen  driehoek  (ABC)  gegeevcn  zynde  een  hoek  (€,) 
rene  der  aangrenzende  zydeta  (AC,)  en  het  verfchll  der  ove- 
iig«  zyden  (CB  —  AB)  den  driehoek  op  te  los&n. 

^     OPL088ISIG. 

Tê»^.  f  (hoek  die  aan  de  gegev.  zyde  grenst^  n 
T«r    «  hoek  X    gggg^'»y<^^-*-ft^^^v^g^fc^^ 

CAONOLI.  $.   241- 

BBRBioiao.  Zy  B  D  =  B  A  :  dus  i^  CD  =  CB  —  AB: 

dusa^LDAB=  L  ADB:  3^L  CDA— LCADs: 

l8o«  .-.LADB  —  LCAD  =  i8o<>— (L  ADB  + 

^  iCAD)  =  i8o»-CtDAB+LCAD)  =  i8oo-L 

CAB:  du8j(^CI^A-*ICAD)=:5o  — f  LCABs: 

romp.  !£.  CAB. 

iEWTs.  In  den'^  CAD  is  door  de  I.  Oplosflng van  bcC 

UI.  Geval. 

mg.  i  C^'CDA  —  L  CAD)  =  cal.  i  L  CAB 
,  i  ^       CA  —  CD 


CA  —  (!CB  —  AB) 

■       ca  +  cb^+Taï 

.«^:}LCAB  =  I««.JCX^^^__= 

XJI.    VOORSTEL,    Fig.  56,  57. 

Gegeeven  syode  de  drie  hoeken'»  en  de  grondlyn  C A B) 
Ie  Hukken  die  op^  deselve  door  de  loodlyn  gemaakt  woff« 
leo  te  bepaalen. 

OFLOtjSINQa       •  l        ; 

ferfcbHl '  grondl.  X  fi n .  verfc J)oek  op.degropdL 

GAOMOLI.  {•  a4> 

3ftWT8.  AD:  DB  :s  cu.  ^  CIlD\  m»  L  Bi 

AD  -H  D.B  :  DB  ^  AD'=f«t.Z.  CAD -+.£<«.  LB; 

cot,  L  CAD  —  CM.  B: 
en  da/ 
DB  —  AP  ^  c^. X  CAD  — e^g 
AD-4-DB  ~  cor. /.  CAD-t*c«»,fl 

.   ,  .  en  dus  Fig.  s«. 
_-       ._._ABXi«ii(CAB_B)_ABxJ<fc(A— B) 
UB— AU_     lm.Juppl.ACB jühACB. 

«n  ^.  57- 

ABAb(t8o>-CAB4.B) 

>!ii.(i8o— CAB— B) 

ABAa-Ciao-^CCAB— B))     AB/&i./i>0.fCAB~m 

j^  (180 —(CAB  +B)) — yRrjvfrcCAB+io 

AB/&I.  (CAB  —  B) 
'  •    •  ffii.  ACb. 


Indien  de  tophaek  recht  II,  is  hét  verfchil  der  (tukken = 
gron4iyn  tC  fin.  vfrfchil  der^hoekeo  op  de  grondlyn» 

of  DB  —  AP  :=  Afi  Go.  CA  ~  B) 
docb  om  dac  A  H-  B  ^  90:  is  A  —  B  =  90«*  z  B  = 

compl.  a  8. 
«o  4us 

DB^AP  f^  qqC  %  B:  indiead^  radius  ABs  s. 

en  dus 

daar  DB  =r  KAB  H>  PB -AD)   ^v.  Oev.  !•  OpL> 
.  MAD=i<AB  — DB  — AüJ 

b  DB:  ADs  i  -f-coL  2B:  i  —  cof.  t  B 
eo  door  (VIII. ,  16.  Gev.  a.) 

B  i«f-acorV«^i:  I  — ftcoLB*-*-! 

—  ^  ooITb*  :  2  —  2  coH  B* 

—  ,col.  B* :  I  —  coC  B* 


lin.  B*' 


"Sa. 


SS  i:  i:"    >  SS  I :  UQfr  B  * 

iiUgdyka, 
AB:DB~ADsi:  fia.(A— B^ 
Wefke  beide  uitdrukkingis  men  ?ooir  den  redithoekigcB 
driehoek,  en  dus  in  ecB  byson4er  geval»  onmiddeJlyk  ea 
JsQitet  had  Itunnisn  bekoom. 

£AlQJfOM#  f.  221. 

AAMMERKiHO.  Het  gevaj  waar  in  men  de  Sokken  van  de 
grondlyn  vraagt  ak  ie  drie  sydea  vao  den  driehoek  |e* 
geeven  zyn,  is  de  h  Qplosfing  vj^  Jiec  IV.  Geval. 

•     *          XlIL  vooRtTBL.  Fig.  56,  57. 

Vwifijerin  eeaeQdrieho(ft(ACB)d|&«opl|oek,eBdezpbB 
(AC,QB)  019  di^  hoek  g^gfCKBven  syo»  da  i^ukkeo  te  vin* 
'den  in  welke  «enè  loodtyn  ui(  dien  bpek  9P  de  iqgenoTeii! 
leOelde  syde  nedeigelaatea  dien  bo^  y^^ia  wêL 

>  ^  «^ 


OPliOfSJllC. 

{verrchll\ 
of     >  der  deelen  van  den  boek 
fom  J  . 

=  #*.  I  gegev.  hoek  x  ""^^^^^^^ 

CAOHQLI*  f.  «45. 

B  B  W  7  8. 

BC:  CD  =:'  x:  c^.  BCD; 
CDrACss  t^.  ACD;  y 
A»  BC:  AC  =  eoj.  hCDicrf.  BCD:  en 
BC-I-AC:  BC  —  AC  =  if£/:  ACD  -4-  ci/;  BCD: 

>o/.  ACD  —co/,  BCD. 
BC—AC  ^g^/:  ACD— c^.BCD 
BC-4-AC^     ca/.  A  CD -H  Cf/B  CD 

-  TSTTCACDt^pCD)-^^^-  *^  ö*^-3-) 

diis  In  Flg.  50;» 
••W.{(BCD-ACD)=cfr.}(ACD+BCD)x||^ 

en  in  Flg.  57. 

of 

'  '^BC+AC* 

GBVOLO. 

Indiea  I  ACB  r^cht:  Is  c#.  |  A'CS  s  z ' 

en  <li» 

XIV.  VO(MU 


'^        t^  op  de  vf^t  (AB)  VBO  eeDd 
Cl  ^  .^^  .-f  '^  woréeü  door.ceae  Jvo  CF ,  dié 


•  j^lACB)ln  twee  gelyke  deeleo  deelt  j 
d  "^'ÜI^^^^^*  ^^  hoekeü  eri  de  Verdeelde 

^*  •-  ^  ^cfl  de  27deo  kenoc  ^  dien  verdeden 

OPLOSSlI^Gé 

^"^     fgfdeelde  zyde  X  ^Mg.  \  verfch.  lUiy.  hoekett 

tong.  \  fom  vaiii  die  hoeken : 
aj^fiiikkeni;:^ 
^  ^gydeclde  zyde  ^  verrcbll  der  andere  zyden 

fom  van  die  andere  sydtfu 
^OLl.  f.  244-  • 

B  E  W  f  I.  * 

^p :  CF  =  Jifi.  £  B  9ï^;  /!ik  Z;  B  S 

fF?  AF  s  /i«.  L  A      :  /ifi.  L  ACF  of^  L  BCf 

düf' 
IF  :  AF  =: /Sn.  A:  ƒ11*  B: 

BF-4*AF*1^*^  AP±=>Sfi.  A-4>'iin.B:jifi.A-i.jkB 

en  du» 

-         •  . 

maar 

AC-i«BC;BCf-.ACacMv.|(A-HB):l«i;.KA--B> 

(door  bet  V.  Vooift) 

fti>g'  }  (Art»)  11^  BCr^AC 
t«V  i  (A-4*B3  —  BCH-AB  •  ^° 


»  I  r  .       ,  V 


Hl»  A  r>  -^    xA  B>  BC  — AC 


lILJflOphsJmgvmhyzmiiT^Ge^aUen.    jdj) 

r.    CXVOL'G. 

Indien  de  driehoek  rechcisoefcfg  fs  In  C,  Is 
A  +  B  =r  90® :  dui^J  (A+B)  zz  4S*  :  en 

-  }  (A  — B)  CS  45<>  — B:  maar 
BD  =  ;  AB  4.  }  (BD  — AD),  en 
AD  =  I  AB  —  I  (BD  —AD);  en  gevolglyk 

(i  ^  ^«^-KA-Bn 

\         »aif^.{(A-HB7 
=««»'KA+B)+«anj.KA— B)Mw|^.}(A+B)_fflfi^. 

}(A-b) 
(VUL  19.  Ge?.  3  ) 

=  2:2  tang.  B  =:  I :  taK(f .  B.     ' 

CAOtrOLI.  f.  222. 

II.   GEVOLG. 

Indien  de  driehoek  gelykbeenig  isrnamelyk  zo  ACrrBC: 

|g  BD  — AD  =  0  of  BD  =ADhctgeen  men  reeds  van 
elders  weet :  namelyk  uit  I.,  n. 

XV.   vooRfTEL.   Fig.  58. 

Indien tweezyden (AC, BC,)  cndehoektusfchen  dezelven 
begreepen,  gegeeven  zyn,  en  die  hoek  dooreene  lyn,  wel- 
ke  de  derde  zyde  in  twee  gelyke  deelen  ihydt,  verdeeld 
wordt»  de  flukken  ?an  dien  hoek  te  vinden. 

OPLOSSING. 

Tmg.  \  verfch.  der  Hukken  van  den  hoek  = 

mg.  l  geg.  hoek  ^  vf  chii  der  geg.  j^den^ 

fom  der  geg.  zyden. 
CAWOU.  (.  246. 

Aa  BB* 


XIV.    VOOAST£U    Fig.  j8. 

Te  vinden  de  Sukken  welke  op  de  z^de  (Afi)  van  eenci 

driehoek  (ACCi;  gemaakt  worden  dooreeoe  lyii  CF,  dié 

den  oveygeftelden  bdek<A  C  B)  In  twee  gely ke  deelen  deelt  i 

het  %f  men  \n  dicm  drietSoek  dé  boeken  eii  de  Verdeelde 

zyót  AB,  bet  27  men  de  zyden  kenne  eo  ^en  verd^dcd 

boek. 

OPLössietQ* 

L  Verfch.  der  ftukked  t± 

verdeelde  zyde  X  tdng.  \  verlcb.  lUngr.  boeketf 


■  XiiA 


tang»  i  fom  vifl  die  hoeken : 
it  Ver&h.  der  fiiikken^ 

Tcrdeclde  zyde  ^  verfcbll  der  andere  zyden 
fom  van  die  andere  zydtfu 
ciOXOLT.  f.  144.  % 

fiD:CF  =j!fi.  Ll&^;  fm.  Ltt 
.  CF?  AF  =  /!«.  L  A      ifin.  L  ACE  ctfru  L  BCV 

düf' 
BF  :  AF  ^zpn.  A:  Jm.  B: 

BF^AF;BF-*  AP=:jSfi.A-V*iin.B;Ji«.A-i.Jiii.f 

en  dui 

fin.  A  4.jSn.'B. 

ïnaar 

AC-^BC:BC,^ACacM|g.|(A-^B):l«i;.KA--^ 

(door  bet  V.  Voorfl.) 

SSTcKkB)  —  BCH-AB  •  ^" 


»^»  f* 


•F  -.  AF  =,  (A,,  ^  «§=i§ 


lILJfd.OpIosJmgv(mbyzondirfGcvalkn.  *$6^ 

J.    GEVOLG. 

Indien  de  driehoek  rechcisoefcfg  fs  in  C»  it 
A  +  Brr  90*^:  du»|(A4.fi)=;4s^:  en 

'  }  (A  —  B)  ïï  45<>  — B:  maar 
BD  =  ;  AB  4.  I  (BD  — AD),  en 
AD  =  i  AB  —  I  (BD  —AD);  en  gevolglyk 

(i  ^  «!3iiKA— B)\ 

\         «aif^KA-HBV 
=«aV.KA+B)+«anj.f(A— B);tai^.}(A+B)— tflfi^. 

I(A-B) 
=  t^Mg*4S^  +  tattg.(4S^^B):tang.4s^^tmg.US''^ïi) 

(VUL  19.  Ge?.  3  ) 

-    iH-tfli^.B'  irHion^.B 

=s  I  -f.  141^.  B'*-!  _  tang.  B:  ^-f-ton^.B  —  i  ^mtangB 
=  2:2  100^.  B  =  I :  tM;;.  J3.      ' 

CAOtrOLI.  f.  222. 

IL    GEVOLG. 

Indien  de  driehoek  gelykbeenlg  is:namelyk  zo  A  Crr  BC- 
ls  B  D  —  AD  =  o  of  BD  =  ADhct  geen  men  reeds  van 
elders  weet :  namelyk  uit  L,  11. 

XV.    VOORSTEL.    Fig.  58. 

Indien  tweezyden(AC,B  CO  endehoektusfchen  dezelven 
begreepen ,  gegeeven  zyn ,  en  die  hoek  door  eene  lyn,  wel- 
ke  de  derde  zyde  in  twee  gelyke  deelen  fnydt,  verdeeld 
wordt ,  de  flukken  ?an  dien  hoek  te  vinden. 

OPLOSSING. 

Tang.  I  verfch.  der  Hukken  van  den  hoek  s 

mg.  }  geg.  hoek  ^  v? fchil  der  geg.  yden^ 

fom  der  geg.  zydcn. 
CAWOLI.  (.  24Ó. 

Aa  BB* 


«« 


^.^FCB=Ji«.A:/!«.B  =  CB:AC< 
^  en  dus 


jr-  CB— AC=/»n.ACF  -*-)fn.FCB:^ 
C5^4C.  i-J»      ö  ACF-iin.FCB 


en 


rB-AC       /wt.ACF^y?>i.FCB  _ 


_  yg.UACF--_^  (VIII.,1o.Gct.  Ji^ 
-  S«:T(ACF^FCB)  '^       • 

dut 

,.  CB  — AC 

!««. I(ACF-FCB)  =  ««v.|  ACB  3C.  ■cbTao 


TIIW- 


,  s?. 

T  I  E  ND  E    BOEK, 

OTEH  DE  LIGGING  EN  SN7DXNG  DER 

•  VLAKKEN. 


BEPAALINGEN. 

.LFig.  94- 
Eene  rechte  lyn.  (F  E)  ftaat  loodrecKt  op  een  vlak 
(RS)  wanneer  zy  loodrecht  Ibat  op  alle  de  lyneii 
(AB,  DC,)  die  in  het  gemelde  vlak  liggen  en  elkander 
foyden  in  het  ilip  daar'  de  lyn  F  £  het  vlak  ontmoet, 

BOCL.  XL  d.  3.  —  St.  p.  330.  def.  10.  — 
AANB«SKKfNG«    Men  houde  hier  beflendig  de  5de  Bepaaling 
van  hec  I.  Boek  in  bet  oog:  oit.welke  bet  klaarblykel^k 
volg*  dat  eene  recbee  lyn  geheel  in  één  en  bec  zelfde  vlak 
ligt :  boewei  anderen  zulks  opsffetJyk  be weezen  hebben. 
sucL.  XL  pr.  i;  —  Sc.  p  33^*  pr.  i* 

IL  Fig.  95.  en  96. 

Wanneer  een  vlak  (AV.)  op  een  ander  vlak  (PQ) 
ftaat ,   of  hetzelve  fny dt ,  wordt  de  lyn  (U  V^  dic 
tan  beide  de  vlakken  gemeen  is  9  de  gemene  fneede  yaa 
die  vlakken  genoemd. 
AANMERKING.    Deeze  Bepaaling  vooronderflelt  dat  de  ge* 

meine  Jneede  eene  rechte  lyn  is :  hec  geep  wederom  klaar* 

blykelyk  uit  de  bepaaling  van  een  vlak  voigc:  anderen 

hebben  die  echter  beweezen. 
EüCL.  XL  3.  — •  Sc.  p.  333.  pr.  a. 

IIL  Fig.  95. 

Een  vlak  (A  V)  ftaat  loodrecht  op  een  ander  vlak(PQ^ 
wanneer delynen(EF,DG)die in  eender ylakken lig- 

Aa  A  gen< 


ry 


K'*'  ^,:0^)  loodrecht  ftaan  , 
AF •  CF  -         '' tt^/'^^^ "^^^ ^^^^  **"^ 

JbuACF:j  O 

CB-t-AC:         ^^ 


f'',:r'g'97- 


^ficbte  lyn  (FC)  op  een  vlak 
/Jrf.^FC  E)  welke  die  lyn  CFC) 
■^■^CE)f  die  in  het  gemelde  vlak 
/''^(/efgegeeven  lyn  getogen  wordt 
r  B  -  4  C  .  ?^^  *  loodlyn  (P  E)  uit  het  andere 
c5+ÏÊ  '     A'jtg'S^^^°  'y°  nédergelaaten  het  v7afc 


^ 


.  ^'^fJ^-  S'  —  St.  p.  337.  dcf.  II. 

>'  V.  Fig.  96. 

ignf       ^  van  een  vlak  (A  V)  op  een  ander  vlat 

^v^^fcherpe  hoek  (BE^O  welke  gevormd 

/i'Jrtwee  lynen  (BE,  E  F)  uit  het  zelfdt 

r^  de  gemeene  fneede  (U  V)  in  ieder  viak 

<j^f  op  die  fneede  opgericht. 

^XI.  Bep.  6  —  St.  p.  338.  Bep.  I2, 

*   VL 

I  ^om  worden  vlakken  gezegd  geljkelyk  op  andere 

j^^eo   te    hellen ,    wanneer  zy  onderling  gelyke 
l  lJüp^^  hebben ;  en  evenwydige  vlakken  worden  die 

i  gfiifCB^^  welke  op  een  derde  vlak  gelykelyk  hellen, 

j  fiti^f  ^ct  eeneen  dezelfde  lyn,  die  in  dat  derde 

;  ybk  loodrecht  op  de  beide  gemeene  fbeeden  ftaat, 

^  |dyl^^  boeken  naar  den  zelfden  kant  maaken. 

^jjfliaJLitxQ.  Anderen  zeggen  dac  twee  vlakken  ooderling 
eveowydig  zyn,  indien  zy  zich  nimmer  ontmoeten  of  Cny- 
den*  «üCL.  XL  def.  8.  —  Anderen  noemen  evenwydf- 
ge  vlakken  die  welke  overal  denzelfden  afltand  van  el- 
kanclcr  hebben*  ^'^  Sc.  p.  3^5.  def,  14* 
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ler  over  het  geen  wy  gezegd  hebben  van  dei^ly- 

f%         paaltngeo  tn  de  ^anm^rkiog  op  het  Vil.  Voordel; 

Js  ook  in  de  aanmerkinges  op  de  Vill.  Bepaalbg  van 

.  I.  Boek. 

■ 

I.  VOORSTEL.     Flg.  98t 

&en  driehoek  ligt  altoos  in  één  vlak. 

Bucu  XI.  a.  — —  Su  p.  335.  pr.  3.  Ge?,  x. 
9BWY8.    Door  de  eerfle  bepaaling;  of  rechtflreeks,  of 
uit  bet  ongeiymde :  in  het  l'aatde  geval  onderde^  men  dat 
bet  gedeelte  ACKI  In  één  vlak »  bet  gedeelte  I]£K  in 
een  ander  vlak  ligt. 

I.    GEVOLG^ 

Wanneer  drie  (tippen  naar  welgevalldi  gegeeven 
zyn  9  kan  men  altoos  onderftellen  dat  er  een  vlak  door 
dezelvea  gaat :  en  de  living  van  dat  vlak  ia  be^ 
paald. 

St.  p.  33a>  pr.  X.  Gev.  a. 

IL    GEVOLG. 

Twee  lynen(AB,  DC)die  elkander  fiiyden,  Hggen 
in  een  en  het  aelfde  vlak*. 

xucL.  XX.  2. . —  Si.  p.  334,  pr.  3, 

lil.    GEVOLG. 

Men  kan  altoos  een  vlak  door  twee  gegeeven  lynea 
laaten  gaan ;  en  deszelft  riclitkig  is  bepaald* 

II.  VOOESTBL.  Fig.  94* 

Indien  eene  rechte  lyn  (E F)  in  het  (tip (E),  daar 
twee  lynen  CA  B ,  D  C)  zich  fnyden ,  loodrecht  op  de* 
zei  ven  ftaat,  (faat  zy  ook  loodrecht  op  alle  de  lynen 
die  in  het  vlak  liggen  dat  door  de  twee  gegeeven  ly- 
nen gaat,  en  dus  ook  op  dat  vlak  zelve. 

wacu  XL  4.  *— «  S.  p.  337*  P'*  4* 

Aa  3  a» 


174  X.1SiH^:0ver  de  liggkgwfnyding  der  natten. 

.  8BRin>l»o.    Maak  gA  s=  BB|  EC  zz  ED: 
;  T*dc  AD,  CB,  CD  door  E  de  Jyn  PEQ  naar  willekeur» 
wvoIficusFA.  FP,.FD,.FC,FQ,  FBr 
BRWYs.  üitl.  S,  p,  ia,  worde  bcwcezcn  dat  L  PEF  = 
LFEQ,das  =  L:  ...  t 

L     CEVOfrO,      .     ' 

Uit  een  eir  het  zelfde  ftip ,  het  zy  (F)  boven  het 
^ak^  het^zy  (E)  inh€;tvlak,  kan  menmadrééne 
éénj^.  lyn  (FE)  trekkeh ', ' die  loodrecht  op- het 

Vlak  ia. 

IL    GEVOLG. 

De  loodrechte  lyn  is  de  kbrtfte  van  alle  de  lynen 
die  men  uit  een  fttp  (F>  bovep  een  vlak  op  Viet  vlak 
Icari  lAiften  vallen. 

h  zawMtaiJUNo.  Fig.  P7.  H^t  blyit ,  dat  zo  men  cene  lyn 
D 1  naar  welgevallen  in  een  vlak  trekt ,  daarop  Uit  een 
ftip  F  boven  het  vlak  de  Jxö-^FQ  loodreclu  Iaat  vallen: 
verder  uit  Cop  Dl  de  loodlyn  CR  in  bet  vlak  trekt,  en 
dan  uit  F  de  lyn  F  E  loodrecht  op  CE;  dat  din  de  lyn  F  E 
ook  loodrecht  op  het  vlak  zyn  zaL 
'   BOCL.  Xr«  II.  -—  St.  p.  344*  pr.  II* 

IIL   GEVOLG*  Pig.  95.  • 

Indien  eene  lyn  BD  loodrecht  op  een  vlak  ftaat, 
ftaan  ook  alle  de  vlakken  Czo  ate  A  V>  welke  langs 
die  lyn  gaan  loodrecht  op  bet  zelfde  vlalc. 

aocL.  XL  18.  —  St.  p.  340.  Gev.  7.  Bcp.  I3» 

■ 

IV.  GEVOLG. 

.  Indien  men  uit  een  ftip  B  van  een  vl^k  AV  d^t 
loodrecht  op  een^  ander  vlak  P  Q  ftaat  eepe  loodlyn 
pp.^&t  laatstgemelde  vlak  n^derlaat,  zal  dip  lyn  lp  da 
gemeene  fnee^e  vallen. 

KUCL»  XI.  38.  / 

V.  «B- 


X  Boei:  Over  de  liggingen  fnydit^-  der  VUtim.  ns 

V.  GEVOLG.  Fig.  99. 

Indien  twee  vlakken  CD,  AB,  die. elkander  fny- 
den,  beiden  loodrecht  op  een  derde  vlak  PQ  ftaan, 
ftaat  derzelver  gemeene  fiicede  £P  ook  loodrecht  op 
dat  vlak* 

BUCL,  XL  19  —  St.  p.  341*  prop,  6. 
II L  vooftsTEt»  Fig.  xoo. 

Indien  eene  rechte  lyn  (FE)  loodredit  ftaat  op 
drie  lyaen  (AE,  GE,  CE,),  in  dat  ftip  (E)  waar 
die  drk  lynra  elkander  fhyden  ,  liggen  die  lynen  in 

Eët  zelfde  vUk^ 
.   aupu  XI.  s  —  St.  p,  338.  Gcv.  van  pr.  4. 
B1W7S*  Uit  liet  ongerymde  door  bet  II  Voordel ;  (lellende 
byv.-dac  de  lyn  £  A  in  een  vIsUl  ligt  dat  van  het  v|ak  PQ» 
waarin  de  beide  andere  EG,  £C  liggen,  verfchlllend  iu 

IV.    VOORSTEL.  Fig.  lOl. 

•Indien  twee  rechte  lynen  .C^  B ,  C  D)  loodrecht  op 
het  zelfde  vlak  (PQ)  ftaan  ,  zyn  zy 'onderling  even- 
wydig.  En  omgekeerd,  indien  twee  •rechte  lynen  on- 
derling evenwydlg  zyn ,  en  eene  derzelven  ftaat  lood* 
recht  op  een  vlak,  is  dè  ibdere  ook  loodrecht  op  dat 
>lak. 

BüCL.  XL  6,  tt.  —  S.  p.  34*-  pr.  7- 
BBEiDiNo.  Men  ftelt  dat  door  de  lynen  A  B ,  C  D  eea 
vlak  AC  DB  gaa ,  waarvan  BD  de  gemeene  IGoede  met 

PQ  is. 

BBWYs.  Uit  het  4.  Gev.  van  het  IL  Voordel  x  én  I.  Bep.  i. 

Voor  het  IL  Mlt  het  3.  Gev.  van  hec  IL  Voorftel ,  en  I.  Bep.  g. 
AANMBRKmo.  Hier  uit  volgt  wederom,  dat»  Indien  men 
(Fig.  101.)  ott  eenig  ftlp  B  in  een  -vlak  een  loodlyn  BA 
op  dat  vlak  wil  oplichten»  men  eerst  alt  eenIg  ftlp  C  bal- 
len het  vlak  eene  loodlyn  C  D  op  het  zelve  moet  laaien 

A  a  4  vaU 
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op  twee  vlakken  (PQ,  P-S,)  zullen  die  vlakken 
^venwydig  aan  elkander  zyn. 

EucL.  XI.  14*  —  Sc  p.  346.  pr.  13. 

BEREIDING.  Men  (lelie  dat  'er  door  de  gegeeiren  lyn  EF, 
.en  eenige  lyn  EG  in  het  vlak,  PQ  byv.,  getrokken ,  een 

vlak  E  O  HF  gaat,  waar  van  de  gcmeene  fneede  met  RS 

de  lyn  F  H  is. 

BEWYs.    Uit  het  3.  Gevolg  van  het  U.  Voorftcl ,  en  de 

VI.  Bepaling, 

L     GEVOLG. 

Alle  de  loodlynefn  die  tusfchen  twee  vlakken  3  welke 
onderling  evenwydig  zyn,  getrokken^ kunnen  wor* 
den,  zyn  gelyk.  (Door  I.,  8.  Hellende  HF  =  GE» 
en  trekkende  GF).       • 

AAKMRKtKG.   Hier  Uit  worden  de  reedenen  a^eleid  der 

Bepaalingen  waarvan  wy  in  de  Aanmerking  op  de  VI.  Be* 

paaling  gewag  gemaakt  hebben* 

IL    GEVOLG. 

Indien  twee  even^irydige  vltkketi  door  ee^'^rife 
vlak  gefneeden  worden ,  zyn  derzelver  gemectoe  fnee» 

den  onderling  evenwydig* 

EUCL.  XI.  16. 

VUL  VOORSTEL.  Fig.  105. 

Indien  twee  rechte  lynen  CAB,  CD)  door  eveii-' 
wydige  vlakken  (HG,  LK,  NM)  geffaeeden  wot» 
den ,  worden  zy  in  de  zelfde  reeden  gefneeden.        ' 
EUCL.  XI.  17.  -— .  St.  p.  351-  pr.  18. 

BEW7S.    Uit  het  2.  Oev.  van  het  VIL  Voorde):  IV.,  a* 

•Q  IIL9  lo. 


'/* 


At  5  •  ttf'f' 


I 


ELFDE      BOE    K, 

ÓTER  r>^  LICHAAULYKe  PIGUURfiN    DIB 
tïOOK    VLAKKE    OPPERVLAKTEN  BE- 
PAALD   ZYN. 


I.    AFDEELING, 

^%'9%lk  DB    PARALIELOPIPEDA9   PillSHAS» 

KN  P7RAI1IDJN. 

BBRSXE   BBPAALINGEH.  (tt) 

Een  licha/im^  of  lichaamlyie  Figuur  9  is  eece  figuur 
die  in  lengte  ^  breecite,^n  hoogte  of  diepte  ui  tgeftrekt 
<j*»  :;Zy,wQrdt  dus  door  ofipefvlakten^^ld. 
...'^¥^  iS;iv**  .1.  gt.-—  S.  p.  330^  dct  !•  a. 

*    II.  Fig.  |q6. 

Men  noemt  eenen  Uchaamlyien  hoek  eenen  boek» 

die   uit  dfie   Qf- meetder  vïakke   hoeken  (CAB, 

CAD,  DAB)  vitlk^  in  verfqhütode  vlakken  lig- 

^U^9  en  wier  igcfipeo.ia  mi  (Up  jQmeidLomeB  g^ 

vormd,'».  -  - 

RüCL.  XI.  dff,  Uf  rr-'S*  p.4$^4cfc  is* 

"  ••    ^     '  'I.  tStVOLG. 

De  toppen  der  vlakke  hoeken  die  eenen  licbaamly- 
ken  hoek  uitmaaken  komen  dus  overeen ;  en  een  der 

bei* 

.Oi)lDt  twecdl  Bepuliogen  ro^m  at  hec  XXIX  V6orftel« 


beide  beenen  van  iedcï*  vlakken  hoek,  is  tevens  een 
der  beenen  van  Jen  naastligjrenden.  A  B  is  gemeen 
aan  de  hoeken  CAB,  en  BAD:  AD  aan  de  hoeken 
BAD3  enCAD:  ACaande  hoekenCAD  en  BAC. 
Die  beenen  worden  döor  fommigen  dé  ribben  (les  erf- 
f  ei) ,  en  do  drieHoefcèri  ^  die  tusfchen  deiel  ven  begreepen 
Zyn,  de  vlakken '<>firydin  van  den  lichaa^Iyken  hoek 
genoemd ,  terwyl  het  ftip  waarin  zich  de  toppen  der 
blakke  hoeken  veréenigen ,  de  top  van  denzelvenr  is. 
Wy  zullen  die  benaamingen  vzn  ribben  en  zyden  bc* 
houden.  ' 

II.    GEVOLG.    Fig.    114,   109. 

Indien  men  op  eene  der  ribben  van  eenen  licbaamlyjven 
hoek  een  ftip  neemt ,  en  door  hetzelve  een  vlak  Jaat  gaan 
dac  de  zyden  (zo  nodig  verlengd)  van  den  licbaamlyken  hoek 
fnydc,  zullen  de  gemeeoe  foeedeo  van  die  zyden  en  het  ge« 
melde  vlak  PP  *het  zelve, een^Q  vedboek  maakcn.  van  20 
veele  zyden  als  er  vlald^e  hoeken  zyn  die  den  licbaamlKktiipi 
hoek  uitmaaken ;  en  diis  eenen  driehoeJ^i.yjl^rtv^KjVjf&oek, 
jiaac  maate  de  gegeeyen  lichaamlyke  ,hQ^  .^H  dria»;  vier» 
>yyf  vlakke  boeken  b^ftaac. 

A AKMEaKiNG.  Hicr  op  komt » naar  ons  ipzien ,  de  22  prop. 
van  bet  XI.Boek  van  zuclivbs  uit :  ten  mlnften  voor  zo  verre 
het  gebruik  betreft  da(  hy  daarvan  in  4<;  33  propofitie  uia,nkt : 
waqt  de  voorwaude  d^  hy  opgj^efc,  4a;  twe^  van  de  drie 
gegeeven  platte  boeken  grooter  moeten  zyji  dan  de  derde , 
.  is  flechts  eene  dier  voorwaarden  welke  vereischt  wordea 
op  dat  er  uit  de  drie  gegeeven  platte  boeken  een  Iichaam« 
lyke  hoek  gemaakt  zoude  kunnen  worden  9  de  gelykheid 
der  libt^fB  die  by  verder  vordert »  if  op  dat  men  aceker 
zoude  zyn  dat  'er  door  de  uiteinden  derzelven  een  vlak 
zoude  kunnen  ga^o :  hetwelk  echter  alleep  doorgaat  ^por 
drie  hoe^eo^ 

III.    GEVOLÖ. 

.    Tv^e  lichaamlyke  hoeken  zul|en  dus  gelyk  zyn ,  in* 

dien » 


3 go    XL  Boek:  Owr^üéaamlyle  Ftguufen. 

dien »  wanneer  de  top  vooronderfteld  wordt  met  de 

top  overeentekomen ,  alle  de  vlakke  hoeken  ,   virai 

uit  die  lichaamlyke  hoeken  gevormd  zyn ,  insgelyk 

overeenkomen :  en  gevolglyk  zyn  twee  lichaam  Ij^ih 

hoeken  gelyk  9  wanneer  zy  gevormd  worden  door  vlak 

ke  hoeken  die  gelyk  zyn  in  getal ,  en  boven  dien  i^ 

grootte  leder  aan  ieder  9  en  eindelyk  onderling  vol 

gens  de  zelfde  orde  geplaatst 

AANMSRKiifG.    De  vlakkcD ,   welke   eeneii  Hchaamlf ka 

boek  aUmaaken ,  konoen  hunne  hoeken  of  allen  buiten^ 

waarts»  of  ^edeelcelyk  buiten-  engedeelcelyk  binnen  waar  11 

gekeerd  hebben:  welke  gevallen  men  bebooriyk  moet  on 

derfcheiden  zo  als  uk  de  aanmerking  op  het  U  Voorfte 

blyken  zal. 

IIL 

Geljivorm^e  Üchaamm  zyn  die,  wier  vlakken  ge^ 
lyk  in  getal ,  gelykvormig  9  en  {gelykelyk  geplaatst 
zyn. 

socL.  XL  def.  9*  —  S.  p.  330.  d.  s* 
AAifScnKmo.  In  gelykyormrge  Hchaamen  zyn  dan  de  evei> 
ecnsgeplaatfle  licbaamlyke  hoeken  gelyk «  en  de  vlakken 
uit  welke  deeze  gevormd  worden ,  zyn  gelykvormig.  d.  i. 
de  vlakke  hoeken  zyn  In  dezelven  gelyk ,  en  de  zyden  om 
die  hoeken  zyn  evenwydig  :  waar  door  deeze  bepaaiing 
'  van  gelyktrormigheid  met  de  1  Bepaaling  van  het  IV  Boeit 
overeenkomt. 

IV. 

De  Inhêiid  van  eene  lichaamlyke  figuur  is  de  rulffi' 
te  welke  begreepen  is  tusfchen  de  oppervlakten  welke 
de  figuur  bepaalen  :  en  gevolglyk  zyn  twee  licbaim* 
*  lyke  figuuren  gelyk  aan  elkander  ^  dat  is ,  haare  ia* 
houden  zyn  gelyk  y  wanneer  die  ingeflooten  ruimtea 
gelyk  zyn. 


/",  Afi^  (k)erAParallehp.^  PrismaSj  en  Pyramtden.  381 

.  AAHMssjJSQ.    Anderen  draagen  de  zaak  dus  voor.    In- 
dien twee  licbaamen  ieder  door  vlakken,  vrelke  beften» 
dEg   aan   eene    hunner    oppervlakten   evenwydig  zyn» 
gedeeld  worden ;    zuilen   die   Hchaatnen    gelyk    zjn , 
\v:icneer  de   vlakken   door  de  zelfde  fneede   in    ieder 
lichaam  gevormd ,  beftendig  gtlyk  tyn  ,  ieder  aan  ieder. 
Zy  beCcbottwen  die  vlakken ,  welke  door  eene  dergelyke 
verdeeliog  gebooren  worden  1  als^ynde  de  faamenftellende 
dtelin  uit  welke  de  gegeeven  licbaamen  gevormd  worden. 
r>eeze  redeneering  komt  dan  bier  op  uit;  vranneer  de  ra«» 
meofleliendedeelen,  welke  twee  licbaamen  uitmaaken,  ge- 
lyk zyn  ieder  aan  ieder»  ea  evenveel  in  getal,  en  op  de- 
selfde wyze  geplaatst,  zullen  die  licbaamen  gelyk  zyn.  Dit 
is  buiten  twyfFtl:  docb  op  welke  wyze  zal  men  over  do 
gelykbeid  van  die  fmenJieUende  deeten  oordeelen  ?  De 
fchry  vers ,  van  welke  wy  bier  fpreeken ,  l\ellen  dat  die  deelen 
oneindig  dun  zyn ,  om  dus  de  licbaamen  ais  uit  een  miin : 
dig  getal  van  vlakken  famengejleld ,  te  kunnen  befcbouwen» 
het  geen  geheel  en  al  van  de  matbematifcbe  naauwkeu- 
rigbeid  afwykt,  niets  dan  valfche  denkbeelden  inboezemt^ 
en  dus  geheel  verworpen  moet  worden. 
S.  p.  359*  360. 
IL  AARMERKiao.    De  Wiskunftenaars  letten  ,  in  het  denk- 
beeld dat  zy  zich  van  licbaamen  vormen  ,  alleen  op  de 
grootte  ,  het  getal ,  en  de  plaatfing  der  oppervlakten  , 
waaruit  die  licbaamen.beflaan,  dat  Is,  door  welken  zy 
omvat  worden;  en  geenszins  op  het  geen  de  Natuur- 
kundigen  ondaordringbaarhiid  noemen :  waarom  dan  ook 
de  Wiskunllenaars  verfcheiden  licbaamen   op  het  zelfde 
grondvlak  plaatfen ,    hoewel  zulks  voor  weezeolyke  en 
ondoordriogbaare  licbaamen  onmogelyk  is. 

V. 
Gelylce  en  gelykvormige  licbaamen  zyn  die  9  wel- 
ke door  gelykvormige  vlakken,  gelyk  in  getal  en  in 
grootte ,  begreepen  of  omvat  worden. 

kucu  XL  def.  lo.  —  St.  p.  330,  Bep.  4. 

vi« 
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VI;  Fig.  107.  117. 

Een  parallehpipedum  of  talk  is  eene  licbaamljls 
Figuur ,  wellce  omvat  of  begreepen  wordt  door  za 
vfakken,  waarvan  die,  welke  tegen  over  elkanJa 
ftaan,  gelyk  en  evenwydig  aan  elkander  iyn.  fid 
paralUlopipedum  wordt  rechthoekig  ^  QFig.  107.)  ge 
naanid  >  wanneer  die  vlakken  allt;  rechthoekig  j 
en  dus  rechthoekig  met.  elkander  veréénigd  zyni 
.fcheefhoekig  (zo  als  MHABDLKNM  Fig.  117O 
wanneer  die  vlakken  fchcef hoekig  >  en  dus  Icbeefboe* 

kig  veréénigd  zyn. 

EüCL.  XI.  Bep.  30  •  volgens  fommiRe  mtgaavtD, 

Su  p.  331'  Bep*  5*  ö. 

I.    G  E  V  o  L  G. 

De  vlakken  ,  die  een  parolkUpipedum  uitmaaken^ 
zyn  dus  parallelogrammen^  waarvan  de  tegenoverftaan^ 
de  gelyk  zyn*  zo  als  gemaklyk  en  uit  dceze  Bepaa- 
iing,  en  uit  het  XIX.  Voorftel  van  het  L  Boek  afce^ 

leiden  is.  i 

EüCL.  Xl.  24.  alwaar  beweez«n  wordt»  dat,  indieDeen 
licbaflm  uit  evenwydige  vlakken  beüaac,  de  tegenover* 
üaande  vlakken  onderling  gelyk,  en  parallelogrammen 
zyn :  een  dergelyk  lichaam  wordt  in  de  volgende  pro* 
pofitiën  door  buclides  een  paralIelopipedusD  gcDoemó, 
zcMider  verdere  i^oorafgaande  bepaaling. 
I.  AANMEKKiNo*   Men  ziei  hieruit  hoe  men  de  ic$  recht- 
hoeken, waaruit  een  rechthoekig  pdraUtlepipeium  gevormd 
v/ordt,  op  het  papier  moet  ilellen,  op  dat  dezelvcn  ailceo 
door  omvouwing  het  paraUelopi^tdum  zouden  lutmaaken: 
met  ftelt  namelyk  (Fig.  192,)  vier  rechthoekige porflikl<^«- 
men  onder  elkander:  het  eerfte  en  het  derde  gelyk  aan  el» 
kanvlcr ;  het  tweede  en  het  vierde  insgelyks  gelyk  aan  elkan- 
der. Vierder  ftck  men  aan  elke  zyde  van  bet  tweede  een  ander, 
die  aan  elkander  gelyk  zyn:  dan  wordenbet  eerfte  en  derde 

twee 


t 
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ipdeOt  bet  cnreede  en  vierde  de  onderde  en  hovende 
eppervUkte :  waar  door  bet  vyfde  en  zesde  of  de  twee 
overige  zyden  van  zelven  volgen. 

Hetzelfde  heeft  plaats  voor  een  parallehpipedum,  dat 
oiec  reclitboektgts:  behalven  i®  dat  dan  de  porallehgrammen 
N^.  I  en  3»  insgdyks  N^.  2  en  4^  niet  alleen  onderling 
^elyk»  maar  ook  gciykvormig  zyn  moeten:  i^"  dat  dan» 
zo  dra  de  grootte  en  gedaantedier  para//;io^aimRf»,N''.  z 
en  3^,  N^  2  en  4»  bepaald  is^  zo  als  ook  de  ftelling  van 
N?.  I  en  3  op  bet  vlak  van  N^.  2 ,  de  pofaUelogrammen 
N^.  5  en  6  ook  bepaald  zyn:  bunne  zyden  immers  zyn 
die  van  N^.2,  en^^.3,  en  de  boeken  die  welke  de 
zydendct paraUelogrammenl^^.  i  en  N?.  3  n^  de  omvouwing 
met  het  vlak  van  N^.  2  ultmaaken. 

WOLF .  g.  (.  249*  N^.  3  en  6. 
U.  AAi8M£RxiNG.  Sommige  befchouwen  een  pêraUekpipeduM 
mis  gevormd  door  de  aan  zich  zelf  evenwydige  heweeging 
van  een  paxallelogram»  dat  met  een'  bepaalden  boek  op' 
het  vlak  waar  op  bet  zich  evenwydig  aan  zich  zelven  be« 
weegt,  hellende»  voorgaat. 

WOLF,  g.S*43a  «*  Ö33» 

II.  GBvoLG.  Fig.  iitf  en  117. 
Men  zegt  dat  een  parallelifpipedufn  uit  drie  lyne» 
CA  N,  N  K,  N  M),  gqnaakt  wordt  ywanneer  het  grond- 
vlak een  parallelogram  is ,  uit  twee  derzelven  gemaakt , 
en  de  opftaande  parallelogrammen  ieder  uit  e^e  van 
die  twee,  en  uit  de  derde  gemaakt  worden:  doch  aU 
dan  verfchillen  de  paraUekjdpida  uit  de  zelfde  lynen 
gemaakt,  naar  maate  van  de  ongedykheid  der  hoek^* 
van  de  gemelde  parallelogrampeir»  Gevolgelyk  is  een 
pardlleb^pedum  i  uit  drie  gegeeven  lynen  gemaakt,  niet 
van  eene  beftendige  grootte  of  inboud ,  ten  zy  d^ 
grootte  der  hoeken  zo  wel  van  bet  grondvlak  als  vati 
de  op|ftaande  parallelogrammen  bepaald  en  gegeeyea 
2y.  — ^    Daar  nu  rechte  hoeken  alle  gelyk  aan  tU 

kan« 


.  ^  dit  een  rechthoekig  paraXUk- 
tifider  zyt^f^^^n  jynen  ccmaakt,  eene  be^ 
^^JZ^  grootte  heeft. 


'^^^f^^voLG.  Fig.  to7  en  ii6. 

^  ^^  paralldopipeda  onderling  gelykvormig 

^^l^/j  de  eveneens  geplaatste  hoeken  der  pa- 

^^mmen,  uit  welke  zy  beftaan,  gelyk^  en  de 

^  Jynen  waar  uit  zy  gevormd  worden ,  evenreedi's 

tfü* 
Wmt  door  de  bepaaling  moet  men  hebben : 

CZ3  AG  L^  a  AK;  □  ^F  e^  O  AM; 

en 
en  CD  HE  v^  en  NLi^en  dus  ook 
AH : AN  =  HG:  NKH 
HG  :  NK  =  HF  :  NM:  >  CIV.»  i.  Bcp.) 
HF  :  NM  =  AH  :  ANiJ 

dat  is 
AH  ;  HG  :  HF  =  AN  :  NK  :  NM. 

En  twee  rechthoekige  paralkkpipeda  zullen  ge- 
lykvormig zyn  f  wanneer  de  drie  lynen  waaruit  zy 
belUan  evenreedig  zyn. 

Dit  Gevolg  komt  overeen  met  sucu  XL  27. 

VIL 

Indien  de  zes  parallclogrammen  waar  uit  ccopanl' 
kkpipedum  beftaat,  vierkanten  zyn,  en  dus  onderling 
aan  elkander  gelyk  ;  wordt  de  Figuur  een  Cubus  of 
Taerling  genoemd. 

t    GEVOLG. 

Een  Cubus  van  of  op  eéne  lyn ,  is  dus  een  Cuter 
waar  van  de  hoogte  de  gegeeven  lyn  9  en  het  grond- 
vlak het  vierkant  op  de  gegeeven  lyn  is :  een  (Mus 
wordt  dus  uit  eene  gegeeven  lyn ,  of  liever  uit  diie 
gqlyke  lynen  rechthoekig ,  even  als  een  paraUelopipf 

duM 
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dum  uit  drie  oogelyke  lynen ,  en  ook  fcheef hoekigt 
gevorind. 

sucL,  XI.  dcf.  as*  —  Sr.  p.  358.  def.  $. 

IL    GBVbLC. 

Alle  0»bi  zyn  onderling  gelykvormig.    (VI.  Bep. 

3,  GevolgO  _ 

_  VIII.  Fig.  ic8. 

Een  prisma  of  zuil  is  een  lichaam  door  verfcfael* 

den  vlakken  omvat  of  begreepen,  van  welken  'er  twee 

gelyk  9  gelykvormig ,  over  elkander  gedeld  9  en  aan 

elkander  evenwydig  zyn  9    terwyl  de  overige  allen 

parallthgrammm  zyn.   De  twee  eerstgemelden  kunnen 

bazes  Jof  grondvlakken  van  het  frisma  of  van  de  zmil 

genoemd  worden. 

&UCL.  XL  def,  23.  —  St.  p.  331.  def.  7. 

I.  GEVOLO. 

Naannaate  de  grondvlakken  9  driehoeken ,  vier- 
hoeken  »  vyfhoeken  &c.  zyn  9  wordt,  de  zuil  of  het 
prisma  driekantig  9  vierkantig  9  vyf kantig  enz.  ge- 
noemd. De  zuü  van  Fig.  io8.  is  vyf  kantig:  die  van 
Fig.  124.  driekantig:  zoals  ook  ABDFGH  in 
Fig.  107. 

IL  GEVOLG. 

Het  prisma  of  de  zuil  is  rechthoekig  of  fcheef  hoekig  9 
naar  maate  de  parallelogrammen  ^  die  de  grondvlakken 
vereenigen»  rechthoekige  dat  is  9  rechthoeken,  of  f chuf* 
hoekig  zyn.  —  Verder  ,  indien  het  prisma  of  de  zuit 
irechthoekig  iSy-en  de  grondvlakken  regelmatige  veel* 
hoeken  zyn,  kan  men  de  zml  regelmatig  noemen.  . 
St.  p.  331.  def.  8. 

I.  AAHMBEZuio.  McD  fcai)  diis  ook  de  ParaUelopipeéa  of  bal* 
ftm>  en  de  QM  otTaerUngent  ab  foorten  fan  vierkasrige 
ZisUin  aanzien. 

III.     OBVOtG. 

De  oppervlakte  van  een  prisma  of  %uü  beftatt « 

Bb  in« 


$g6    XL  Buk:  OurieMumiyh  f^gumn, 

hidien  men  de  grondvlakkeii.  niet  mede  feekent  ^  uit 
ïo  veele  parallelogrammen ,  als  het  grondvlak  zydea 
heeft:  en  dus,  indien  het  grondvlak  eene  ir^lmatige 
figuur  is,  is  die  oppervlakte  gelyk  aan  eenen  recht- 
haekï  waarvan  dé  grondlyn  de  omtrek  van  het  grond- 
vlak  is,  en  de  hoogte  de  hoogte  van  de  zmU  of  de 
loodlyn  die  tusfchen  de  beide  grondvlakken  ézzt. 

IV*    GBVOLG. 

Men  kan  het  prisma  of  de  »it7  in  zo  veele  drjekan* 
tigp  zuilen  verdeelen,  als  het  grondvlak  in  driehoe- 
ken verdeeld  kan  worden:  dat  is  in  zo  veele  drie- 
hoeken als  'er  zyden  in  het  grondvlak  zyn  ,  min 
twee:    zo  als  fig.  108.   GAHBIF:    FHBIEK: 

IBKCDE. 

II.  AAKMzaKiso.  Somi&igeo  bercbonwen  het  prisma  of  de 
zuil  ais  geboren  door  de  evenwydige  beweeging  van  bet 
grondvlak ,  volgcas  cene  lyn  die ,  of  loodrecht ,  of  fchuins , 
op  de  zyde  van'  bet  grondvlak  flaat :  als  de  moet ,  het 
fpoor ,  door  eene  dergejykc  bewcepng  van  het  grondvlak 
nagelaaten. 

WOLF.  ElenL  Math.  g.  5«  456. 

III.  AANMEKKxsG.  Wy  zuUen  beftendig  voor  grondvlakkea 
der  zuilen  die  vlakken  aanzien,  welke  vry  in  deeae  fiepaa- 
ling  grondvlakken  genoemd  hebben:  doch  zuCLroEs 
neemt  dan  eens  een  der  parallelogrammen ,  dw  eens  een 
der  vlakken  vetke  de  parallelogrammen  vereenigen  voor 

-  grondvlak  aan ;  zo  als  dnidelyk  uit  de  40  propofitie 
van  zyn  XL  Boek  blykt:  eene  onderfcheWtog .  wairop 
nwn  wel  letten  moet  om  gcene  feïlen  ito  begaan. 

^    V    GEVOLG^ 

Het  blykt  uit  de  IIL  Bepaajing,  dat  twee  prismas 
gelykvonnig  zullen  2yn ,  wanneer  de  giondvlskkcn 
gelykvonnige veelhoeken  zyn,  endeopftaande  paralle- 
togramniefriwgelyks  allen  gelyfcvorniig»yö^  «ylusaal* 

.  .  leoi 


len  9  wat  de  2ydén  bétteft ,  de  zy den  van  de  gron  d  v1  alc ken 
évenreedigtotelkaridet  zyii ;  en  de  zyden  van  de  opfïaah- 
de  parallelogrammcn  zülien  bet  insgelyks  moeten  2yn. 

IX.  ^ig.  109. 
Men  nbcimt  Pytofüide  of  Naald  eene  Hchiamélyke 
Figuur  ,  ftmengefteld  uit  driehoeken ,  waar  vafi  dé ' 
grondlyoen  bet  grondvlak  van  het  lichaam  Uitmaa'' 
ken ,  en  wief  töpi^n  in  één  ftip  te  faamen  kdm'en* 

EVCL.  XI.  def.  12.  — ^  SC-  p.  33i.  def.  9. 

I.    GEVOLÖ. 

'Er  zyn  derhalven  zo  veéle  driehoeken ,  die  de  naald 
of  pyramide  famenftellen,  en  derzelver  sjfctoi  genoemd 
wolden  ^  sda  het  grondvlak  zyden  beat< 

IL   OKVOLÓ. 

De  Pyramiden  of  Naalden  zyn  dan  driehoekige  vii^» 
Jiantig  &Co  naar  maate  ftet  groAivlak  een  driehoek^, 
een  vierkant  enz.  is.  £n  eene  veelhoekige  of  veelkan^ 
tige  pyramide  e  of  naald  ^km  in  zo  veele  driekancige  ver« 
deeld  worden  9  als  het  grondvlak  zyden  heeft,  mia. 
twee,  zo  als  AV EB:  BVRC;  CV£D:  inFig.109. 
Sc  p.  332*  def.  9* 

IIL    GEVOLG.  ^ 

Eene  Pyramide  of  Naald  t^  ka»  regelmatig  genema> 
worden,  indien  het  gronJvlak  een  regelmatige  veel* 
hoek  is «  en  de  driehoeken ,  die  de  zyden  der  pyramide 
2:yn ,  allen  i^lyke  en  gelykbeénige  Cdus  ook  gdykVormi- 
ge>  driehoeken  zyn.  Waafom  dad  ook  de  loodlyn/ 
éit  uit  den  tof^  01^  hét  grondvlak  wofdt  nedefgéra- 
ten,er  die  in  dit  geval  in  het müidelpiintvaiijiet grond- 
VliA  vftfit,  de  as  vaii  de  ïiaaMe  kan  gtnöettid  WorBen. 

AAiTMiHKiifo.   lodleo  Uien  dus  op  het  'papfer  déo  veelhoek 
bércbryft»  die  het  grondvlak  van  de  naaide  %jfn  moet;  en 

Bb  %  op 


i^  y^  fveüboek  den  dtieboek  dKe  <I# 

^  ipte  der  V^^ggtid:  nl  meo,  door  vouwing  vaa 
j^  moer  ip^  fcrirygctu 

^^^  zullen  dus  gelyhvonnig  zyn  aTs 
-  ^[]^^^  gelykvormlg  zyn  ,  en  de  eveneens 
*  V^*°  het  ook  zyn, 
>^(rfrw/gt,  (door  IV, ,  Bep*  i.>  dat  ook  de 
.  ^  ^a  de  grondvlakken  ,   en  de  ribben  van  de 
j^dcr  gelykvonnige  pyramiden  onderUng  even-» 
^gyn  moeten. 

X. 

fTanneer  men  een  der  vlakken  9  uit  welke  de  lio 
^iimlyke  figuur  beftaat  9  voor  grênéolak  aanneemt  * 
noemt  men  hoogu  van  de  figuur  de  loodlyn  die  uit  den 
tóp  ian  de  figuur  op  dat  grondvlak  nedergelaten  is: 
1^9  zo  het  meest  verheevene  vlak  van  de  %uur  even- 
wydig  is  aan  het  grondvlak ,  is  de  hoogte  van  de  figuur 
de  loodlyn  die  tuslcben  die  ti^ee  evenwydige  vlakken 
b^reepen  is. 

XL 

Alle  lichaamlyke  figuuren ,  welke  uit  verfchil/ende 
veelhoeken  9  hoe  ook  genaamd  9  famengefteld  zyn  9 
worden  veelkantige  lichaamen  Cpoljidra)  genoemd. 

XII. 

Eene  lichaamlyke  figuur  wordt  gez^d  in  eeae  an» 
dere  lichaanïlyke  figuur  befchreeven  te  zyn ,  als  idle 
derzel ver  hoeken  9  of  op«de  boeken  9  of  op  de  ribbeut 
of  op  de  zyden  van  die  laatstgemelde  figuur  rusten. 

Bucu  XI.  Bep.  31  ^  ia  fommige  ukgaaven  van  bet  werk 
'  na  dien  Schryver. 


X  AfL  OvifdeParalkbp.^  Primas ,  m  fyramuhn.  %Z§ 

jLA^BfEBKiNO.  WaDoecr  alle  de  hoeken  van  de  eeneFlgntir, 
pf  op  qlU  de  zyden ,  of  op  4/^  de  ribben  van  de  andere 
Figuar  rusten,  vordt  de  eerstgemelde  gezegd  V9lmaakt9» 
liyk  \n  de  laapcgen^lde  befcbreeven  ce  zyn :  doch  wanneer 
ille  de  boeken  van  de  eerfte  flechrs^,  of  op  un'^i  zyden , 
pf  op  itnigt  rfbben  9  of  la  tmgB  hoeken  der  laatstgemeU 
de  ruften ,  is  de  innchiyving  onvolmaakt.  Zie  verder 
:^XXII«  Voprftel ,  %.  Gevolg. 

XIIL 

'     Beno  Uchaanlyke  figiiU9'ivordt  geaegd  om  eene  an- 
dere figuur  befcbiteven  te  zyti,  wanneer  baaressyden* 
ribben ,  of  hoeken ,  alle  de  hoeken  van  de  laatatg^e}* 
j^e  figuur  raaken. 

lüCL.  XL  Bep.  30? 

I.  V00R8TXI»  Pig.  114. 

Indien  een  lichaamlyke  hoek:  (A)  uit  dde  .vlakke 
hoeken  (B  AD, DAC9CAB)beftaat, zyn  dtoos  twett 
^erzelven  te  faanien  grooter  dan  de  derde#^    - 

EüöL.  XI.  20.  — ^  St.  p.  3S3«  pr.  lf« 
BnaiDiNo.    Zy  L  B  AC  de  gródtfte  der  d^:  men  iklle 
In  het  vlak  dat  langs  CA  en  BA  gaat,  L  B  A I^  s:  ü  BADi 
AB  =  ADi  m«n  trekke  door  E»  BEC:  vervolgens 
CD.  BD. 

BEW7S.  Men  bewyst  eerst  aft  1,  8,  dat  BD  scbEs 
vervolgens  uit  I.  is.  dat  BD  4.  DC  VB^  •  ii^tettte 
volgt  DC  V  EC:  waaruit  door  L  17.  door  het  nèemen 
derforo  van  L  D/\CenBAD,  envan  L  CAEenBA^ 
het  beflult  volgt. 

IL  VOORSTEL.  Fig.  114^ 

•    AHe  de  vlakke  hoeken  welke  eeneo  Ifdiaamlykeii 
hoek  irihnaaken  zyn  klefaier  dtftf  ^er  racfate  hoehtn^ 
KüCL.  XI;  ai.  —  St.p.  354.  pr;  ao;   ^ 
UBÉUUMO.  .llêniMemt^ Ai  ieder  dbv  aSpdén  A'C^  AD« 

Bb  I  A8 


I 

|(^9    XI.  JBmfi:  Over  i^ücïmmlyii  Rgimiiu 

A8^  een  ftip  C,  D,  B,  aodanig  dat  door  deze! ven 
vlak  COB  g^an  kao:  h^tueJK  derbal  ven  met  de  vlakken 
langs  CA  ei)  AD»  CA  «n  AB»  AB  en  AD  gaande, 
lichaamlyke  hoeken  ia  B,  C,  D  maakt. 
Bi^w7S«    BAeo  t>ewys(  eerst  uit  het  e^^rüe  Voorftel  dat  de 
Ibpi  der  zes  vlakke  botken  C\ ^C,  A  B D,  ACB,  ACD, 

.  /^PC»  ADB)  om  B,  om  C,  en  om  p  grooter  is  dan 
de  foffi  der  drie  hoekco  van  d^n  ^  BCD:  en  dut  'dao  a 
rechte  hoeken:  (I,  7.)  (We  fom  aftrekkende  van  de  foni 
der  hoeken  in  de  driehoeken  BAC,  CAD.  DAB,  ea 
de  a  redoe  iMRton  y»r  ó.r^b^  boek^  dffige^fc  zf9 

.    aan  dt  laaftïBfWrtdofj)» (^ •  70  veikrygi vm  w b^Onit 

L  AAKMCRXiNO.  Dit  Bewys  is  eigenlyk  geTc^'kt  VOOr  eeneD 
lichaamlyken  hoek  uit  drie  vlakke  hoejkipo  be&aapde;  boe- 
vel  het  zelve  op  an^j^^re  meer  famengeftelde  hoeken  kan 
toegepast  wot^den.  Dodr  tö  volgende,  door  cl av rus 
voöfigeftekl,  is  i^e^r-aigflmetOt 

vla  ;%»  fp9,  •  «yn  i49  hPPk^Q  vm  alle  ^  drieboefcea 
BVC,  AV 89  eai9,  ,^e  eeaeq  ylakk^  boek  vitmaakea* 
en  waar  van  de97denCB,J3A>^Zf  Jo^^  vlak  9fn,gelyk 

,    aana-  nmal  9E0  ve^l  ff^hte  bo«keq,  ali  bet  grondvlak  zy« 

1  .4e«  he^fr    M^S  ^^^  <>«  hoeken  B  AP,  ABC,  en?»  van 

.  bei  gir<K)4vl»k  fyn  af iy^^k  ^ap  bQt  welfde  (;eta\  rech|:elioe)^en . 
mAi  vier  (II,  11.)  dus  zyn  alle  de  boeken  v^n  de  gemeU 

'    4e;^^)9^(&  :r  aaa  allfc  de  hoeken  van  hél  grond  vJak, 

:    J**  vig  ^^e  bockfn, 

^       Da9  van  all)?  dif  hopkin  ip  de  /gegi^lde  driehoeken  zyn 

^   de  tvee^  *9^  A^Yt  y^^»  '**^  ^^^  «emceHc  ribbe 
VB  hebben  grooter  dan  de  boek  ABC  van  b^  grond- 
vlak met  welken  zy  feaen  lichaamlyken  hoek  uïtmaalken : 
(I.  Voorftel.)        .  ^      '     ^ 
'  Oev«)|sl)iKrd!twederaiydsAGMkkrnde,h^Aeiiaei^ 

ttitmaaken ,  t^  Javanen  l^einer  ^n  vJ^r  |ec)ife  honken* 

a  AA^ooaiM^  Pt6  Vo^fiWaiUt.  Pwtm  wmMi  ^iir  ^^ 

vlak. 


T.Afl<htrieParaMxp.^PfismmfMPfra0lUcn.'$jtg 

vlakke  hoeken  die  efioen  licbsfuiilykcn  hofk  tt;t«afikea 
Miiceavaerti  gdBeerd  »  of  alte  eicfpringen^e  zyn :  maar 
alflt  zo  eeo^e  denelyer  uitTpriogeade »  asdere  lofpfin- 
geuite  lye,  zo  eb  zulks  bet  eem  is  opgenerkt  idpor  itfi 
SeeM.B  fA69  Hffi.  4$  fjiaaé,  df  P^  A^  i75ii.f.7f. 
"Wy  bebbeQ  tQ  bei  XXl.  Voorael  van  bet  JI»  Ppeki^s 
dergiBlyka  .vopr  de  ^eelboekeo  au^ete ^kend.' 

ilL  VOORSTEL.  Pig.  183. 

*  lodien  men  uit  den  top  (A)  van  eenén  licVaanj- 
ILykeQ  fi^ek  iut  dri^  viak|fe  boeken  (B  AC,,,CA1?. 
DAB) beftaande ,  eene  loodlyn (A P) nederlaat  op Jièt 
4riebQeki|g  vIiJc^  <BC,I»^  'l^^elk  door  ide  flippen 
^Cf  B9  D)  op  iodeir  dor  libben  op  gelyke  afftanflen 
CA^C^^AOs:;  AB>iMiitleft  top:  genomen  »gaait{v  zal 
die  loddlyo  AP  op  het  ttiddelpunt  vallen  van  ilen 
ciFkelt  welke  om  deo  gemdden  driehoek  (fi AD)d3e- 
fbfareeven  kM -wwden.  .      % 

•  naeimNO.    Trek  oit  P  de  lynen  PB,  FC,  PDtinen 
'  moef  bèwyaen  dat  óeeze  gelyk  zyn,  bet  2y  het  (Ifp  F  bin- 
nen, het  zy  het  baicen  den  driehoek  B  CD «^alte. 
lEWYs.  In  dedriebfiekenPAQM.DAïtsAC  =  AD, 

.   ^  A?  f^  A?»  4  in  P  recht:  du9  (I.  ii,  Gev.  (}.)  is  P.D  = 
^\  PC:  insgelyks,  in  /^^  PAt  en  PAB,  is  PC  =5  PB: 
.     dus' PD  :;rPCz:PB:enP^  bet.mlddelpunt  van  den 
cirkel  ^m  den  driehoek  befchreeven.   - 

I,  GE  vota. 

Do»  Dop  APa=QopAC-.aopPC.CIli7*Oev.j.) 

IJ.     GEVOLG.      ^ 


'  * 


Bier  oU  blykt  boe  raen  uit  driegegeeven  vlakke  hoeken, 
waar  van  er  twee  kleiner  zyn  dan  de  derde,  en  dié  ;e  faa* 
men  kJejner  zyn  dan  vier  rechte,  ^eq^o  (jcbaamlyken  boek 
jnaaken.kaQ, 

Want  men  neenè  £B  =  AÈ  =  AD.    Men  trekke  de 

Sb  4  grond* 


^9%    XL  Soeki  Ottrr  ie  Mamfyke  Fsgnurnf. 

gronAynen  BC,  CD,  BD :  en  nutke  uit  dezeliren  eenen 
tlrfehóek.  CIH.  B.  der  Werkftukkea ,  het  1.  Werk(l:.>    Mea 
befchryve  om  dien  driehoek  eeaen  cirkel  (V.  B.  5  Werk- 
Üuk)  wair  van  P  bet  middelpunt  4s«   Men  richie  Qic  P  op 
het  vlak  BCD  eene  loodlyn  PA.  CX.  4:   AanmeikiDg :) 
men  mttke  PA  zodanig  dat  Q  op  PA  =  b  op  AC—  Q 
op  P  C:  (B.  III ,  26  Werkftuk  O  men  trekke  A  B  »  A  C  ,  A  D  r 
en  de  vlakken  die  langs  AB ,  A  D  en  B  D:  A  B»  AC  eo  BC: 
AC,  A O  en  CD  gaan,  sollen  den  gevraagden  licbaamfjken 
boek.uitmaaken. 
I.  AAUUEKKtVQ.   Dit  !s  faet  23  VooHlel  In  het  XL  B»  van 

XOCLEDfiS. 

IJ.  lAHHBRKoro.  Dit  Voorfte!  gaat  niet  door  voor  da  Ifc. 
httmiyke  hoeken  die  oic  meer  dan  <lrle  vlakke  hoeken  be- 
ftaan:  omdat,  al  a^n  derihbeo(AV»  BV,  CV»DV, 
BV  Fig.  109.)  gelyk,  dé  ftfppen  A ,  B »  C',  D^  E  niet 
«leooa.ia  éte  vhk  ayn:  daar  ia  tegendeel  drie  fiippen  B, 
C,  D,  (Fig.  1830  s<cb*lt<XMlo^  vlak  bevinden.  ^>o^ 

*  wanneer  dit  yiaatt  heeft  voor  den  Hchaamlykea  boek  olt 
meer  dan  drie  platte  Jioeken  famenigeaeld ,  dao  beefc  die 
VoofAel  ook  plaata. 

IV.  VOORSTEL.  Fig.  184. 

Twee  lichaamlyke  hoeken  (Penh)  ieder  uit  dné- 
vlakke  hoeken  (GFH,  GFI.  IFH%  en  MAD, 
MAC,  CAD) beftaande , zyn gelyk» indien, wanneer 
in  beiden  eene  vlakke  hoek  gelyk  ia»  C^  GFH  =:  L 
M  AD)  de  ribben  dfe  ovef  die  gdyke  hoeken  ftaan,  in 
bdden ,  niet  hét  vlak  van  dien  boek  de  zelfde  ftdb'ng 
hebben  C- 1 F  L  =:  t  C  A  E) :  en  het  vlak  dat  langs  die 
ribbe  loodrecht  op  het  vlak  van  den  gelyken  hoek 
ftaat , .  denzelven  in  belden  io  de  welfde  reeden  ver* 
deelt. 

bërsidivo.    2^7  i  L  de  loodljn  uit  I  op  het  vlak  FGH  oe* 
.  dergelaaten:  'trek  F  L  en  iq^t  L  de  Ij^n  GLH;  vcrvoU 

gensTI,  IH. 
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ZyCA  zsFl:  CEdc  loodlyn  uit  Cophet  vlak  MAD 
nedergdaaten :  ink  AE:  dot  Is  (lLfiep.4.)  L  C  AE  z=z 
L  IFJL 

ZyMA  r:  6F:  mkdoorM^EdeljQ  MED:  vet., 
volgens  MC»  CD* 

Aden  moet  bewyten  dat  2,  MACs=LOFlea  LCAO 
s=  LIFH. 

BKWYs*  In  de  driehoeten  FLI  en  E  AC»  is  AC  :a;  FI* 
£•  CAE  s  i  IFL.*  L  FLI  s  LAEC  =  iTduf  iK 
AErrFL:  LlaaEC:  (I,  8.; 
vorftêf  ^  GFL:  l  LFH  ssLMAEsLEAD.  (onder. 
ftel)  dus  (III,  8.)  1 

/.OFL4.  LLFH:LMAB-|-£EAD  rrLGFL: 

.        X.MAS  =  LLFH:  LEAa 
«•  of  , 

XGFH:LMAD  ==  AGFLjXMAE  =  iLFHr 

l  SAO 

en  dos (III,  j^3  om  dat  L  GFH  s:  L  M  AD 

is  a^  L  GFI^  qp  Z.  M AE  en  L  LFH  =  L  EADI 
Dusiftinde  ^^^GFL  en  MAE» 
-    GFsMA:FL=:AE:enlGFL=5LMAE(N^2,) 
dus  3^  ^  F.GL  =:.i  AME;  on  GL  3  ME.  (I»  8J 

4<>.  Op  de  aelfide  wyse  in  A.^  LFH  en  EAD  !• 
LH  =  ED- 

En  dttüt  in  Ai^  OLIenMEC^is  ] 

LI  SS  EC  (N».  i.:)  GL  =  ME  (N^  3O  ! 

L  OLI  S  L  s  MEC:  dus  (L  8.) 

5«.MC=  GL 

6^  Op  de  zelfde  wyze:  IH  ss  CD»   . 

dostaiiA^OFI  e^MAC»  GF=  MA:FI=s  AC 
.    (bereid) :  /  en  GI  =  MC  N^  6.  dus 

7«.  L  GFl  =  L  MAC  CL  ia:)  en  op'de  zelfde  wyze 

ilfüzs:  tCAa 

Bb  ƒ  L  ox« 


/■ 

grmuflynen  BC,  CD,  BD ;  en  r  ,^ 

befchryve  om  dien  irieho.'        ^Tj^,  J*?  ^  '"»  «« 

het  Thk  BCD  eene  '     V'«'*^;«««o«  beeft,  dan  uit 
V   »  4  .«<i,     /'^  ""«"»  ^^  w  trekken,  vertot 

"'i  ;  il     A^X    £aE=:  FL  f  maakea.  uit  E.  *C 

cii  de  vlakken  die  i    ^•^'_ . .  ^        .  .         „  _,     ,  ^ 

AC  AD  en  CD     '^  ^^^  ^^  richten s  BC  gtlyk  atoLI 

hoek.ultmaaker     ^^^/^  ^/Jf^"^  ^^  j"*^  ^^  «««• 

I  AAffMiEKïv  4^'«WQA«iADa8iatti  »m«nmc|t/ici  tiak 

II  ^  ..^^ /Acöaamlykcn  hoek  F. 

IJ.  AMMMW  ^^    «X       • 

ftiai»  ^      i!»   OE^OLG.  . 

/!( Qmgeke^de  yap  f^U  Vpo^flel,  ^rauir  vap  de.  waar^iéid 

',  Act  oog  loopt,  levert  dé  3s'pK)pofltIe  van  ïutttoiet'XL 

yoel:  0^:  pamelyk:  „Indien  twee  vlakke  boeken,  GFH, 

,f  MAD,  ondeillng-^lyk  %yn,  en  men  aft  de  toppen  F  en 

99  A  twee  rechte  lynen  -Fl,  A^,  in  een  aiitier  vlak  tfékt, 

39  welke  met  de  zyden  der  gegeevan  boette,  boeken  maa- 

^^ken  die  ooderilbg  gelyk  tfyn  8  "bttteiklyk  L  MAC  = 

V  L  0¥l:  L  CAb  ss  L'lFH:  tnnneo  oleeeoige  fl^n 

^,  C  em  I4n  dit  lynen^  ópido  viaktoeixde»  gtgeevene  hooken 

^,  MAD,GFH  loodlynen  C E,  I L  laat  valieo«  fio  de Itip- 

,,  pen  daar  die  loodlynen  vallen  mfct  4fc  fgPC^o  ^'^  boifpren 

,,  door  lynifi  (E  AV  LF>  vcreenigt  («uill^  de  toekan  9  /^  C  • 

M  L F 1, welke  die  lynfn  i^ec  4e  giegififie-jpQdIjiieii  maliën, 

99  onderling  gelyk  zyn.*' 


Indien  men  een  parallelopipedinu  ^A^^êtcHt  door 
een  vlak  dat  door  de  diagonalen  der  tegeoovtr  el* 
ikandér  ftaande  ^atallelogrammen  (B  D  M  OF)  püt ; 
zal  het  zelve  in  twee  gejykg,  en  'gelykVDnnige  deelea 
VcWéeld  worden,         / 


\ 
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1  ^•'^  m  Jiet  I.  Gevolg  vap  de  VI.  £«. 

#,      «^  li     GEVOLG. 

j^  dcelen  wtar  in  het  parallelopipedum  op 

.  erdedc}  word  zyn  driehoekige  prismas »  of 
^VlU.  Bepaallng.) 

''  IL  aivQLG. 

u\i$  iê  een  ^driehoekig  prisma  de  helft  van  een  pa« 
illeloplpedünit  wiens  grondvlak  het  aangevulde  paral- 
klogram  van  het  grondvlak  van  hët  prisma  Is ,  en  wiens 
zyden  de  parallelogrammen  zyn  yan  het  prisma»  Wel« 
ke  op  d^  zyden  van  deszelfi  grondvlak  ftaan^  ed  de 
selfde  ftelling  op  het  grondvlak  hebben. 

IIL   OBVOLO. 

Indien  men  de  diagonaal  B F  van  dit  vlak  BDGF  trdst» 
kan  men  4sBtIve  ais  de  diagmud  van  het  paralielopipedam 
MnzieD :  %o  9I1  ook  de  lyo  vao  den  boek  C  tot  itn  bonk  B 
of  van  A  tot  E  getrokken ,  diagonaal  ayp  aoude ;  eo  bet  b 
Olet  ipinder  klaajblykelyk ,  dat  atle  die  diagopaalen  zich  In 
één  (lip  ontmoeten ,  en  zich  aldaar  in  twee  gelyke  deelea 
fnyden:  gelyk  ook,  indien  ment  zo  aU  in  Figuur  120,  vlak- 
ken f  VXM,  'a  ÜTI,  KRWy>  door  het*  midden  der 
cegen  over  elkander  flaandé  zyden  liet  gaan,  de  gemeene 
(heeden  dier  vlakken  en  de  diagonaalep  zich  onderling  ia 
bet  geoielde  flip  in  twee  gelyke  deelen  Dijden  zouden. 

IDCL.  xr.  39^ 

VI.   vooestijIh  Fig.  115. 

Indien  een  parallelopipedum  <BF),  door  een  vlak 
(O  C)  cefticeden  wordt  dat  evenwrydig  is  aan  dcf  te- 
gen over  elkander  ftaande  vla&ken'^H ,  LM)  zul* 

Uen 


Spd    XL  Boek :  Over  de  Uchaamlyie  Peuren; 

len  de  doelen  (B G ,  GD)  tot  elkander  llaao  zo aK 

liuntic  grondvlakkcfl  CIG9  GM.)  ^ 
BiKi..  XL  a5« 
3ULEIDIV9.  Men  vtrlenge  de  lyn  H6P,  INM  «edoi 
^df :  eo  oeeme  in  dez^lven  een  geijrk  getal  deeleo ,  ieda 
geiyk  aai)  H  O  a^n  den  ^enen  en  ieder  gelyk  aan  GF  m 
den  anderen  kant  ï  Men  volmaake  de  c^q  PH,  Ü(^ 
enz.,  FE,  Ec  enz.  zo  als  ook  de  Uchaamea  MH,  RQ» 
FV  •  Vc  enz.  welke\ire  gelyke  parallelopipeda  zyn  zal* 
len  C7  en  5  Bepaaling)  en  allen  flechca  ab  't  vaie  de  ?ct« 
lenging  van  bet  gege^ven  paralielQpi|iediim  ulctnaakeii* 

,    lawYC    Dit  het  3.  Voo^flel  van  het  III.  fioek. 

AAHMEBziKO.  Het  is  volftrekt  bet  «eJfde  bewys  da  da( 
van  het  VI.  Voo|üel  van  het  IV.  Boek:  en  men  ziet  dsl 
beide  de  Voorflellen  ook  van  den  zelfden  aait  i^n.  Z| 
behben  bet  zelfde  onderwerp »  doch  bet  eene  dient  voor 
de  driehoeken  of  paraUdograduaen,  het  andere  voorde 

,  parallelopipeda. 

VIL   VOORSTEL.  Fig.  116.  117; 

Parallelopipeda  CM  B » N  E^  die  op  het  zelfde  grond* 
vlak  ffaian»  (KLAf  N)  en  de  zelfile  hoogte  hebbeo» 
fff  dus  tusfchen  de  zelfdQ  evenwydige  vlakken  h^gre^ 
fen  zyn,  zyn  gelyk, 

zücu  XI.  29.  3p.  —  S.  p.  3(J4*  pt.  «. 
I.  oavAL.  Fig.  1 16'  Wanneer  de  parallelogramfflen  A  H  M  Ij 
en  NIFM»  ao  ala  oQk  de  parallelogrammen  BDLK  ef 
KCEI<  van  de  beid^  parallelopi^da  in  dezelfde  vlakke) 
ftaan:  en  alleen  de  parallelograuimen  ICKN  en  AbKN' 
EFLMenHDLMin  ver fchillende  vlakken  zyn. 
azwTs. '  Men  bewyst"  eerst  dat  hec  prisma  A  B  C I N  K  el 
het  prisma  HDEFML  gelyk  zyn,  om  dat  zy  uit  gelylti 
en  op  dezelfde  wyze  geplaatlle  vlakken  beflaan :  het  geel 
uit  II,  i  beweezen  wordt:  en  dan  wordt  het  Voordel  o| 
gemaakt  met  van  die  gelyke  prismas  een  gemeen  ftak  Hl 

/  CIO 
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ClOPafteneeaien,  en  er  eea  gemetti  ftuk  LMNKPO 
hf  te  voegen. 

II.  OEVAL.    Fig.  XI 7,    Wanneer  niet  alleen  de  qq 
ICKNenFEL^Min  andere  vlakken  (laan  dan  de  qq 

'  ABKN  en  HDLM,  maar  ook  de  DD  NIFM  en 
'K  C  £  Lr  in  andere  vlakken  (laan  dan  deaa  A  li  M  N eq 
B  D  L  K :  zo  dat  het  parallelopipedum  N  K  ten  o^izichte 
van  het  parallelopipediüffl  M  B »  aan  belde  kanten  belt. 
BCRBZOiBio.  Men  verlengt  de lynen  EC,FI,ABpHD^ 
ao  dat  2f  2lch  in  P»  Q,  R»  O  fnyden :  waar  door  een  pa« 
rallelopipeduoi  PQRLMON  gcbooren  wordt  »  dac 
met  betrekking  20  wel  tot  het  parallelopipedam  MB ,  ali 
tot  bet  ptrallelopipedum  N  E,  In  het  eerde  geval  ftaat. 
BKWTs.    Uit  het  eerde  gevah 

L  AABMi&KiNG.  De  reeden  van  de  gevolgtrekkjng  m  dus  ia 
het  Voordel  vertneld ,  blykt  uit  X,  7.  het  L  Gevoig  en  X. 
Bepaaling  van  dit  Boek. 

IL  aANUBaxiNG.  Men  ziet  dat  het  bewyi  van  het  eerde  ge* 
val  juist  bet  zelfde  is  en  op  de  zelfde  gronden  dtunt  als 
dat  van  bet  L  Voordel  van  het  IL  Boek  ,   bebalven  dac 

.hier  van  paralleloplpeda,  daar  van  parallelogrammen  ge« 
fprooken  wordt. 

r 

GRYOLO» 

Dus  18  een  fcfaeefhoeUg  parallelopipedum  gelyk 
aan  een  recbthoekig ,  dat  op  het  zelfde  grondvlak 
daat,  en  de  zelfde  hoogte  beeft:  en  dus  zullen  in  dit 
paralleloplpedubi  de  zyden  van  de  parallelbgrammen , 
a^elke  rechthoekig  op  bet  grondvlak  daan,  gelyk  zyn 
lan  de  hoogte  van  dat  fcheefboekig  parallelopipedum : 
lat  is  aan  de  loodlyn  die  tusfchen  het  grondvlak  en 
Ie  bovenfte  oppervlakte  der  beide  parallclppipcda 
iegre^eo  Is. 

;  VIII.   VOORSTEL.  Pig.  X18. 

;  Parallelopipcda  die  op  gelyke  grondvlakken  (EC, 

\   co 

\ 


40O    XL  Boek  i  Over  de  SOamlyke  Fïguuren: 

.  sdyk  zyn  aan  derxeiv«r  groodvlakken :  en  Afl,  en  PN 

*  aan  derzelver  hoogten* 

Men  neeme  op  AH,  Hl  S  PN:  en  Oelle  dat  door  I 
ket  vlak  1 KEL  eveowydig  aan  HF  en  dus  aan  B  D  gaat. 
uwTs.  Uic  bet  IX.  en  X.  Voordel  en  UI.  lo.  en  het 
IV.  Axioma. 
L  AAKicERKtiiG.  Het  IX.  en  X.  Vborftel  zyn  byxondere  ge* 
vallen  van  dit:  doch  dit  kan  niet  beweezen  worden  xooder 
dat  de  beide  voorgaandea  het  zyn.    Wy  hebben  reeds  te 

•  vooren  meer  dan  een  dergelyke  voorbeeklen  ontmoet, 
inzonderheid  ia  het  VIL  Voordel  van  het  IV.  Boek,  dat 
joist  het  zelfde  Is  als  dit  bebalven  dst  dsar  van  parallelo- 
grammen  en  dus  van  grmilyntn ,  hier  van  paraUelopipeda 

.  ca  dus  van  gmuMMen  gefproken  wordt. 

L    GEVOLG,  ^ 

Incfien  vcrfcfaillende  paraUelopipeda  g^Iyk  zyn* 

ftaan  derzelver  hoogten  ui  omgek^rde  reeden  van  de 

grondvlakken. 

socL.  Xi.  34*  -*-*  S.  p.  367.  pr.  6. 

IL  AAMMBAUifs.  Bucuofis  bewyst  dit  reditfirecks  «  byna 
op  de  zelfde  wyze  als  de  23.  propofitie  van  zyn  VI.  Bock » 
90  als  wy  het  io  IV.  7 ,  Aanm.  gezegd  hebben :  hy  maakt  cene 
dergelyke  bereiding  als  wy  gemaakt  hebben:  'er  zy  dan  een 
parallelopipedum  Q,  gelyk  aan  het  paraljelopipedom  A  F 
waar  van  g  het  grondvlak ,  h  de  hoogte  is ,-  eo  zy  in  hea 
ander  parallelopidom  IF^IHsi^idatls 
parallelop.  IF:  Q  =5  HF: ;:  of 
panllelop.  IF:  parallelop.  AF  =:  HF:  g:  maar 

, parallelop.  IF:  parallelop.  AF  =  IM:  AM  =  IH:  AH 
i«»HF:^srIH:  AH. 

IL    GBVOLG. 

Indien  het  grondvlak  HF  tot  het  grondvlak  NO 
ftatt  20  als  m  X  n  :  i  :  en  indien  de  hoogte  van  het 

pa- 


j>araUeIopipedum  hj^i  h  maaien  de  boogte  van  het 
parallelopipedum  Z  bevat ;  beeft  men  parallelo- 
pipëdum  AF:  parallelopip.  Z=:mXfixA:ieD 
iiu8  (III,  9)  indien  nien  het  Jjarallelopipedum  2  voor 
dt  eenheid  aanneemt,  of  vóór  dè  gemeene  maat,  is  bet 
getal,  dat  den  inhoud  van  hét  parallelopipedum  At* 
uitdrukt,  gelyk  aan  w  x  »  x  /;:  dat  is,  het  parallelo. 
pipedum  A  F  zal  zo  veele  parallelopipeda  gelyk  aan 
Z  bevatten,  als  ër  éénheed^cn  zyn  in  hét  getal 
m  X  «  X  /i      ' 

Men  néémt  doorgaans  tot  parallelopipédut^  Z,  dat 
tot  maat  dient ,  of  voor  eenheid  gebruikt  wordt , 
iiiet  alleen  éen  rechthoekig  parallelopipedum ,  waar 
van  de  reeden  uit  het  gevolg  van  het  VlIÏ.  Voofftel 
blykt;  maar  zodanig  eèri,  Waarin  tevens  de  zydeii 
van  het  grondvlak  onderling  gelyk  zyn ,  dat  is ,  wèlk^ 
grondvlak  een  vierkant  is  ^  waarvan  de  ree- 
den uit  het  7de  Gevolg  van  IV,  7^  genoegzaam  blykt  j 
èn  welks  hoogte  gelyk  is  aan  de  zyde  van  het 
grondvlak:  dat  is,  men  neemt  voor  de  maat  van  allé 
parallelopipeda,  voorde  wn^id  omderzelver  lichaam- 
!ykeri  inlioud  te  meeten  i  een'  Cahus  waarvan  dè  zyde 
die  eenheid  is  welke  tot  het  meeten  der  zyden  AH, 
HG,  G F  gebruikt  wordt:  byv.  één  rfirfm,  één  voet^ 
ééne  mdé  enz.  en  men  noemt  dien  CtiAus  de  CubUJie^ 
éénheid^  om  dezelve  te  öndérfcheidèn  zo  wel  van  de 
kngtem  eenheid  die  ter  meeting  van  aifllanden  of  lengten* 
dient,  als  vait  de  tierkante-  iinheid  die  ter  tóeeting  v^n 
vlakke  ISguurén  gebruikt  Wordt.  Düs,  Indieö  hfet 
parallelopipedum  AF  10 voeten  bedraagt,  zaldit ge- 
tal 10  Cubieke  voeten  aanduiden:  dat  is  f  dat  hét  gel}^ 
}t  a^  10  CuH  wier  zyden  ieder  éénen  voet  bednia'gen; 


J 


4oa    XL  Bock :  Over  êi  Hcbamfyhi  Figmn^ 

III.    GEVOLG» 

Hier  uit  volgt  dat  enkele  en  Cubieke  ééohedèö  vaa 
vcrfchillendêbenaaming  tot  elkander  ftaanals  het  getal 
OTderdeelen ,  die  de  enkele  éénheid  bev^t ,  lot  deöCJofctf 
of  de  derde  magt  van  dat  getal:  dus  behelst  iin  voet  i% 
duimen,  Hn  vierkante  voet  ia  maal  ia  of  144  vUrkan- 
te  duimen ,  en  één  cubieke  voet ,  ia  mail  ia  maal 
I  a ,  of  1728  Cuhieie  duimen,    tMt  is  het  geen  eucli- 
DES  in  de  is.  propofitie  van  zyn  VIII.  Boek  bewyst: 
dat  namelyk  een  Cuhiek  getal  tot  een  CuUek  getal  ftaat 
in  dè  driedubbele  reeden  der  zyden. 
11.  MWMcRKiKo.    Men  ziet  hieruit ,  hoe  men  met  eücli* 
DU  (yil*  bep.  17.)  ,hct  produft  van  diie  getalen  een  /«ie- 
baamlyk  getal  (nawerus  felidusy noemen  kin,  waar  van  de 
getaten  die  hetzelve  voortbrengen  de  zyden  zyn ;  dat  Ji- 
chaamlfke  gecalen  in  de  (bmengeilelde  reeden  ftaan  hunoec 
wortden:  eii  dat  gelytcitmige  HehmUyke  géealen  aodanige 
zjn  wier  worteli  eveiircedjg  «yn. 
«üCL.  VU.  bep.  «I. 

IV.  GiVOLG* 

Uit  het  tweede  Gevolg  blykt,  hoe  en  in  welken 
zhi  men  zeggen  kan; 

1°.  Dat  de  vermenigvuldiging  van  drie  lynen  bet 
rechthoekig  paralletopipedum  op  dezelven  ^maakt 
uitdrukte  en  |;ev(^glyk  hoe  eene  reeden  lA  drie 
reedens  fameagefteld  door  bet  rechthoekig  paralle- 
lopipedum  van  die  lynen ,  welke  de  enkele  reedens 
uitdrukken ,  en  eeae  driedubbele  raeden  door  den 
cubus  op  eene  lya«  aaogeweeasen  worden  t  en  dxar* 
meede  overeenkomen* 

a"".  Dat  de  inhoud  van  een  paddlelc^peduffl  uit- 
gedrukt kan  worden  door  het  product  van  het  grond- 
vlak vermenigvuldigd  door  de  hoogte  9  en  dat  dit 

over- 
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overeenkomt  met  het  Gevplg  van  ons  VI|L  Voor« 
fteL 

£n  i^sgelyks  dat  de  inhoud  van  een  Cubus  uitge« 
4rukc  kan  wordeit  door  de  derde  magt  of  den  Cubua 
yan  deaxelft  ayde. 

Voor  het  oye lige  kan  men  hierop  de  ^ü.  Aanmerking  op 
bet  VU.  Vfwü^  vfo  |ipt  IV.  Bock,  (bl.  157)  toepasfen. 

V.  GEVOLG. 

Zo  dan  het  getal  eenheden  »  waar  door  de  inhoud  van 
cenea  Cobua  iiiegedrukC  wordt ,  geen  Cübkk  getal  is ,  is  de 
^yde  van  dien  cttbus  altoos  rnmeetbaar  met  betrekking  tot  do 
eenheid  die  de  lengte  meet. 

♦         VI.    GEVOLG. 

Indien  s^  de  iohou(}e,n  v^  twee  paxail^oj^lpeda  door 
I  en  it  de  grondvlakken  door  Q  en  g ,  de  hoogten  door 
U  enh  uitdrukt,  is  ons  Vqorflei  dit 

en  ,dus 
1".  Zo  bet  g^opdylak  pimieetbaar  Js  tQC  Iffit  grondvjbk» 
of  (Je  hoogte  Jt9,t4e  hoogte,  doch  niet  beiden  té  gelyk  .^ul- 
le;i  QOk  (S}1,  R9«^^  JCI.  flep,  i  Oev.)  de  inhouden  l^n  i 
onde«linp  pïweeibaar  ayn:  dat  Js,^eene  lichaaiplyie  va^m^ 
tfi  aal  ^cfcraclvcr  gecieeue  maat  kunnen  ^y?. 

a^ï[Q4wp  ep  hoekte  en  ^ondlyn  vqn  beide  de^mile^ 
lopipe49  on^erlbig  Qrmv^ibm' zjp ,  ^  (^r^deplvan 
de  inhou^^p  4  en  i  .n^eeiba^  zyn. 

Byv.  indien  m^  jLn  fig.  jg.  .O^It  ,^t  p  op  Af:  .qi  op 
»?  =S  ly.  ypo  .^o  ^s  .YV  te  KOqwn  jlV ,  7-  |ÏX  5c^. 
M^  4.  QP  W.  15*. gf»!«4:bAbtien!  e^nm  opdfeilylrfe 
vierkanten  parallelopipeda  fielt  waarvandeboQgceOj^^als 
VS  :  V3f  en  dqs  onderiiog  cmm^tbaar,  Mi^en  diepa« 
xalleloplda  u0  elkander  daan  als  15  X  1^5  :  V60  X  V^  t 
of  ala  15X  1^5  :  KX8o,  of  als  iSXyjiysóX  y  $ 

Ce  a  SS 


\ 


4^4    ^'-  ^ö^"^-  O^^  ^^  lichaamïyh  Ftguuteté 

£  15  :  6,  en  (ku9  zyn  de  paraIlelopiped&  onderling  mèe& 

baar. 

3«.  Cubi  zelf  kufineo  onderling  onmeetbaar  z]rn  :  en  dtC 
heeft  altoos  plaata  wanneer  de  lynen,op  welke  zy  gefteld  wor- 
den ,  onmeetbaar  in  lengte,  doch  meetbaar  in  macht  zyn ;  bf 
voorbeeld,  de  Cubi .  iftXtt  op  de  diagonaal » en  op  de  zjrde 
van  een  ?ierkant  gemaakt  worden,  z^n  onderling  onmeei» 
baar :  doch  Cubi  zyn  onderling  moecbaar  als  zy  gefield  wot« 
den  op  lynen  die  in  lengte  meetbaar  zyn ,  of  die  aangeweeïeil 

i»orden  door  getalen  die  y  genoemd  worden  van  een  ge» 
ui  dat  geen  OMiï  getal  isj  zo  als  door  f/2,  of  f/3:  entr 

XII.    VOORSTEL. 

Gelykvonnige  Parallelopipeda  %  zo*  aU  oot  ttt6 
Cub( ,  ftaan  tot  elkander  in  driedubbele  reeden  Hun^ 
ner  eveneensftaande  ^den< 

EtJCL.  XI.  33.  —  ^t-  P»  3Ö9'  fr-  1* 
BBWTs.    Uit  het  XI.  Voorflel,  IV,  15»  eblll^  ir,  14. 
AANMBBKiiia.    Wy  hebbeQ  in  de  Aanmerking  op  cfe  irdr 
bep.  v^n  ons  IIL  Boek  gezegd  dat  die  uitdrukking  drie- 
Mbhek  f  aden  in  den  eerden  opflag  eene  andere  beteekenït 
by  lUCLiDza  fchynt  te  hebben  dan  by  onst  en  wy  hebben 
In  de  Aanmerking  op  het  XlV.  Voordel  van  dat  zdfde 
boek  getoond  hoe  beide  de  beteekenlsfen  in  de  daad  oyycr^ 
eenkomen»  Volgens  d^  beteekenis,  doorst/CLinis  aan  bet 
woord  driedubbele  reeden  gegeeven ,  moet  men  bewyzen , 
dat  de  beide  gegeeven  parallelopipeda  het  eefde  eff  het 
^tfte zyn  van  vier  geduüHg  evenreedige  parallelopipeda; 
en  dat  boven  dien  dat  eerfte  en  het  tweede  in  dezelfde 
feeden  ftaan  als  de  eveneensAaande  zyden  der  tWco  ge- 
geevene. 

Ihflen  fielle  dat  gegeeven  zyn  de  twee  geTykvoroiigeparal. 
Idopipeda  31  en  O:  eo  dat  de  twee  Iyil€n  die  de  paraf/e' 
logrammen  uitmaakcn  welke  de  gelykvonnige  grondvlakken 
zyn  van  91  en  9  >  uitgedrukt  worden  door  e  en  a,  ben  d:f 

do 


\ 


> 
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ca  de  zyde  van  het  opftaande  paiallelogram  in  ieder 
door  d  en  d:  meo  (lelie  twee  audere  parallelopipéda 
SB  en  ^  beide  gelykboekig  m^c  31  en  dus  ook  met  <9 1 
laaten  ^,  a,  «o  d  de  rebben  zyn  van  S;  en  d,  a,  en  d 
de  ribben  van  ^:  d^n  bebben  parallelopipéda  ^  en  S^  de 
«elfde  hoogte  «indien. men  de  parallelo^rampien  uit  8  en  a, 
fl  en  1^  voor  grondvlakken  aanneemt:  insg^lyks  l^ebbeq  de 
paiallelopipeda  SB  en  C  dezelfde  hoogte,  indien  de  parai* 
lelogrammen  uit  a  en  a  ,  en  uit  a  en  d  de  grondvlakken 
sffn  :  en  elndelyk  hebben  de  parallelopipéda  C  en  9  de 
^elfde  hoogte ,  zo  men  de  parallelogrammen  uit  a  en  d 
en  ö  en  4  voor  grondvlakken  aanziet :  dus  is  door  Voor- 

ftel  3fl.cn  IV,  1$. 

^ :  SB  1=  p)  uit  a  en  a:  m  uit  a  en  d  =;:  a  ;  d      , 

16 :  C  =  □  uit  j|  en  a:  o  uit  a  en  d  ==  a :  d 

df !  tP  =:  m  git  a  en  d :  c:]  ö  en  d  =  ^  ■'  h 

l^aar  omctac  de  parallelopipéda  3  en  9  gelykvormig  zyn ,  is 

(Bep.Vl.Gcv.3.)  a  :  d  ac  a  :  d  =?  a  :  ö 

en  dus  Is  7:  Ü,  SB.  C  9:  dus  ook  (ill.  14.) 

51  :  »  =  a^•  SB'  =^  a'  :  d'  =S  (^» :  d':  dat  be, 
lyeezen  moest  worden. 

L    OEVOLQ. 

• 

tfus  komt  de  cubus  op  èene  lyn  overeen  met 
liet  geen  men  de  derde  magt  van  eene  lyn  noemen 
kan ,  dat  i^ »  p^t  de  derde  magt  van  het  getal  dat 
de  leogte  y^n  die'  lyn  uitdrukt.  Zie  IIL  Boek ,  Bep. 
4. :  en  liet  4.  Qevolg  van  bet  voorgaand^  VoorfteL 

IL   OEVOLG. 

Ipdieo  vier  lynen  evenreedig  zyn  \  zullen  de  gelyk* 
vormige  parallelopipéda  op  dezelven  gelykvormig  ge* 
field  I  insgelyka  evenreedig  zyn  9  eo  omgekeerd. 
(Uit  dit  Voordel  en  Ulo  lo,'  Gevolg  xO 

Cc  3  ÏIlon- 
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IIL    GEVOLG» 

Uit  dit  Voorftcl ,  vergelecken  met  het  a  en  3de  Giétrolg 
van  het  XL  Voorftel.  Wytt,  iii  welkieii  «In  iücuom  beeft 
kunnen  neggen  in  de  19^.  propofitle  tab  zj^n  VlIL  Boek, 
„  dat  gelykvonnlgc  Ilchaamlyfce  getalen  W  dé  driedobbele 
,  reeden  ftaan  hunner  evenecniftaande  zyden,  êh  prop.  47 
li  datzy  ftaan  als  een  Cublek  getal  tot  een  Cuftiek  getiü/* 

IV.  GBVOLG. 

Zo  drie  lynA  geduurig  evenréedig  zyh ,  is  hèt  putaOelo- 
pipedum  ,  dat  uit  die  drlelynen  gemaakt  wórdt,  gelyk  aaa 
bet  gelykzydig  paiaHelopipedum  dat  uk  de  rfilddelfté  gcmaifcc 
wordt,  en  gelykhoeklg  is  met  het  eerstgémeldé:  eb  diit  is 
ook  de  Cttbus  op  de  middel  fte  lyn  gelyk  éaA  het  rechthoekig 
paralletópipedum  uit  de  drie  iyflen  famèngcfte!^, 
EücL.  XI.  3Ö.  —  S.  p.  3*2.  pr.  9. 

'      V.    GEVOLG. 

Indien  vier  lyncn  geduurig  evèörtódlg  zyn  ,  fbttn 
4e  Cubus  op  de  ecrile  tot  die  op  dé  tti^eecJè,  20  Als  de 
ecrfte  lyn  tot  de  laatfte :  (Uit  dit  Vóorflêl  en  IIT.,  U) 

I.  AANwERKiNo.  Hfcr  uft  Blytó  m  wetten  zte  «ucLroBS  h^ft 
kunnen  zeggen  CVIU.  Boek.  19  en  ai  t^rdp.)  „  dit  et 
,.  cusfchen  twee  gelykvormige  lickftamlyke  getalen  twee 

middelevenreedigen  vallen :  en  omgekeerd ,  dat .  Indien  *er 
tusfchen  iwee  getalen  twee  midderèvenree^ge  ^Iten, 
.,  die  getalen  gelykvormfge  lichakwlyte  getaleó  ijiu 

II.  AAKMEaKiKO.  Hier  uit  vórgt  eerder  Aaf  htt  Veraainfc 
vraagftuk  om  een'  cubus  te  vindeö  wc^e  bet  ÜiAt^d  tj 
van  ceneö  gcgeevcü  cubus.  op  dit  vraagftuk  nftléèiiH'.  twee 

«oniddelevenredigen  te  vinden  tutfthen  twee  iynen  waar 
van  de  tweede  het  dubbeld  is  van  de  eerfte :  een  vraagftuk 
het  welk  builen  de  paaien  van  de  MeeCküiüè ,  In  den 
!lrlktftcn  zin  der  ouden  genomen .  göfteld  ts.  Èlè  dè  Aai* 
nerking  op  ^ec  XX.  Werkthik  van  ons  I.  Bt^. 

XIIL   VOÓRS'Tftt.  3^ig.  I^ó. 

Infien  men  cene  lyn  (AG)  in  twee  ^ïdö  (Al* 

IG) 


%9 
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» 

I  Cj  naar  willekeur  verdeelt »  zal  de  cubus  op  de 
geheele  lyn  gemaakt  gelyk  zyn  aïn  de  fom  van  de 
cubi  vgii  ieder  deel ,  ra  vw  bet  drievoud  der 
paralleJoi^peda  uit  bet  vi^fkgpt  van  ieder  deel  9  en 
het  ander  deel  gevormd. 
Dat  ia ,  indien  a  en  ft  de  deelen  van  de  lyn  zyn  9 

is  cubus  op  a  +  b  = 

Cubm  opa+  Cüb.  op  ft:  4.  3  parêlkhptp.  uit  D  op 
m  en  ft:  -1-3  paraUelopip.  uit  D  op  ft  en  a 

Mwr%    Zj  AF  het  vierkaoc  op  de  lyn  AG,  en  A Z  de 

Qibus.    Men  oeemt  GX  ss  GÏ'  en  trekke  IT  en  XM. 

Dan  »i  het  vfeikant  AFin  vitr  deelen  gedeeld  ayn,  namo^ 

lyk  in 

i^".  D  HL  cc  hetQop  Alt 

a^  C3  AL  s  Q  Lr  cc  rediHi.  uit  AI  en  10: 

3^  in  D  IX  =  bet  Q  op  IGt  Zie  IL  B.  bet  a.  Voorft. 

Indien  men  dan  door  IT  en  MX  twee  sechdioelLige 
▼lakken  I aUT,  X  M  P  V  laat  gaan ,  die  elkander  in  Q  L 
jbydei ;  wofdt  de  Oubiia  ia  vier  pamllelopipedt  verdeeld , 
welke  alle  de  hoogte  van  den  Cubus  bebbtDi  en  toe  grond* 
vUkkeia  4e  gejoelde  ^ie^  de^l^  y»  hu  ffOBdvük. 

£indf)yk#  .Mieo  m%  A¥  JB  4^,1  fteH^  «n  dpof  K  een 
vlak  KRW6  laat  gaan,  evenwydig  aan  bet  grondvlak, 
dat  de  gemelde  twee  loodrechte  vlakken  in  NY  en  Si 
fiiydtt  wor4t  ie*?r  iwn  die  «a^r  P?nil|el9py^()^  we#r  in 
twee  panrflfjftwp«d?  Kfd^€l4,  di^  ieder  het  sc^e  groi^. 
vlak»  doch  waar  van  de  eene  de  }>»pgf^  A  ^  9  ^  1 1  fle 
andere  de  hoogte  B  K  ts  I G  hebben  zal :  en  dua  heeft 
men  de  acbt  volgende  deelen  van  den  Cubus: 
lo.  PerriMopipedom  MS»  iiit  e;p  HL»  en  hoogte  NM 
of  A Xx  dat  ia  Cubiia  op  A L 

t^  Panlldoplpedmn  N  U,  uit  C3  HL  en  faoogte  N  P  of 
B  K  =  ^  O :  dat  is  parallelopipedn»  uit  Q  A I  en  hoogte  !<}. 
}•«  Panüldopipednm  XL  uit  cn  AL»  en  hoogte  KA  öf 

Cc  4  Ai) 


I 

I 
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AI :  of  uil  c3  K  H  A  en  hoogte  1 L  =  1 0  :  dat  is  uft 
P  A I  en  hoogte  1 G. 

4«.  Parallelopipèdum  K  Q  uit  C3  K  O  of  A  L  en  hoogtQ 
BK  of  IG:  of  ttU  Q  dQOx  en  hoogte  K#  of  AI, 
dal  Is  uit  D  I G  en  hoogte  AI.* 
5^-  Pmllelop.  OG»  uit  C3  IX  en  hoogte  lx  s=:  AI  cf 
uit  a  IGen  hoogte  AI. 

(^^  Par^Uelop.  ^  V,  uit  Q  if  en  bpqgt  14:  dat  ia  Gabus 
op  IG^ 

^9.  Paralleiop.  LW,  ultca  TX  en  hpqgt^  ^g.-  of  u!t 
^  XW  en  hoogte  LX:  dat  is  uit  Q  AI  en  hoogte  i  G. 
8«».  Pat^lelop.  OZ,  uit  C3  O  Wen  hoogte  ZV^:  of  uic 
pi  ü  W  en  hoQgt  Y  W ,  dat  is  uit  Q  op  IG  en  hotogtc.  A  ï- 
Nu  de  fom  van  al\e  deexe  deelen  in  de  volgende  orde 
neemendeN^  i»  N^  *»  %%  7:  ^\  4i  s»  8*  ?nN<»-  6. 
krygt  meo 

Cubus  op  AG,  of  op  (AI  4-  IG)  :=; 
Pub.  op  AI  -4«  3  parallelop.  van  □  uit  A 1  en  I G  4. 
S  Parallelopip.  van  Q  uit  IG  en  AI  ^  Cub.  pp  IC.  of 
in  het  algemeen 

Cobus  op  «-4-*  =r  Cub.  op  «  -I-  S  parallelopip.  uk  a^ 

en  *  -t-  3  paraBelop.  uit  &»  en  «  -««  Cub.  uit  h. 

.1        •    .  ■     '  .     .     - 

Indien  de  lyn  in  twee  gelyke  deelen  gefneeden  is , 
2tl  de  Cubus  uit  acht  gelyke  Cubi  9  ieder  op  de  halve 
lyn  gemaalcti  béftaan. 

Daar  de  dcrd^  inagt  ytn  een  geul  den  inhoud  uitdrukt  van 
'f^efien  cubus  op  c(e  lyn  «wier  lengte  door  datgetai  aangeduide 
fvptdt,  gefteidfi  en  het  prpduét  van  een  vierkant  gmal  doot 
•ec^  en^^t  g(tai  dcQ  inhoud  re  kenpen  geeft  van  een  paral- 
-^A^^fPftfP?^?^  gpvorhid  uit  een  vierfeg(nt  en  eene  ^y.n  wiet  /n- 
^S)}^.  l^,  '^'^^^  ^^<S^  ^^  $^^!f^  aangeduid  wordeo ,  volgt 
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het  (fat  dk  Voorflel  het  middéi  opgeeft,  om  deo  OMêh-mopt 
tel  uit  een  getal  te  crekken  :  wanc  men  zat  hebben. 


i-t-6' =:«*-♦- 3 fl'  ^H-S^ 

•->-3(« 

:  en 

+  3  C«  •»•  *)  «*  H-  e'  = 
,ï  -».  3  »*  *  -»-  3  •  t*'*  »' 

3(a'f6)*^ 
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het  gficn  juist  deo  regel  opleven/  dien  men  in  de  bewer« 
kiog  volgt. 

jlAKMSBXiNG*    lodlen  men  nu  den  Cubns  zelven  mdiesf 

maakcn,  of  alle  de  deelen  waaralt  hj  befttan  zal  «wdui* 

<leD«  sou  men  hebben: 

CubUB  uit  (a  -H  ^  -4-  O  S 

Cub.  op  a  ^  Qibu9  op  è  -I-  Cubns  op  ê 

$  paralp.  uit  «^  en  &  -H  3  uit  a^  en  e 

3  —    uit  fc*  en  tf  -•-  3  uit  *»  en  c 

3  «— —    uit  c^  en  a  -h  3  uit  c^  Gnb 

'6  paralp*  uit  a,  ft,  en  c 

XIV.  VOORSTEL.  Fig.  107. 

Een  dtiekantig  prisma ,  of  zuil  (HAB  DFG)  13  do 
helft  van  eenig  parallelopipedum ,  dat  de  zelfde  hoog- 
te heeft)  en  op  het  parallelogram  ftaat  dat  het  aanvul, 
fel  is  van  het  driehoekig  grondvlak  van  dat  prisma* 

BBWYS.    üit  bet  2.  Gevolg  van  het  V ,  en  u(t  het  VII. 

VoorfteL 

GEVOLG. 

pus  U  ook  eeq  driehoekig  prisma  gelyk  a^  een 
rechthoekig  parallelopipedum  9  dat  de  zelfde  hoogte 
^eeft ,  en  wiens  grondvlak  een  rechthoek  is  gelyk  aaq 
tjen  driehoek  ^  grondvlak  van  het  prisma. 

XV.    VOORSTBL. 

Een  ptisma^  het  2y  dtiekantig»  het  zy  veelkantlg^ 


XJ.  Voordel,  io  welkeo  sin  meo  het  gesegde  Tan  veelen 
te  verüaan  hebben  dat  de  inhoud  van  een  prisma  gelyk  it 
tan  bet  grondvlak  door  de  hoogte  vermenigvuldigd. 
St.  p.  36t.  OeVólg. 

XVI.    VOORtTfeL. 

Verfchillende  prisma  ftaan  tot  elkander  in  famcnge- 
lelde  reeden  van  hunne  hoogte  en  grondvlakken. 
BftWTs.    Uit  het  öevolg  van  het  voorgaande  Voorflel :  ett 
het  XL  Voorflel. 

I.    CBVOLO. 

Dus  zyn  de  prismas  die  de  zelfcle  hoogte  en  de 
Eelfde  of  geljfke  grondvlakken  liebben^  gelyk: 

IL    GEVOLG* 

Dus  2^  de  grMdvtakkcfi  et  hoqgten  vaa  g^yke 
prismas  in  omgekeerde  reeen  van  dkander ;  «d  om- 
gekeerd. 

III.    GEVOLOk 

Dus  zyn  prisma  <4>  getyke  |;|pGadvlilklDni  ifaande  m 
als  derrelver  hoogten  :  en  die  op  gelyke  hoofien  to 
als  derzeWer  grondvlakken. 

IV.   GEVOLG. 

Gelykvormige  Primas  tftk  in  driedubbelfte  TMdcn 
hunnen  eveneensltaande  zyden.  (9.  bep.  5.  Gevolg.) 
St.  p.  371.  pr.  10. 

]fVlL    VOOk^TSL. 

De  oppervlakte  van  «en  rocMioeMg  |>aisMa  iê^  la* 
3ien  men  de  grondvlakken  uitzonderde  gelyk  aan 
senen  iMhthodc  waarvtui  Ae  ^grondyn  de  omtrek  is 
iran  het  grondvlak  van  het  prisma»  on  de  hoogte  de 
Eyde  van  de  o|yftaattde  teditbodleei^  witfiik  bet  pris- 
opa  gevormd  ¥. 


fff 


t£« 
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kakOQSgelyk  am  een  rechehoekig  panlldopipedum  . 
watr  van  de  boogte  die  van  het  prisma  ^  en  het  grond- 
vlak een  rechthoek  is  gdyk  aan  den  vedhoek  die  het 
grondvlak  is  van  het  prisma. 
Bswn.    pit  bec  4.  Gevolg  van  de  IK.  bepaaliog ,  en  het 
gevolg  van  het  XiV.  Voordel. 
L  lAifManMO.    Wy.  neemen  hier  bet  woord  grtnéwUt  van 
ibet  prisma  in  den  ain  dien  wy  'er  aan  gehecht  hebbeo  in 
de  IX.  Be^aaUng:  aodcra'inmers  a^de  dit  Voorflal  met 
bet  40  van  het  XL  Boek  van  bucudis  fchynen  ie  ibydenx 
hatzdtehiidtdus: 

vJodien  twee  pritmai  even  hoog  sfn  en  bet  aea  aeten 
^  driehoek ,  liec  ander  een  paraüelogfani  tot  grondtlak 
^  beeft,  en  bet  parallelograai  betdubbdd  it  van  dan  dile* 
^  boek,  syn  diepriMssgalylL"  Want  dan  Oek  men  dac 
in  bet  tweede  geval*  daar  een  pasaildogram  bet  grondvlak 
•b,  de  opltaande  i^dcn driehoekan  sfo:  en  dan  komt  bet 
Voorftel  in  de  daad ,  boe  wel  bet  ia  woorden  vezfchilt » 
met  bet  onae  overeen :  belde  de  piiamaa  immer  syn  In  dat 
geval  de  helft  van  parallelopipeda  die  gelyke  grond  v/ak- 
ken.  en  de  zelfxie  boogte  hebben.  WHnTOn  en  clavius 
icbynao  de  mindere  gefchiktheid  vaa  de  uUdniOüÜng  vaa 
BOCUDia  gemerkt  te  hebben :  want  de  eerstgemddt  berin* 
nert»  in  ajrae  aanmeikbigen  over  deeae  plaats  van  den  s» 
oupas  van  TatOQDxr ,  dat  decse  beide  gegeeven  driekaati|ge 
miilen  de  helft  a|m  van  geiyfce  parallelopipeda  door  dii^o* 
naaien  verdeeld:  doch  met  dit  onderfcheid  dat  dedediog 
in  bet  eeoe  door  de  diifonaal  van  het  grondvlak  gefchied , 
en  niet  In  bet  andere :  en  clavius  merkt  aan  dat  dit  voor- 
Hel  alleen  geUt  voor  prkmu  waar  in  twee  tegen  over  el- 
kander grfteide  gruudvlAken  drïahoeken  i^. 

GEVOLO* 

De  inhoud  van  de  prismas  wordt  tot  dien  van  de 

parallelopipeda  gebragt. 

IL  iMnlaarnii  flet  tt/kt  uk  bat  IL  «on  IIT^flaaolB  PP  het 

XI. 


I.Jfd.  Over  itPéM'alMopé^Prümas  f  en  f  yr9ffiUtn.  4^1  X 

XL  Voordel ,  i/o  welkeo  slo  nco  bec  gesegde  Tan  veelen 
te  veTdaao  hebben  dat  de  inhoud  van  een  prisioa  gelyk  ia 
aan  het  grondvlak  door  de  hoogte  vermenigvuldigd. 
St.  p.  36U  GkVölg. 

SlVI.    VOOltltfeL. 

Verfcbillende  prisma  ftaan  tot  elkander  in  famenge* 
ftelde  reeden  van  hunne  hoogte  en  grondvlakken. 
.    BBWT9.    Uit  het  öevolg  van  bet  voorgatode  VOörQel :  tik 

het  XI.  VoorÜel. 

I.    CBVOI.0. 

Dub  zyn  de  prismas  die  de  zelfcle  hoogte  en  de 
zelfde  ofgeljke  grondvlakken  hebben  ^  gelyk: 

IL    GEVOLG* 

I 

Dus  tfn  de  fftmdwkikkm  m  hoogten  vaa  g^yke 
prismai  In  oa^ekeerde  reedsa  van  i^lkander ;  m  omr 
gekeerd. 

III.    GBVOLOb 

Dus  zyn  prisma  ^  gefyfce  jgconivlMsm  ifaande  zo 
als  éerztlver  h«ogtan  ;  en  tite  op  gelyke  hoogten  zo 
als  derzelver  grondvlakken. 

IV.   CBVDLa 

Gelykvorroige  ï^lsmas  tyn  in  driedubbeMte  fteden 
hunnen  eveneensltaande  zyden.  (9.  bep.  5.  Ot^lg.) 
St.  p.  37a.  pr.  10. 

ytVÏL    VOOk^TSL. 

De  oppen^tkte  vaa  «en  rocMieeMg  ptÜÊÊ^  Iê^  ja- 
dien  men  de  grondvlakken  uitzonderde»  gelyk  aan 
cenen  redfthodc  waanmii  fle  ;gnindyn  de  ommk  i» 
van  het  grondvlak  van  het  prisma^  ed  de  hoogte  de 
zyde  van  de  ojrftaaide  ttclithO«l»i>  wiWic^ket  pris- 
ma gevormd  Is. 

8E% 


0 
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BIWY8.  ÜU  bet  3*  Ocv.  van  de  VUL  Bepaaliog :  en  VL.ph 
hel  3.  Gevolg. 

XVIII.     VOORSTEU    Pig,   121, 

Indien  men  eene  pyramide  of  nasild,  (CD BAD) 
ifiox  een  vlak  (GFÉ;)  fnydt  dat  evenwydig  is  aao 
iiec  -grondvlatc :  zal  de  fneede  aan  het  grondvlak  ge- 
lykvornjig  zyn »  en  tot  hetzelve  ftaan ,  20  als  het 
vierkant  van  haaren  afiland  van  den  tqp  to(  het  vietc 
kant  van  den  afitand  des  grondvlaks, 

B&WTS.  IV.,  ii  IIL  Axioma  St  IV.  4.  en  IV^  t$,* 

9EvptP. 

Indien  men  dan  twee  even  hooge  pyramiden  door 
het  zelfde  vlak,  dat  aan  de  grondvlakken  evenwydif 
Is ,  fnydt)  en  dus  op  den  zelfden  afiland  van  de  groad- 
vlakkeni  zullen  de  fneeden  tot  elkandpr  ffaian  ils  de 
^ondvlakken  zelve. 
St.  p.  374-  pr.  ï*- 

XIX.  voo&sTBL.  Fig.  lai. 

Indien  men  alle  de  ribben (AB,  AC,  AD,  DB» 
3C,  CDO  van  eene  driekantlge  pytamido  in  tweej 
gelyke  declen  fnydt,  en  vlakken  (GFE,  FHIE» 
£  Kif)  door  de  tegenovergeftelde  (lippen  van  /hyding 
'laat  gaan  ;  zuilen  dee^e  de  pyramide  verdeelen  ip 
twee  gelyke  en  gelykvormige  driekanti^e  pyramideny 
(EFGAF:  CKIEK)  en  in  t^ee  gelyke  prismas, 
(GEFHBI:DHFEtK)doch  die  te  famen  genomen 
grooter  ayn  dan  de  helft  van  de  geheele  pyramide. 

SÜCL.  XIi.  3. 
BBWYs.  VOOR  HET  I,  ^It de  IV.  Bepaal(og:  voorwet II • 
uit  het  XV.  Voorflel  2  II ,  6.  Cor.  i. 
<aANM£RKi)«o.    De  t^e^  gemcil^e  prisma's  zjrn  ce  (amea 
iBiiet  alleen  grooter'  dan  de  helfc  van  de  $q|eeven  pyrami- 
de 


t  Afi.  OvirdèPiralbhp  ^PHsmas^en  Pyraniiden.4ii 

de,  't  welk  bet  eenigeis  dst  xucxidis  'er  van  zegt:  maar 
«y  zyn  'er  juist  de  drie  vierde  gedeeltes  va» :  doch  dit 
kan  niet  beweezen  worden,  dan  na  dat  bet  derde  Gevolg 
YSD  bet  XXV.  Voordel  beweezen  aal  2yn.  Zie  dos  de 
Aanmerking  op  dat  Gevolg. 

XX.    VOOXStftL.    Fig.   121,  122. 

liidien  men  twe6  driek^mige  pytamiden ,  dife  dé 
iselfde  hoogte  hebben ,  volgens  het  voorgaande  Voor- 
ftel  iedet  in  tweeprismas  (GEH,  FEDenMNP, 
QNU3  en  in  twee  pyramiden  CAGEF,  lÉCK  en 
LNQM,  NSTR)  deelt:  en  ieder  dier  pyramiden 
Wederom  op  de  zelfde  wyze:  en  ieder  de  pyratAiden,  wel- 
ke uit  die  deeling  gèbooren  worden  wederom  op  de^elf^ 
de  wyze ,  en  zo  voorts ,  zo  ver  men  wil :  zal  de  fom 
van  alle  de  prismas ,  door  die  lierhaalde  deelingeh  in 
eene  der  gegeeven  pyramiden  gebooren»  ftaan  tot  de 
fom  van  alle  de  prismas  in  de  andere  pyramide»  zo 
als  bet  grondvlak  (BCD^  van  de  eerstgemelde^  tot 
het  grondvlak  (O SU)  van  de  laatstgemelde, 

SUCL.  XII.  4« 

BEW7S.  ült  fiet  XVI.  Voorftel^  3.  Gevolg  :  IV.,  2;  IIL^ 
12,  en  axioma  4. 

XXI.  vooasrxL.  Fig.  121. 

Indien  lAen  eene  driekantige  pyramidCf  volgens 
het  voorgaande  Voorftel,  in  prismas  en  pyramiden 
verdeelt ,  zo  ver  men  wil :  zal  de  gegeeven  pyramide 
de  limiet  zyn  van  de  fom  van  alle  de  prismas  djor 
die  herbaalde  verdeeling  gebooren :  dat  is  9  de  laatfle 
reeden  van  de  pytamide  en  de  fom  dier  prismas  i$ 
eene  reeden  van  gelykheid. 

BEWYs.  Uit  bet  XIX,  Voorftelj  en  het  I.  en  U.  Voprrte* 

van  het  VII.  Boek. 

XXIL  votfR- 


4X4    ^  ^^^*  '^^^^ ^  Müêmij^  Ftpiurtn. 
XXIL  vooKSTEJL.  Fig.  lai,  taa* 

Twee  driehoekige  pyramiden ,  die  even  hoog  zjrui 
fi^n  in  de  zelfde  reeden  als  haare  gronvlakkea. 

XOCL.  Xli.  5. 
BtBSiDiKG*  Alen  verdeele  dexelven  volgens  bet  XX.  Voor' 
fiel. 

awTs.  Dsar  i%  grgeei^eo  j^aqaldes  ev^  boog  xya»  ii 
bet  getal  van  prismts  die  uk  de  gemdde  verde^ng  8& 
booten  wordf  n »  in  beiden  het  zelfde. 

Mwr»  d(s  prismM,  in  ipder^e  vq:4ee!iAg,  fltsn  ooda< 
llog  zo  als  bunne  grond  vlakten,  (XVJL  Voor/lel,  Gev.  3] 
en  di^  grondvlakken  zyn  zo  als  de  groodvlakken  det  ge 
gceven  pyramfden.  (IV.,  a.) 

Dus  fban  de  prismas »  in  iedere  verdeeling ,  zo  als  di 
grondvlakken  der  gegeeven  pyraintden.  (III. ,  Aiioma  5.; 

Dds  flaan  de  ibnnnen  van  alle  de  prismas  in  ledere  pj 
ramide  zo  als  de  grondvlakken  vaa  die  pyranüden.  (111,  ix| 
iyfaar » .de  pyramiden  zyn  de  Uaifetai  yao  die  fommea 
(ZX4.^VooitleI.) 

Dus  iban  de  pyruDiden  ooéfdkigbk  de  lelfile  xeedd 
als  baare  grondvlakken.  (VU.  6.) 

XXIfL  vooasTBL. 

Twee  verfchiUende  pyramiden  9  bq.e  ook  genaamd, 
die  de  zelQe  hoogte  liebben  9  ftaali  tot  elkander  20  ^ 
haare  gfoadvlakken* 
nooL.  XII.  6. 

^aaAini MO.  Men  pnderflelle  dat  die  ^reelhantige  pynoitdci 

ieder  ki  driehoekigeo  verdseld  ipi,  volgens  het  2  Ger 

van  de  IX.  £q>aaUDg. 

Mwra.  Uit  hetXJ^U.'VoQrftienrQL^  8.^^.(00  Èaismi 

XXIV.  voonsTcx.  Fig»  104. 

Ben  driekaotig  prisma  kan  in  drie  driekanti^e  ge 
lyke  pyrtniden  verdeeld  worden» 


I'JJiLOmUPintMép.,miiuu,tnPyrtmidtn.4tS 
MBL.  xu.  ^  —  s.  p.  37^  i».  14. 

auDBino.  U«  trelÜM'dc  tUagDMlen  BF,  BD  «t  FCc 
I",  Aaa  2ullen  de  diiehoeken  FfiX  en  EBD  met  FED 
de  pyramlde  DPH  I£  maaken. 
men  laate  venolgei» 
.  9".  een  vlak  gaan  Itngi  BF  en  FC;    dit  mukt   met 
ABC,  AOFen  ACFdep^Knide  BAFC 
S».  de  difctweka  FBC,  PCD,  BCE>  en  FBO,  ttu. 
ken  de  ppiamide  F  B  D  CB. 

nwn.  De  j.  en  3.  pjmmlde^ya  «iidctliBtxebk  ait  het 
XZII.  Voorflel 

.  De  9.  en  3.  om  du  27  beiden  de  helft  van  eene  pynmide 

xyn ,  die  de  selESe  hoogte  ,  dseh  .het  XS  ACOF  tot 

grondvlak ,  en  'dus  «en  dabbdd  'giendrMt ,  zonde  hebbot^ 

GEVOLC. 

Eene  drieJtantige  f^iamide  is  diu  het  derde  gepel- 
te van  eea  ó^tikantigfti»mt,Jmtvp'het£siaB-éiie- 
hoekigi  gioaMak^  en  onder  «fe  «UDe  beogte  fiut. 

XXV,   VOORSTXX. 

Eene  pyrimide  ,  «ellEe  vak  haar  gtwidvdk  syn 
moge,  is  »ltao8  het  derde  «[edeelte  vwi  het  pfnma 
dat  op  het  zeUöe  grondvlak  en  onderde  zdiae  boogie 
ftaat. 

aiwTs.  Uit  bet  4.  Qev,  nn  de  IZ.  Bepaling  en  bet  XXIV. 

Voorftel. 

L    GEVOLG. 

Hier  uit,  en  uitiiet  XV.  VoorftoL,  Uj^^datan 
den  inhoud  van  pyramidea  tot  dien  wn  ipiioaM,  en 
daardoor  tot  dien  van  een  panUelopipedum  herleidt. 
Eene  pyramide  ramelyk  is  gelyk  aan  het  derde  ge- 
deelte van  een  rechthoekig  pannetopipeaum ,  dat 
de  zelfde  hoope  heöl,  en  -nar  van  het  groBdvlak , 

<tet 
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dat  een  rechthoekig  paralfelogram  k,  gelyk  i$  zzti 
defl  veetboek  die  het  grondvlak  is  vu  de  pyramlde.* 

IL    GEVOLdf 

Hieruit  en  uit  het  4.  Gev;  van  het  XL  VoórfieU 
volgt  verder  i  iii  welken  zin  men  het  gezegde  van  vee- 
len  veriiaan  moet  dat  de  inhoud  van  eene  pyramidé 
ge|yk  is  aan  het  grondvlak  door  htf  derde  gedeelte 
tao  de  hoogte  vfermeenigvuldigd; 

:        Sc  p.  379-  pr.  15»  —  P-  38ï« 

IIL    ÖEVOLG* 

Verichlllende  pyramiden  ftaan  dus  tot  elkander  iü 

iamengeftelde  reeden  van  haare  grondvlakken  en  vari 

haare  hoogten. 

AAKMEAKiNo.  Wy  hebbeo  in  dé  Aanmerking  op  het  XIX; 

Voorftél  gezegd  »   dac  de  twee  prismas  waar  van  in  dat 

Voorftel  gefproken  wordt,  te  zamen  drie  vierde  gedeelr 

,    len  van  de  gebeele  pyramidé  uitmaaken:  en  io  de  daad» 

de  grondvlakken  der  belde  pyramides  /laan  ieder  tor  êlé 

van  de  groote  pframide  als  t:  4  (IV.  ^  J4)  de  hoo^ 

ten  zyn  «la  x  :  2 :  dus  is  ieder  kleine  pyramidé  tot  de 

groote  als  1 :  8 ;  en  beiden  te  famen  zyn  zy  het  vierde 

gedeelte  van  de  geheele  pyramidé:  dus  zyn  de  twee  prtiV 

mas  de  drie  vierde  gedeelten  van  dezelve; 

•  IV.    GEVOLG. 

Hier  uit  volgt  iS  dat,  ^anneer  pyramidta  gelyk 
2yn  9  haare  hoogten  ia  omgekeerde  reden.ftaan  vaif 
liaare  grondvlakken :  en  omgekeerde 

KÜCL.  XII.  9. 

,      V.  GEVOLG. 

.    aS.  Dat  pyramiden  diegelyke  grondvlakken  hebben 
in  de  zelfde  reeden  ftaan  als  haare  hoogten:  en  om* 
.gekeerd. 

VL  c»# 


VL  GBVOLGi 

En  eindelyk  dat  gelykvormige  pyramiden  in  drie- 
dubbele reeden  van  ha^re  eveneensgêpktatfte  zyden 

ftaan. 

xucL.  XII.  8*  -—  S.  p.  38 ?•  pr-  20.,  Ge?,  a. 

VIL    GEVOLG, 

Utt  het  eerde  Gevolg  blykt»  dat  indien  men  op  bet 
grondvlak  van  een'  cubus  eene  regelmatige  P3rramide  ftelt, 
die  de  bopgte  van  den  cobus  heeft »  en  wier  top  dus  op 
het  midden  van  de  hovende  oppervjaKte  van  den  cubui 
komt ,  die  pf  ramide  het  derde  gedieeftê  van  den  Cubus  zyo 
aal. 

Indien  men  verder  vier  vlakken  laat  gaan » ieder  langs  eens 
ribbe  van  de  pyramide,  en  de  tegenover daande  loodrechte 
ribbe  van  den  cubus  sullen  er  vier  gelyke  en  gelykvormige 
pyramiden  geboren  worden  ,  die  teder  een  vierkant ,  (zyde 
van  den  cubus)  tot  grondvlak ,  en  de  halve  hoogte  van  den 
cubus  tot  hoogte  zullen  hebben»  en  dus  ieder  de  helft  van 
de  eerstgemelde  en  middelde  pyramide  ayn  zullen ,  en  ge- 
volgiyk  het  zesde  gedeelte  van  den  cubus. 

Dus  wordt  een  cubus  in  vyf  vierkantige  pyramiden  ge» 
deeld,  waarvan  'er  vier  gclyk  en  gelykvormig  zyn»  en  dt 
vy  fde  het  dubbeid  van  iedere  der  vier  overigen  is. 

VIIÏ.    GEVOLG. 

Hier  uit  volgt  dat  men  ook  den  inhoud  van  eene 
geknotte  pyramide  vindt 9  door  hetverfchil  tusfchen 
de  geheele  pyramide  en  het  afgeknotte  ftuk ,  dat  ook 
eene  pyramide  ia ,  te  neemen. 

XXVI.  VOORSTEL.  Fig.  109. 

De  oppervlakte  van  eene  rtgümatige  pyramide  is»  Cbet 
grondvlak  niet  meede  gereekend  zynde) »  geiyk  aan  den  in- 
boud  van  eenen  driehoek  t  wicns^  grondiyn  gelyk  is  aan  den 
omtrek  van  bet  grondvlak  der  pyramide,  n  wiens  hoogte  de 
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lioodlyn  is  uit  den  top  op  de  groodlyn  van  eene  der  zydei 
ncdorgelaaten. 

BSWYs.    Uit  het  2.  en  3.  Gevolg  van  de  VIII.  Qepaling; 

XXVIL    VOORSTEL.    Fig.   I!23. 

Indien  men  zyde  B  A  i^an  eene  pyramide  in  gelyke  deeien 
V9t  nB,  eoz.  verdeelt»  en  men  op  het  grondvlak  BCD. 
een  prisma  (lelt»  CDB  mnikln,  dat  de  hoogte  «B  hebbe, 
en.iiisgelyks  op  het  boyenüe  vlak  nml,  dat  door  dezydeo 
van  de  pyramide  bepaald  is,  wederom  een  nieuw  prisma  van 
de  zelfde  hoogte  ;  en  op  het  bovenfte  vlak  van  dat  prisma 
wederom  een  ander*,  en  zo  voorts;  is  de  pyramide  de /JMies 
van  de  fom  van  aile  die  prismas:  eo  de  uiterfte  reeden  van 
de  fom  van  alle  die  prismas  tot  de  pyramide  l|  eene  reeden 
van  gelykheid. 

aii^Ts«    De  overmaat  van  alle  de  prismas  boven  de  pyra- 
.    mide  is  de  fom  van  alle  de  prismas  CDmikl^  §p$sfu 
enz.  die  al  langer  hoe  kleiner  worden »  eo  allen  de  zelf- 
de hoogte  hebben:  naar  maate  dus  die  fom  kleiner  Is , 
.    komt  de  fom  der  prismas  nader  aan  de  pyramide  >  en  die  fom 
wordt  kleiner  naar.  mate  de  hoogte  iD  geringer  U  :  dus 
.    biQ  de  fom  van  alle  de  prismas  aan  de  pyramide  naderen  zo 
.    V^l  men  wil,  eo  minder  van  dezelve  veifd^illen  dan  eenige 
eindige  grootheid  bedraagt :  dus  is  de  pyramide  de  limiet  van 
.    de  fom  van  alle  de  prismas  (VII ,  bep.  j.>:  dus  is  de  uirerile 
reeden  van  beiden  eene  reeden  van  gelykheid  (VJL  2.) 

I.    GEVOLG*  I 

..Hier.uitbJyJit  in  welken  zin  men  verdaan  moet  bet  gecnj 
fommigen  zeggen ,  dat  eer\t  pyramide  uit  een  cmindig  aaotai 
van  gelyke  oiieindig  dunne  prismas  ,  en  dus  uit  een  ooeiad^ 
aantal  vlakiren ,  die  aan  het  grondvlak  evenwydig  zyn ,  g^ 
'  vorcpd  wórdt :  Chtt  geen  andefen  ook  oit  bet  Gevolg  vaa 
liet  XVIII.  Voordel  afleiden^*)  en  hoe  ver  dergetyke  ultdrak* 
kingen  van  alle  matbemitifthenaauwkeurigheid  oncblootsyn* 
S.  p.  375«  Oevirfg.       " 

-  •  **  II.  GE* 
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IL    OEVOLO. 

Dur  de  grondvlakken  van  alle  die  prismat  in  de  ultiê 
reeden  ftun.  als  de  vierkanien  der  aflïanden  van  dea  top 
CXVIU»  Voorflel)  of  als  de  tweede  magten  der  geufta  wkl« 
ke  die  affianden  uitdrukken  (IV ,  15 ,  Oev.  i)  en  dus .  indien  dê 
deelen  vs^  nB ,  gelyk  aan  elkander  en  voor  éénbeid  genomen 
worden ,  van  den  top  af  de  reeden  volgen  van  de  vierkan* 
ten  der  natuur lyke  geulen;  ziet  men»  in  welken  sin  men 
seggen  kan  dat  de  limiet  van  de  fom  dier  vierkanten ,  of ,  so 
als  veelen  zich  uitdrukken » de/o«i  vanalU  dU  vinkantm ,  ultge» 
drukt  kan  yrordei^  door  den  inhoud  van  eene  pyramide,  wle< 
grondvlak  het  vierkant  van  het  laacfte  getal»  en  de  höogti 
het  getal  zelve  ia»  en  die  dus  (Voordel  XXV.  a  Oev.)  gelyk 
is  aan  het  derde  gedeelte  van  bet  produél  van  bet  quadraat 
van  dat  gdJU  dóór  het  getal  zelve  gcmuttl)>lieeerd »  of  vaft  bet 
derde  gedeelte  van  den  cubus  van  bet  getal» 

Zie  *s  Oftf o^anif  Natuurkunde  {.  48Ó,  alwaar  dit  Voofc 
flel  van  zeer  veel  gebruik  is. 

XXVIIL  VooRSTEt.   Fig.  185. 
De  inhoud  van  alle  llchaamen»  welke  door  rechte  lynen  en 
vlakken  bepaald  worden»  kan  tot  den  inboud  van  een  parai« 
leloplpedum  gebragt  worden. 

•    ntvvs.    Men  itan  door  vlakken  het  lichaam  of  in  ptrttle^ 

.    lopipeda»  of  in  prismaa»  of  In  geheelt  of  geknotte  pyra* 

miden  verdeden ,  van  welke  allen  men  den  inhoud  a£Bon« 

derlyk  vinden  kan ;  en  de  fom  is  de  gezochte  inhoud. 

-    VoonitBLS*    Indien  het  lichaam  BADHEFOCtot  ba* 

da  het  trapesium  D  CB  A  heift;  en  de  vlakken  EB ;  DB « 

;     (     BC»  GB  loodrecht  syn^    indien  voorts  HD  2a  BA^« 

^    .     G  C  9S  F  B ,  en  men  de  uitdrukkingen  ia  het  4:  Gevolg 

^     .     van  bet  Xtl,  Voorftel  vermeld^  gebruikt»  zal  dfe  lohölid 

van  het  lichaam  door  deeze  grootheid  ult^sdrukt'WQrdsei 

:^         Indien  «*  en  d^  de  inhouden  van  de  driehoeken  A  C  B  ett 

ACD  aanwyzen* 

n  e*  X  FB-Ha<<*X  EA^-t^  X  EA  -♦-  i^  at  fB 

.   .^     .  8 
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Want,  indien  men  AK  =£:  I>I  =  FB  ^  GC  ftett. 
en  door  FG  IK  een  vlak  Uat  gaan ,  is  dat  vlak  evenwydig 
aan  D  CB A:  en  de  Inhoud  van  het  Ifichaam  KI6  Ffi  A  DC 
it  (4»  +  d^)  >c  FB. 

Het  boveofle  Ouk  B  K IH  G  F  beftaat  oit  drie  pjTamfdte  r 
Reeene,  FKEG,  heeft  tot  bazis  den  driehoek  FGS 
C=  CAB)  en  tot  hoogte  de  lyn  EK :  dus  fs  de  inhoud 
/EA  -  FBv 

Het  overige  gedeelte  v)in  het  bovenffe  (tuk  is  eene  vier^ 
sf  dtge  pf  ramide  H I K  £  G  •  die  verdeeld  kan  worden  fd 
twee  gelyke  driekantige,  GEIH  en  GEIK;  de  laaclie» 
wanneer  men  G I K  (=  CDA)  voor  grondvlak  en  E K voor 

•F  A  "~  FB\ 

koogte  neemt,  is  5  it»  ( — ^ )i  <fa* de  fom  van  be^ 


.  ..  /EA-FB\ 


de  fom  van  de  drie  deelen  is  derhalfen 

2  tf>  X  FB  -f*  2  <<*  X  EA  *H  e»  X  EA  ^  tf«  K  Fff 

aiAUDUiT  Afan.  pnfsntit  IV.  p.  024* 
'  AANif  Etnno.  Het  komt  in  de  Bouwkoode  zeer  dikwerf  te 
pas  den  inbond  van  dergelyke  li^ihaamen  te  moeten  vinden* 

XXXIX.    VOORSTKL. 

Indlep  men  binnen  een  veelvIakJrig  lichaam  een  fdp 
aeemt»  en  van  daar  lynen  naar  alle  de  lichaaralyke 
hoeken  tracht:  zuUqn  er  zo  veele  pyramiden  gebooren 
worden «  als  de  figuur  vlakken  of  zyden  heeft:  en  der- 
aelver  ibm  zal  gelyk  2^  aan  den  inhoud  van  de  ge- 
heele  figuur» 


I.  AF. 


4W 

II.     AFDEELING. 

■  ■  1.1  II  j  > 

PTER    PB    )(£G£LMATIGS    («ICHAAMLTKI 

FIGUU&EN. 

TWHEDE    BBSAALINGBM» 
XIV.  BBPAALINO. 

Men  Doemt  regelmatige  Uchaamen  zodanige  9  w^lke 
pit  gelykvonnige  I  gelyke,  en  eveneensgepla^tfte  vUtlc« 
](en  beftaan. 

I.    QEYOLG. 

In  regelmatige  lichaamen  s^n  dus  de  lichaamlylce 
hoeken  allen  gelyk  aan  elkander :  ep  het  middelpunt 
18  dat  ftip  het  welk  even  ver  van  alle  de  hoeken  a^ 

II,  gevolg; 

Alle  regelmatige  lichaamen  van  de  lelfile  foort  zyii 
onderling  gelykvormig.  (IIL  Bep.^' 

XV.  Fig,  iio. 

Een  Tetraedirutn  of  vierzydig  lighaam  beftaat  uit  vier 
gelyke  «n  gelyksydige  driehoeken. 

£UCL.  XI.  bep»  26, 

XVI.  Fig.  iix. 

Een  OSaedrum  of  achtjydig  lichaam  beftaat  uitadit 
gelyke  gelykzydige^  driehoeken. 

XVIL  Fig.  us. 

Een  Icofaedrum  of  twintigzydig  lichaam  beftaat  uit 
twintig  gelyke  gelykzydige  driehoeken. 
WCL.  XI.  bep.  29. 
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XVIII.  Tig,  lor. 
Een  Ofti^ui  of  taerliog  beftatt  uit  sea  vierkaotoh  ^ 

Zie  boveo  bep.  7» 

XÏX.  Fig.  xia. 

Een  Dodêca^drum  of  twaalfzydig  lichaam  beftaat  uit 
twaalf  gelyke  regelmatige  v^lioeken. 
lücu  XI.  bepk  a8« 
AANMEEKiNo.  lAca  moet  bewjraen  dat  die  figuarca  in  de 
daad  beftaacbaar  zyn  ,  en  ttit  den  aan  der  eenige  000» 
Celyke  lichaamlyke  boeken,  welke  uit  gelyke  vlakke  boe. 
ken  gevormd  kannen  worden  •  volgen.  Dit  is  door 
Buctinis  niet  gedaan:  docb  hier  toeftrekthet  volgende 
Voorftel  act  deiadfs  ^gevolgen* 

XXX.    VOORSTBt. 

Indien  een  liehaamlyke  hoek  door  vJakke  boeken 
van  gelyke  regelmatige  veelhoeken  gevormd  wotdt^ 
beftaat  dezelve  %  of  uit  drie »  of  uit  viert  of  uit  vyf 
boeken  van  gelykzydige  driehoeken;  of  uit  drie  hoe» 
ken  van  vierkanten ,  dat  is  uit  drie  rechte  hoeken :  of 
uit  vyf  hoeken  van  regelmatige  vyfhpeken.  Geen 
Hchaamlyke  hoek  kan  uit  meerder  of  minder  hoeken 
van  de  gemelde  veelhoeken  *  of  uit  boeken  van  eeni- 
ffi  andere  regelmatige  veelhoeken  beftaan. 
V  aewrs.    Uic  bet  U.  VoorRei  van  dit  boek «  en  II  •  11 

het  X.  Gevolg, 

I.  OXVOLQ. 

Er  zyn  dui  maar  vyf  regelmatige  llchaamen  moge< 
lyk«  Het  zyn  de  vyf  bovengemelde  t  zo  ala  nu  bly 
ken  aal* 

ivcu  tlll  >  JthMm  op  de  laatfle  propofltle. 
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IL    GEVOLG.   FIg.   IIO.. 

Wanneer  ceo  lichaainlyke  hoek  uit  drie  boeken  van  eenen 
gelykzydigen  driehoek  beüaat,  en  men  die  driehoeken  vol- 
tooit» en  dezelven  alt  de  zyden  van  eene  lichaamlyke  figuur 
aanziet,  zullen  de  groodlynen  van  die  drie  driehoeken ,  eenen 
nieuv7en  eq  gelyken  gelykzydigen  driehoek  maaken,  die  de 
vierde  zyde  van  het  lichaam  zal  zyn.  JDat  lichaam  zal  der- 
halven beüaan  ut»  vier  gelykzydige  driehoeken.  Het  is  dut 
een  tetraedrum* 

.  Bier  uit  volgt  i^.  dat  ëen  tetratdmm  eene  alleszint  regcN 
Batige-  drükantige  pyramide  ij[ »  waarvan  de  zyden  gelyk 
zyn  aan  het  grondvlak. 

a^«  Dat  de  Joodlyn  uit  eenen  der  toppen  op  de  tegenover- 
gefielde  zyde,  die  dut  ten  opzichte  van  dien  top  het  grond- 
vlak it  ,  nedergelaaten  ,  op  het  middelpunt  van  dien  drle« 
boek  Cnl'  Voordel)  valt,  en  dus  op  twee  derde  gedeelten 
van  de  lyn ,  uit  eenen  der  hoeken  van  dien  driehoek  lood« 
recht  op  de  tegeaovergefleide  zyde  van  den  selven  getrok- 
ken (IV,  II,  Gevolg  3.  en  IV.  10.) 

3^.  Dat,  iodieo  men  op  bet  papier  eenen  gelykzydigen 
driehoek  maakt ,  en  wederom  eenen  op  ieder  der  zyden  van 
deezen  »  men  door  vouw  ing  van  het  papier  een  tetratdrum 
zal  verkrygen ,  waar  van  de  eerstgemelde  driehoek  bet  grond* 
vlak,  en  de  drie  andere  de  zyden  zyn  zullen. 

III.    GKVOLG.    F]g.    lEl. 

Wanneer  een  lichaamlyke  hoek  uit  vier  boeken  van  gelyk- 
zydige driehoeken  beftaat,  en  men  die  vier  driehoeken  vol« 
rooit ,  zullen  derzetver  vier  grondlynen  eene  gelykzydige  en 
gelykhoekige  figuur,  en  dut  een  vierkant,  uitmaaken,  waarop 
dlie  vier  driehoeken  alt  eene  regelmatige  pyramide  zuilen 
Haan:  over  welke  pyramide  men  op  het  zelfde  grondvlak  eene 
gelyke  ftellen  kan:  zo  dat  dan  het  geheele  lichaam  uit  acht 
gelykzydige  driehoeken  beüaan  zal :  het  it  een  OQaedium. 

Uier  uit  volgt,  dat  de  lynen,  die  oit  lederen  hoek  Raar 
den  tegenoverihanden  getrokken  worden,  dkgfmaien  of^- 
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Jtnvïïn  de  figuur  zyfit  en  elkander  oa/^erling  in  tve&gefyte 
deelen  foyden  in  één  Hip  dat  dus  het  middilpum  van  de  fi* 

guur  is. 

Voorts ,  indien  men  acht  gerykzydfge   en   gelyke  drïö- 

hoeken  fteic,  zoals  in  fig.  190»  2»!  men  door  vouwing  van 

bet  papier  een  OSaedrum  verkrygen:  namclyka,  b,  e,  d,  zut- 

leo  de  oene  helft  waar  van  i  de  top  is  maaken:  en  «,  /» 

'  f ,  A,  de  andere  helft,  waar  van  *^dc  top  is. 

IV.    GEVOLG.    Fig.   113, 

Wanneer  een  tichaamlyke  hoek  G  uit  vyf  hoeken  vio 
'gelyke  gelykzydige  driehoeken  beftaat,  zullen  de  vf  f  grond" 
lynenFH,  BI,  ID»  DE,  EF  van  dfe  vyf  voltooide  drie^ 
Boeken  FGH,  HOI,  IGD,  DGE»  EGFeenen  regelma# 
tigen  vyfhoek  FH I D E  uitmaaken.  Op  ieder  dier  lynen  ll>, 
IH,  HF  enz.  zal  men  wederom- eenen  gefyken  gelykzydigen 
driehoek  ICD,BIH,  AHF,  enz.  kunnen  fiellen :  en  dan 
tusfchen  de  twee  naastlfggenJe »  CIDenBIH,  BIHea 
AH  F,  enz.  wederom  eenen  BIC»  AH  B,  die  de  lichaam* 
lyke  hoeken  I,*ien  H»  enz.  ieder  uit  vyf  hoeken  bef^aandé 
sullen  voltooien.  De  grondlynen  CB»  AB  enz.  van  ólt  vyf 
driehoeken  maaken  wederom  eenen  regelmatigen  vyfhoek: 
op  wiens  zyden  men  wederom  vyf  gelyke  gelykzydige  drie- 
hoeken ftellen  kan,  wier  toppen  eenen  Ucbaamlyken  hoek 
zullen  uitmaaken,  en  de  geheete  figuur  fluiten.  'De  Figuur 
beftaat  dan  uit  twintig  gelykzydige  driehoeken ,  eo  is  een 
Jc^dfMR. 

Hier  uit  volgt  dat  de  lyncn  die  van  iederen  boek  naar  zy« 
0en  ttgenovergeftelden  getrokken  worden ,  en  die  dus  dio^ 
WÊakh  of  asfen  en  aan  eikander  gelyk  zyn^  zich  onderling  in 
twee  gelyke  deelen  (byden  in  één  ftip  dat  bet  oilddelpunc 
yan  de  figuur  ia. 

Ook  blykt  bet  ,  indien  men  twinüg  gelykzydige  en 
gelylTe  driehoeken  op  het  papier  teekent,  zo  als  in  fig.  t$H* 
dat  dezelven  door  vouwing  van  bet  papier  een  k^faedrum 
auUen  uitmaaken:  namelyk»  de  vyf  ^»^,/,e|éizuIUnom  het 

«ip 
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tiip  X  als  cop  eeaen  Kchaamlyken  boek  mtaken :  iusgelyki 
p9  q^  r9  t^  uombtt  (lip  y :  door Vrelker  vcreeni^tng mea 
het  bovenfie  en  ondeifte  gedeelte  verkrygc  :  daar  de  ove» 
jige  tien  difeboekeo  hec  middelfie  gedeelte*£u]len  maakeo. 

V.  GEVOLG.  Fig.  107. 

* 
Indien  een  ücbaamlyke  hoek  D  uit  drie  rechte  hoeken 

ADC)  CD  F,  en  AD  F,  beftaat ,  en  men  voltooit  de  vlet* 
kanten  ABCD,  CDFE,  ADFH:  zal  men  door  het  vier- 
kant CBGEop  VCen  CEen  ABGH  opBGen  AB  te  vol- 
tooien ,  dedrie  vierkanten  CBGE.ABGH.enGEFI],  ver- 
kregen,  die  eene  h'chaamlyke  figuur  uit  zes  vierkanten  be* 
Ilaande  zullen  uicmaaken «  en  dus  eenen  Cubus  of  Taerlit^, 
Uier  uit  blyl^t  dat  de  zes  gelyk^  vierkanten»  waar  uit  eea 
Cübui  gemaakt  wordt»  op  de  zelfde  wyze  als  de  rechihoc^ 
ken  in  fig.  192.  gefield  moeten  worden. 

VL    GBVOLG*    Fig.  112. 

Wanneer  een  Hchaarolyke  hoek  M  uit  drie  hoeken  van 
gelyke  regelmatige  vyf boeken  bedaat»  en  men  de  vyihoekco 
MLABC,  MCDEN,  MLFON  voltooit»  en  op  de  zf- 
den  LP,  PO,  NO»  van  eenen  dier  vyf  boeken  wederom 
gelyke  vyfhoeken  AKIPL,  PIHGO»  OGFEN»  &dt^ 
zullen  deze  >  met  de  reeds  gegeeven  drie  te  famen»  zes  vyf  boe*» 
ken  uitmaken ,  onderling  met  vyf  Uchaamlyke  heeken  vereenigd  % 
doch  men  ziet  duidelyk  dat  B  C  en  C  D ,  D  E  en  E  F ,  F  G  en 
C  H»H1  enlK»KAenAB,  ieder  twee  aan  twee  wederom 
SvreezydenG  U  en  H I  zuHen  zyn  van  vyf  nieuwe  vyfhoeken ,  die 
met  de  reeds gegeevene»  MLAfiCenMbDEN  MCDEI>f 
en  O  G  F  E  N » enz.  twee  aan  twee  vyf  Uchaamlyke  hoeken  ieder 
uit  drie  vlakke  hoeken  van  regelmatige  vyfhoeken  beflaande 
zullen  uitmaaken":  en  dat  de  vyfzyden  van  die  vyf  vyfhoeken» 
welke  aan  elkander  grenzen  »  vlak  over  MI. PON  eenen 
vyf  hoek  aullen  uitmaaken  »  en  de.  figuur  fluiten,  even  als 
«4e  vyf  hoek  ML  PON  gevormd  door  de  vyf  zydeo  LM» 
|4N|   N0>    0P«    FL  van  de  vyfhoeken  MLABC, 

Ddj  MCDEN 


^:a   MMoeiiOurdfSdaamlykeFtguurm. 

jtiCDEÏiCüZ.  De  Bgmoi  dtn  uit  waalf  «elyke 
talige  vyf  boeto  betthü,  en  (s  een  doiecudnm. 

Hier  uit;  voïgt,  dudcJfncn,  die  vao  lederen  hoek 
«nira  tettno*rge^^<^^  getrokken  worden  en 
oï  Msfm  tyo,  ^'^^  ^^  ^"^  ^^^  gelyke  deelen  io  ééo  ümj^ 
invdco:  trclk  dip  het  middelpunt  der  figuur  is. 

ü/^iT  m'e:  verder ,  dat  indien  men  op  alle  de  xyden  va 
gtseo  regeïmitigen  vyf hoek ,  gelyke  vyfhoeken  ftek :  d 
It9  door  het  vouwen  van  het  papier  de  helft  van  een 
fftdrum  zulten  ultmaaken:  en  dat  men»  Indien  men  een 
dergelyk   f^l  maakt  ,   de  andere  helft  op  ge?yke  wys 
Ixkomen :  zo  dac  zy  beiden  te  famen  het  gebeefe  dodeca 
drum  vol  maaken:  men  kan»  tot  meer  gemak,  wanneermeit 
ket  eerfte  Hel  gemaakt  heeft »  een*  der  uiterlyke  vyfhoeken 
lran  het  cweedfe  op  de  zyde  van  een*  der  uiterlyke  vyf hoekea 
fan  bet  eerlle  Ael  plaaifen. 

XXXL  vooasTEE. 

'  Ieder  regelmatig    lichaam    heeft   zo    veel    Hbhft  ,   mU 
het  product  van  het  halve  getal  van  vlakken  d/e  bet  Ucbazm 
uitmaken ,  door  he;  getal  der  zydeo  van  dfe  vlakken  ge* 
muitlpliceerd  ,  eenbeden  bevat:  en   zo  veele  Uchaamlyke 
hoeken  alt  'er  eenheden  zyn  in  het  quotiënt  van  bet  pro« 
diict  der  vlakken  en  van  het  getal  der  zyden  in  ieder  vlak  , 
door  het  getal  der  hoeken  die  lederen  lichaamlyken  hoek 
ultmaaken  gedivideerd. 
ZUCL*  XV.  (S. 
I.  BEWTs*  Het  getal  van  zyden  fn  alle  de  veelhoeken  die 
h/Bt  lichaam  uitmaken»  is  het  product  van  bet  getat zyden  ia 
lederen  veelhoek»  door  bet  getal  van  veelhoeken  of  v/ak* 
ken  gemukipüceerd.  Doch  de  vereeniging  van  twee  naast- 
liggende zyden  maakt  eene  ribbe »   en  dus   beftaat   het 
getal  van  ribben  utt  het  gemelde  halve  produdt 
IL  'Er  zyn  zo  veel  vlakke  hoeken  als  'er  eenheden  zyn  in 
het  product  van  het  getal  vlakken   die  de  lichaam/yke* 
figuur  uitmaakeui  door  het  getal  der  hod^eo  Ü  fódet  vlak 

of 


//.  Afi.  Over  iengihMige  Bcbaamlyki  Figuuren.  4^ 

of  redboek  gemultiplioeerd.  Doch  teder  llcbaamlyke  boe^ 
van  de  figuur  beftaat  uit  20  veel  vlakke  hoekea  ,  alt  de 
aart  van  de  ^uur'vereUcht :  waarom  men  bet  gemelde 
product  door  dat  getal  moet  divideerea»  om  bet  getal  vai 
iK^ekeo  ie  verkryges. 

OBVOLG.  r 


Dua  befiaat  een  Tétraêdntm  uit  zes  ribben,  vier  bo^ea 
en  vier  zyden. 

Een  Octaedrum  uit  twaalf  ribben ,  set  hoeken ,  en  acht 
wyóm. 

Een  Iccjoiirum  uit  dertig  ribbei^,  twaalf  boeken »  en 
iwint^  zyd^n. 

Een  Ciibus  uit  twaalf  ribben »  acht  hoeken  t  en  zes  zyden« 

Een  Dodecaedrum  uiiAdertig  ribben ,  twintig  hoeken ,  en 
twaalf  zyien* 

XXXIL    TOORaTB&« 

Oeen  ficbamelyke  ^uur  kan  In  eene  andere  befchreevea 
worden»  ten  zy  het  getal  of  van  ribben»  of  van  zyden,  of 
van  boeken  in  de  laatstgemelde «  ten  minden  even  groot 
^y  als  bet  getal  der  hoeken  in  de  eerstgeaeldet 

aiWYs.  Uit  de  XIL  ^epaling. 

L     GEVOLG. 

Dos  kunnen  nodi  de  adms ,  noch  bet  kêfatdfvmt  noch 
bet  dodecaedrum  ,  in  een  tetraedmm  befchreeven  worden: 
laoch  bet  d9decêukum  ia  het  octaedrum,  of  in  den  pibus^ 

I 

IL  GEVQLG. 

De  overige  tichaamen  kunnen  in  elkander  befchceeven 
worden  »  doch  niet  allen  even  volmaaktelyk :  volmaakuljk 
noemt  men  bet»  wanneer  alle  de  hoeken»  van  de  ingefcbree* 
ven  figuur  alle  de  zyden  of  ribben  van  de  andere  raakens 
minder  vohnêokuljk  ^  wanneer  eenige  van  de  ribben  der 
laatstgemelde  ntet  geraakt  worden ,  om  dat  zy  grooter  la 
getal  ijïu 

h  AM' 


428    H*  Boek;  Over  de  ^ittamfyke 

j.  AAKMERKiNO.  Id  het  vyfcleode  Boek  der  GroDóheglnk 
les  van  sucliobs,  doch  het  welk ,  even  als  het  XIV»  boogsj 
vaaifcbplyknietvao  eocliobs  zelven ,  inaarvan  hypsioui 
den  AUxÊndrpw  is ,  wordt  aHeen  over  de  vümatJkte  infchrf* 
ving  gehandeld  I  en  te  recht:  deeae  alleen  kan  éien  luaiQ 
Vaarlyk  dragen,  en  voldoet  aan  de  bepaaling.  Ecd  dei 
fiUgeev^en  vap  eucuoes,  roix  ps  candaijj^»  heeft 
aan  bet  einde  van  het  XV,  Boejc,  te  bezanen  name- 
ïyk  met  het  VI  Voorfiel ,  en  het  VI.  en  VIL  van 
den  Schryver  weglaatende »  eenige  vo0r(tel?en  gevoegd 
over  die  infchryving  welke  wy  anv^lmimh^  noemen »  en 
ook  over  eene  anderts  foort  van  infchryving  welke  enkel 
bierin  beflaat,  dat  een  licbaaqi  in  een  ander  lichaam  be- 
vat of  ingefloten  is ,  ZQnder  dai^cbter  alle  des^lfs  boe« 
'ken,  maar  flechcs  eenige,  de  zyden  of  ribben  va^  de  andere 
laaken;  ofook  zodanig  dat  eenige  zyden  van  de  eene  geheel 
op  de  zyden  van  de  andere  liggen }  hy  heeft  insgelyks  by 
de  XV.  Boeken  een  XVJ.  Boek  over  de  onderlinge  in*  ea 

r  omfchryving  van  de  regelmatige  F^ouren  gevoegd :  cla- 
vius  heeft  dit  alles  overgenomen.  Doch  hierin  zui/eo 
wy  ons  niet  inlaacen:  en  flecbis  met  'eeo  enkel  wootd  dip 
volmaakte  omfchryving  aanlUppen. 

.  HL    QEVOLG. 

Een  tüTêtifum  is  In  deo  cuhm  befchreeven  yranneer  de  ces 
ribben  van  het  zelve  de  ze%  zyden  van  den  cubos  raakea» 
en  dus  langs  derzelver  diagonaalen  liggen:  waaruit  voigt, 
dat  de  boeken  van  het  tetraedrum  met  hunne  toppen  di^ 
van  den  cubus  raakén ,  en  in  die  hoeken  begreepen  zyo, 
sucu  XV.  I. 

IV.  GEVOLG* 

Een  oSaêdrum  kan  befchreeven  worden  in  een  tetrêciram » ^ 
en  in  een*  eubtu  • 

In  een  tnraedrmut  mits  de  zes  hoeken  ieder  op  eene  dex 
xiliben  van  het  tetraedrum  (laan »  eo  wel  op  bet  midden 
dier  ribben. 
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XDCL.  XV.  2» 

In  een'  cübus  mict  de  set  hoeken  de  zes  xydeo  van  den 
cuboB  raakeOi  en  wel  in  bet  middelpunt  dier  z^den.  dat  is 
in  het  Hip  daar  de  beide  diagonulen  slcb  fayden« 

xvcL.  XV.  3* 

V.    GBVOLO. 

Een  itdfus  kan  befchreeven  worden  in  een  ociaedrum  en 
in  eeti  dodéeaidrttm. 

In  een  Ktêtdfum^  waodeer  de  acht  hoeken  van  den  cuboi 
ieder  op  eene  der  zyden  van  hec  octaedrum  rusten ;  en  dac 
wel  in  het  middelpunt  van  die  zyden;  dat  isGV,  ii.  Gev.3.) 
op  de  twee  derde  gedeelten  van  de  lyn  welke  uit  den  top 
van  lederen  hoek  der  driehoekige  zyde  loodrecht  op  de  te* 
genoverftiande  zyde  vaü  dien  driehoek  (laat. 
sucL»  XV.  4. 
In  een  dódeeafinm :  indien  men  namelyk  in  de  vier  vyf  < 
boeken  (Fig.  ixaO  ^^^  ^^  ^^  'ibbe  MN  byv.  liggen ,  de 
dlagonaalen  CE,  CL^  LO^OE  trekt,  heeft  men  een  vier- 
kant het  welk  zich  met  vyf  vlerkanten  op  gelylce  wyze  be- 
fchreeven veréénigt»   en  den  cubus  uitmaakt,  wiens  acht 
boeken  dus  in  acht  hoeken  van  het  dodecaedrum  liaan;  en 
de  vier  lynen  die  de  asfen  zyn  van  den  cubus ,  zjn  tevens 
isfen  van  het  dodecaedrum. 

AANKBiUffo.    Een  gedeelte  van  de  bewerking  van  sucu* 
DZsXIil,  27*  kas  hiertoe  gebragt  worden. 

VL  GEVOLG. 

Sen  dodsMatfriMi  kan  in  een  krfêeirum  befchreeven  wor> 
den ,  indien  de  hoeken  van  het  dodecaedrum  Ieder  op  eene  zyde 
van  het  ioofaednim  msten ,  en  wel  op  bet  middelpunt  van  die 
zyde :  dat  is  op  twee  derde  gedeelten  van  de  lyn  welke  uit 
den  top  van  lederen  xlriehoek,  die  de  zyde  van  het  icofae- 
drum  uitmaakt,  op  de  tegenovergeftelde  zyde  van  dien  drie» 
hoek  loodrecht  ftut. 
tucL.  XV.  S* 

VIL 


4S0    Xl^Botk:  Oaet  ie  U^nmüj^  Bgfmtiu 

VIL    GBVOLG. 

'    Het  fpreekc  van  2elf  dat  ieder  regelmadg  lichaam  fn  een 

Tegelmatig  lichaam  van  de  selfde  foort  kan  befcfaieCTCB 

worden: 

II.  AAMv^BRJriiiG.  De  bercbottwiog  deezer  licbaameo  icas 
fomtyds  zonderlinge  vraagftukken  opleeverco » onder  velk«i 
dit  uicinuDt »  hec  welk  in  de  voorleeden  eeuw  door  dea 
kundigen  Paltzifchen  Prins  rufeet  werd  voor{efift\d»  co 
door  WALLIS  opgelost  (zie  Optr.  Tm.  IL  p.  470.  of 
Algthf.  tap.  109.)  ,»  Eenen  cubus  zodanig  ce  doorboorcn» 
,»  dat  er  een  ander  cubus  van  gelyke  grootte  door  kan." 
Men  kan  zelfs  gemaklyk  eenen  cubus  zodanig  dooibrec* 
ren,  dat  'er  een  grooter  Cubos  door  kan:  en  de  paaien 
van  de  grootte  cles  laatstgemelden  kunnen  gemaUfk  iaa« 
geweezen  worden» 

XXXIIL  vooasTBL. 

Indien  men  eene  ribbe  van  eene  lichaamlyke  5guor  la 
twee  gelyke  deelen  deelt,  en  uit  het  flip  éitt  verdceliog eent 
'loodlyn  trekt  op  die  ribbe  in  elk  der  twee  vlakken  dte  door 
haare  zyden  de  ribben  uitmaaken »  zal  de  hoek,  welken  die 
lynen  met  elkander  maaken ,  de  belling  aandeden  der  vlakken 
waar  uit  die  lichaamlyke  Qgunr  beCtaat 

BSWYs*    Uit  Xy  bep.  4. 

GEVOLG. 

In  bet  tetraednm ,  o&Mdrum  ,  icofatitwn  en  dêdeeeednm 
gaan  de  gemelde  loodlynendoor  de  toppen  van  de  driehoeken 
<»f  .vyf hoeken  in  welke  ay  getrokken  q^,  ao  ala  Uykt 
uit  L  IX. 

Doch  voor  dea  euku  Haat  die  lyn  recbtfaoekig  op  dl 

twee  tegenovetgeilelde  ribben. 

AARMERKiKo.  Dit  VoorRel  is  het  eerfte  gedeelte  van  de?- 

propofitie  in  het  XV.  Boek  van  EUCLtDtt:  en  de  bewerkioc 

die  men  aldaar  aantreft  komt  met  ons  Voorftei  overééi 

De  ouden  fcbynen  hier  in  niet  verdergegaan  te  ayn  dan 

^ .  ^  erkele  aanwyziog  van  diea  bodt.    Door  onze  drie» 

hoekt' 
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hoeksoieetlog  komen  wy  verder,  es  wy  kunnen  de  groot* 
heid  van  die  hoeken  berekenen,  op  de  volgende  wy^e 

L  Voor  het  TCTRAEDRUM. 

Zy  in  fig.  18&  A  VD  de  driehoek  die, in  fig.  iio.,doorde 
xibbe  AV  gaande,  loodrecht  op  het  vlak  B AC  komt:  daar- 
oit  volgt  I*.  dat  VD  in  het  vlak  VCB  Ifgt  en  de  loodlyn  la 
die  uit  V  op  CB  getrokken  wordt:  en  dus  is  VD  =^  A  V X 
yj.  CVLi6en3.0ev.3):  a^dat  ADeene  dergelyke  loodlyn 
wi  in  bet  vlak 'ABC,  en  ius  AD  =  VD  zr  AV  x  VI. 

Men  ftelle  z^  dat  E, het  middelpunt  van  ^  ABC  fig^ 
|io«  2y :  dan  zal  C  in  AD  vallen  enAB  =  fADzyn 
CIV.  lu  Gev.  3.^  en  L  VE  A  recht  (V.  5.) 

gevolgelyk 

AE  =  {xAVv^  =  AV  T^'LiUl  =  A  V  |/ï. 
'  *  9x4  ^^ 

en  dus 
4»,  VK  =  ^AV*— AE*  =  AV|/i—  |  =  AV  V\ 

Etndelyk  indien  men  op  A  V  de  lyn  A  Z  rechthoekig  trekt 
tot  dat  dezelve  VEZ  in  Z  ontmoet,  en  op  VZ  den  cirkel 
VAZ  beibhryft'is  V€  =  AC:  en  dus  is  C  bet  middelpunt 
van  bet  tciraedrum.  MaarVE:  AVrr  AV:  VZ  (IV.  Gev, 
a.)  dus*VZ=  AVi/J.  enVC  n  i  AV  Vi  =  AVy^. 

Uit  de  driehöeks  meeting  is  (IX.  i.) 

AV  :  VE  =  rad  :  fin.  L  VAD:  en 

VD  :  VE  =  rad  :  fin.  L  VDA: 

Dus  vindt  men  L  V  Ap,  dat  is,  den  hoek  dien  eene  ribbe 
anaakt  met.  bec  vlak  daar  hy  op  flaat»  gelyk  aan  54^'.  44. 

V  omtrent ;  en  1 V  D  A ,  dat  is ,  den  hoek  dien  twee  vlakken 
of  zyden  van  bet  tetraedrum  onderling  maaken  =  70*^ 
31'.  43''  omtrent. 

V  IL  A^oof  het  ocTAEDRuif*  Fig^  iii, 

Hetblykt  duidelykin  betOaaednin  i''(XXXV.0ev«3.)datde 
boeken  die  zo  wel  de  vlakken  als  de  iribbea  onderling  maakèa 

recbt 
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itcbt  zyn :  2^.  dat  de  as  van  bet  odaedram  de  diagonaal  ia  vaa 
bet  vierkant  ABCD:  en  dus  dat  die  as  —  AB  x  f/^: 
«n  eindelyk  3^*  dat  de  aflland  van  het  middelpunt  tot  den 
top  de  helft  is  van  dien  as»  en  dus  =:  i  AB  |/2  =  AB  yi^ 

UL  Voor  het  icosaedrumc  Fig.  113  èn  1S7. 

Indien  men  het  icofaedmm  (Fig.  113.)  door  een  vhk  fnydc 
dat  Isngs  de  ribbe  B I  en  vervolgens  aan  den  anderen  kant 
van  1  door  de  loodlyn  IR  van  den  gelykzydigen  driehoek 
IGD  gaat;  dan  sal  die  (heede  vervolgens  wederom  door 
cene  dergelyke  loodlyn »  dan  door  eene  ribbe,  door  eend 
Icodlyn,  en  eindlyk  dóor  eene  ribbe  gaan:  20  dat  men  den 
2eshoek  K  M  N  L  B I  (Fig.  1^7.)  verkrygt  waarin  I B  en  M  N 
ribben  zyn ,  en  dus  zyden  van  de  gegeeven  gelykzydige  drie- 
hoeken dit  bet  k^aednum  uitmaaken,  en  de  overige  KI» 
KM,  NL»  LB,  ioodlynen  in  die  driehoeken  zyn:  en  dos 
leder  =  BI  i/|. 

Verder»  in  de  telfde  figuur  is  de  lyn  IK,  die  de  beide 
ribben  I B  en  M  N ,  en  dus  de  toppen  van  de  legenoverelkao- 
der  ilaande  hoeken  I  enN»  ^ereenig^,  de  o/ van  het  icotae^ 
drum:  en  KB,  i$  in  den  regelmattgen  vyfboek  BCDGH, 
(Fig.  113O  ciieii  de  vyf  driehoeken  om  den  top  I  maaken» 
de  loodlyn  uit  B  in  dien  vyf  hoek  op  de  teg^overgefielde 
zyde  G  P  getrokken :  en  daar  I N  de  as  is ,  welke  loodrecht  op 
het  vlak  van  genielde  vyfhoek  (laat,  is  het  ftip  G  daar  de- 
zelve  dat  vlak  fnydt  even  ver  van  alle  de  boeken  van  di^ 
vyfhoek  af,  en  dus  is  B  G  de  radius  van  den  cirkel  wetne 
men  om  dien  vyfhoek  trekken  zoude,  waarvan  de  zyden  ge- 
lyk  aan  BI  zyn. 

Indien  men  dan  T  voor  de  zyde  van  den  tienhoek  In  deo 
selfden  cirkel  befchreeven  fielt. 

isTjl*  =  BG*H-T*  (VI.  140 
MnrT  ^—  (f/s— i)(VI.i3.0eT.3:enIV.7.Aaimk7) 

4 


):eD)iaiibff7r=s  4:w> 
.'«i    B»  ra  BI  St  A^-^iiiJ.- 
^dttk.di^ïÖ'sBi*  ~«0^i4.     •   ..  . 

10  és  lil  ^^■— .V^^: 

boictt  daar  dë  Wve 'clrkei  qp  INt^  waaryaa  C  ^  mlè« 
'derpant  It,  óo&  door  B  gaat,  is X  IBN  =  L  (V,  5.)  dk 
dot  la  pV*  ia..  Gev.  a.) 

tN  S  Bi  ^S,^  VS       . 

•  •  •    .:      »  ---  r5        '    '  ^     '  •    ..  ' 

min  ICv'of  de  «fBud  vio lMtitaidd«Jfniit bpdM  «', a» 

*  •  .     3        r  S 

Men  kan  iasgélykt  KÖ  vlèdairwast  It^ien  oen  «Ie  iftr* 
ÜS.  mee  dr  79-  4s-  vefgelykc,  zat  men  zien  dat  de  lya  KB 
de  teOife  lys  b- in  l>eirie  de  figuureo  \  en  «u  OJT  van  dé 

^*Btfte CKtode ItatAe is :  dm,  duit  fa deeze  dS*  =■  Ci'^ 
j(e*  flt  BOf  —  i  FE*;  II «Sk  iD  fij.  M7. 

re* «  iö»  ^}Si'  SS  t^^  -  ^* = iu»  * 

•  •  5-VS       .4         ,     * 


434   il^BMtOmêtMmiljihJf^^ 

Men  is  dos  inftaaCiDcaBG)  HF  en  KG  MaeodfBfode^ 
In  de  driehoeken  IBaii  fCG  te  beftkeaéii  :- 
2»^  L,  IBG  dien  men  vindt  ,      •       •       3X*  -  43  *  3'* 

das  zkiQ  A  c »«©..;  *    ♦   -*:: '»  -  « •  57 

ft^  L  KIQ,  dien  men^nndt^       .       .        Sft  •  3>  .  2£ 

dos  L  KIB  £  L  IBL  «    '«  Ul-f^-is 

en  L IKO  •      •' '  •       •         .37-21-39 

en  LNBL(i£LlBL-^9iV0^'^N£.2b<S4-  xB 
Gevo^lfk.  LlflB  a:  irldJS^I    .    •_•  r?»»  •  11  •  «4, 

Indien  men  nu  dot^uk  ^e  boeioni  Ut  ên  BXM  op- 
naakt  ,  vindt  men 

1  KB L  at  79^  ll-iS"  en  LÏXM.^  ido^»  #8^  45'' 
, .  dus  te  C|men£  ai-:  waar  uit  volgt  0-4-)  KM//  B  L:  't 
'  ieen  u^  de  confiryftie  zehre  van  bet  icoTaeiram  ligt  ia  op 
\  te  maaitefl« 

.  Eene  ribbe  maakt  daQ  met  het  éa^efi^eQ4  vlak  een*  ho^ 
van  xio^'  S4'  18'/:  eti  twéé  aangreniende  vlakken  maakei 
Otiderling  eenen  hoek  van  138^  Xf^af^'.      '. 

OmnodeloodlynCOttitbetmiddfclInflR^  de  driehoekige 
-ir^e»  anÉtgriaaiBB;  I^UttUi » MmftflKtihcbtatn  tatanr* 
king  te  neemen  dat  die  lyn  op  bet  middelpunt  Ojv^iA  drit-  *| 
hoek  valt:  dosIO  &:  f  KI  ^  t^I  Vl^'t  V^fS 


mtiOi  CO  ö  9^fiVl  -1 W  2s  BT  /^^lr 

.   ^  -j2r      '  3(3-  V$>  .    *       SCS-VsT* 


«Muit  de  boogte  OP  ==  BI  A^-±JJl£ 


IV.  Voor  den  cubüs.  Fjg.  xef; 

Het  fpreekt  van  xelf  x».  dat  de  vlakken  otttettvMchct 
V*i  1x0^ 


iioekcD  matkai.  to  alji  Qi(ana;q[>f|be|u*  4\  du  I^t  vkikank 
Van  den  'a^ ,  A  8  o^  B  V^  vlOi.^en  tnibiii  het  dtievond  ii  vaA 
bel  vierkant  der  iyde :  waiii/3  ppJM'^  / .» 

fena  ^  »#  +  Q  ®p  ^ 

%  F  s:  O*'  |/3^  en  *ï>  *  ^c  il 
DF  ' 

csB  ^  ys  at  öf  v1. 

fodnei}teéfl'4iikto^mfi<hiflR(ntïiJL)  üoór  eeiLvïak  ifay^ 
^ek  weTk  tanga  de  ribbe  CM»  ^f  Ik^odljm  uIl,  tfe  UM||A 
kB,  en  telsgetykt  aan  de^  lnder<^  kWt  V&n  de  égati  door 
^^geiyke  Wodl3rn#;^C>;ieii^inJeIjkidota(.de  riMèldlé 
vlak  ó?eV  CM  fttet , 'V^j^g^l^^  èlsaiat  ie|l)oek  C|«  ÏLH 
^Q  fig.  ilir*^a)r1bpM^^ab  Jibben.^Mii;  HR, 
SQ  en  )QC  de  töódlynen  zjfn.  -  .  « 

indien  i^en  vérder(F%.  1 1  i.)  fn  it  drtè  r|f  boeten  sip  Am  td^ 
JM ,  de  d!agft)a)en<C  L »  C ff ,  L  N  tAkc ,  inaiik^acrezeiveeeBeii 
^lykxydigèb  drielf eks Jtei9i(ISHjCliii' tjoydt 'didÜgEttmal 
LN  fn  tn'ee  gelykedeelenih  2,  èiTè  iyn  CI^  In  het  Vl^  ymi 
^en^i^l^hffiek  ^^1^  0^^^>^i  ^'^  toó^T^  dt  ^  till^ 
Van  clWi^eUrkzydlgèn  drleüobk  ttp  <jbe  grondlyn  gètroJikeni 
ta  dul »  Cl{oök  fn  fig.  i8iB.)  =  CL  x  Vt  ^T^^  Kf^ 
Maar  de  dUgbnail  LN  b  bekend:  wan^,  j^dleik  menU 

•<  tll*'^:  j  JB^*"^  ÈTR*^:  ra  uk  hei  geen  wy  ?oör  htt 
ktfitéhm  gteid-lfcW«i  T^fjkt  ^t  Rf  ±  p—, »  doa^li 

-^*  'ó  Mn*  r.^  :_ru  « 


en  dos  LN  S  CM  ^^Ï^J 

■■  rs  --  ï       •    - 

Oewlglyk,  dM»CI±LNVjt  '         ' 

i.ctedMta^''^54.=ÈCl«x^C^5dt^?y 

Maar  Flg.  iSI.  de  as  MS  valt  loodrecht. op  de  Jyo  Clg 
€0  dui  ralt  Z  op  S  Cl:  (Voorftcl  30.  Öcv.  1.  N*.  a  )  waar 

'   uitmlgtCZ-s|CI 
=  8  CM  A'^Vijfci^^  ,  _>„  A 


^fc 


•#  #  *  * 


8  (l^S  -  «)  . 


jiut  MZ  =  ^CM'  "^  C2*:  d» 

«ffZ  —  CM  A^i  —  ♦^^  •*•  '     =  CMü 


3  (KS  —  O 


-«-^•(^^D 


4laCM  » 


.  /<  (VS  •>  a)  (t^$  •».  i)  ^  ^tw  ^t^— vg 

MZ:  CM  ^  CM;  MS:  d■•'i•MS.sr^^;s  (?M  « 

•    ■  •  '  MZ 

.  y*IKL  SS  CM  A'ULJL-  3p  CM 

■     s  —  y's  « —  a  I's 

(i's  -  I)»  "*  t^s—  « 

Welke  «ttduikWog  vphnaakt  oveieenkoat  net  bet|eea 
«ff  te  TOoi4ice^ ^t^  (VÖbriVss>  Offi  f 'J  <>*(  o*»^ 


\ 


lyk  ook  LN  fig>  iia.  de  tfü  it  Van  d<m  «iibiu  in  het  dode? 
caediam  tMifi^wvev,;  ^n  i«i^  «t  4e  a<  U  vyn  bet  dod«CM> 
4ram:  immcn 

JISS  SS  LN  1^3  =  V3  X  CM  ^l<5-*-'  ^ 

■  V'5  — I 

dot  MD  s  i  MS  SB  CM  «    yi:  •-  :^  CO« 

Om  nu  de  loodlyn  D^  te  vinden,  moet  men  flechti  tan* 
merken  dat  d|e  lyn  op  het  middelpunt  vin  den  vyfboek  val» 
len  moest  en  dus  op  CQ;  zodanfg  dat  ClTde  radios  van 
den  vyfhoek  Is»   c^volglyk  (p«  433)  g^lyk  aan  CM  |( 

Jr  — 3L—  ;  waardooi 

D  X=^CD*  —  cX*asCM  ^  _J— * — . 

en  das  la  XT ,   of  de  l^oogte  vaQ het  dode^dn^i^,  s^ 

De  bepaaUng  nq  dceicr  l^nen  geeft  ook  dte  dei  hoek»  t 
■^rant 
.    {ilS:  CM  a  i:  fflodCSM  :^fin:  ASMH 

dua  L  SMEl  ^  no^  S4'  I9/^  ^  . 

en  L  CM$  s;  L  M  S  D  =;  09^  %  •  4X 

CD:  DX  =5  »:  fln.  L  XCD  =r  5a.  37  -  ai 

(lus  tqCM  S  LCMB^'  ,.  m  •  43  ^  ft 

waar  uit  volgt  i:iCQS^;LMICH  sx6<^.  34'  4'' 

Eene  ribbe  maakt  dan  aeft  de  aaagvenaeode  vhkken^ioe^ 
keo  van  iafi<^  -  \j^^^  a":  •«  twee  vlakkcp  maaken  ondefa 
|i0g  «enen  boek  van  116*  -  as*"  •  jó'''  '   * 
Waardoor  al  Wat  het  dodecaedrum  betreft  bekend  ia. 
'"  Ee  3  jqcXiV^vooR* 


pinU«k>plpediiip  van  de  tsVdt  hoogte  en  wtti»  groódirial^ 

dei  cectaedroiM 

De  Mioufl  vaaeeA  oSm^ti^  iA^Tfl  mi  een  r^dithoeU^ 
'f  anlMd^il^duni  wiens  bQOgt^  de  as  is  vaii  ber  oftaedr^m  ^ 
en  wiens  grondvlak  een  deoi^  gedeelte  is  vaa  hec  vterkaaK 
gp  de  rtbbib  van  bet  odUedhiio  bef^reeve*.-  - 

De  inhojid  yan.  een  te'«iiafa«i  is  |elyk  aan.  een  recftelipe^. 
|ig  pai;aUelopipc(i^ ,  waar  vap  de  bpogté  kft  decdjp  gedeeice 
Js  van  de  lopdlyn.  cusTcbieD  twe^  t^genoyerflaande  evenwydfge 
s^den  vaabetlcoraedrumbegceepen  oC  van  d^hoog(^  vap  liet^ 
icofa^edrivn,  ^nlifi  gtondvkk  hidt  tijénvpnd  van  ««adMi  dile^ 
boeken  die  bet  icofaedrunx  uima^lonu . 

S^  briio^d  vM  btt  d9!tkcafdrum  is  gelyk  aan  een  ivdithoe- 
kig  paiallelopipedtta  watf  van  d»  hooglede  boogie  Is  tul 
%et  dodedaedruifiLt  en  bet  gr<wdvUik  bet  dubheld  van  eenei^ 
der  vyfboekei^  die  bet  dodircaedsum  oftmaaken. 

B»wvi.    Uit  btt  XXIX  VooraeU  en  bet  XXV.  en  }CV^ 

YoS^iaaiMo  OF  isoFft  ds  v^K  RtGELU^TIh 

•      G9   L^CHAAMEV,» 

h  TETR^XDC^qM.  Fig.  i86u  en  i^ia 

D^  taboud  van  bet  drieboekig  g»>nd9lak  i$  i  AV  3^ 
PJTy'  «  5v*  K  *  *^3  :  8«vo%|yk  i>  de  oppetvlAt^ 
van  bet  utr^Êénm  =  4  AV^  x  I,  V3  1=  A?*  ^3tïda 
boogte VBiss  AVif^f;  du^lsde  ^elieele  l^ud=AV'« 

Ji»;i^^l^  =  AY*  h  *"»:  Ojf.  i0ZS^d(m  ?.cn  dw, 
.^iRd  4qW  T  oUdcuUtende  ia 


• » 


II.  ocT4Bi>aoAi.  Flg*  ixt. 

X>e  inhot^dvtn  het  vkrkanc  op  AB  is  Al'  :*  de  u  b 
dus  is  de  Inhoad  O  nn  bet  Oaaednim  s  {  AB'  y's  •  of 

De  inhoad  vin  de  diidwekige.zfde  b  |  AB*  ^3:  du  ]« 
ée    oppervlakte   nn  hel  oaaedrom  =  |  AB'    f^3  s: 

IIJ.  COBÜt.       . 

Ken  heeft  C  9  Z^* 
^4D  de  oppervlakte  =  óZ* 

r 

>    IV.  lOO&ABO&UMrFigi  III.  CB  I87. 

De  iflhood  van  deo  driehoek  is  Bi'  x  t  yz» 

djtts  is  de  oppervlakte  es  20  Bl^  X|  ^3  SS  S  £1*  ^9^ 

Dehoogieis  5=  BI  f^J±Al!l 

o 

dos  de  inhoud 

O 

^^  ^^  ^ _^__^  •         •* 

V*   DOBBCASDanil. 

Mc&  moet  oer$(  den  inhoud  van  den  vyfhoek  vfaidei: 
4eeae  is  geiyk  s  CM  9C  i  loodlyn:  maar;  flellende  R  voof 

denrfdins,  is  die  loodlyn  L  s:  ^&»  —  |  c  M*  s= 

sCM»  jTTXT^ 

«I  dui  is  de  yyf  hoek  s:  ""T"   '^   vTTT . 

Be  4  Ce> 


4^p    XlMie^tté^Aamfyhgigfmm: 

gevotgtyk  ii  de«|ipervhg(te  =  12  X  5  CMXi  loodl^  ^ 
2IV.  Boek  il :  of  ook  d«  oppervlakte  ss  tJÈLÏiSü.''  ^ 

^a+ys    '  —  „  t^M»  P^3  +^«       j-u 

Au  ^  twt  dodfctedimn  s 

f^s— I      5(1^5  ~i)      t^s~'      sCKs-rys^ 

}CXXVv   VOOfttTK£. 

Alle  de  getykvorm^  Kgjdmüe^  lidiatmea  sy^ 
in  de  dried^bbield^  reeden  det  ribben,  uik  welki^  n 
gevorfsd  worden.  '   'v 

Mwn.   Uk  het  Zl^IV.  V9QrfloV. 


\v 


fWAALfW 


•      44» 

TWAA  Ï-PPB    BOEK, 

PYER  DIN  EOL  OF  CYLIMOER^    QI^N  KIV 

^     ■    ■!  I  I        *l       ■ ■       ■       ■  III        I         1        ■■        I    ■!        ■  ^— ^— ,»     <■      I       I  I 

9£PAALI)(GB||« 
I,  Fig.  I2$. 

Indien  ^  twee  Cirkels  (AGB  en  CHD)  in  twea^ 
terftrhillende  doch  even wydige  vlakicen  geplaatst « 
f n  derzelver  middelpunten  (£  en  F)  door  eene  rechte 
lyn  (B  P^  vereenigd  zyn  t  en  men  onderftelt  Jtc 
*er  zich  eene  rechte  lyn  rondom  de  omtrekken  van- 
die  cirkels  altoos  evenwydig  aan  zidi  zelve  en  aan  de 
lyn  (E  P)  die  de  middelpunten  ^reenigt  beweege  ^^ 
én  door  die  beweegjing  eene  oppervlakte  befthryve: 
zal  het  lichaam  (ACHDBGA)dat  door  diebe^ee- 
ging  gevormde  en  door  de  gegeeven  cirkels  beflopten 

wordt  9  een  OjUndêr  of  Rol  zyn. Die  cyllnder  of 

rol  zal  recht  op  4iet  gioodvlak  ftaan*  indien ^le  lyn, 
^elke  c|c  middelpunten  der  gegeeven  cirkels  vereeoigt* 
pn  die  men  den  as  yan  den  roj  npemt,  rechtboel^i^; 
OP  die  cirkels  ftaat;  zo  niet,  ftaat  de  cylinder  oi^rol 
fcheef  op.  het  groqdvlak»  zo  ^is  QHD^go, 

tucL.  XL  <kf.  ai.  ai.  23.  -r-  S.  p>  357*  bep.  ^. 
!•  AAKiaiziHo.  Mtn  kan  dus  den  recbteo  cylinde^  ook  bo« 
grypen  als  gebooren  te  zyn  door  de  omweaceling  van  een 
ytcbchoekig  parallelogram  G  E  F  H  ,  op  eene  der  zyden 
E  F  alt  op  eene  Q>ll  'of  at :  dan  zal  de  andere  opllaande 
'zyde  Q  H  den  omtrek  van  den  cylinder «  en  4$  tWjee  ove« 
fige  HF,  GE  de  cirkels  beCchryveo,  pjc  i*  de  lypaSi^ 
ling  door  itJCLiozt  gegeevea :  dpdi  dezelve  fluit  df  fcbee- 

ye  cyliiideis  oiu      '  ' 

Ee  5  Axh 


Anderen  beMioaweQ  den  qrMBd^rmls  gebooreo  irft  * 
*  evenvrydige  beweegiog  van  een  cfrkél  tao£s  eene  gegeevcft 
lyn:  b/r.  vin  den  cirkel  CHD  teogt  4e  Ifn  QA  of 
Ungf  deljfo  Cé. 

L     GEVÖtG, 

•^lodieft  tttt  dn  qrltnder  door  vlakkeo  Bajét  wdke 
eveowydig  tao  het  grondvlak  tyn ,  zullen  die  fiieedeii 
cirkels  zyn*  Indiöti  d^  fneede  door  de  oiiddelpun- 
ten  van  de  grondvlakkn  pM  i  of  evenwydig  is  aan 
fen  vbk  dat  do(Mr  die piinten  gaat,  is  ay  ^ea  paral^ 
lelograipi  ea  wel  eco  recb^o«k  voor  deo Bechten  qp* 
liader. 

^  Di<^  parallelpgraqiniaa  hebben  alk  de  iel£ie  hoog« 
tCy  die  V90  den  cylioder«  ep  ftaan  dus  totèlkaiidM 
(lis  hunne  grondlynen,  dat  is,  a4s  de  choorden  der 
boQgen  welke  zy  van  de  g^ondvI«d;keB  alTnyAa. 
Uf  AAffMiaKina.  Df  fchuinTche  Cbeeden  van  den  qfliDÓa 
beboorea  niet  tot  de  grondi^sginfeien  écr  Meetkunde^ 
wanneer  men  deese  «eetenfchtp  in  ccaen  Af Ikteflt  a(o  voj- 
.  gcna  de  gewoonte  der  quden  Ofemt. 

IL  asvoLcu  Fig.  13^ 

'  Indien  FBDL  een  cirkel  is  evenwydig  ajm  bee 
grondvlak  van  den  cylinder,  zal  de  raaklyn  GE  die 
deezen  cirkel  in  L  ra^t ,  ook  eene  raaklyn  van  dea 
cylinder  in  dat  zelfde  ftip  zyn :  en  indien  men  op  de 
oppervlakte,  (Fig.  125.}  de  lyn  AC  evenwydig  laet 
4en  as  E  F  trekt ,  zal  die  Ij^n  geheel  in  de  oppervlakte 
van  den  cyUnder  liggen^ 

IIL  cBvoLO,  Fig«.  1^5* 

Indien  een  vlak  den  cylinder  zodanig  raakt ,  dat  eenfge 
lyn  AC  van  het  zelve  evenwydig  zy  idet  den  as  vaa 
d^  (yfioderi  en  geheel  op  de  oppervlakte  wa  4fitzen 


y 


iUK^9  Of^  CrOvO  ^  dn^  >ll^  de  lynen  ,  die  in  lm 
vlak  op  d»  lyn  A  C  loodrecht  getrokken  worden «  loi- 
vens  rsuiklynen  zyn  van  cirkels  in  den  cilinder , 
(lie  evenwydig  en  gelyk  ^zijn  aan  deszelis  grondvlak  i» 
^1  diit  vtak  den  cylinder  in  die  lyn  alleen  raaken, 
-fli  nimmer  fnydem 

Ifidien  een  ftip  CV)  baven  het  vlak  vafl  een*  cirkel 

,(/iDB)  verheeven  is,  en  eene^yn  (VA)  «ich  uit  dat 

.«0bewee^y)ce  ftip  CV)  ^U  uit  een  middelpunt,  cm, 

den  omtrek  van  den  gegeeven  cirkel  (A  D  B)  beweegt^ 

wordt  de  figuur  9  welke  door  die  bewceging  gevoriAd^ 

I  fxk  door  den  gegeeven  cirkel  als  grondvlak  heflooten 

wordt^i  een  Keiggl  of  Coma  genoemd  ;  de  kromme 

oppervlakte  door  die  bewe^;ing  gebooren*  ia  de 

^9g9laehtigi  oppervlakte;  het  gegeeven  ftip  de  kndn  \ 

^^e  jgegeev^  cirkel  het  gnnMoL    Oe  lyn «  welke  het 

gegeeven  ftip  en  het  middelpunt  van  den  g!Sgeeve« 

irirkel  vereenigt»  te  de  ai  van  den  kregel.   De  lyn, 

^oor  wier  beweegfag  de  keegel  gevormd  wordt,  is  de 

^dr  VU  den  fceegei.    ^dien  de  at  rechthoekig  op 

het  grondvlak  ftaat,  is  de  ke^el  ncht;  ao  ni^ti^ 

/chuinicb,  zo  als  BDAv. 

£üCL.  XI*  bep.  i8«  isf.  99*  -T<r  S.  p.  asS*  i-  ^ 
|«  AAKKsaailfO.    Anderen  befehouwen  den  ktegel  bJLs  gebo- 
ren door  de  ómwefireling  van  eenen  rechtboekigeo  drie- 
-   hoek  V CA  0111  een^der  rcebthoekszyden  als  om  eeoen  a^ } 
de  rchalprche  zyden  befchryft  dan  d^  kegéfaehtige  oppea. 
'vlakte:  de  andere  rechthoek  •  zyde  de  liszfi  of  het  grond» 
tla  i  doch  dan  (I  <le  fcheeve  kfigel  0|ider  de  bepaling 
iilet  hegrepeti^ 

L     GIVOLG» 

9o  t)rii  !M  dei  fceegei  Imft  eeae  W<te«^ 


m  in  rechte  keq;eli:  dodi  is  voor  ieder  dip  vtn  den 
«omtrdc  verfcliiUend  in  fcbuinrche  lieegels. 

IL  fSEVpi^c; 

Indien  men  een  vlak  laat  gaan  door  dea  top  V  en 

liec  middelpunt  van  het  grondvlak »  en  dus  langi  de^i 

$$  VC»  ia  de  fneede  een  d|riel^k  A  VB^  welke  ge* 

lykheenig  ist  en  rechthoekig  op  het  grondvlak  ftaati, 

ao  de  keqgei  recht  ia.    Naar  maatè  de  top  hoek 

A VB  van  dien  driehoek  recht «  ftomp  of  fcberp»« 

wordt  de  keegd  uehthmkig ,  fiopipboeUg  oF/cAitpègg* 

Jdg  genoemd, 

Ili  qgYO|.a. 

Indien  men  den  keegel  evenwydig  aan  het  gromd-  k 
vlak  fbydtt  zyn  de  fneedea  cirkels,  waar  van  de  om- 
trekken f  so  aU  ook  de  middeliynen ,  tot  elkander 
ftaan»  zo  als  hunne  aflfanden  van  den  top:  en  de  in« 
houden  in  verdubbekie  reeden  van  die   aflUoden 

(VIL  140 
Müinu^juMQ,  De  ibbuiofche  (becden  van  den  Keegd  be* 
Hoeren  niet  toe  de  groodbeglnfelen  der  Meetkunde ,  •  wao» 
neer  ven  di^  w^(en(cbap  in  eenen  ftdkten  ain  volg^na  de 
gewQGipte  der  puden  n^mc 

Gelykvormfge  keegels  en  cylinders  2yn  die^  waav 
vau  de  a3reo  in  dezelfde  reden  ftaan  als  de  middeUy* 
itien  der  grondvlaltken  j  ein  gelyke  boeken  ntft  dk 
l^ondvlakken  maakepA 

^ucv*  XL  4iQf«  24* 
j^AnifEaiiNO.  Detzt  bepaaling  is  een  gevolg  van  de  detda 
bepaaling  van  om  XI.  Boek*  Om  dezelve  op  den  aelfiden 
leest  te  fchoeljen  zoude  men  moeten  zen^n  >,  gelykvor* 
^  mige  keegels  en  cyHnden  zyn  die  welke  ge/jrivoriaige 
^  grgQdviakkeQ  en  gelfkvoraügekecgebcMgeofcyUadri- 

•»  &ba 


^  rcfie  oppervlakten  hf bben.-  MUf  de  gro&d?lakken  zjA 
cirkels ;  en  icm  zjn  altoos gelykvormig,  en  bwaepmttek-^ 
ken  ftaan  in  dezelfde  ^eedefi  als  hunne  middellonen  (Vil, 
II. )  «i»  wy  2tdlen  iii  bet  IV.  ^n  het  it.  Vóorttel  ♦an  die 
Boek  bewyzen  »  dat  de  cyllndrifche  of  kéegeiidhtigè  opper* 
vlakten  Mltoos  tot  elkandet  ftaan  f  o  üls  rechtboeken  waar- 
iran de  gh>nd1j^en  ie  öétttk  i^h  den  dirkel»  en  dé  bobg« 
een  ao  alsde  aireh  zjni  waar  uit  dafi  dé  gèlykvormtj^heid 
Tan  verrcblllefldé  t>f  cyllnders  of  keei^èls  töt  die  van  de  ge- 
Inelde  rechtboeken  g^bi'agt  woHt:  en  dds  tot  de  geiykbeld 
der  reedens  v^  its  th  mlddellyd  des  Cirkels  i  wa^  ulc  deèai 
verkorte  bep^allng  Uaaren  oorrjirodg  oütteend* 

Indien  de  cylinders  of  keegels  reché,  en  teevéhs  ge/yk. 
vonnig  kyn ,  ayn  de  recKtUoek^e  parallelogr^mmen  of 
dHèboeken»  Unit  dcfer  ry  gevörind  Wöideri,  gelykvor^ig^ 

S.  p.  373*  bep.  6.  p.  386.  bep.  7. 

tV:  Fig.  137^ 

tncfieo  een  Ëalvë  cirkel  om  zyn  middellyn  ^Is  pm 
een  f^il  *éntelt,  zal  hy  doot^die  beweeg|ng  eep 
lichaain  yorthen  «  dkt  een  kloot  of  Jphier  gpoocmd 
Wordt,  bé  ihiddellyn  van  'den  cirkel  ia  de  ox  vk^ 
den  kloot:  het  middelpunt  ia  liet  middelpunt  yan  dei 
kloot:  en  de  beide  uiteidden  van  clèh  aa  worden  di 
pootin  van  ded  Moot  génoetnd.   "^ 

tócu  Xl;  5^.  f  4.  1^.  U  17.  — *S.p.  3jÉ[7/g8«.    ] 

L.  OBVOLÖ* 

De  lynei)  die  men  uit  het  ndddtlputtt  Vafl  den  kloot 
^aMt  «Ue  de  iUrtm  vu  aeaseMr  ètntitk  t^t,  tyh 
feelyk :  en  dit  is  «B  iteden  w8atbni'^lbfaiiAi|;en  den 
nklooe  een  Uchaun  noeibeii»  zodtni^  gd^ld ,  dtiÜUc 
'-4it  lyaen  uit  zekerpunt  naat  deszeffa  oppervlakte  n* 
mókkeot  onderling  gdyk  tyn. 

TACQ^tT  op  d0  5  definitie  Vin  lUóLxiigs  XIL 

aoi. 


'Ili'Gt-VOiO.' 

'^Op  welk^  ivyze  ioen  eene^  klooi  fisj^dti  is  dé 

fi^eéde  altoos  éeo  cirki^U 
BfiWYs.    Zy  DR  de  (he«de  Qf  iie?ier  de  fcmèeii^  foecdë 

^  van  dat  v]aK,>P  d^n  drtel  BG  Lié  die  dopt  bec  auddet- 
punt  yan  dea  kloot  gaat:  dali  U  DE  cènc  cbooide  van 

'  dieo  cirkef  BGHQ:  en  dua  indien  iHeo  detèlirè  In  F  id 
tw^e  gé(ykb  di^eUii  {^ydt*  efi  door  F  ^  het  inlddelpuBt  C 
,de  lyn  QFCH  trekt,  il  die  lyn  BH  eto^  middtUyn  van 
den  cirkel  BQIB.  t}ui  lyn.BfiHen  BDBÜal^e  cükels: 
en  gevolg^rk  indien  de  balve  cirkel  BDfï  om  BH  vM- 
telde  zoud^  dezelws  den  selfdcQ  kioOt  bcQrhif  «ett:  en  hei 
Hip  p,t  ^oüde  eene  cirkel  befc|iryvea.  waar  vtn  DC  dé 

'  inid  Jellyn  Iè.  Dms  ia  de  theede  nb  bttL  iri#k  dat  detk  Ubol 
langs  EÜ  6iydt  eq»  drkeU 

IIL  feÉvot^ 

Allé  dci  iocfcdto  die  ddot  het  midddpdM  |^  eyn 
titkels,  en  w^l  gWyii  cirkela.  Zy  worden  ook  ^^ii 
WMj  van  den  klopt  genoemd j  en  dei-ze Arer  itiiddeV 
lyhen  tmiideUjfni^  vanden  klopt;  ]|^én  kan  altoos  feened 
'derzelven  /jen  welken  men  ^ftï  voot  0;  ^an  den 
fclóot  ^anneemen/  Maat  20'  de  fneeden.  niet  door  böt 
'thiddétpufif 'gaan  4  z^n  zy  wel  qrk^  ^  üia^  wo^rdea 
iUeint  drj^//  vafi  den  kluot  genpenpt^i  ^  .^  ^ 
kleindr  naariiiaate  zy  verdA  Van  ^het  middelpunt 
aflteM. 

^  ^irjieta  out  feevM»  4(ftQ ,  d»o  ^  4V  neo  bemezeo'  M( 
^'.dat  alle  i]e.if)q^p  «!<P.dei>  JtH^^PVMn  H»  :  *öt>g«ii 
J  .écb(ér  dPPl^^e  <Bc;^$teO  .v^cwaat|a<»M  «f!r4t  BMü  Jfc^tt 
"^ '  wk  JE^UflMf  tM  ccricn  klQOt  dcioOmM^  van  dep  cUMfU 
door  b<it  ;ölddel|^  ^t  pi  .lopd^e^c  45?  dcq  .^^  ftaat 
Wdke  clxkerdosf  «a  ala  alle  gtoöté  dibeifi  den  ktoot  üi 


»• .  -  - 
■  ♦ 


tact  ffi]^  4e«iei  ^kch^  «««-^  OeKsmrckkeii  jmi«ii  üid^ 
dcttyBo»  iw  4c  tfoiie  drktft  dit  9?iMrfdlg  tan  dlett 
EquiCPi  ^yo »  lETi  i<>  ili  de  C)|pim[|^  dftf  kodua  il(# 
hunne  afllanden  van  den  Equicor  meetené  W«Btt  V# 
Fig.  169,  EKFOE  de  foeede  van. den  kipot,  EP  de  u» 
G K  dcLfneede  van  den  ffuMf;  enIND»  MRB  die  van 
twee  iL^ine  cirkels r  aokyn  de  Hogen  KD  en  KB  hunne 
ftfftaodcii  vw,  ^Sr0l^f  enüpi  RB sj^i  deX3||b^/iii 
Vio  die  aCEUndem  .      . 

Diif  tyn  pok.  de  inhouden  van  dlQ  9ii:kcli  9q  «Is  di 
vlerkaottn  v«m.de  gemelde  Gpflnusfen» 

^  IV.  difuui; 

ladien  eene  tyn^  CG&0  ('i^*  ^30.)  eine  riak^ 
lyn  is  vm  eeiteü  ^oóten  d^el  (FBDL)  y^  deA 
Kloót\  en  Ais  t)|^  den  diameter  (BL)  vaq  den  cirkel  < 
welke  diameter  dan  voor  as  van  deü  kloot  gebduded 
wordt,  loodrecht  ftaat,  'jVdie  lyn  ook  eene  raaklya 
Xan  ém  Icloot*  ett  iict  «litdnde  (Lji  y»  ^.ji«49)iec 

itip  der  a^ing»  ^        , 

.  Elf  4i]^  ^l  Qg}L  eeii  vJa|c  #«  .klopt.in  L  ri^keo^ 
indien  de  asJ^J^,.  die  doorXi^fvit.^  ia|I«iaod];edy 
(laat  op  alle  de  lynói  die  uit  L  in  dat  vlak  getrokken 
kunnen  worden. '  ''  •  ^ ' '  '^ 


\  ■  t 


4B&  teiCD'qrli«dcc:b^fi^lMWdn.i|ejpnYWsndfe«4hi 
jircmlPkkkep  .%p  elkander  ligg^ »  en  alle  de  opftaan- 
4e  syden  van  het  prisnyi' ^  paraUelopipedum  t  deo 
omtrek  van  den  cilinder  raal(^«  ^ 

Een  diinder:  yn)rdt' gezegd  ovq  eeneb  teeget^te» 
'Ifehrteveó  te  isyn,'als  2y  op  tetzelfde  groniSvh»  ftuu)^^ 
*kxk  liet  boveiiAe'  vtsk  lm  dek  ^nndet  *diQ'  top  'iMih 

.-     .'    ■  En 


-  BenGoUt  bf  een  cylinder, wbrden  gefcegflomeaieri 
itlöiit betehreeven  it  vfxt^  nis  de  klnm  Zodanig  inde 
kei  ven  bfevat  isi  dit  hjr  alle  de  vUUte  en  ogpetvldc* 
tcd  ratkt 

&  p.  38S-  Bep.  iu 

Ik 

Hier  uit  viflgt  1^  dat  de  z^é  vkii  deo  ctibtii,  o^ 
de  middcllyn  van  de  bazia  des  cylindérs,  oïji  dto  kIdQt 
1>efch]^eevefi,  geiyk  i£  aan  dé  tniddellyn  Van  den  kloot: 

s?  Dat  de  aadrakihg  iran  den  kloot*  taétcfeÉ  offpér- 
Vlaktfe  Vafa  dfen  qrlio^^f  ^  ^^  z^den  van  aen  cubu* 
ttfcbiedt  door  den  equator  van.  den  kloo^,  9a  op  de 
^fc  van  dé  hoogte  van  cubua  o^  ^ylinder. 

3?  Óai  de  as  van  den  idGiot  met  dtes  van  dcncyiié^ 
ider  ovexeedkoiit. 

''  Èfcn  ke|el  wtfT^t  gdegd  ofa  èèbèn  kfoot  ^/ch/ée<2 
Ven  te  zyn  y  ala  de  kloot  op  bet  groAdvIak  vt£i 
idèn  keegel  rust,  eti  deopt^efvlaktè  van  ddl  WMi 
^xxfit  die  vanf  dèn  1cee|rbf  getaakt  wordt. 

cbVolc  Pig.  18^. 

tflé  eirlel  ^elle  de  oppervlakte  Hh  eenen  rediceÉ 
kegel  raakt,  is  altoos  een 'kleine  cirkel »  en  is  oieer  van 
hiBt^  Sqüato^  Verl»^a  ^Mr  maitè  de>  kc«él  VUfinpef  ia  } 
jilBot  Pa:Pgae  Af.  L  aPC*  1  rt>Afl  C  BOl  M  :[t 

'r.  -•  Vtt  ■     < «  ' 

^.  'Ëene  lic^mly^  ^ur  wordt  geaegd  in  eeneè 
JkW  beArhrcevcn^zyn,  als  alle.de  hoeken  van  dïe 
'^iftpp  de  hoÜe<jppeiy(ak^  vaadeoilobé  nisteq^ 


t    ««t 


Il    GtVOLO.    . 

En  dts  een  cytii]der,  wanneer  db  ohdérftê  eii  btv 
Venfte  citkel  i  en  een  keegel ,  wanneer  het  p-ondvlak 
en  de  top  de  hoUc  oppervlakte  van  den  kloot  lu* 

lï.  CSvoLft 

Oeén  cylindet  kit»  tn  een'  kloot  berchreevten  tfdt- 
den,  ten  zy  hy  rechtfioektg  fs. 

I.    VOORSTEL.   Fjg.    I2J. 

Een  cylinder  is  de  limiet  van  alle  de  prismas  die 
om  en  in  den  cylinder  befchreeven  kunneü  worden^ 
TACQUKT,  StteS»  ex  AncamEDK,  pr.  8.  Ift 
aEWTS;    Uic  dl  VII.  Brp.  en  Vil.  lij 

ÖEVOLC. 

tlieriilt  blykt ,  boe  mes  te  vetftun  hebbe  vat  veem  Kg* 

gen  ,  tlil  de  cylinder  een  pi'atm  ia  vin  een  tntindig  getal 

sydeo :    «elke    uitdriikkiog  geheel  tu  de  matbtmittfcbe 

Ouuwkewl^eld  tfwykt. 

It    VoORStfiL 

De  cyiinders  Aaan  tot  e1kan<ier  in  de  faüiéngefleidfi  - 
teeden  hunner  grondvlak  keii  én  hoogten. 
xiwTi.    Uit  bei  1.  Vobrael,  VIL  s,i.  ta  XI.  ifi. 
i.     CËVptOi 

Öus  fiaan  cyllnderS  tot  elkander  in  it  faihengefieMe 
teedeo  uit  de  enkele  reeden  dei*  fiöogten ,  en  dë  ^fet- 
dubbelde  reeden  der  ouddellynco  van  de  grond* 
vlabkeöj 

ii.  civotó. 

t>iu  zya  cyünders,  wier  grondvlaUea  én  iioógted 
Ff  je- 


gelyk  zyn*  gelyk:  «o  dfe,  mer  hoogten  ^Ij^  zyn, 
iUan  in  de  zelfiie  reeden  als  hunne  grondviakkcn. 
locu  JUL  II. 

liL   OBVOLO» 

Dus  fta^n  cylioderSf  wier  grondvlakken  gelyk  zjrOi 
in  de  zelfde  reeden  ab  dcrzdver  hoogten :  en  gevolg- 
}gk9  zo  men  eenea  ciliBder  door  vlakken »  die  even* 
wydig  aan  de  grondvlakken  %n  t  ihydt «  zuUen  de 
deelen  de  zelfde  reeden  tot  elkander  hebbeo  >  als  de 
deelen  die  zy  van  den  as  afTnydüié 
tocL.  XII.  X4«  13* 

IV.   GEVOLG. 

Indien  twee^  cylindef!»  |^)yk  syn  ^  2yn  hunne  g^d- 
vlakken  in  omgekeerde  reeden  hunner  hoogten :  en 
omgekeerd. 
jEUct.  ZIL  15. 

V.  GEVOLG* 

* 

Hienxit,  en  uit  XL,  11.,  bet  4*  Gev»,  blykt»  bo« 
men  deeze  uitdrukking  te  verftaan  hebbe ,  dat  de 
cylinder  geiyk  is  aan  het  grondvlak  door  de  hoogte 
*  Vermeenigvuldigd.  Dat  Is:  zy  I  de  inhoud  Van  dcB 
cylinder ,  H  de  hoogte,  M  de  middellyn  van  bet 
groildvlak^  O:  t  de  teeden  van  den  omtrek  van  den 
cirkel  tot  de  middellyn  t  zo  wordt  de  inhoud  van  deo 

.  icylmder  uitgedrukt  door  — ^^ 

9.p.  30S*  Oav*  en  p.  3^4* 

IlL    VOORSTEL. 

Een  cylinder  ftaat  tot  het  omfchreeven  parallefopi 
pedum»  zo  als  de  inhoud  vap  den  cirkel  cm  bm  vier^ 

kam 


Jbnt  ój^  de  midddlyta!  df  ib  at|  het  iriierde  gèdeelttf 
Van  den  omtrek  tot  de  middellyn; 

ÉBWT8.   Uit  bist  1.  Vbortteli  XL  itt.  Öetr;  i.  th  V]L 

bBVoië. 

't  ft 

Ëh'^u!$i  Voigièns  de  leedeta  doolr  AkeiliUEbB» i^ 
^aldi  ais  ii:  14.  (VlL  05.) 

IV;   V00R|tJtt4 

De  cylindHfehe  oppervjlakté  VÈd  befteA  cyliftdèr 
U  gelyk  aao  een  paratlelogjrata  ,  waarvM  de  hoog* 
te  de  as  van  deto  cytindet^  en  dé  gtottdlVn  dé  dm* 
ixA  ii  van  het  gcondvlak  vtt  den  cyHnder:  of.  Wat 
top  het  Jieifdé. Uitkomt,  die oppehrlakté  ia  gdyk  aail 
deti  inhoud  van  een*  cirkel  9  Wi^ns  radiua  midden« 
évenréedig  iè  tüafchén  dën  aft  van  den  cylihdeti  eü 
4e  middellyn  van  bet  grondvlab 

TACQUir  SeliSê  ix  aacÉxilEra  pr,  ló.  CUh  i.  tlb  Gbti 

5.  eb  pr.  it » (Bil  Goh  u  pr;  if. 

■Ewts.  UU  het  L  VóatOfA  en  »,  i^.  en  Vli  i^.  Óe^.  2^ 
t.  AAüiftEaaitio.    Op  dit  Vborftel  feuot  de  beptaling  Vaa 

gelykvonDigê  tyliodiers.    Vobr  den  rethten  cylloder  ii  de 

41  odk  dt  bo0Ktt»  en  neb  kin  die  Woorden  onderlifaKvei^: 

«rkfelèD. 
iL  iAüiisaKiM.  Ën  dos  iiebben  alle  de  {gevallen  9  tó  welW 

pataUelogratiiiiifen  oiideHiot  gdyk  zyn  •  of  In  eene  be« 

paalde  reeden  fiaan  (Zie  IV»  0,  70  ook  plaati  vOor  de 

i>ppenrlakten  van  cyUDdeti. 
ncQDiT  i^r.  20.  Cor.  1.  én  pr.  ii«  Cdh  a^  3«  ftc^' 

t    GBVotiG. 

t)e  cylindHfche  oppervlakte  van  éen^fecUen  cylin- 
der  ftaat  tot  het  grondvlak  9  zo  ala  de  u  van  denq^io* 

Ffa  óa 


45a  XILBaek:  OwrdénMydenKiegd.enkn  Khot. 

der  tot  het  Vienle  gededte  der  middeUyn  wa  het 
grondvlak. 

TACQstT  1.  c.  pr.  10.  Cor.  $é  en  pr«  ia. 

IL   GBVOLO. 

Indieo  de  hoogte  van  dén  rechten  qrlinder  getyk  tt  an 
de  middelfyo  van  het  grondvlak,  is  de  cyhndrifche  opper?IalL- 
te  van  den  c)Ünder  bet  viervoud  van  die  des  grondvlaks. 
TAcqusTpr.  12.  Cor. 

IIL    GBVOLO. 

^  2y  dan  C  de  qrUndrifcbe  oppervlakte,  G  het  grondvlak: 
dan  is  de  gihak  oppervlakte  CC  -4-  a  O)  in  dit  geval  ge^ 
lyk  aan  4  G  -f*  a  G  s  6  O  dat  Is  :  de  oppervlskte  vati 
eenen  rechten  cylinder  •  wheas  hoogte  gelyk  is  aan  de  m\d* 
fleilyn  van  bet  grondvlak  1  is  hec  sesvoud  van  dit  grondvlak. 

V.  VOORST&L. 

s 

Gelykvormigeqrlindeivifaiaxi  inde  driedubbele im« 
den  van  de  middellynen  hunner  grondvlakken* 
aucL.  XII.  12.  «-.  Su  p.  373.  pr.  ti* 
Bamrs.    L  Voorfiel  en  XI.  ia. 

VI.  VOORSTBLé 

Indien  de  cylindrlfche  oppervlakten  van  twee  rechte  Cf liOi^ 
'ders  gelyk  lyn »  (taan  die  cyli/iders  tot  efkander  id  de  ztlfda 
reeden  als  de  middellynen  hunner  grondvlakken  of  in  ómg^ 
keerde  reeden  der  hoogten:  en  indien  de  cylinders  gelyk  syn» 
<  ftaan  hunne  cyUndrlGche  oppervlakten  In  omgekeerde  reeden 
van  de  middellynen  der  oppervlakten,  of  in  wdemrMMÊ 
reeden  van  de  hoogte. 

TACQOir  pr.  10  Schol.  a. 
BKWTs.    1.  Zy  de  reeden  van  Aen  omtrek  des  cirkels  tot  dt 
middellyn  als  O  :  x.  lasten  H  én  ft  de  booten  van  de  c^ 
lipders»  I  en  i  hunne  Inhouden »  S  en  x  de  opptrviakrea , 


OULBüA:  Over  den  Rol;  den  Keegel^enden  Kloot.  453 

Bd  en  «  de  mlddellyneii  der  grondvlakkea  verbeelden ;  dan 
it  de  qrliodrifche  oppervlakte  van  den  eenen  tot  die  van  den 
ander  SB  HxOM:&XOni:cn  dus,  in  dit  geval  H  x 
OM  =  ^  X  Om;  dus  H  :  A  =P  0«  :  OM  =  m  :  M. 

]«aafI:isHxMxM:AX  M)(«.CU*Vooift«C^.20 
S  mMM  :  Mni« 

=  M  :  ak 
5:5  ik  :  H. 

li.  Uit  de  onderftelliDj*  is  I  3=  I:  düsM*  H  =  m*  i^:  diia 
M;  M  :?  V'A  :  ^H;  dus  S  :  x  =  MH  :  nh  s 

MH  Mm  8  mhmlA  =s  ai :  M  ss  f^al  yK 

L    GEVOLG* 

Indien  nen  dan  uit  een  blad ,  dat  een  lechthoeklg  paral- 
lelogram  ia,  een  cylindrisch  vat  moet  maaken,  zal  de  inhoud 
grooter  zyn  indien  men  de  kleinfte  «zyde »  dan  indien  men 
df  gf ootfte  zydc  voor  boogce  neemt :  hel  geen  in  de  prak* 
t]A  .vao  belang  is« 

V  IL    GEVOLG. 

Hier  uit  ziet  men  hoe  veel  de  oppervlakte  van  eenen  draad 
vermeerderd  wordt  met  d^nzelven  te  lekken:  en  dus.  Indien 
het  eene  vergulde,  draad  Is ,  hoe  veel  de  dunheid  van  het 
goud  (we4ks  dikte  In  de  zelfde  reeden  als  de  oppervlakte  is, 
docb  omgekeerd)  daar  door  vermeerdert* 

VIL  VOORSTEL.  Fig.  ia(J. 
.    Een  keegel  is  de  Hmtet  v^rn  alle  de  Pyramiden  die 
de  «elfde  hoogte  hebben  als  de  keegel»  en  wier  gf&nd* 
vlak  een  veelhoek  is  in  den  cirkel ,  grondvlak  van  den 
keegel,  befcbreeved^ 
TACQUZT  pr.  9.  ia 

IBWTS.     Uit  VU.  Xi. 

e  E  VOLG. 

Bier  oit  bly kt  hoe  men  biet  gezegde  van  veeten  te  verdaan 

Ff  3  heb* 


hebbe,  daC  de  keegd  ecne  pynuside  U  van  een  ««cto^  geca( 
mMig  k^^im  9r4co  ;  welke  nicd^ iikkiqg  gelie^l  ce  f^ni^iF' 
fen  is- 

yilf.     VOORSTEL. 


Een  keegel  is  het  der^  godeeUe  yan  eenec  cylindqr 
pm  dien  Iceegel  be<cbreeven. 

Bücu  Xü.  lo.  —  S.  p.  383.  pr.  ia* 
wwfs.  UU  het  VIL  en  L  Vooyftel^  Vil.  a;.  enXl,  zj^ 

Pier  vk  blrtt  bpe  ipeo  bet  g^aegde^p  vrrfen  te  ve^Aain 
^ebhe  dat  de  inhoud  vaneeneal^^egel  gelyk  is  aan  bet  grond* 
vlak  dopr  hel  4«rde  gedeelde  y^ïci?  ^o!;^m  W^^^^^V^^^ 
5.  p.  384.  QcT.  a. 

Ben  k^^gel  fiaai  tot  een  par^lelopip^m  Ofm  den  keege| 

bcfchT^even,  ao  als  hel  derde  gedeelte  vap  cfeo  jcihoud  éc^ 
cirkels  ipt  het  vierkant  op  de  middeIlyn;of  zos^/s  è^otipaa/f 
^  gedeelte  f«i  dien  ontrek  tot  de  midddipi.  01{.  Voocft.) 

IX.   VQO^STEL. 

yerfchillen^e  keegeto  ftaan  tot  e\kandei;  in  tanKO^- 
l^fteldQ  reeden  hypner  grpndvlakken  €9  boo^^» 
aawTs.    OithetVlll  Voorftel»  e^^I,  8^ 

I.  ^BVO^G. 

Keegete  die  de  zdfde  hoogte  hebben  xyn  aU  fauirne 
^ondvlakken^  of  lo  verdubbelde  reeden  van  d^  mid- 
dellynen  dier  grondvlakken :  kegels  die  geljfke  gfood* 
vlakken  hebben  ^yn  als  hunne  hoogten :  en  keegels  # 
vrelke  op  gelyke  grondvlakken  px  tusichen  d^  «eMclq 
fvenwydige  vlakken  ft^an»  zyn  ^[Clyk. 
lucL.  XII9  11»  14. 


II.  cKvotc. 

Indien  twee  keegels  gelykzyn « (laan  derzel  ver  grond* 
vlakken  in  on)(;ekeerde  reed^  huniier  hoogten  s  eo 
omgekeerd, 
mcL.  XlL  Ijl* 

«  T 

X.    VOORSTSI. 

De  keegehcbtige  oppervlakte  van  eeneo  reebten 
keegel  ia  fdyk  aan  eenen  driehoek » waar  van  de  gronde 
lyn  de  omtrek  van  het  grondvlak  en  de  hoogte  de  tyén  > 
van  den  keegel  is ;  iif 9  wat  op  het  zelfde  uitkomt ,  die 
oppervlakte  b  gelyk  aan  eeqen  cirkel  wiens  radiua 
middelevenreedige  is  tusfchen  den  radius  van  het 
grondvlak  »  en  de  zyde  van  den  kegel. 

TACQUBT  1.  c  pr.  20.  Cor.^é»  Cor.  xo.  ca  pr.  13.  en 

Cor.  pr.  13. 

BSWT8.  Uit  het  VIJL  Voortl. ,  en  XI »  9<.  on  VIT.  1 3.  Gev.  2. 

^KMERKiNa    Alle  de  gevallen  in  welke  de  inhouden  van 

verfchillende  driehoeketi  gelyk  z^ ,  of  In  een  bepaalde 

reeden  flaan  (zie  IV  •  <J«  7.  enz.^  hebben  ook  plaats  voor 

de  oppervlakte  van  keegek 
TAcguax  pr*  XQ.  Cor.  7.  en  pr.  23.  Cor.  2.  3.  enz. 

I.  GEVOLG. 

Hier  op  fleunt  de  bepaaling  van  de  gelykvormige 
kegelfi, 

II.  CEVOLO. 

De  keegelachtlge  oppervlakte  van  den  rechten  keegel  flaat 
tot  ayn  grondvlak,  zo  ala  de  zyde  van  den  keegel  tot  den  ra» 
lius  van  het  grondvlak. 

TACQuar  L  c.  pi',  xo.  Cor.  a.  >eB  pr.  14. 

III.     GEVOLG. 

En  dus»  ZO  de  (heede  vaa  den  keegel  die  door  den  top  gaat. 
tm  gelykzydige  driehoek  fs»  dat  is,  zo  de  zjdn  van  den 

Ff  4  ke- 


keegel  gclyk  ii  aan  de  middel lyn  ytn  het  grondvlak  ,  is  de 
kegelachdge  oppervlakte  van  den  kegel  het  dubbcid  ,  en 
dua  de  geheeli  oppervlakte  bet  drievood  van  het  grondvlak. 

IV.  GEVOLG. 

De  keegelachtige  oppervlakte  van  een^  rechten  keege!  ffuf 
ccc  de  pylindrifche  oppervlakte  van  eenen  reduin  cyllnde^ 
die  de  zelfde  hoogte  en  liet  zelfde  grondvlak  beeft ,  als  dft 
baive  zyde  van  den  keegel  tot  de  hoogte  van  den  cylindet 
CIV.  Voorft.  Gev.  i.) 

^AcquET  10.  cor-  St  ^0 14.  cor«  3. 

V-    CEVpLQ. 

Dua  la  ook  de  keeg^Iacjhtige  oppervlakte  van  eecen  rech  • 
ten  keegel  gelyk  aan  een^n  cirkel  «/eSorf  wiens  boog  aao  étm 
omtrek  van  bet  grondvlak  ,  en  wiens  radiu?  aan  de  zyd^ 
van  den  keegel  ^lyk  is.  De  zyde  nu  van  den  kregel  ftaic 
tot  den  radius  v^n  bet  grondvlak ,  zp  a!s  360^  tot  den  ge- 
melden  t>pog. 

Uier  uit  befchrj'ft  m^n  gemaklyk  e^pen  SfSh^,  die  dopr 
omrolliog  van  het  papier  een  keegel  vaqeene  gegcevea  boo^ 
te  en  grondvlak  w.(>rde. 

Want,  zy  (fig.  193.)  PQ  de  middeltyn  van  den  chrkel  die 
het  grondvlak  van  den>ee$el  zyn  sal:  zy  AC  de  zyde  van 
dcQ  l^ee^el :  zy.  %  A  C  of  de  uiiddellyn  pt  P  Q  =  360^  of 
de  omtrek  tot  den  boog  D  R ,  dat  is  tot  den  hoek  D  C  E :  ns^klq 
dan  op  CA,  uit  C»  L  DCA  nz  Ju  ACE  r=  J  gevonden 
hpek  i  dan  i^  de  'drieboek  D  C  i£  de  oppervlakte  van  dem 
kef  p;el ,  ^e  boog  D  A  )S  gelyK  aao  dcQ  omtrek  v^n  bec  i^rond. 
vlak  IZ ,  en  dus,  indien  men  D AE  onx  den  cirkel  Z  rolt, 
E^I  iQeo  den  gevraagden  keegel  verkrygen^ 

XI.    VOORSTEL.  Fig,   128. 

I 

De  oppervlakte  v«n  eenen  geknotten  rechten  keegel  fa  ge- 
]yk  aan  den  inhoud  vaa  e«o  rechthoekig  trapnium  waar  van 

^  " de 


J^/i.  BêikiOva^den  Rol .  dm  Ke$g9l^  en  im  fOwa.  457 

ét  lioogte  de  syd^  van  den  f^eiiooticn  ik^egfü  1$ ,  en  (W  onder^ 
fle  en  bovendo  zjfden  de  omtreKk^n  ^yn  va^n  den  oodvrilea 
ep  ))0venüen  cirk<;l  d^s  gel^notten  ktegeis:  of.  2^.  wat  op 
het  zelfde  uilkomc «  die  oppervlakte  U  {elyk  aan  dei*  inhou4 
van  een  paralle|qgram ,  wieob  hoogte  0^  groiddt  zyde  \%^ 
en  vfiie()$  gropdlyo  middel  ofiikantilch  $vmttAig  i»  lusfchen 
de  Qmtrekkeo  der  bcidtn  cirkels  van  de(i  keegtfi :  of  einde  lyk» 
3^.*  wat  OQg  op  het  z^\fd^  uitknmt ,  die  «'pper^ahie  U  ^e« 
]yk  a^n  den  inhouc)  van  een*  q'tkel  wiens  radius  geome'rihch 
tnitlJtnevepredig  is  tusfchen  de  zyd^  4<^s  kee^els ,  ^n  üe  tQOH 
det  ladiêa  uajn  de  b^ide  cifk^ls.^ 
TACQUET  l  o  pr.  15. 
iivTs     uitbel  X.  Voorftel.  en  IV.  7*  Ge?,  l  N^  7. 
Jl^AN^nBX^MC.  Indien  Y  de  cirkel  is  die  debovenfte  opper4 
vlakte  is  vai^eeii^^  geknotte  nkeegel :  en  men.  (lelt.  (Fig.  ipi*) 
pdidcteUyQvanZcotmiddellynvaiiYss  AC:  CF:  zal  bopg 
G  H  gelyk  a.in  den  omtre|^  van  den  cirKel  Y  zyn :  en  d^s 
^al  QOlEH  de  oppervlakte  zyp  van  den  gekn^nten  keeg^» 
en  het  vlak  .  d;ar  door  omrolliog  op  d^  t^dp  clrkelf  11 
4?Q  geknotten  keeget  uUqiaaKt. 

XIL  voORSTKL.  Fig»  131^ 

De  kloo^  is  de  limiet  van  alle  de  veelzydige  licba?* 
inefl  die  ia  dea  zei  ven  befchre^ven  kunnen  wor^eo^ 
■Bwvi.    Uil  VIL  II. 

OEVOLO. 

Rierukblykthoencn  te  ver  Ham  hcbbe't  geen  vfeYen  aeg* 
ge^  dat  de  fpheei  een  veelzyd^g  lichaam  of  pi^edrum  is 
van  een  mihidig  getal  oneindig  kleine  zyden;  een  denkbeeld 
dat  ge^l  onnaauiwkeurig  is.  (XL  29.) 

!J(I|I.  VOOItSTBL.   Fig.   12^ 

De  oppervlakte  van  den  kloot  is  bet  viervoud  van 
den  groeten  cirkel  yaQ  di^n  kluot:  of^  2^  wat  op  het 
:^elfde  uitkomt  ^  zy  is  gelyk  aan  eenCiikel  wiens  radius 

fff  5  het 


;  B$9k  \  QM9rde9  Myéen  Keegel^  mim  Kk$Ê. 


het  dubbold  is  vtn  den  radius  des  grooteQ  cifkete ; 

óf  eindelyk  3^  wat  nog  op  het  zelfde  uitkomt  9  zy  is 

gelyk  aan  den  rechthoek  uit  it  middeUyn  eo  d^  om- 

Vek  eens  grooten  cirkels^ 
TACQUïT,  pr.  18— a4« 
9ERBIPIV9-  t^^n  ooderüelle  dat  'er  in  den  groeien  cbkel 
een  regelmatige  veelhoek  van  een  even  getal  zyden  be* 
ftbreeyen ,  doch  welk  g^tal  door  vier  deelbaar  is.  Zy 
4BCPEFGH  ^en  dergelyke  veelhoek^  4E  de  as  van 
den  kloot :  m^n  t^ekke  de  Ifnen  zo  als  in  de  ^imr ,  en 
men  flelle  dat  nn  de  klopt  door  de  omwentd/ng  van  den 
halvep  cirl^el  gevormd  word  :  dan  btkhxyk  de  omtrek 
ABCDE  van  den  halven  veelhoeken  lichaam,  belfaun- 
d^  uit  twee  gelyke  keegeU  ABH  en  EFD  en  ver- 
fcbtllende  geknotte  kregels  BCGH,  doch  die  wedenydi 
van  den  ec^oator  C6  altoos  ieder  In  hun  rang  ge^yk  zyn, 
zo  dat  'er  altoos  ^ee  gefy ke  gevonden  woeden. 
BEW78.  Men  neemt  de  oppervlakten  van  die  keegels  ea 
geknotte  keegfia  ABH,  HBCG  &c«  en  derze/ver  fom; 
welke  men  tot  eene  eenvoowdige  waardy  Aeriefd  :  nor 
meiyk  O  hA9  X  ^^  doqr  V\.,  a4i  4e  oppervlakte 
des  keqgels  is  dus  4e  limiet  van  die  fom,  en  n(ven  ftelt 
dus»  voor  de  i/n  BE  die  in  dezelve  voorkomt^  deraei- 

.  ver  limiet,  namelyk  d^  middellyn  AE;  ^^rulc  h^  gefieb 
de  volgt  door  VII,  13.  Gev.  i, 
^ANHUtKfKo.  Men  neemt  een  getal  zyden  voor  den  veek 
hoek,  4at  dopr  vle^  deelbaar  is,  opdat  bet  even  zonde 
zyn  in  den  Mlven  gtrkel:  en  opdat  'er  dus  geen  zyde  even* 
wydig  aan  den  diameter  zonde  zyn  i^  fu  'er  di^s  ge^ 
cyUnder  geniep  zoude  worden. 

De  oppervlakte  van  den  kloot  i^  dus  gelyk  aan  de  cyiindri' 
fcbe  oppervlakte  v%n  eenen  rechthoekigen  cylinder  die  om 
dqizetven  befchreeven  i$.  (IV.  Voorftel,J 

TSCOOfiT  p^  2^* 

H  GZ- 


Ih    6BVQI.C. 

De  oppervlal^ten  van  verrchillende  fpheeren  ftaaq 
n  elkander  als  de  vierkanten  hunner  middeilynen. 
[.  AAsvM^axxNq.  Indien  men  dit  Gevolg  vergelykt  niet  de  3, 
Bepaaliog  van  hec  XL  Boek,  en  met  bet  geen  w^  in  óp 
4»  Aanmerking  pp  bet  XIL  Voprflel  ?aa  bet  VJI.  Boek 
gezegd  hebben ,  a^l  bec  blykeo  dat  alle  klootin  gcljivormigif^ 
U^baamen  ^yn^ 

IIL  pwoLG.  Fig«  189* 

Pe  oppervlakte  van  den  kloot  Haat  tot  de  geheele  ofn 
ervlakte  van  den  gelykayd^en  keegel  io  denxelven  bcfcbiea» 
en  alt  j0  :  s^ 

Want ,  de  oppervhkte  van  den  kloot  is  bet  vlervond  va|i 
ien  groeten  cirkel;  die  van  den  keegel  bet  drievoud  van  he( 
irondvlak  CX  Oev.  3.)  Mm  groote  cirkel  van  den  kloot  tQ( 

;rondvlak  van  den  keegel  zo  als  O  N* :  ï?F*  of  0T5* 

=  G  Ó*  I  (51*  (V*  5.  Gev,  aO  en  d^a 

=  O  G^  <  O  O  g)S  p:  jtf  t  9 

f  o  dua  oppervlakte  van  den  kloot  tot  die  van  ée^  kec|Qi 
=  16  :  p. 

TAO^oiT  pr.  3S). 

IV.  CEYOLGf.  Pig.  189. 

Pe  oppervlakte  van  den  kioot  (l^at  tpt  df  gebeele  opp»« 
r lakte  van  den  gelykzjrdigen  keegel  ojn  d^nzelven  bcfchrcoii 
ren  ala  4  :  9 

TACQqtT^pr.  40. 

want  oppervLvan  kk>atGNFO:oppcrvLvan  keegel  O  Or 

ap  16 :  9*  (Ge  V.  3.) 
ifaar,  om  dat  KI  ^  }  ON  ^ 

is  oppervL  vfo  UoQt  |LB1D  z  J  oppitvl,  van  klpofi 

GNFO(II.  Gevolg.) 

das  opperv^  nn  kleo^  KB  O:  oppervL  van  kegel  BKD 

as  4^  9 

V.  CE^ 


4 


V.    GBVOLG. 

Dot  U  d^geheele  oppervlakte  vao  den  omlbbreevcfi  ke^ 
het  viervoud  van  4e  ge)ieele  oppervlak(9  yap  4»  inTcftm 
feu  keegel. 

XIV.    VOOR8TBL.  Fig.  X29. 

De  ronde  oppervlakte  van  een  ftuk  C A  C  D  P  G  H  A 
van  eenen  kloot  is  gelyk  aan  den  inhoiid  van  een*  di 
kei  wiens  radius  eene  lyn  CAD)  is  getrokken  uit  ht 
(Up  A  van  dat  (luk ,  pool  van  den  cirkel  die  bet  grond 
vlak  van  het  (tuk  is,  naar  den  omtrek  vao  d^ezco  cirkel 

TACQUET  pr.  25* 

V  9ÏÏWY4.   Uit  het  XUI.  Voorftel  en  VI.  as» 

XV.  vooRSTfiL.  Fig.  130. 

Indien  e?  een  rechthoekige  cytinder  om  eeQen  kloot  k 
fchreeven  it ,  en  men  fnydt  den  cyticder  eo  den  kloot  beidd 
door  vlakken  ISQM  die  loodrecht  op  den  9S  BL  /laaa 
sullen  de  cyifndnTche  oppervlakten  van  leder  (luk  (A  C  Ml 
ino  den  oylfader ,  getyk  ayn  aan  de  ronde  oppervlakten  vi| 
ieder  overeenkomend  (hik  (S  D  Q)  van  den  Uoou 

TACQUET  pr.   96.  S?. 

BEREiDUiG,  Zf  het  q  AE  de  (peede  van  den  cilindei 
door  den  as,  en  dus  de  cirkel  FB  D  L  die  van  deu  klü(» 
BEWTS.    Uit  hjBt  IV.  en  XIV.  Voorftel. 

XVI.  vooRSFBL.  Fig.  131;. 

De  kloot  is  gelyk  aan  een*  keegel ,  wiens  hoogte  de  radid 
k  vao  den  kloot,  en  vriens  grondvlak  gelyk  Is  aan  de  0^' 
vlakte  van  'den  klooc 
TACQuBT  pr.  28* 

iBWYs.  Uit  XI.  39,  en  het  VIL  VoofOd. 

De  kloot  Is  bet  viervoud  van  eenen  keegel  wteni  groei 

vW 


%IL  P^:Ov0rd€nR0lytknKaffI,imiiHKhot,^6t 

lak  de  groote  cirkel  yin  den  kloot  en  wiens  hoogte  de  ra^ 
litts  van  den  kloot  ii. 

IL    OSVOLO. 

Ên  dbt  i$  bok  dé  kloot  het  dabbeld  f  ao  temtn  kergêl  wienl 
(rondvlak  de  groote  cirkel  t^n  den  kloot»  en  wiens  hidogte 
Ie  iniddeilyn  van  den  kloot  is» 

III.    GBVOLtSk 

Bn  de  halve  kloot  ts  het  dubbeld  van  eenen  keegel  wiens 
prondvlak  de  groote  drkel  van  den  kloot i  en  wiens  hoogte 
Ie  radius  vim  den  kloot  Is. 

TACQuiT  pr.  2t.  Cou  en  pr.  ^ö. 

IV.  GBVOLO. 

Sen  Üeftor  van  den  kloot  is  gelyk  aan  een'  keegel ,  wieflt 
hoogte  de  radius  van  den  kloot  Is ,  en  wiens  grondvlak  de 
oppervlakte  van  den  feOor  Is. 
TAOQUBT.   pr.  29. 

XVII.  TOORstBL.  Fig.  131, 

De  cyllnder  is  gelyk  aan  anitrhalf  mal  den  kleot  om  weU 
ken  hy  befchreeven  is»  zo  wel  wat  den  inhoud  als  de^ebeeU 
oppervlakte  betreft. 

TACQüST  pr.  32.  —  S.  p.  388.  pr.  ai. 

BEWTi.    Uit  XVI.  Gev.  a.  VllI,  Xlll.  en  IV.  Gev. 

AAJKM&kKCNG.  ARCHiM£Dis  (cbstte  dit  Voorüel  zo  hoog  » 

dat  by  beval  dat  men  op  zyn  graf  eenen  kloot,  üi  eenen 

cylinder  befchreeven ,  verbeelden  zoude« 

•     I.  GKVOLGé 

Bief  tttt  blykt  boe  men  te  verflaah  bebbe  het  geen  veelen 
zeggen »  dat  de  kloot  gelyk  is  aan  den  inhoud  van  den  groo» 
ten  cirkel ,  doOr  twee  derde  gedeelten  van  de  middellyn  ge- 
multipliceerd. 

S.  p.  390.  Gev.  a.  * 

^         IL  0E« 


IL  ttröföt 

Ihdieh  eeü  kéeg^l.  eh  eencyHnder  dfcti  grootte  cirtrf  - 
etenen  kloot  rot  «rondWtfc  hebfiia,  M  ,S  h^^l  ^ 

JiHfcr  tot  e/kaodet  ftaan  »l»  i,  .   T  ^  *"*^ 

rioQCCT  pr.  st.  Ck)r.  1/  ^* 
&  P'.  390.  Gev.  1. 

Eén  kiöot  ftaat  tot  den  cubu.  die  om  d«tee/«»  U 
rchreeven  ü,  als  bet  zesde  «dealte  wl^TZj 
tot  de  middeilyo.  ^  *"  «°*«^ 

"w«.    Uit  bee  jn^i.  en  lU.  VootfleL 

(JEVotG, 

De  kloot  ftagt  totdeBcubiutMn  A.4-'jj^t.^ 
dfe  reeden  door  ARcaiiS^^^'J"»  *^ 

haar  die  v«  tc.o..  als  ,,7:  ^T^-t  "«"^ 
BHWT».  Uit  Vil.  16.  y*'  wi.  ar,  os 

De  k/oot  ilaac  coc  den  telvkzvd*  ü*!  v-*-^ 
befcbrecven ,  als  3  a .  ^      ««T^zyaigen  Ktegd  in  déiiteiirai 

TACQUtT  pr.  4a. 

-«WT..  <,ootXMDlBP:keeg*,fifeD*4ri*«  CI= 
«:«6CI»:3C,«xKL.(VL,<J) 

XX.  v<ïoa»yit.  Pigi  x% 

TAC^ÜJtt  pr.  44, 


tfr 


teWTfk    Kloot   KMDIBP  i   kKgd  GOF  s  4  KI* 

«  Cl  :  OF»  xOI(lvi,enlK.) 
sfi  16  X  Cl'  i  GF**  K  01 
wj  16  X  Cl*  :  j  CN*  X  01 
,      tzi6x  Cl'  :  3  CN*  X  l  CN 
CS  8a  Cl'  :  9  CN' 
as  st  Cl'  <  9  X  «  ci' 

SS  4  •  9 
^v^üKiNo.   De  zelfde  reüdett  heeft  öok  i^lttti  Vm^  dé 
oppenrlakten  van  dfen  klooc  eu  v»  dieo  cfUadci,  lo  all 
blykt  ttU  Xlll.  Gev.  4* 

G  E.VO  LXJt 

.  Out  ifrda  lelfkqrdige  keefel  om  deo  Uoot  befthreeiMi 
het  achtvoud  van  den  gjdykzydiien  keegd  binnen  den  klopt 
kefchreeven. 

TACQoiT  pr.  43*  , 

JSXL  VODI^STIB, 

De  getykzydige  keegel  en  de  rechte  qrÜndet ,  belden  om 
deir  kloet  bèfthreeven ,  ftaan  «o  wel  voöt  den  Inüidadala 
Toor  de  gekeeU  oppervikkte  tot  elkander  to  als  de  gemeld» 
cyllnder  tot  den  kloot  of  xo  alt  3 :  1 
^icQorr  pr.  45. 

f  BWTs.    XJk  het  XX.  en  XVlI.  Voorftel. 

;  XXrii^vodRSTEL.  Fig,  189. 

Indien  een  gdykzydige  keegel  en  een  rechte  cylinder  beide 

em  denzelfden  kloot  befchrceven  2yD«  (laan  hunne^dk^ 

•ppervlakten^  hunne  bolk  oppeivlakten  »  hunne  Inhouden  9 

kunne  hoogten»  hunne  gaondvlakken»  als  3 :  ft. 

TACQuiT  pr.  4(L 

ai^TS.  'Voor  de  ^eheele  oppervlakten,  en  de  inhoudea^ 

keegrl  :  kloet    as  9  r  4  :  (XX.  en  Xll.) 

ktoot. :  cyliederr.aBr  e  r  3  (XVIL) 

Dus  keegel :  cylinder  as  3  :  & 

Voot 


i  ^ 


•öitMKht^A 


Voor  4e  bolle  oppcrvlikte» : 

keettclt  cyliader  et  é  OF*  J  KI*  (l^T,  JC,  éb  ÜocK 

VU.  13.  I4.> 
fc=iCN'  :4lN*(Vl.  16) 

fc:  i  CN*  :  tN*  ==  3  :  i. 
^oot  ie  hoogten:  kcegeli  tyllndet—  O I :  K I  t=:  3  :  «l 
Voor  de  grondvlakken:  kccgel;  cyünder  =  QopGF: 

,    .  QöpTS^QopQa 

ta  (2)  op  GF  :  ft  O  op  TS 

BS  OF*  :  2  TS*  (VIL  44) 
St  1  CN*  :ft  CN* 

^^'*        kXIlt  vookstEU 
Vérfchillehde  fpheeren  ftaan  tot  dkandèrln 
flübbelac  rbeden  Runner  middellyneo. 
fcüCL  Xt]    18   —  S.  p.  391.  pr.  ft». 
•fcWYü     uu  XVllI 

XXtV.  VöbRsiPÈt. 

kleine  fphèet^n  hcDbun  meerder  oppervjakteh  üiet  bebek« 
king  tot  dtraeUer  inhoud,  dan  grooten :  en  wel  in  6ai- 
gekt  tri-de  reeden  dtr  niidJellyneti*  * 
BEWT8.    inditn  O  en  é    de  oppervlakten ;  I  ch  I  de  in' 
houden ,  M  en  fn  dt  middellynea  aanduiden  is 
O  s  4  gr  Cirk.  ir  4  omt.  gt  Ci|u  JC  i  M  ^  omtf  ^n 

i  ^  O  y  t  M  :è  oihtr  gr.  clrk,  Jt  ^ 

O         5 

dus  O  :  1  si6 :  M  en  «j  :i  ^^ 

taigelFk.;=-:cn   j.  ,  -  -  f    ..  ^  :£  «s  ,  tó 

XXV.  vooftstBt. 
Alle  regelmatige  iicbaattei)  kunnen  in  eencn  Uo6€  te- 
fthceeven  worden. 

AM» 


/ 
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AAMkfiBK  aro,    Mco  vindt  in  bet  XIU,  ÏI7,   en  ^V  ' 
Bofk  van  Eucuofes  vccle  voordellen  dje  iofchryviiig  be. 
treffende;  wy  zullen  alléén  aanmerken,  vooreerst  d  k  wan- 
ïjeer  een  regelmatig  lichaam  in  eqüen  kloot  héfchreeven  it 
de  És  van  denttootDok  dfe  van  het  Ucha'am  is:  en c«d  twee« 
ótxï^  dat,  zo  dra  de  as  vaneen  regelmang.licbaain  gegeeven 
is,  zyne  zydencn  ribben  ook  eenc  bepaal  Je  grootte  hebben* 
tjevolf^lyk ,   om  een  bepaald  lichaam  in  eehen  bepaatJeii 
fcloot  te  befchryvea.  jooetmen  i^  tiit  de  gegeeven  grootte 
▼an  dert  as  des  kloot^  benuicen ,  Welke  de  if;roott9  is  vaa 
.  de  ribben  in  het  gemelde  licb  «art :  cfi  2^  de  Ölppen  yaa 
Ae  klootfche  bolle  opptrvlakie  bepaalcn  op  welke  de  hóe* 
Iten  van  het  lichanm  rusteH  zullen.  ' 

\\.  AANMERKING.  Wat  het  eerl^  gedeelte  betreft,  meh  kak 
zttlks  gemaklyk  verrichten  door  het  gpen  wy  in  het  Ge- 
volg  van  het  ^\Xï\L  Voorftel  van  het  Xf.  BoeK  gezegd 
hebben.  Wy  zullen  nu  korrheiJshalveb  door  A  den  as 
Van  den  kloot  en  dus  ook  van  het  lichaam,  en  door  R de 
ribbe  van  he(  lichaam  Uitdrukken.  Verder,  men  kan  ook, 
de  as  vah  dtn  kloot  door  eene  lyn  uit^edrokt  zyndei  ^e 
ribben  vsn  alle  de  regelmatige  lichaamen ,  in  dien  kioot  be« 
Tchreeven,  insgetyks  door  lynen  uirdruKken, 

Zy  ófixi  (Fig.  \9\.)  AB  de  as  van  den  klooti  AEB:de 
halve  cirkel  op  denzelvea,  tn  dus  de  halve  fneede  van  den 
kloot  lao{.s  den  as. 

I.  Voor  het  tetraborum^ 

A  =r  R  ij<*  :,  en  diis 
R  =  #  y  J  of 

R^  =i  f  A*  of  R*  J  A*  =  i  5  j 
D:t  is  de  XlIL  propofitie  van  het  Xill.  Boek  vah  bcólidïs, 
ls<keil  men  tiu  maakt  A  D  :  D B  :  A Q  ±:  2  •:  iiy(7,U 
Joodrecht  in  D  opricht ;  e»  A  Z  uekt :  dan  is  A  Z  de  ribbe  van 

htt tnroidfum*,  want  i*>  j8d«^  AHx  DB(V.ia.Gev.8.> 

,    CS  J  AB  X  }  AB  =  M  B*}  VOO'»  AD*  =  5  AB* 
'  Gg  da» 


4fi6  XIL  BoehOm  Sen  Kól,  *»  Reept,  en  ign  Khdk 

^s  AZ*  =  AB*  y  f  =  AB»  X  ï:  CU 
AZ  =  AB  1/J. 

n.  Voor  liet  octaedrvh» 

hA::=:RY/2: 
'  ofA*  =  aR* 

dus  R  -:  j7^  :  of  R  :  A  =  X  ï  l/a 

DU  is  sucu  XIII»  14. 

Men  trekke,  uit  C,  CE  loodrecht »  en  dan  Afi :  A£  it 

de  ribbe  van  het  Oftaedrum:  want  A^E*  st  a'c*  +  RC*  sa» 

$  aV  =  §  aV:  dus  AE  s:  AB  i/^: 
BrcL.  Xill.  16. 

II.  Voor  den  cubdi» 

If  A  =  R  1/3  t  dus  R  =   — 
Of  a'  ir  3  R* 

dus  A*  :  R*  n  3  ••  X 
Dit  Is  EUCL.  XIIL  15. 
Trek  ZB:  ZB  is  de  libbe  vin  den  Cobnt:  waiA 

ZV  n  ZD*  +  DB*  =  {  ABV+  5  AB* 

ts  AB*  X  {:  dus  ZB  s  AB  y}. 

SUCL.  XUL  i8* 

III.  Voor  het  icosavdrvx. 

5— V^S  (y— VS)  (5  H-  ^5) 

•  c  A  y}i:zi±3  sz.  A  y\sii^ 

Stel 
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'  Stel  AH  £  AB  :  tfCk  BC:  tik  T,  TK  loodtecht:  «1 
4iaii  A  T  deexe  Is  de  ribbe  tan  het  Icoraedran : 
«atatTR:KC=s  HA.'ACtdQs  KCs:  {  TK 

dus  TC»  =  5  KC*  i:  }  AB*  J  en  KCst  AB  V},, 
Ook  f»  AT  :  A  R  ^  AB  :  AT. 

dut  AT*  ^  AR  «  AB. 

iiteu  AKsAC-^KCstiAB^  AB  V^:=i  AB 

dm  AT*  ^  i  AB  (t  -  1/f)  X  AB> 

dus  AT  i=  AB  T^^~  ^^ 

10. 

V«  Voor  het  fioOKCABOKOit» 

Men  fnyde  das  ZB  in  N  fü  otterfte  eH  mlddetfie  teedcttl 
«iiD  is  N  Z  de  ribbe  van  het  Dodecaedrum : 
.  want  N  Z  =:  i  ZB  (1/5  — .  t)  door  IV*  7.  Aanm.  7. 

maar  ZB£  AB  i/f: 

«u«NZ:£:~X(t/$— 1) 

tLL  AAVMBRKiiroe  Zie  daar  dafi  de  gMotte  der  ribbelt 
vaa  de  vyf  fichaatieii  in  /*en  lelfdén  kloot  befcbreevcobe« 

'  ^aaid,  en  door  ijmeti  uitf^edrukt.  KuoLioEi  beeft  ook^ 
so  als  wy  (ezieo  hebben ,  de  grootte  van  de  ribbta  van  het 
Tetraedittm,  bet  Ofti^druok,  ep  den  Ciibtts  bepaaldejyk 

'  opge^cevtn ;  doeh  niet  van  bet  küfaednm  en  het  D^éê* 

'  imémm  :  en  hier  lo  zy  wy  dus  verder*  Hy  geeft  aan 
de  ribbe  van  bot  Ufpfiétfum  den  pdam  van  de  kMne  m» 
mutbüÊft  lyo :  CD  aaa  die  van  het  tMecêcdrum  dea  oaain 

Gg  a  ^^ 


if/iaKÜiOi, 


«v«o  4ipMomi  •   dat  is  <!e  ^ggfnHdtne.    Men  zowle 

vry  oaiüagtige   verklaarmg  van   veele  ftukkeni  uit    hof 

seer  moeijelyke  X.  Bo<k  van  cuccidbs  moeten  geeven  om 

dit  aUes  te  verklaaren:  genoeg  zy  het  hier  te  melden  ,  dat 

men  oot opiAomi  noemt,  de  fluXken  van  eene  lyn  in  uiterfle 

en  middclfle  reeden  gerneeden  »   bet  ge^  bier  voor  de 

cibbe  van  bet  dodecaedrum  plaats  beeft:  en  dat  men  kMne 

'wiMitihawe  drationaUs  minofy  noemt,  ectoe  lyn  wier  vier* 

kont  of  «agt.  gelyk  is  aan  den  rechtboek  ,  (of  het  pro. 

du6kO  vanf?ene  mcctbaare  lyaen  de  vierde  a^sme:  (X.  j^  ) 

en  men  noemt  vierde  apHome  bet  v<;rfcbil  OjTv.  5  —  y^) 

van  twee  gtodtheeden  (5  en  y  s)  dit  alleen  in  magt  C<dac 

il  5^  en  s)  en  niet  in  lengte  meetbaar  zyn :  en  verder 
zodanig  gefield  zyn  dat  het  veifchil  (ao)  hunner  vterVan* 
ten  (ts  eji  5p  alleen  in  magt ,  en  niet  in  lengte  (dat  !s 
ftiet  |/2o)  meetbaar  is  met  de  grootfle  groocbeid  (5). 
Dit  nu  18  het  geval  voor  de  ribbe  Van  bet  icofaedruai: 

•      AB*      ,         ,       '  AB      .  ^, 
want  AT*  =-     »CS-y5)=rr  XABC5-f^5;x 

—        AB 

*  ^it  \i  btet  produft  vah  eenc  eaeetbure  iyn  --^  «n  eene 

onaaeetbaKC  AB  ($  ---  ^5)  die  een  ^erde  apotoine  tó 
IV.  AAHMERKiNè.    Nu  blyft  er  nog  overig  de  Infcbryvlm 

celve. 

I.  Voor  het  tstrAborum. 

^  Ai&  is  de  ribbe  van  het  Tetnuéiumi  dos  zullon  de  dii# 
fibben ,  die  het  driehoekig  grondvlak  uitmaaken,  in  het  vlak 
tan  den  kleinen  cirkel  moeten  ftaan ,  waarvan  Z  D  de  radius  is. 

toaar2D*:AB*  üf  AB*:AB*t:a:p  , 
èn'dusZD:  AB  =ï/2t  3of 

iD  :  J  A B  n  1/2  :  i  is  a  y*  •  3*  E**  *ï»  aï  mea  den  «ir» 
kei  hebben ,  in  welken  men  eenen  gelykzydlgen  driehoek  fce- 
fcbryft,  die  met  de  lynen  naar  den  löp  A  getrokken  iiec  <e- 

iaedrum  zkl  uitmaaken.  .      .; 

IL  Voor 


II.   Voor  het  OCTAEDRÜM. 

I 

Voor  hrt  OSat^m  is  A E  de  ribbe:  óü%  EC  de  radius- 
yzn  den  cirkel,  waarin  het  vierkane  dac  de  beide  pyraoiiden 
veJke  he^  vlak  v?q  het  oAaedrum  uüuiaaken  vereeuigt:  en 
.  dus  indien  mtn  tenen  grooten  cirkel  loodrecht  op  den  at 
^elc»  btfchryfc  men  flecbts  een  vierkant  in  dien  cirkel;  en 
U^kt  Ivnen  mar  de  beide  uiteinden  van  den  as^ 
f ycL,  Xlil.  14. 

UL  VoOt  het  ICOSAEDRUH. 

'     AT  is  de  ribbe  van  het  Icofimdrum:  men  neemt  vooreeru 
'op  den  kloot  eene»  kleinen  cirkel  l^drecht  op  den  as» 

en  waai  van  TK  cz  «  KC  ia  2'A&  Vis  zz,  AB  |^^  d^ 
'halve  middeltyn  is.    Dit  kont  juist  overeen  met  eucliou 

:X11I,  16,  want  hy  ftelt  byv.  in  lig*  7S:  AD  de  middellya 

yun  den  kioots  maakt  AP  ;  FD  :;£  4:  i  jl  trek(  BJ)  fg 

tteemt  die  voor  de^  radius  van  dendtkel;^ 
nu  is  AD  :  BDrrBD:  FD 


^dusBD  =  V^AD.FDrs  |/ADXj  AP^c:  AD  y^. 
^  Men  befchryve  dlA  verdec  In  dien  cirkel  een'  vyf hoek » 
^e  de  vyfhoek(D^GUBC  fig.  iij^zyn  z^U  welken  de  vjl 
'feiykzydige  driehoeken»  in  den  top.vcreenigd.  uicmaaken. 

Men  befchryfc  uit  den  andexen  pool  h,  eenen  d&rgeiyiien 
■•irkel:  meo  laat  door  de  poolen»  en  door  twee  boeken  v'^a 
éen  reeds  befchreeven  vyCboel^,^  twee  halve. clrkeU  gaan» 
'die  den  tweeden  kleinen  ^cirkel  In.  twee  (lippen  fnyden:  men 
deelt  den  boog  tiisfchen  die  twee;  flippen  ij)  tvr^e  gelyke  dee«> 
ien :  Men  naakl  van  h^t  ilip.  van  deeling  aC  in  dien  kleinen 
cirkel  eea*  vyfiioek»  die  gelyk  ui  syn  aan  den  reeds  be^^ 
'ichreevtn »  dncb  lodanig  geUeld  d^t  zfpe  hoeken  Ipodrecbt 
over  het  midden  der  lyden  va^  ifin  aqcjer^n  (laan.    Mea 
trekt  lyaen  vaa  de  hoeken  v«i^  den  ^enen  vyfhoek  naar  de 
l)dde  uiteiadeA  vaa  do  tegenoverdaande  zyde  van  den  an^ 
'deren  en  van  de  hoeke»  van  iedcrea  vyfhpck  nw  den  pool.; 

'fn  me»  beefc  hci  i^i0A»% 

•  *  *  Gg  1  Y*  Veo» 
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V.  Voor  den  ounui. 

Daar  Z  B  de  ribbe  is  vtn  den  Cubus  b  (<iivfft  men  uit  B 
mer  Z  B  op  de  oppervlakte  van  den  kloot  eenen  cirkel  waiN 
^an  ZP  de  radius  is  s  dus  is  die  cirkel  de  zelfde  als  voor  bet 
tetraedrum.  Indien  men  In  dien  cirkel  een* gelykzydigeo  drie^ 
lioefci)erchr7ft,  lyn  deaelfs  syden  de  diakonaaien  van  Jr/q 
vierkanten  die  den  cubus  uitnmaken ;  en  dus  uit  B  lyneQ 
trekkende  naar  de  zyden  van  dien  dricboek ,  beeft  men  drie 
ribben  van  den  cubus. 

Indien  men  door.  de  poolen  wn  de  nieeiodeo  van  een  der 
'ribben ^en*  grooten  cirkel  laacgaan ,  dsn  uU  den  tweeden  pool. 
en  om  denselven  een*  gelyken  kleinen  cirkel  treM  als  uit  den 
^eerfien  pool ,  ci  in  denselven ,  te  b^^ïnm  met  de  plaata 
daar  hy  door  den  gemeldeQ  gxooten  cirkel  gelneeden  wordt  ^ 
weder  een*  gelykzydtgen  driehoek  maakt,  en  naar  denztlven 
•«ir  den  tweeden  pool^encrekc,  heeft  men  wederom  drie 
ribben ;  deaelven  met  de  anderen  vereenigend^  verkrygt  meQ 
d^  zes  overigen,  en  dos  den  gebecleu  pibi». 

V.  Voor  hel  popEcAKfiiRDif, 

/  De  bcrchrjrviqg  van  het  Dodtcêêdmm  hangt  van  den  cuboi 
af:  de  cubus  ééns  befchreeven  zynde,  «yn  de  adit  ftippen 
daar  de  acht  boeken  van  den  cubus  raaken ,  ook  adtt  ftippen 
'daar  acht  der  hoeken  van  het  dodecaedmm  niEtem  Indien 
men  de  ribben  van  den  cubus  in  twee  gelyke  deelen  fbydta 
'en  de  te^enovergeftelde  dedings  -  flippen  aaet  lyoea  veree- 
lt igt  I  zullen  deezen  zich  op  ieder  vierkant  of  xyde  vaa 
den  cubus,  in  het  middelpont  v^n  dat  vierkant  vereenlgen. 
Indien  men  dan  op  eene  dier  lynen ,  fn  eea  dier  vierkaiH 
ten  genomen  •  ter  wederzyde  van  het  middelpont ,  de  helft 
fielt  van  het  grootfte  der  twee  ftokken  van  de  syde'dea 
cubus  wann?er  die  fn  oiterfte  en  middelfte  reeden  gefnee« 
den  is,  en  uit  de  uiteinden  dter  halve  fiokken  loodlyoen 
toe  aan  de  holle  oppervlakte  van  den  kloot  richt  :*'  zal  de 
lyn  dte  de  uiteinden  van  deeze  loodljneo  befpaot  de  ribbe 

JJA  vvil^t  dodeoa^nm:  ^  doa  de«Miid9ti  wi  die  ribb^' 


Biet  de  oaastti|;gende  hoeken  van  den  cubus  vereenigende, 
verkrygt  men  reeds  vyf  ribbec  van  het  dod^caedium:  men  gaat 
op  de  zelfde  wyze  voort  w)pr  iede;  vlak  van  den  cubus; 
met  dit  ooderfcheid»  dat  men  io  de  vier  vhkk^n,  lUe  aan 
bet  vlak  dal  men  voor  het  eerfle  genon^Q  beeft  grenzen , 
niet  de  lynen  neemt  welke  met  de  gebruikte  lyn  evenwydfg 
syn,  maar  die  welke  me(  deezen  rechte  hoeken  maaken.Mea 
verkrygt  dut  voor  ieder  vlak »  vyf  ribben :  en  gevólglyk  voor 
de  zes»  de  dertig  ribben  van  het  dodecaedrom. 

xucL.  XIll.  19, 
V.  AanMiftRiNa  indien  men  nu  ile  vyf  Uehaamen  fn  eenen 
en  den  selfden  kloot  beCgfary^en  wil ,  moet  de  as  van  allen  s 
de  zelfde  zyn»  de  mlddellyn  naraelyk  van  den  kloot:  er 
blyft  dan  niets  overig  dan  de  ribben  te  viofien:  en  men 
veiXrygt  nk  bet  geen  bier  boven  gezegd  is  het  volgende; 
Boemoide  A  den  as  van  den  kloot. 

h  Voor  bet  tstraedrum» 

j 

Ribbess  A  K  ^f: 
Oppervlakte :  qj  •  A*  k  ^i 

Inhoud  s   ^ 

4  il«  Voor  het  acTAEBRDii^ 

Oppmiaktc:  A*^ 

Inhoud  sA 
6 

IIL  Voor  het  iroiAEi^RUMi 


'  ,         .        -  •  .  r" 

\'li:ML  BMk:  Cket  m  Jl«J,  Au  Seègefy  tnêen  iElbor, 

PppcrvltV^e  ^  s  A*  (^^^^')  ^» 

?=  }ï  A*  ^  nr^^) 

.  IV.  Voor  d?n  cosgsr 

R[bbe  =  A  X  Vï 

(  Oppervlakte  =s  »  A  -  ■ 

V.  Voor  het  DoixECAxaauMi 
Wbbe?=A(^^) 

Oppetvkkte  s  A*  ^^-^^ 
lohottd  :^  A»  X  /,  f^idk^J^ 

Hier  uft  volft  !•  dt^  de  oppetvUkip  nti  hc<  dodeca^dmft 
ilaat  COC  die  ^tt  het  kofaedrum' 

15  V»  5  ^  ^'  "    ~ :  dat  is ,  de  opperTl|kte  vin  het 

dodecaedrum  flaat  lot  die  van  het  icoOiedran  aU  de  r(bbo 
T«o  den  cübut  cot  die  tw  he^  icQ(aediuia:  .    - 
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II.    qEVQLC%. 

Het  dodecaeikain  ftaai  tot  het  ico/aedrum. 


?.  (5  -  *^5) 


r  ^  a  ^'  'L^ 


—  I  •  ^3  V  3  *"  Vs) 

'^        '"    ♦        5  -y*S:. 

S  -  Vs 

En  dus  ilaat  hi;t  dodecaedrum  tot  bet  fcofóerirom  zo  ah  d» 
fibbe  van  den  cubus  tot  di^  vanJiCt  fcofaedrum. 

Ht     GEVOLQ,  » 

Dus  hebben,  de  oppervlakten  van  bet  dodecaedruxn  ^n  Iqg. 
faedrum  de  zelfde  reeden  tot  elkander  als  de  inhouden  dier 
gelfde  figuuren ,  namiityk  die  yaij  de  ribbe  van  deo  cubgs 
tot  dr  ayde  van  h«t  icofaédrum : 

IV.     GEVO<,.G^ 

r    Jndijen  au  L  ceae  lyn  is  io  viterfie  en  middelfle  reedbh 

gefneeden,  zy  G  het  grootfte ,  K  het  yeioft^  fluk:  20  !r 

'  *  L  ^ 

(IVT,  7.  Aaom.  6.)  G  =  j  (V5  -,  i) 

^        L  .  - 

K  =  5  (3  —  v^s)  en  dus 


^rT 


G*  :  ^L*"^K^  -  ^iL*^pLV(^^_,^a  ^,, 


«  ■  ^ 


4 


N 


^j^XIlBÊéltiOPirdenRêt^d^K^êl^éiiéHKI^ 


3;r  ri^b^  van  deir  cubus  tot  die  vaa  het  icoriedron  ^  Afaii 

J'L*  -*-G*.«n  ^L*  -4-  K*  zjni<te  ?ydcn  wfei  vietkanteo» 
daf  is  de  vierkanten  op  de  aelven  gemaakt,,  gelyk  zyn  aaa 
de  fomtnen  der  vierkanten  op  df  gebeelc  lya  en  het  grooli 
ik  of  kle'mft^  ftukl  «n  dot  (laat  de  ribbe  van  deo  cubus  toe 
die  van  bet  iceraedrum ,  zo  als  de  Ij n  wier  vierftam  geJyk  is 
aan  het  vierkant  van  eeiie  )yo  in  uitesfte  en  middelüe  reeden 
gQfneeden  ie  famen  met  bet  vierkant  vaa  het  grootfie  (luk» 
t;>t  de  Ifü  wier  vierkant  gelyk  is  aaq  het  vietkant  van  de 
gemelde  gefii/eedei^  jyn  te  famen  mcc  dat  van  het  kleinfltj 

'    De  driehoek  van  hef  icoiaedrun ,  ei>  de  vyfhoek  v«o  het  do* 
decaedrum ,  kunnen  ia  d^n  aelfden  cirkel  befcbreeveo  worden, 
Want  de  radius  of  draai  des  cirkels  waar  in  een  %,t\j)ti 
fydïge  drieiioek  befchreeven  is,  is  S  r:  K  V^i^ 

iochWerR^  A  J^TE^:da» 

s  ?*  ys 

JH  radiui  van  den  cirkel  waar  fa  oen  v]^boek  hefiduecvn 
^ordt .  Is  S  =  R  P^  J        (Zie  hL  4».  rcg.  3.) 

Maar  R  :?=  A  ^^^  ~  '^  : 

2  1/3 


4K.3C5— 1^55"^ 
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^/^2(6—  21/5)   _,  Vz^T^ 

'     ^       4X3(5-i^S)\^         3(5-^1/5) 
cn  dus  die  radius  gelyk  aao  den  radius  van  den  cirkel  waar 
ia    de  driahoek   vio    bec    i^ofacdivm  k^   bcfcbre^vQa 
wordea. 


AA!V« 


'^^tf 


AANHANG    S^E^ï, 


QtER  DE  WORTBt  TREKKING  üfT  aKTAtEhk 


«I 


.1  j.' 


*  Wy  hebben  ia  de  L  en  II.  Aanmerking  op  het  It, 
'Voorftcl  van  het  II.  9oek ,  en  in  het  IL  Gevolg  van 
liet  XUL  Vooiftel  van  het  XL  fioek  de  gcondbegio*. 
fels  opgegeeven*  waarop  de  regels,  die  men  tot  de 
v^orteUrekking  uit  getaJen  gebruikt),  gevestigd  zyn : 
wy  oordeelen  het  niet  ondienftig  thans  aantetoonen  hoe 
die  regels  in  de  da%d  uit  de  gemelde  grondbegmfelen 
worden  afgeleid.. 

Den  Quadraat'  of  den  Cübiik-^ioorul  uit  een  getal 
te  trekken  is,  het  getal  te  vinden  dat^  door  zich  zelf 
céns  of  twee  maaien  vermeenigvuldigd,  wederom  het 
gcgeeven  getal  opleevert, 

i:lcc  gcta] ,  dat  de  wortel  is,  kan  begreepen  wordes 
uit  zo  veele  deelen  te  beftaan  als  hat  cylfer  letteri 
heeft :  dus  by  voorbeeld  l^edaat  376  uit  drie  deelen 
3C0,  70,  en  6:  of  uit  3,  7,  6,  wel  verftaande  dat 
in  het  laattte  geval  ieder  cyffer  eene  tiéi-dubbelde 
waarde  vcrkrygt  wanneer  men  eene  andere  cySkt  ter 
rechte  zyde  van  dezelve  plaatst^ 

De  regel  nu  bcftaat  uit  twee  deelen  :  vooreent 
het  bcpsalen  van  het  getal  der  cyffetlettecs  die  dea 
wortel  uitmaaken :  en  dan  het  vinden  van  ieder  dier 
cyflcis  in  het  byzonder. 

I.  Over  den  q.uadr4At  worteu 

De  Quadraat-wortcls  van  alle  de  getalen  tusichep 
*?l  (t^iQQ  beftgw  uit  ééne  cylTerletter;  die  van  de  ge« 


Amhangfek  4,7^ 

Wen  tusfchen  100  en  io,ocx>  uit  twee:  dïe  van  dö 
gctalen  tusfchen  10,000  en  1,000,000  uit  drie  en  zó 
vooTis :  zo  dat  men  altoos  weeten  kan  uit  hoe  veel 
letters  de  Quadraat- wortel  van  een  gegeeven  e:etal 
beftaan  zal.  Men  behoeft  flcchts ,  vin  de  rechtef 
hand  te  beginnen  ,  het  gegeeven  getal  ih  fnecden « 
ieder  van  twee  cyfferletter^,  te  vetdeeten  ;  en  dus* 
indien  het  getal  diei:  cyfFerletters  oneeven  is,  zal  dé 
laatfte'fneede  flechts  uit  ééne  beftaan.  De  Worfel  zal 
üit  7X>  veele  cyfferletters  (en  dus  deelen)  beftaan ,  zIé 
tv  fiieedén  gemaakt  ^yn. 

Ieder  paar  cyfferletters  ih  het  gegeeven  getal  geeft 
dus  ééne  cyffèrlctter  Voor  den  wonel ;  en  iederö 
frieede  heeft  in  het  g|pl  eene  honderd-dubbele  waar* 
de  met  betrekking  tot  de  volgende,  zo  als  ook  iedere 
letter  van  den  wortel  eene  tiendubbele  waarde  heeft 
toet  betrekking  tot  haare  volgende,  (a) 

Ooi  nu  den  wortel  uit  eên  gegeeven  getal  te  trek« 
icen ,  heeft  men  flechts  te  letten  op  de  uitdrukking 
(a  +  ft)*  ==  a*  +  a  a*  +  fc*  =:  a*  +  (2  a  +  *)  b^ 
en  het  gegeeven  getal  met  dezelve  te  vergelyken. 

Ik  wil  byv.  den, Quadraat  wortel  uit  1764  trekken  i 

ik  deel  het  getal  in  fneeden  van  twee  letters  aldus 

~I7  I  64:  waar  door  ik  weet  dat  de  wortel  uit  twee  letters 

zal 

(i)  Byv.  In  bet  getal  17  |  64:  is  de  eerftefneede*.  Ia 
21  ch  zelve  bcfchouwd  17,  en  de  tweede  64:  dochzolfcde  eer* 
Re  tnet  de  tweede  vergelyk,  is  de  eerfte  niet  betrekking  toe 
de  tweede  niet  17,  maar  1700»  dus  honderdmaal  meer  daA 
in  het  afgetrokkene.  Insgelyks  in  den  wortel  42  is  de  eerfts 
cyffer  in  het  afgetrokkene  of  op  zkh  zelve  befchouwd,  42 
de  tweede  is  2 :  doch  zo  ik  de  eerfte  met  de  tweede  veige^ 
Ifk,  wordt  die  eerfte  40»  oi  krygteeoe  tiendubbelde  waafd^ 


/ 


A     A    N    H    A     ^ '^^oe^ösde^ttdete  tü 

.  ^^  4  met  a^  4-  2  aft  4-  £'  cj 

j^  ♦  met  a  •  Het  yxtikant  da; 

. ^^  komt  is  i6  (of  i6cx)),  wsai 

"■^""'^  ^,of  40^  .*  ik  ftel  düs  4  (dat  is  40] 

•   Wy  hebben  in  f  -^  ««^^^'^«  ^^°  ^^"  ^^^^-   ^^ 

'Voorftcl  van  het   ^  '^  Cof  1600)  van  17  1 64  af,  dd 

ket  XUL  Voor'  ^iykzynaan  flfl»-4.i> -(«  «  ^ij 

fels  opgeocevr  ^^"bbeld  van  4  Cof  40;  dat  is  8  (of  80) 

teortehrekkir  ^«^'^^^  metaa:  ik  deel  door  hetzelve  lö 

oordeelf  .^i*  2^*-  ^^  ^^^  quotiënt  ft  is  toöflf/cfcjn- 

die  regels  ^lettervandeiirortQlof**waiit—  ac  *. 
worden  ?  ,   «    ,     .      *  .     ^ 

Den    i^  ^^  ^  "^^^^   ^  ^  °^^  ^^  *  '''^  ^^^S  ^^  ^  ''^ 
te  ire'  ^*  "^®™  2  a  -«*  *:  ik  multipliceer  83  door  2 
'énr    ^  C*  «  "••  *)  d^^  *)  •  'k  verkiyg  164  die  ik 
„^r     ja  *  -*-  *'  vergelyk:  en  daar  dit  produd  gelyk 
^n  de  rest  164  ,  blyft  er  na  de  aftrekking  mets 
T      if'*  c°  ^"^  '^  4^  ^^  wortel  van  1764»  Zie  lüer  d« 
Wie  bewerking  in  orde  gefteld.    . 
f  getal     wortel 


o 

'  Ik  heb  gezegd  dat  ft  iidaêrfihyfd'^  de  tweede  lette! 

fgp  den  wortel  is:  want  indien  8a  X  ft  grooter  waaro 

geweest  dan  de  resti  164,  zoude  men  daaruit  gezien 

{lebben  dat  ft  (e  groot  is ,  en  men  had  dus  voor  2 

ftne  kleinere  cylfcr  moeten  gebruiken. 

.  IVtaneer  de  wortel  uit  drie  of  meefder  cySterlet' 

tCïS 


c  zelfde  wyse  tewerk 9  en 
^z^.  ^  .rde  letter  te  vinden ,  de  twee 

'^l^     '4^  eêncultmaakende,  volgens  de 

f^  ^«"j^  .  u  de  t  wee  eer  den  gevonden  zyn  9  is 

^^. '  ^"V  .ehandeld  9  tn  de  overige  cyfiers  van 

:  /"^  •al  zyn  gelyfc  aan  a  C*  -f-  ft^  r  4.  c\ 

.  '  w'  letter  te  vinden  befchouwt  men  da 

'  als  ééne  letter  uitmatkcndef  en  men  gaat 

,oort» 

RBOSL. 

.  het  gegèeven  getal  (by  voorb,  C488601)  ia 
needen  ieder  uit  twee  letters  beftaande  ^  begin* 
nendè  aan  de  rechterhand  C48 1  86  1 01). 
.  Neem  het  quadraat  (^36)  dat  het- naast  aan  het 
getal  (48)  van^  eerde  fneede  komt:  trek  het 
van  die  IbeedOjT,  en  tecken  de  rest  (12)  aan» 
De  wortel  (p)  van  dat  quadraat  is  de  .gezochte 
cyffer  van  den  wonel. 
UI.  Stel  de  cyfiers  van  de  volgende  fneede  (80)  naast 
de  rest  9  en  befchouw  dit  getal  (1286)  als  één 
getal. 

IV,  Neem  het  dubbcld  (tö)  van  de  gevonden  let- 
ter (ö)  des  wortels :  divideer  daar  doof  het 
getal  N^  lil.  de  laatfte  cyffer  niet  meede  ree- 
kenende  (dus  hier  128) :  merk  het  quotiënt 
(9)  aan  als  de  nieuwe  cyffer  van  den  wortel. 

V.  Stel  het  zelfde  qnotient  C9)  Xïzzst  het  dubbeld 

getal  N^  I V :' multlpHceer  dan  dat  getal  (lag)^ 

als  één  getal  befchouwd^  door  dat  quotiënt  of 

die  nieuwe  cyffer  van  den  wortel  (9) :  trek  het 

produéi:  (1161)  van  de  rest  N^  IJUL  afj  en  tee* 

ken  de  rest  C^^^  Mn» 

VI 


VI.  Zo  Cf  nog  inceipder  letters  in  het  gegeeven  gettl 
zyn ,  flelt  men  ^c  volgende  fneede  (hier  qi)  nauc 
de  gemelde  rest  Ci>5) ^  ^  vi^ befchouwt  ditge* 
tal  als  één  getal  (10501) 

Vil  Vervolf^ens  befchouwu  men  <ie  reeds  gevonden 
letters  (69)  van  den  wortel  als  ééne  letter ,  en  ihèri 
gaat  volgens  N®  IV,  V^  en  VI.  voort,  tot  dat 
men  alle  de  fceedcn  vtn  bet  gegeeven  getal  uit- 
gewerkt heeft.  Zo  er  dan  geen  ren  over  blyft  j 
is  bet  geg^even  getal  een  quadtaat  getti  ^  waar^ 
van  het  gevonden  getal  de  wortel  js. 

VIII.Z0  er  een  nst  over  blyft ,  ftelt  men  zo  veel  paa- 
ren  nullen  naast  die  rtst  als  men  in  den  wortel 
dedmaale  letters  tot  nadering  wil  gebruiken,  en 
men  ziet  ii^der  paar  aan  als  eene  nieuwe  fneede 
van  het  gegeeven  getaU  dat  men  uitwerkt  vol^ 
gensN^lV,  V,  en  VL  ^ 

tX.  Wanneet  men  eene  breuk  ^EE^  (by  v.  ^  )  neemi 

men  afzonderlyk  de  wortels  vaii  den  teller  en  vai 
den  noemer  cri  maakt  van  deezen  eene  breuk  O 
die  de  gevraagde  wortel  is:  of  men  brengt  (a 
de  teller  en  noemer  geen  quadraat  getalen  zyn 
de  breuk  tot  eene  decimaale  breuk*  waaruit  mci 
den  wortel  trekt^ 
Zie  hier  drie  uitgewerkte  voorbeeidem 
L  Den  wortel  te  trekken  uit  488601» 

48l86|oi    \^ ^  . 

iTgg —       L_5   .., — SU 
11  61  lL(^l.^_i^5  01 

125  01 
ti?5  ot 


Ó 

De  wortel  is  (Jj)9, '  *1> 


jlanbangfeK  481 


If.  Den  wortel  te  trekken  uit  300 
3{0Q        f  17-3205 


I  34^3  I  34^2 


389  159  I  1029  1  6924 

II  00  346+.05 

71  00  1732005 

69  24 

176*00       De  wortel  is  ten  naasten  by 

1760000    17.  3aoft5 

1732025 

,  ^7975. 
IlL  Den  wortel  te  trekken  uit  0.273 :  dat  is  uit 

-^ :  .daar  de  noemer  geen  quadraat  getal  is  ^  multipli* 
1000 

ceer  ikdoorio^endebreükwoidt-^?  ;  dus  al  do 

10000 

noemer  van  den  Wortel  loó  zyö ,  dat  is,  men  krygt  hon- 
derdfle  gedeelten  x  trekkende  den  wortel  uit  ^730 1 
heeft  men 

fo^gflft  &c* 


a?!  30 


tioa 
_2 

^  _24         n04 
22600  ^ 
do84 

51^ 


104a 
a 

A084 


Dus  18  de  wortel  grooter  dan  0,5a,  of  dan  o^m$ 
en  mM^n  'al  verder  voortgaande  zo  na  komen  ato 
men  wil 

II.  Over  den  cüBiEr-woRTEt» 

De  cubiekwortels  van  alle  de  getalen  tuifehm  f  en 

1000  beilaan  uit  ééne  cyflferletter:  van  de  getafen  tus- 

fchen  ijsoö  en  1,000,000  uit  twee  cyfiêrletters :  Van 

de  getftlen  tusfchen  }ooo,6oo  en  X|000)0oo,ooo  uit 

Hh  ité 


4Mt  *  ^anbangftL 

cyiTerletterS)  en  zo  voorts;  lo  dtt  men  atecxM  vecien 
kan  uit  hoe  veele  letters  de  oibiek  ^  wortel  van  een 
gegeeven  getal  beftaan  tdi  m^n  moetflechts^  van  de 
'rect^terhand  te  beginnen  •  het  getal  in  fneeden  afdee- 

*  len  ieder  van  3  letters :  eo  dus ,  indien  het  get^  cyf- 
ferletters  in  het  gegeeven  getal  niet  door  drie  deel- 
baar is^  zal  de  laatfte  fbeede,  die  aan  de  liakeihand  , 
maar  ééne  of  twee  cyfFers  bevatten. 

^  Ieder  drietal  cyfferletiers  in  het  getal  geeft  dus 
ééae  cyfierletter  voor  den  wortel  t  en  iedere  fbeede 
heeft  in  het  getal  eene  duizenddubbele  waarde  met 
betrekking  tot  de  volgende ;  zo  als  ieder  letter  van 
den  wortel  eene  tiendubbele  waarde  heeft  met  betrek* 
hing  tQt  de  volgende  cySen 

Om  nu  den  cubiek  -  wortel  uit  een  gegeeven  getal 
te.ordfcen  behoeft  men  flechts  te  letten  op  de  uit- 
drukking (XI.  13.  Gev.  a.)  e'  +  3  «*  *  -*-3  «** 
4,  fr'  s^'-hs  abC^^b)^b\enbHgfitfiwmi 

getal  daar  meede  te  vergelyken* 

Ik  begeer  den  cubiek  -  wortel  uit  74  088  Ie  trdcken. 
Ik  deel  dat  getal  in  fneeden  9  aldus  74  \  088  ^  waar 
door  ik  weet  dat  de  wortel  uit  twee  letters  lal  be« 
ftaan ,  waar  van  ik  de  eene  net  a  de  andere  met  b  zal 
vergelyken.  • 

Ik  vergelyk  dus  ook  74  |  088  met  a  4.  3  a^  i 

#»Se^*-4-  h^i  en  wel  74Cofhier  74Qoo)aflta'« 
Kiot  cubiek  getal  dat  het  naaat  aan  74  komt  is  64  («) 

(•f 

{m)  Moa  diaot  ten  tafelUf  voor  oOfMi  te  bAben  we  de 
cubi  der  10  oorfte  getaka :  aic  bfer  bataelvt 
cubl     »i.8«a7.64,xas*»6.943-Si9.72p.i0OO. 


AmiMigfiU 
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Cof  Wer  64  000),  waarvan  de  wortel  4  (of  40)  de 
eerfte  letter  10  van  den  gezochten  wortel :  ik  trek  dat 
cubiek  •  getal  van  74  (  088  af:  de  rest  is  10  o88^ie  ge- 

lyk  is  aan  3  a**  +  3  aft*  +  ft'.  Ik  neem  het  quadraat 
van  de  reeds  gevonden  letter  4  (of  40)  •  dat  is  16 
(of  1600):  ik  multipliceer  hel  door  3,  en  kryg  48 

« 

(of  4800)  welk  getal  ik  dus  vergelyk  roet  3  a* :  ik  deel 

100  door  die  48  (of  10088  door  4800)  en  verkryg  tot 

quotiënt  2 ,  die  waarfchjnlyk  de  tweede  letter  van 

^  a'  ft 
den  gétogtea  wortel  is,  om  dat  ^-j-  =  ft.    Ik  ftel 

dus  a  naast  de  eerffe  letter  en  hd>  4%> 

Ik  multipliceer  het  drievoudig  quadraat'  van  de 
eerfte  letter ,  hier  48,  door  de  tweede  letter ,  bet  pso- 

duft  is  9Ö  (of  9600  =  5  ^*  ft>:  ik  «ultipliceer  het 
drievoudig  guadraat  12  van  de  tweede  letter  9  door 
de  eerfte  letter  4 :  het  pfbdiwft  itf  48  (of  480  =  j  a  ft*) : 
ik  neem  den  cubus  van  de  tweede  klter  » :  het  pro- 

duft  is  8  =  i' :  ik  addeer  die  drie  produfteit  ($6., 
4^  8)  te  famen,  wel  lettende  van  het  tweede  (be- 
ginnende aan  de  rechter  hand,)  eene  lette»  dierder 
naar  (n)  de  rechterhandde  plaatfen  dan  het  eerfte, 
liet  derde  eene  letter  meer  naar  de  rechierhaiid  daa 

het  tweede  (m^ :  de  fom  10088  is  2C  3  «*  ft -f  3  tf  ft^  4.  ^. 

ik 

(n)  Immers,  is  die  q6  eigenlf  k  9600,  eo  de  48  maar  480  : 
of,  in  het  algemeen ,  daar  ée  eerfte  locter  eeoe  fhn^uilige 
waarde  heeft  van  het  geen  zjr  In  bet  afgetrokken  fcfcynt  te 
hebben »  zal  het  quadraat  van  die  letter  eene  tienvoudige 
waarde  bezitten  ten  opzichte  van  het  produfb  dier  eerfte  let- 
ter door  het  quadraat  van  de  tweede  gemukfpltcteid. 

(«)  Immers  is  die  48  etgenFyk  480:  lnh|etalgemecndaar  de 
eerde  letter  In  de  daadeene  tienvoudige  waarde  beaic»  beeft 

Hha  ook 


4^4  ^anhangfel.  ^ 

Ik  trek  dic  fora  van  de  gegeeveo  rest  af ,  en  ric 
dat  er  niets  overig  blyft:  waaruit  ik  beflult  dat  4a  da 
gezDg*  wortel  is.    Zie  hier  de  bewerking 

74 1  088  e  42 

^41         )  16      48 

io|q88  V..3      3 

\o    Ö88     .^    1^5 

o  -      4 

^4^ 

1  48 

8 

13555     ^ 

'  Ik  heb  gezegd  dat  t  waarfchynlyk  de  tweede  letter 
Van  den  wortel  zyn  moest:  want  indien  de  gemelde 
produften  en  cubus  tefamen  grooter  geweest  waarco 
dan  de  rest  10  088,  zoude  het  een  teeken  zyn  dat  3 
te  groot  is  voor  de  tweede  letter ,  en  ik  zoude  een 
kleiner  getal  moeten  gebruikm. 

Indiende  wortel  uit  drie  of  meerder  letters  befta  at, 
gaat  men  op  den  zelfdes  voet  voort,  en  men  befchouwc    1 
de  reeds  gevondene  lettets  als  één  getal  ^  volgens  de 

uitdrukking^  +  t-^-O'  =(«  +  *)'  4-  3 (a  +  6)*^X 
^  +  3  Ca  +  t)  c*  4.  c'  en  insgelyks  voor  de  vier-» 
de ,  vyfde  letter  enz. :  waar  uit  deeze  regel  a/geleid 
wordt  9  welkö  wy  teyens  op  e^  voorbeeld  zullen  toe« 
pasfen,  • 

RE6KL. 

]«  Deei  het  gegeeven  getal  (59^8,024),  beginnen- 

de  aan  de  rechterhand  lA  fiie^den  ieder  van  drie 

cyfferJetters, 

d(? 

eokbetprodaftvandic  letter  doorheiquadraatvande  tweecf^ 
ecne  llenvoudige  waarde  met  betrekking  tot  bet  produft  raix 
bet  z«lfdc  quadraat  door  die  tweede  letter ,  dat  is  epc  d^i> 
ct;bus  vari  de  tweede  Itu&r. 


jtanbm^eh  485 

II.  Neem  den  Culxis  (O  ^^^  het  naast  komt  aan 
het  getal  (5)  van  de  eerfte  fneede  aan  de  linker- 
hand: trek  dien  van  dat  getal  af:  teeken  de  rest 
(4)  aan.  De  wortel  (i)  van  dien  cubus  is  de 
gezochte  cyfFer  van  den  woxtel. 

IIL  Stel  de  cyfFers  (a  6  8)  van  de  volgende  fneede  naast 
die  rest  (4)  en  befchouw  het  als  één  getal  C4^8> 

IV.  Neem  het  quadraat  Ci)  van  die  eerfte  cyffer :  mul- 
tipliceer het  door  3 :  divideer  door  dat  produd(3) 
het  gemelde  getal  NS  III «  de  tweelaatfte  cyiFera 
niet  meede  rekenende:  het  quotiënt  (hier  7)  (n) 
is  v)aarfchynlyk  de  volgende  letter  van  den  wortel. 

V.  Multipliceer  het  drievoudig  quadraat  (3)  van  de^ 

reeds  te  vooren  gevonden  letter  door  de  nu  op 
nieuws  gevonden  (7)  N^  IV :  multipliceer  het 
quadraat  (49)  van  die  nieuwe  letter  door  3:  en 
het  product  047)  4oor  de  te  vooren  gevonden 
letter  (i):  neem  den  cubus  C343)  van  die  nieu« 
we  letter  (7).  Addeer  de  drie  produden  te  fa- 
men,  ftellende  het  tweede,  eene  letter  meer  naar 
*  de  rechterhand  dan  het  eerfte ,  en  het  derde  dan 
het  tweede ;  trek  de  fom  (3913)  van  de  gemelde 
rest  N^  III.  af;  teeken  de  rest  C355)  aan. 
VL  Zo  er  nog  meerder  letters  in  het  gcgeeven  getal 
zyn ,  ftelc  men  de  volgende  fneede  (hier  024) 
naast  de  gevonden  rest  (355)  en  men  befchouwt 
die  £etal  als  één  getal  C355024)  uitmaakende. 

VU. 

(n)  Hier  gaat  wel  is  waar  3  veertien  maaien  in  de  42:  doch 

men  kan  niet  meer  dan  9  voor  ten  quotiënt  ftellen:  entndien 

men  9  Üelde  zoude  men  door  de  volgende  bewerking  N^  V. 

vinden  dat  niet  alleen  9  maar  ook  8  te  groot  is:  men  moet 

hier  het  quotiënt  bynaar  altoos  veel  kletner  neemen  als  ia 

den  eerften  opflag  fcbynt. 

Hh  3 


4»6 


AaAmgfel. 


VIL  Men  ziet  de  reeds  gevoncieii  lettersr  C17}  ran  dea 
wortel  als  ééne  letter  aan  en  gaat  vooft  i^gens 
N^  IV,  V,  VI,  tot  dat  mea  allede  fneeden  van  het 
getal  nitgewerkt  heeft:  zo  er  dan  geen  nst  over 
blyft  is  het  g^eeten  getal  een  coUék^getiIf  uraar 
Van  het  gevonden  getal  (174)  de  wortel  is. 

Vni  Zo  er  eene  f  M  over  blyft,  ftelt  men  zo  veel  maaien 
drie  nullen  agterbet  getal  als  men  in  den  wortel  de- 
cimaalen  tot  nadering  wil  gebruiken«Menziet  ieder 
drietal  nullen  aan  ab  eene  nienwe  ffaeede  van  het 
gegeeven  getal  die  men  uitwerkt  volgens  N^  IV, 
V,VI. 

BL  Waaneer  men  cene  breuk  heeft  Qcrjv.  tH)  aeenc 
men  aÊondetfyk  de  cubiek  -wortels  (4  en  5)  van 
den  teHer  en  van  den  noemer,  en  maakt  van  dee- 
zen  eene  nieuwe  breuk  (^)  die  de  cubiek  wortel 
van  de  gegeven  breuk  is :  of  men  brengt  (zo  de 
teller  en  de  noemer  geen  cubiek  -getalen  zya)  de 
breuk  tot  êsnt  dedmaal'e  breuk  *  dien  tdler  zo 
ver  uitflrekkende ,  of,  zo  die  bepaald  is ,  er  zo 
veele  nullen  byvoegende  als  nodig  is  op  dat  na 
die  byvoeging  de  noemer  een  cubiek  getal  zy :  als 
dan  handelt  men  met  den  teller  als  met  een  ge- 
heel getal.    Zie  hier  het  voorbeeld  uitgewerkt. 
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WERKSTUKKEN 
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GRONDBEGINSELEM.    > 
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MEETKUNDE. 
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WAARSCHOUWINa 


Acjjter  ieder  'Werkftuk  viudt  men  by  het  woord 
OPjJoiissHiQ^de  aanwyzbig  van  die  Werkftukken  door 
welke  het  voorgefteide  Werkftuk  opgelost  wordt :  en 
by  het  woord  B£wys  ,  de  aanwyzing.  der  VdPorfteL 
len  uit  de  Grondbegidfelen'door  weiken  aangetoond 
wordt  dat  de  Oplosfing  indedaad  aan  het  gevraagde 


WERK 


WERKSTUKKEN 

I 

m 

O  I  T 

te 

9S    a&OMI>JIEGINS£L£N    DER    KEBTKUHDB» 

B    E    P    A   A    L    I   N   G. 

ituk  of  werkftuk  door  de  Mcetkuode  in  den  Jlrikjlen 
zin  worde  opgelost »  als  mei)  de  oplosfing  verricbc 
enkel  door  mlddol  van  recbte  lyoëa  eo  cirkels ,  d4C 
is,  mee  behulp  alleeo  van  lioeaai  en  pasfer, 

AAMME&Kmo.  Ik  zeg  f»  navolging  der  oii/0/i,en  in  denfifik* 
pen  zm-y  doch  feüert  den  tyd  van  cartssius  neemt  mei| 
het  woord  van  gemetrifgke  oplosfing  in  eenen  ruimer'  un^ 
Al  wat  niet  alleen  door  cirkel  en  rechte  lyn ,  maar  ook  door 
zogtiiZzmAt  geonutfijehe  lynen,  zo  als  de  kegelfneeden  ^  word| 
opgelost,  woMt  tot  dé  geemetrijche  oplosfingen  gebragt^ 
Wy  zullen  hier  alteen  van  geomctrifche  oplosfing  in  deo 
2in  der  ouden  fpreeken, 

McQ  voorondorfteU  dan  deeze  drie  diogco, 

I. 

Dat  meo  uit  eeo  gegeeveD  ftip '  eene  rechte  lyo 
trekken  kan ,  bet  zy  oobepaaldely k ,  het  zy  gelyk  aan 
eene  gegeev^o  lyi ,  bec  zy  toe  een  an^er  gegee^eo 

II. 

■ 

Dat  men  eeoe.  lyn  naar  welgevalleo  kao  vertengeo» 

IIL 

Dat  loeo  nit  eeo  gegeeven  ftipiDoet  ecneo  gegeevei^. 
ndius»  eeo'  cirkel, tr^kkien  kan.       j 


4      •• 


IA}  l  SOfiK. 


r 


I  tf^erkjlukien. 

SOCL.  L  12.  —  W.  g.  J.  P5-  — *-  St.  p.  2g.  pr.  tó 
OPLussiKO.  Eerst  gaat  men  uu  F  volgens  de  3  voo?on.«- 
fteUtne  te  werk:  dao  iosgc^lyks  volgens  4ese!ve,  en  uit  bet 
0  Axima  vao  bet  L  Boek  uit  Den£:  men  üekti'HG 
die  de  gezogte  lyn  is. 

BMEiDiNO  tot  het  Bewys:  men  trqktFD»  FE»  GD,  GE, 
BBwrs.  Uit  tiet  3  gevolg  vao  het  XII.  Voordel  van  bet  LBoei 

VI.  WERKSTUK.    Fig»  7. 

Uit^^  gegeeven  ftip  £  eene  fyn  EG  te  trekkeo  dit 
eveowydig  is  aao  eene  gei^eeven  lyn  I M. 
£UCL.'I.  3r.  —  W.  g.  §•  9*'  '— —  St.  p.  39.  pr.  19. 

I.  OPLOSSING  Eerst  uit  E  door  het  V.  WerkHuk :  dan  ukeeDlj 
ftfp  D  door  het  ilL  en  het  I.    Men  trekt  eindelyk ,  doa 
£  en  K»  de  lyn  EG  die  de  gezochte  lyn  is. 
B£aKiDiiio  tot  het  bev^'s.    Men  treict  E  O. 

nwT».  Uu  het  IV.  en  het  VUL  Voorftei :  of  uit  bet  XSTIII 
Voorilelt  allen  uit  bet  I.  BoeK. 

II.  oFLOssrNo.  Men  trekt  £0  naar  vergevalJeo:  en  gaat  u 
D  vp  gens  bet  Ui.  WerKftuk  van  het  IL  Boek  te  weck. 
iBwrs.  Uit  bet  IV.  Voorftei  van  bet  L  Boek. 

n.    A  F  D  E  E  L  I  N  G- 

OTKR    VZ   VEEDBELING    DBR    LTNER. 

VII.  WERKSTUK.^  Fig.  6. 

Bene  gegeeveo  lyn  D  E  io  tvree  gelyke  deeleo  tA 
H  U  ^  te  verdeelen. 

EUCL.  L  10.  —  W.  g.  {•  180   •— -»  St.  p.   26.  pi 

/    opios.<iS!(TV  ^'en  gaat  uit  de  beide  uiteirden  E  en  PrG 

feu  4ê  s  vOQgoiidctftflUlig,  en  het  4  Askmm  van  tet 


L  Boek.   Over  de  reebte  tymn:  g 

Soek  ttreemaal  ce  werk ,  20  dac  twee  cirkeibogen  zich  ia 
F, twee  ai.dere  zich,  het  zy  bcnedui  het  zy  boved  de  lyn 
A  B ,  in  G  fnyden.  Men  trekt  FG:  die  de  gezoch  e  lyn  Is. 
9RREii)iNc  lüt  het  Be«rys:  inpn  rekt  FD,  FE,  DG,  GE 
^£wrs.  Uit  |ïet3öB>'olg  vsfn  hetlj.ll.  Voorftel  in  betJ.Bofk* 

VIII.    wERicsTuii:. 

Eeoe  gegeeven  rechte  lya  B  A  jn  zo  veele  gelyte  < 
i^eeleD  BR^  RS^  enz.  tedfcleo  als  men  wiL 
CLAvius  op  de  IQ  prop,  van  hef  VI.  flofk  van  zuclidzs,  -^ 
W.  g.  5.    pa 

I.  OPLOSSING  Fig.  Z.  Doof  de  i  vpotonderftelling,  en,  pa 
HA  getrokken  te  hebben .  door  het  VI.  Werkftuk.      ^  ij'yi^j    ^ÈêJIC 
BawTs:  'Uit  het  JiK.  Voorftel  van  he(  I.  fioek :  —  pf 
uit  het  i  Voorftel  van  het  IV*  Boek. 
Il  OPLOSSING.  Fig.  9  Door  he^Vl.  Werkftuk,  codandooc 
de  I  vooronderilcliidg. 

3EWT8   Uit  het  \\.  Vqorfte!  «an  het  IV.  Boek. 
iiANMeoKiNO.  De  beiverking  door  den  proportionaal-pasftrt        ^ 
OOI  dit  Werkftok  op  te  ioafeo,  komt  met  deeze  tweede  op« 
loaiiag  over  één. 

IX.    WXRKSTCK.    Fig.   10/ 

Van  eene  gegeeveo  lyn  AB»  een  bepaald  gedeelCQ 
ID  aftefnydeo.         ^ 

EucL.  Vi.  9* 
orLossiNo.  Door  het  VIII.  Werkftnk,  I  opiosQng.   • 
lEWTs.  Door  bet  XX.  Voorftel  van  het  I.  Boek  -—  of  het 
I.  van  het  IV.  Boek. 

▲ANVE&KiRo.    De  proportionaal-pasfer  is  bi^r-toe-^^ 
pradyk  zeer  dieoftig. 

X,    WEI^KSTÜK.    Rg.   H. 

Eene  gegeeven  lyn  A  B  in  de  zelfde  reeden  te  foydeo 

U  3l  •!« 


i 


■ 

ils  ecne  tadert  gegeetm  lyn  AC,  (in  Dj  E)^  ver< 
dteld  is. 

Eüct.  VI.  10.  •^  W.  g.  J.  ipr» 
OfLOSsrNC.  Door  bet  VI.  Werkftuk. 
nwTs.  Door  bet  L  Voorftel  van  bet  IV.  3ocfc. 

XL   WEUKSTÜK.  Fig.  ia. 

Bene  gegeeven  rechte  lyn  F  E  zodanig  (in  I)  te 
foyden ,  dat  haare  deelen  E I,  F I  tot  elkander  ftaan  ia 
de  zelfde  reeden  als  twee  gegeeven  lynen  ABeo  CD. 

CLAvius  op  het  X.  Voorftel  van  eocl.  VL  Boek.  p.  SS7* 
ft  OPLossrivo.  Eerst  uit  F  door  het  I*  Werkftok :  uit  £  door 

**       '.        'I&t  VI.  en  II. :  erek  G H :  I.  is  bet  gezochte  ffip. 
Bewys.  Uit  het  II.  Voorftel  van  het  IV.  Boek. 

&IL  WBRK8TUX.   Fig.  I3« 

Sene  gegeeven  lyn  A  B  zodanig  in  E  te  fnyden ,  dac 
de  rechthoek  uit  de  gcbeele  lyn  A  Ben  bet  kleinfte  deel 
AEgelyk  zy  aan  bet  vierkant  op  betgrootftedeeJ  B£« 
Of  wat,  op  het  zelfde  aitkofflt  (IV.  Boek,  2  Bep.) 
fitte  gegeeven  lyn  AB  in  uiterfte  en  middëlfte  tee« 
den  te  deelen. 
t  EocL.  II.  !!•  en  VI.  30.  — *Su  p.  89.  pr.  ti. 

OHosstNo.  Men  richc  op  B  volgens  bet  IV.  Werklluk  de 
lyn  CBD:  men  maakt  door  het  VII.  en  I.  C3  ^2  a  ^B 
vervolgens  werkt  men  eeru  idt  C ,  dan  uit  B ,  door  de  3 
y  voorondoraelllog* 

Siwi^s.  PopAC£sDopAB-*-öopBC(II.  7.) 

£S4aopBCH-popBC(U.2.gev.i.; 
tsssDopBC 
DopACirDopCD 

£3:ÜopBC-+»aopBD-h.a  RccU' 
uitBCBDCILx) 


X 


/•  Boei.  Over  êê  recbte  lyntn.  f 

=  DepB C^D  op B B  -t- Rechth.  uic 
AB.BE. 

ddl  sDopBCsD op  B Cp4-a opB E  H- Rechtb.  alt 

AB.&E. 
cn4aopBC=GopBE-+-ï^echt.  uit  AB.BE, 

dns  QopAB-^Rechth.nitAB.BErrDopBIl. 

dus  Rechtfa.  uit  A  B»en  [A  B  -  B  E]r:DopBE.(ILx«ge7.3.) 

orRechth.uitAB.A£=:aopBR. 

XIII.  WERKSTUK.  Fig.  14.  < 

lodleo  'er  twee  rechte  lyoeo ,  AB  en  CD»  gelyk  of 
oogelyic,  gegeeven  syo:  eeoederzelven CD, zodanig 
te  verlengen  ,  dat  de  Rechtboek  uit  die  lyn  te  fa- 
men  met  bet  verlengde  ftuk  (dat  is  uit  C  L}  en  uit  het 
verlengde  ftuic  DL»  gelyk  zy  aan  bet  vierkant  op  de 
andere  lyn  AB. 

CLAVIU6  op  sucL.  III.  36.  p*  312. 
ofLossjjvo.  Trek  CG  volgens  bet  IV.  en  I.  Werkftuk: 
werk  dao  door  bet  VII.  ,  door  de  /3.  vooronderfielllng; 
en  maak  eindlyk  door  bet  II.  Werkftuk  DL  =  GI.  | 
BEWTs.  Door  het  2  Gevolg  van  bet  Xlii.  Vooiftel  tsb 
bet  V.  Boek^ 

XIV.    WERKSTUK.   Flg,  15. 

Eene  rechte  lyn  M  L  gegeeven  zynde,  eene  andere 
gegeeven  lyn  AB,  doch  die  niet  kleiner  zy  dan  bet 
dubbeld  van  de  eerscgemelde  ML,  zodanig  te  fny- 
den ,  dat  die  eerstgemelde  midden-evenreedig  zy  tus« 
rchen  de  deeleo  CAF,  FB)  van  de  andere. 

cLAVius  op  XIII.  Voorde!  van  het  VI.  Boek  van  zccl.  p.  565. 

opLossiNO.  Door  bet  VII.  Werkftuk :  door  de  3.  voor« 

ouderftelling:  door  het  IV.  en  bet  VI.  Werkftuk. 

sEWYs.  Uit  bet  3i  Gevolg  van  bet  ZII.  Voorftel  van  het 

V.  Boek. 

>  iJ  4]  IIL  AF- 


Illi     AFDEELINO* 

OVER    DE    ETENREEDI6E    LTNEHé 

XV.  WERKStükw   Fig,  16. 

Eene  lyo  A£  (e  vinden  die  derde  evenreedigesyaiu) 
twee  gegeeven  Jynen  A  B  ^  en  A  G. 

BüCL.  VI.  IX.  — -  St,  p*  aS7.  pr.  9»  -*-  W.  g*  J.  j86. 
OPLOSSING.  Door  de  2.  vooronderftelling ,  bet  II.  en  bef 
VI.  Werkftü^? : 
'  'v&wVsj  Uit  het  I.  of  II.  VócM-ftel  van  bet  IV^  fioek« 

XVI.  WEkKstüK.   Flg.  17* 

* 

Eeoe  lyn  £)  J^  te  vinden »  die  vierde  eVénitèdige  Vf 
ktn  drie  gegeeven  lynen  A^  B,  C: 
EücL.  Vi.  la.  —  W.  g.  J.  187-  -^  èt.  p.  is^.pr,  10. 
OFLosciNo.  Door  de  %.  vooronderftehing :  bet  ll.  èn  het 
VL  Wcrkftuk: 
txwTs.  Uit  het  1.  of  Ih  VoorAêl  vzt  hei  tV.  ioek. 

ft 

XVII.    WERISTÜK.    Fig.  18. 

Wftfaneet  drie  lynen  A,B,C  gegeeven  zyui  eenis 
Vietde  G  H  te  vinden  die  coc  de  derde  C  zy ,  £0  als  dl 
eètlie  A  is  tot  de  tweede  B. 

CLAVIUS  op  £UCL.  VI.   12. 

dPLossiMc.  Door  de  i.  voèrohderftelliDgi  tet  It.  en  k 
VU  Werkfiuk. 
.    B£wTs.  Üit  het  1.  óf  tl.  Vooi^ftel  van  hët  Vf.  feöek. 

XVjil.    WERKSTUK.    Fig.  lp. 

fietie  öiiddeievenreedige  DG  te  vinden  ttisfchd 
twfee  gegeeven  lynen  A  en  B. 

tucL.  VL  13»  —  W.  g.  5,  210. — ^Ót  p.  tts8. pr.i. 
öPUqssiNo.  Dqpr  de  i.  veoxoBderfteUing ,  het  II.  en  bet  V.i 
Wetkftuk  (  de  3.  voorondernelJlDg,  en  bet  IIÏ.  Werkft^ 

•1 


N 


t.  Boek.  09er  de  techte  lynen.  9 

UEvnu  Uit  het  3.  Gevolg  van  het  XII.  Voorflel  van  bet 
'V.Boek. 

XIX.    WERKSTUK.    Fig.  20. 

Gegeeven  zyn^e  de  middelde  A ,  én  de  foQi  A  C  der 
Uiterltefi  van  drie  evenreedige  lyneo,  de  uiterften 
(A?  en  CF)  atelve  te  vinden. 

TACQUET  COT.  a.  Op  EÜCL.  Vf.   Ï3. 

opLOssiNO.  Door  het  VJI.  Wetkftuk ,  de  3.  vooronderftelU 
ling,  het  IV.  Werkftuk,  bet  IL,  het  VI.  tweemaal  gebrulKt. 
BEwVs.  Door  bet  9.  Gevolg  van  bet  XII.  Voordel  in  het 
V.  Boek. 

XX.     WËRKSfUC. 

Tusfehen  twee  gegeeven  lynen  A  en  B »  drie »  öt 
eeevcn  9  of  vyfden  midden-evenreedigeo  te  vinden ,  id 
één  woord ,  26  veele  als  'er  door  de  geduurig;  optel- 
ling vao  dè  leded  deezer  geometrifche  progresfie  t » 
^9  4f  89  lö,  32.  enz.  ontdaan  kunnen. 

TACQÜET  Cor.   3.  op  £UCL.    VI.   I3. 

0FL05SÜIC.  Door  het  XVIII.  WerkÜuk. 
1.  AA^'MERKING.  De  léeden  waarom  inen  flecbts  J,  of  ;^t 
t>f  15  enz.,  midden-e venreedigen  vinden  kan,  dat  i^,  altoos 
onééven  in  getal ,  fs  deeze.  Men  kan  door  de  Meetkunde 
maar  ^^n^  midden-evenreedige  tusfchen  twee  tynen  vinden: 
Indien  'er  dan  twee  iynen  A  en  A  gegeeven  zyn ,  vindt  mén 
*er  door  het  XVIII.  Werkfïuk  eene  derde  CC)  die  tusfchen  deè^ 
Be  midden^^venreedlg  is*.  IV^en  kan  'er  wederom  eene  (D) 
Vinden  tusfchen  de  eerde  lyn  A » en  de  eefde  midden-even* 
reedige  C,  en  eene  (E)  tusfchen  deeze  C  en  de  tweede  ge« 
geeven  lyn  B:  dus  in  bet  geheel  3.  Tusfchen  deeze  vyf  ]y» 
nen  ,  kan  men  'er  wederom  4  vinden  ,  namelyk  tuffchen 
A  en  Df  D  en  C,  C  en  £,  Ë  en  B ,  dat  is  in  bet  geheel 
?,  «na. 

lA  i]  II.  AA^« 


^ 


Xö  frerijiuhken. 

II.  AANMitRKivo.  Dc  oadeo  hebben  reeds  veel  moeite  aaoi 
'    Sewend  ter  oplosfiog  vaa  het  vraagftuk,  tosrcben  twee  ge< 
geeven  lynen  twee  middelevenreedlgen  te  vindeo.  Doch  dit 
.  kan  door  de  eol:ele  Meetkunde ,  in  den  ftrikften  zin  name- 
Ijkt  dien  de  ouden  aan  dat  woord  gaven»  dat  is  door  dzi 
kei  en  rechte  lyo  alleen ,  niet  gefchieden.    Wy  hebben  in 
de  V.  en  VI.  Aanmerking  op  bet  XIL  Voorftel  van  bet  IV. 
Boek,  de  gronden  aangeweezen  waar  op  eenige  oplosfio- 
gen  fteunen,  en  aangetoond»  wat  men  zoude  behooren  te 
kunnen  doen »   <^  dat  die  oplosfingen  getmOruch  zouden 
ivorden:  doch  hier  in  is  men  in  gebreeke:  die  (hikken,  welko 
ten  grondflage  dienen»  kunnen  nidi  dan  door  toet/m  ver* 
richt  worden;  zo  ats  bij  vooib. ,  indien  men  (Fig.  is60  de 
beidt  gegeeveo  lynen  B  D  en  D  F  loodrecht  op  eVkander 
plaatst»  en  ze  beiden»  de  eerfte  naar  A»  de  tweede  naat 
C  verlengt»  en  twee  winkeihaaken  PAI  en  BCi  neemt» 
waarvan  men  de  eeneFAIzo  (lelt  dat  hetbeen  AP^ altoos  A 
raake»  en  de  hoek  altoos. op  de  lyn  B  Avalle»  en  de  BndetQ 
BCI  op  het  been  AI  van  de  eers(geme/dezodan{^/cbaift^ 
dat  CB  altoos  op  het  ftipB^en  de  hoek  op  de  lynFC  kotne  » 
zullen  A  D » en  D  C » de  twee  midden-evenreedigen  zy n*   Dit 
is  de  handelwyze  van  plato.  Men  zie  hier  over»  en  ovec 
die  van  cartesius»  tacquet  op  eucl.  VI.  13. 

Wy  hebben  ook  in  bet  VL  en  VII.  Gevolg  van  het  XIIL 
Voorftel  in  het  V.  Boek  de  gronden  aangew&ezen .  om  het 
zelfde  door  middel  van  eenen  cirkel  te  vhiden.  Zie  insge* 
lyks  TACQUET  ter  aangehaalde  plaatze. 

S  XXL  WERKSTUK.  Fig»  21. 

De  reeden  die  'er  tusfchen  twee  gegeeven  lynet 
AB,  BC  plaats  heeft,  doch  waar  van  de  eerfte  gr 00* 
ter  is  dan  de  tweede ,  zo  ver  men  wil  te  verlengen « 
en  de  fom  van  alle  de  leden  aantewyzen. 

TACqU£T   op  ZUCL.  VI.  XI. 


I.  BogL  Om  ie  rtchtt  ïyntn.  x  x 

cnoama.  Men  tiAt  (door  het  IV.  Weikltuk]  &  D  x  op  A  B 
en  door  het  IlL  BE  x  op  -^B-'  nicn  maakt  door  het  II. 
AD  =  AB,  BE  =  BC:  nen  trekt  D.E  tot  op  A F  ver- 
lengd: men  trekt  CO  x  op  AF.  maakt  CN~CG:  ttekt 
HN  X  op  AF  eiia.  ABj  BC>  CN  enz.  zja  de  ledeOt 
'  co  AF  de  foQ  van  aileti. 

EEWTs.  Dooi  het  II.  Voorflel  fan  bet  IV.  Boek ,  en  de' 
elgeofchappen  dei  eveoredigbesden ;  vooral  UI.  S. 
juiuuRiiJKe.  Hoewel  men  hei  getal  der  leden-  zo  groot 
kia  Deeora  als  man  wil ,  is  hunne  fom  eene  bepaalde  tyn 
AF  ,  om  dac  de  lede»  In  eene  bepaalde  reeden  (van 
AB:BC)  afaeemeD.  Zie  bet  geen  wy  gezegd  hebben 
.lU.  Boek  XIV.  VooTfal  0.  gevotg. 

XXII'  VOORSTEL.  Fig.  149. 
Eene  lyo  A  D  m  barmonifche  evenredigheid  te  dee- 
|cn :  dat  is,  volgens  de  i.  AaDmerking  op  de  -ai.  Be- 
;>aalragvan  betlll.  Boek^  de  lyn  AD  zodanig  in  drie 
jeelen  AB,BC»CD(  ce  deeleo,  dat  de  geheelelyo 
ftD  tot  eene  der  uiterneo  AB  b;  v.  flaa,  ato  ab  de 
lodere  C  D  toe  het  middelfte  deel  BC. 
u  HiKB  SiSkn.  Cm.  prop.  i. 
otLottam.  Trek  DG  en  AG  naar  willekear. 

Tiekuit  een  fttp  B  op  delynAD.  naat  wll)ekeur,BE 
cvenwfdig  aan  DG,  door  het  VX  Weikthik: 

Veileng  BB  In  F  tot  du  BF  =  £B  door  het  II 
Wetkftuk. 

Trek  F  O. 
BEwra.  ^  ADG  Oi  A  ABE  en ^DGCi-iABF'Ci 
dos :  IV.  s. 

AD:  AB  =  DG:BFof  BE 
Maar  DG;BF  =DC:BC: 
diu  ADtAB  =:  DC:UC.-  (lil.  11.) 


r . 


%        » 
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TWEEDE    B  O  E  K. 

OVER    DB     HOEKEN. 
!•    WERKSTUK.    Fig.  38. 

Eeoeo  gegeeven  hoek  ACBio  cwee  gdyke  deeleq 
(ACF,  flCF)  te  deelcn. 

EücL.  1.  p.  — •  Sr.  p.  26.  pr.  7  -~-.  W.  g;  f.  116. 
oPLossxKG.  Men  gaat  uit  C  te  werk  door  de  3  voorond» 
fielliog,  en  dan  uit  de  beide  (lippen  D  en  D,  door  dezelve 
en  het  6  Axiuma  vin  het  L  Boek.  Meo  trtki  CF  die  do 
vereischce  verdeeiing  raaakc 

BxwTt.  Uit  het  3.  Gevolg  van  bet  XrLJTooiftil  van  lM( 
L  Boek. 

I.  /ANacERKXNO.  Men  kan  op  die  wyze»  door  eene  gedup* 
rlge  verdeêtng  in  twee  deelen»  eóoen  hoek  In  vier,  acht» 
zestien  enz.  gelyke  hoeken  verdeelen:  in  één  woord  ïn  een 
getal  deden  dat  eenige  ma^  vao  het  getal  1  (s. 

IL  AAKMÉttKuro.  Men  kan  dóór  db  enkele  Meerkuode » 
Ui  den  ftrikilen  sin  genomen  »  dat  »  »  door  chkel  en 
rechte  lyn,  geen'  hoek  in  een  onceven  g^etal  deden  deelen, 
uitgenomen  alleen  den  rechten  hoek  In  drie  deelen ,  of  ook 
in  vyf  deelen  t  bet  geen  liet  onderweip  i^  van  het  volgende 

II.  Werkfiuk ,  en  van  bet  Vill.  en  IX.  In  bet  IV.  Boek. 

III.  AANMERiONG.  Eenen  hoek*  in  drie  deelen  door  de  e» 
kete  Meetkunde  te  verdeelen,  is  een  beroemd  vraagfluk  bf 
de  ouden  peu'eest:wy  beliben  reeds  in  bet  VUL  Gevolg  vafi 
het  XL  Voordel  van  het  L  Boek,  *en  in  bet  VIII.  Oevol| 
'Tan  het  VIII.  Voor ftel  van  bet  VIIL  Boek  aangetoond  dat  di 
vraagftuk  hterrp  uit  komt,  om  wanneer  een  boek  D  CEge- 
geeven  Is  (Fig  165  O  eene  (hyljm  Ï>Q\  zodanig  te  trek 
ken»  dat  het  (luk  AG  buiten  den  Cirkel  gelyk  vf  aan  de: 
radius.  Het  geen  geometrisch  (in  den  firikften  zinj  c/ec 
npgelyk  fa. 

II.   WKRK* 


IL    WBRKSTUK.    Fig.  23. 

EcDCQ  rechten  hoek  BC  A  in  drie  gelyke  deelen  te 
deeleo. 

cLAvius  op  de  3ft.  prop  vtn  bucl.  I.  Boek  p.  jo8. 
OPLOS61210   Men  gaat  uit  C  en  A  door  it  3  Vooronderftd- 
"^ '  lloQ  en  Axima  6  van  het  1.  Boek  te  werk:  'vervolgens  do9S 
het  I.  Weikfiuk  vai.  dit  Boek. 

SF<A^Ts.  Uit  bet  II.  Gevolg  vaa  het  XI.  VoorOel  van  het  I. 
Boek. 

HL     WERKSTUK     Fig.  24.    l|^ 

Oic  een  gegeeven  ftip  A  van  eeoe  gegeeven  lyn  A  B, 
eere  lyn  A  Lte  trekken  die^met  de  gegeeven  lyn  eenen 
boek  LAB  gelyk  aan  eenen  gegeeven  boek  CDE 
znaake.^ 

Eücu  I.  23. St  p.  s8»  pr.  18.  —  w.  g.  J.  69. 

OPLOSSING*  Men  gaat  uit  D  volgens  de  3  Vooronderfteiling 
te  werk:  dan  uit  A,  en  F  volgens  de  zelfde  en  het  SAxinm 
van  het  I  Boek. 

AiitMBRKiiTo  Dfe  oplosfing  !s  de  zelfde  als  die  van  bet  L 
Werkftuk  in  het  lil.  Boek. 

IV.    WERKSTUK.   Fig,  2J, 

Uit  een  gegeeven  ftip  F  buiten  eene  lyn  (A  B)  eene 
lyn  FA  te  trekken»  welke  met  de  gegeeven  lyn  AB 
eenen  boek  FA  B  gelyk  aan  eenen  gegeeven  boek  maake. 

oPLossmo.  Men  gaac  uit  eenig  ftip  D  in  de  lyn  volgens  het 

]II.  Werkftuk  te  werk :  en  dan  uit  F  door  het  VL  van  bit 

I*  Boek. 

BKWTtt  Uit  de  8.  BepaaliQgtan  bei  L  Boek. 


m.  BO£K. 


t4 

DERDE     BOEK, 

OVER    I>E    RECSTLTNIGE    FIGÜUREN, 

L     A  F  D  E  E  L  I  N  G. 

ÖTER   BE    BES0HRTVIN6    DER    FIGÜÜREE- 

L   WSRR8TDK.    Fig.   26. 

Uit  drie  gegeevep  Ijneo  A»  B^  C»  waar  van  al- 
cops  twee  te  famen  groo^er  zyn  daa  de  derde  ^  eeoen 
driehoek  EH  F  te  roaaken. 

EüCL.  I.  aa. Su  p.  38.  pr.  17.  — -•  W.  g.  J.  76. 

orL«s5iKG.  Door  de  2.  VoorooderftelJiog»  het  I.  Werkllok 

van  bet  I.  Boek ,  de  3.  Vooronderftelliog  eo  bet  6  jtximê 

van  bet  l.  Bock. 

jUkKMBRKiNo.  Do  reeden  waarom  *er  deeze  voorwaarde  by« 

gevoegd  wordt;  waarom  olMr  10*,  blykt  oit  het XV.  Voor^ 

ftel  van  h<t  I.  Boek. 

II.    WERKSTUK^  Fig.  rj. 

Op  ecoe^  gegeeven  lyn  AB  eeoea  gelykzydigea 
driebeek  ABC  te  befcbryven. 
aucL.  I.  I.  —  W.  g.  J.  74-  —  Sl  p.  as.  gevolg. 
OFLOUiMG.  Door  de  3.  VooronderfleUing  en  bet  6  Jixkm 
van  het  L  Boek. 

IIL  WERKSTUK.  Fig.  28. 

Op  eene  gegeeven  lyn  i)  B  eene&  gelykbeeniges 
driehoek  ABC  te  brfchryyeo. 

CLAVIU8  op  locfc.  I.  I.  ——  W»  g.  S-  75-  — ••  St.  jv 

as.  pr.  6. 

'  opLonuffo.  Door  de  3.  vooroiiderffelliQg  en  bet  6  ^wm 

van  het  I.  Bodu 

Lil- 


J.  Afi.  Oyet  ie  bifihryying  der  Ftfimrên*     1$ 

AiNUUsivG.  Men  befchryfc  op  gelyke  wyzo«  docb  doot 
cirkels  wier  ibaalen  óngelyk  zyn »  eenen  ongelykzydtgeii 
driehoek  op  eeoe  rechte  lyn.  Zie  clavius  ter  aaDgehaaldc 

plaatfe. 

IV.    WSRX8TUK.    Fig.  29. 

Eeo  vierkaDC  D  ABC  op  eeoe  gcgeeveD  lyn  AB  tê 

befchryven. 

EüCL.  I.  46.  —  St.  p.  49.  pr.  31-  —  W.  g.  J.  I3g. 
OPLOSSING.  Voor  A  D  en  B  C  uit  het  IV.  en  II.  Werkftuk 
van  bet  I.  Boek:  men  trekt  daar  na  DC 
BEWTs.  Uit  de  8.  Bepaaling  en  het  XVIIL  Voorftel  van  bet 
1.  Boek.  — —  Of  ook  na  B  D  getrokken  tie  hebben ,  uit  dé 
U.  Bepaaliog»  het  iV.  en  VUL  Voorftel  van  het  I.  Boek. 
AANiiaRKifio.  De  bewerking  is  desetfde»  indien  men«  tdm 
eeo  vierkant  •  maar  eenen  recbthoek  op  de  lyn  A  B  be* 
fchrijven  wH»  dan  worden  AD  en  BC  niet  aan  AB  maar 
aan  de  andere  gegeeven  lyn  gelyk  g^oaakt.*—  W.  g.  f.  139^ 

V.    WERKSTUK.    Fig.  30. 

De  fom  AE  der  twee  zyden  van  eenen  Rechtboek  9 
en  de  diagonaal  AC  van  de  zelfde  gegeten  zyode, 
de  zyden  AB>  BC  te  bepaalen. 

orLossine.   I^  Ricbt  in  C  de  loodlyn  CF=  AC:  door 

bet  IV.  en  II.  Werkffaik  van  bet  I.  Boek. 

%o.  Trek  AF,  en  deel  AF  ih  twee  gelyke  deelen  in  D 

door  het  VII.  Werkftuk  van  het  I.  Boek.      . 

2^.  Trek  ait  D  als  middelpunt  met  D  A  als  ndlos  den Jial« 

ven  Cirkel  A  CF  die  das  door  den  hoek  C  gaan  zal:  door 

het  V.  Voorftel  van  bet  V.  Boek. 

40.  Trek  CD »  die  dus  loodredit  ftaat  op  AF ,  door  bec 

4  Gevolg  van  het  XI.  Voordel  van  het  I.  Boek; 

50.  Trek  A  G  =  A  E  (door  het  L  Werkftuk  van  het  I.  Boet 

6^.  Trek  FO»  en  deel  F6  in  cwee  gelyke  deelen  in  M 


/ 


t6       IIL  Boek.  Over  de  rec\tïytiige  Figuuren. 

tn  insgelyks  AE  in  K ,  door  het  Vlf.  Wcrknuk  van  bü 
L  Boek,  zo  dat  AK  =  KE: 
'  7*.  Maak  KL  =  MG  =  J  FG: 
8**.  Bercbryf  op  A C  den  balven  Cirkel  ABC. 
9«.  Maak  BA=:AL  =  AKl-KL. 
x<f.  Trek  BC:  dan  is  L  ABC  techt  door  het  V.  Voorllel 
van  bet  V.  Boek.  * 

AB  en  BC zyn  de  gevraagde  zyden;  dat  Is,  men  moet  be- 
wyzen  «dat  AB-4-BC=:AE. 

BkWYs.  n  op  AF  —  D  op  AG  =  n  opFG.  Öi-7.gcv.x) 

=  □  op  A  F  —  D  op  A  E. 
-    insgelyks 
ÖOBAF=;:aopAC-i-nopFC=aaopACCKM.) 
eno  opFG  =  4nopLK  (N^7.  en II.,  ahet  igevolg.) 
=  4Dop(AK^AL)=4DopAK— 8  Rechtuit  A  IC.  AL 

-i-  4-  D  op  A  L  (II. ,  3.  het  2  gevolg.) 
SS  DopAE--4Recht.ulcAE.AB.4-4DopABCN«.  7. 
en  9.)  en  deeze  waardyen  in  den  eerden  regel  (lelleaÓQ 
heeft  men  2  □opAC«-.QopAE  =  Q'opA£  —  4B.eqht* 

uit  AE.AB  Hr  4Qop  AB: 
en  dus  ' 

DopAC  =  !:](¥&  E  — 2RechtuitAE*AB-H2UopAB 

en 
QopAC— DopAB  =  DopA£.^2Recbth.uitAE.  AB 

-4-popAB  =  pop(AE— AB)doorILa. 
dus  uit  II.,  7*  bet  i.  gevolg. 
DopBC=:Qop(AE  —  AB)  en 

BC  =  AE  — AB:    of 

BCH-AB  =  AE, 
AANiiKRxmo.  Indien  de  lyn  AC  gelyk  of  giooter  was  dan 
'A¥%  20ude  de  opiosfing  oomogelyk  zyn:  want  dan  was 
de  lyn  AC»  die  voor  diagonaal  gegeeven  wordt ,  gelyjt 
lan  de  fom  der  zyden ,  of  kieinerldan  dezelve  :  dat  oq. 
mogelyk  Is,  door  L  15*  VL  wsa^ 


t.  jfl  O^er  de  bèfchryying  tèt  FiffiurifU      i? 

VI.    WERKSTUK,    Figi  30*. 

Wannéet  de  diagonaal  AC  vati  eeneo  rechthoek^ 
«1  het  verfchil  AE  der  zydea  gegeeven  i»,  de  zydeik 
AB^  66  zelvt  ie  vindeii* 

ofLoSsifft».  Zy  is  de  zelfde  aiis  tn  het  voorgaande  Werkftiik» 
l>ebalveto  dat  nu  hec  (lip  £  tusfeben  A  eo  C  en  niet  vooib^ 
M  valt. 

Vit  WERKSTüi.    Fig.  3h 

Üegeeven  zynde  bec  verrc|iil  A  B  tusfcheb  de  (iia^, 
^ooaal  eü  de  zyde  van  een  vierkant  >  bét  vierkant 

«elve  te  vïsden: 

CLAvius  op  het  14*  Vóorftd  van  kucuDXS  II.  Boek  f 

p.  21 3* 

I.  o?L08siNÓ.  to.  Door  het  \^.  Werkftük  van  dit  Boek  t 
klan  door  'de  L  voorotlderffeflirg  en  bet  H  WetkftUk  vait 
het  1  Boelc .  maakende  E  D  S  D  A :  en  dan  3^  door  het  Vt, 
*  Wetkftuk  vin  dit  Boek. 
il.  oPLOssiw o.  N*.  t;  blyft :  doch  2*  B  A  Verlengende  êft 
dai^dooir  bet  IV;  VtTerkftuk  van  tiet  L  Boek  voO^  BF^  BQ. 
enFÖ. 

iiiwtji  V9o¥  dê  i.  ^fingi  Men  tirekt  ËA:  dan  FA,  eil 
tnen  moet  bevyzen  lo.  dat  FA  en  AB  4éne  rechte  lynttit- 
toaaken,  .dos  dat  BFde  diagonéal  is  van  het  b  PËl^ó:  eil 
^0  dat  FÖ-^FB  ir  AB  en  dUs  dat  F£  =  FA. 

Het  ecrftc  gefchiedt  door  de  waardy  dertióekén  !;ƒ,#» 
tótl»  y.en  i,  ii.  te  ontiecrien:  en  dan  die  van  o,  p:  em 
daar  uit  te  doed  alen  door  I , a,  dat  JL|i  -f^  -t  /4i  t  Ö 
AB  ±:  f  L; 

bet  tweede  volgt  ddot  het  geen  in  het  i.  btweézen  is  ddl 
1.0  s=  Lpenl»  it. 

BEWTs  «Mr  dè  2.  ^fUsfing.  &ien  trekt  EA:  eii  Inen  héi 
ifpi  !•  uit  d9  waatdy  der  hoeken  /t  •$  f,  é$  en  t*  «vei 


>•• 


iS^    JII.BoeK  Over  de  rccbtlynlge  Figuur  en.  . 

als  in  bet  eetfte  bewys  dat  I  o  se  Lp ,  en  dus  dat  F  E  :rr  F  A. 
%.  Uit  de  vfaardy  der  hoeken  FKB,  EB  F,  dat  L  EF  B  - 
JL  EBF :  en  dus  (I|  ii)  dat  FE  =  EB..  3.  Uk  de  hs, 
fchouwing  der  A  A  F^B  en  FCB  ,  door  1  »  3.  dat 
'3<3  tssFE:  en  dus  dat  FEBG  een  vierkant  is. 

VIJL    WERKSTUK.  (Fig.  32.} 

Gegeeveo  tpyndedefchuinfche  zyde  A ,  (of  C  D)  en 
eeoe  der  techtboek-zydeo  B  van  eeoen  rechtboekïgen 
örieboek ,  de  andere  zyde  D  E  te  vinden. 
'  OPLOSSING.  Door  de  j.  Vooronderftelllog,  het  L  WcrküvM 

van  bet  I.  Boek »  en  de  x.  Vooronderilelliog. 
« "  BBWTs.  CJit  btt  5.  Voorftcl  van  het  V.  Boek. 

IX,   WERESTÜKé   Fig.  33. 

Eeoeo  gelykheenigen  driehoek  FCD  te  bercbry- 
^en  f  wieos  grondlyo  ïï  D  groocer  z;  dan  eeo  der  bee- 

lienCD^CF. 

"  ofLossmo.  Door  de  3»  Vboronderfienff^* 
'   BEwrs.  Uit  het  6.  gevdg  van  bee  IV.  Vootad  £a  het  F. 
Boek. 

X*   WERKSTUK.  (F'ig.  340 

Eenen  gelykbeenigen  driehoekCABte  befchryvco: 
waar  in  de  hoeken  ABC,  ACB  op  de  grondlyn  BC, 
^Ck  dubbeld  zyn  van  den  topboek  A. 
zücL.  IV.  10.  —  St.  p.  88.  pr.  13. 
L  opLOssiNO.  Fig.  34.  I.  Men  trekt  eene  lyn  A  B  naar  wSlö- 
"^  keur,  dié  men  deelt  volgens  bet  XIL  Werkftuk  van  bet  i. 
^Boek.    2.  Men  befcbryfl  uit  A »   met  AB  eeoen  cirkel 
'S*  IVIen  maakt  BC  =  AD:  en  trekt  AC 

BERBiniMo  voor  het  Bewys.  Men  onderftelt  dat  'er  (foor 
^'  At  D,  C  etn  cirkel  gaia  volgens  V.,  2. 
*;  «iwic*ÜIt  NS  i;,  N^  3,,  en  het  2;  gpvolg  vto  fcetiWlL 
^^  .   .  Voor- 


A  Jfit  OPer  èè  hrfchryvh^  ckr  FigtttttcH.      \9 

« 

Voor/ïei  van  het  V.  Boek  hewyit  men,  d;|it  B  C  cdne  raak- 

ïyn  IS  van  detï  kleinen  cirkel  •  vn  dus  door  het  f!K  Voordel 

Van  het  V.  Roek  i  D  CB  ±:  L  c. 

>«.  Uit  1.,  tt.  en  1.,  7*  dat  L  BDC  ±=  BCA  =  LB 

len  dwDCsr  BC=±  DA. 

S*.  ICn  dus  L  t  ±:  L  d:  co  gevolglyk  (t^TO  L  BDC  25 

2.  B  :j^  2  Lc. 

I.  AANif BRK1R0.  Dft  18 de  o]>]osfing doof  EucLiDEsgögeevent 

tlle  dus  van  de  eigenfchappen  des  cirkels  afhangt.  De  vol* 

Cende ,  die  enkel  de  toeie  der  df iehoekea  vereischt »  ft 

gemaklyker. 

IL  OfLOfSINO.  Fig.  t4T* 

i\  Men  trekt  eene  lyn  A  B  n^ar  weTgevatleh  ,  en  fnydl 

dezelve  volgens  het  XII.  Werkllak  Van  hec  I.  Boek. 

ó,^.  Meh  rrekt  uit  C  en  B»  met  een*  radius  gelyk  aan  AÖ» 

rirkelbogen  die  eikander  in  D  Tnyden  ^  itaen  trekt  B  D ,  en 

^  A  B  D  ts  de  gevraagde  driehoek. 

Bawts.  Vit  het  t.  en  4.  gevofg  vah  het  X.  Voordel  in  bei 

)i.  Boek. 

IL  AANireitKtXG.  tndien  'er  gevt^agd  wierd  om  eenen  der^ 

gelyken  driehoek  op  eene  eeg^evei)  lyn  te  befchryi^eni 

zoude  men  eerst  eenen  dergelyken  driehoek  naar  willekeur 

tnaaken,  en  dan  volgens  het  geen  wy  in  het  XXIX.  Werk« 

jRuk  leeren  zullen,  op  de  gegeeven  lyn  eetien  driehgekf 

tan  deeien  gelykvormig»  befchryveoè 


{BtJ  II.  AF- 


••♦. 


fff    m.  Sinh  Over  it  reOtfyitige  Ftguureit, 
ir.     AFDEELING. 
ora  DB  MExmtYn^o  der  wgütoem  tew 

oeZlCMTr^A»  OCRZCLTER  INHOUD. 
XI.    WERKSTUK.   Fig.  35* 

SCD  parallelogram  F  H  CG  te  befchryveo  ^  dat  ge- 

aan  eeaen  gegeeven  driehoek  A  B  C  zy ,  co  eeneo 

Jtoek  F  H  C  gelyk  bebbe  aan  eenen  gegeeven  boek  D. 

EWL.  1.  4*-  •—^  St.  p.  47*  pr»  ^9* 
OPL08SIH0.  Door  bet  VI.  Werkduk  van  bet  J.  hoek ,  het 
^        III.  van  het  II.  Bock,  het  VIL  van  het  I.,  het  VL  van  bet 
!•  twee  VMMÏea  gebruikt. 

MEwn.  Uit  het  i.  gevolg  van  bet  XIX.  Voordel  mt  bet  I. 
Boek  en  het  6.  gevolg  van  het  I.  Vopr/lel  van  het  U,  Boek. 

XIU    V7EEK8TUK.   Fig.  36. 

Eeneo  driehodc  ADExe  maakeo  die  gelyk  zy  aan 
y^  een  gegeeven  parallelogram  BCFA,  en  eenen  hoek 
y  .     D  A  E  gelyk  aan  een  co  gegeeven  hoek  bebbe.     ' 

CLAVfus.  Op  de  42.  propofide  van  bet  1.  Boek  van  zuct. 
OPLOSSING.  Door  het  IIL  WerkOok  van  het  II.  Boel^,  het 
L  en  VI.  van  bet  I.  Boek. 
«    aswTs.  Uit  bet  I.  Vooxfid  en  denelfii  ^ .  g^vo^  van  het 
IL  Boek. 

XIIL    V7EEK8TDK. 

Op  eene  gegeeven  lyn  H I ,  een  parallelogram  IH  MK 
te  befchryven»  dat  gelyk  zy  aan  eenen  gegeeven  dri^ 
boek  AC  B|  en  eenen  boek  I  KM  gelyk  aan  eenen  g^ 
geeven  boek  A  bezittt . 

zucL.  L,  44* 
i.  opLOssiKQ.  Fig.  37.  2^  Men  maakt  en  DA  FE  voJigetf 
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bet  XI.  Werkflük.  %\  Men  vetleogt  I H  tot  dat  H  G  :z  A  P : 

3^.  Men  maakt  door  het  111.  Werkftuk  van  bet  lï.  Boek  L 

HGN=:L  A:4''-Men maakt  GL  =  HG.enLNr^ADt 

en  voltooit  de  paralleiogrammen  op  alle  de  getrokken  lyneo. 

BBwrs.  üit^het^!  gevolg  van  het  XIX.  Voorftol  in  bet  L 

Boek. 

II.  opLOsnvo.  T\g.  SS.  N^  r.  is  het  «elfde  als  in  de  I.Op* 

losflog:  bet  overige  ileunt  op  bet  4*  gevolg  van)  het  VII. 

VoorOel  des  IV.  Boeks :  en  wordt  dus  verricht  door  het 

XViL  Werkftuk  van  bet  I.  Boek. 

BEWTs.  Uit  IV.,  7.  het  4-  gevolg 

AANBfERKiNG.  Het  blykt  dat  men  even  ^maklyk  op  eeno 

gegeeven  lyn  een  parallelogtam  kan  maaken,  dat  aan  een 

gegeeven  paralIelQgram  gelyk  zy»  en  eenen  boekgelyk  aan 

eenen  gegeeven  hoek  hebbe. 

Op  eene  gegeeven  lyn  H I  eenen  driefaoeik  temaaKcQ 
H I L,  die  aan  een  gegeeven  parallelogram  Gfi  gelyle 
zy  s  'en  eenen  iioek  gelyk  aan  eeneq  gegeeven  boek 
hebbe. 

'CLAVXDS  op  XUCLT9BS  I.  44» 

I.  ofLOssmo.  (Fig.  39.)  Door  het  XII.  en  XIIL  (i.  oplos* 

fing)  Werkftok  van  dit  Boek. 

BEWTS.  Door  het  i.  gevolg  van  bet  XIX.  Veorflel  in  het 

LBoek. 

.II;  opLOssiNO.  (Fig.  40O  Doot  bet  XII..  eo  XIII.  (a.  Opf, 

losflng)  Werkftuk  van  dit  Boek. 

i£Ws.  Uit  IV.»  7.  bet  4.  gevolg  en  L,  19.  het  z.  gevolg» . 

r  ■    « 

XV.    WERKSTUK. 

Op  eene  gegeeven  }yn  HU  bet  vierkant  DB  van 
c^e  gegeeven  lyn  A  B  te  ftellen ,  of»  wat  op  bec  zelfcte 
ukkomCs  op  ecnc  gegeeven  lyn  HG  eenen  rechtboek: 


f$       UI.  Boek.  Over  de  rechtlynige  l^guurem 

£  F  G  H  te  maakeo »  dat  aan  een  gegee  ven  Yïerkaat 
AC  gelyk  zy* 

TACQUET  op   tVCLlDES  VI.,   l6.   COT.   T. ,   CD  XJ.  Cor.  1^ 

I.  oTLMSsiKO.  (F'g.  41')  Door  de  }an||Qi^iag  op  becXIIl. 
Wertftnk  van  dit  Boek. 

BEWYs.  Vit  IV.,  7.  het  4-  gevolg. 

II.  oTLOssiwo.  Door  bet  XV.  Wcrkftuk  van  hec  I.  Bocl^ 
jEwrs.  Uit  IV.  7.  h«  8.  gevolg  U:  j.  en  8. 

lU.  ofrLossiNCt  (Vig,  45)  Wcbt  op  degegeeven  lyn  FG^ 
de  loodlyn  G  L  t  g^lyl^  ^^  ^  ^yde  van  bet  gegeeven  vier* 
>ant.  Trek  FL:  richt  op  FL  in  L  eenc  Icodijn  L  fU 
Verleog  FG  tot  In  H:en  verlengLG  tot  dnOi :::;  GHyK  a 
zal  de  rechtboek  zyn. 
'  BEWYS.  Vit  IV.»  1%.  het  3.  gevolg  eo  IV..  7.  het  t  ga- 

voJga  N^  3-  «n  8, 

XVI.  WEBlcSTü^.  Fig,  4». 

EjBii  {laraUelogram  ID  te  maakeo  dat  aaa  een  ge- 

fcevèn  rechtlyoigc  Figuur  CA  BCD£F>geIyfc  zy^  ea 
ceoeo  boek  KIP  gelyk  aan  ecaco  gegeevon  boek  hebbe^ 

xucL«  I.  45- 
orLosfiJSfo.  üdca  Uekke  uk  eènigen  hoekFde^ynen  FD|^ 
.  FC.  FB;  en  dan.  dopr  het  XI.,  vervolgen»  ao  veel  naa^ 
l^n  ab  nodig  is  door  bet  XIII.  Werkftak  vu  dit  Boek. 

XVII.  WBKKSTUK.   Fïg.  43» 

Eeoen  driehoek  LHI  te  maakea  die  gelyk  zy  aaa 
feoé  gegèeveD  i^echtlynige  Figuur  E»  en  eeuea  boek 
gelyk  aan  eene  gegecven  hoek  hebbe^ 

*^  oFLOss^NQ.    Door  bet  XVI ,  en  dan  dooi  bet  XIL  Weik« 

fiui;  uic  dit  Boek. 

XVUU  vfXRKSTUK    Fig.  44- 
Op  eese  gegeeven  lyo  K  L »  eem  parallelogram ,  of 
C^aea  dnQbQ^k  KiNL  ce  mi^aken ,  die  geiyk  zy  aan 
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een  e  gegeeven  Figuur,  en  ook  ,^  meo  wil  ^eeoea  faoek 
tïebbe ,  gelyk  aan  eeièeo  gegeevea  boek. 

CLAVlüS  Op  EÜCU  I.  4S-  ... 

oFLossiNo.  Men  maakt  eeR(  het  parallelQgram  F  H  door 
het  XVI.  Werkftuk:  dan  op  KL  den  A  RNL  door  Jiet 
XIV.  beide  uit.dit  Boek. 

XIX.    WERKSTUK.    Fig.   45. 

Een  vierkant  ce  roaakeq  dat  gelyk  zy  aan  eenen  f;e- 
geeven  recfacboek  K  G  of  aan  eene  rec^clynjge  Figuur. 

£UCLI0Ct  II.   14*  1; 

OPLOSSING.  Door  hetXVlIl.Werkftuk  van  dit  en  hetXVlII. 
van  bet  L  Boek:  en  dan  op  GL  door  b^t  IV.  Werkstuk 
-    van  dit' Boek. 

BEWTf.  Uit  V.  12.  het  3.  ge  volg  en  IV.,  7.  het  8.  ge  volg  N^  3. 
XK.  WERKSTUK.  Fig,  46. 

Een  trapezium  waarvan  twee  zyden  evenwydig  {(an 
elkander  zyn  in  zo  veele  gelyke  deelen  te  verdeelen 
als  nlén  begeert. '  i 

1.  oFLOssiKG.  Fig.  46.  zyABCD  het  Trapezium  waar  van 
de  zyden  AB»  DC  onderling  evenwydig  zyn:  Men  aoMalft 
BI  rs  IC:  trekt  AïE:  en  fiaat voor  de Jyn D £ vo(s^ns 
bet  VIII  Werkftuk  van  betl  Boek  te  werk. 
iKWTi».  Men  bewyst  eerst  door  I ,'  p  dat  ^  A  D  E  =  trapez. 
A  B  C  D :  het  overige  volgt  uit  IV ,  6. 
..  II.  dPLOs$xNO.  Fig.  9.  qr  ABHP  bet  tiapeziiim  waaf  Van 
de  zyden  AB»  FHondertfng  eyenwydig  zya:men  verleng 
•  F A I B  B  tot  dat  zy  in  C  fadienkomier,  en  fnyde  F  jB ,  volgens 
het  VI II  Werkftuk  van  het  I  Boek:  de  trapezla  A  VIP, 
VU  Dl  enz.  zyn  alle  onderling  gelyk.  ^ 

i£WYs.  Uit  IV. ,  4»       , 

GEVOLG. 

.  De  zelfde  oplosflogen hebben  plaats  vooreen  pafal* 
lelogram,  een  vierkant 9  eenen  Rechtboek. 

[fi'4l  W. 


14      til Boêk*  Ov€r  de 'ufhtlpiigê R(uu*49^ 

AAi^aa&KiKQ.  De  (wtede  9pIosfiog  U  vee  bQvw  4e  e^ 

te  verkiezen. 

» •   •  • .    .  • 

XXL  WERKSTUK.  Fig.  i8a. 

Een  trapezium  ABlp  in  twee  gelyke  deeleo  AFXD« 
IPF  KI  te  deeleDé  •  ' 

,    cvLossmc.  Deel  A  B  iii  twee  g^iyke  deelen  in  ?  dpor  lie^ 
.Vil  wérkftok  van  het  1  Boek« 

Trekt  de  loodlytieB  AE^  BIf  door  het  V  Wak&uk  v^ 
l^IBgek, 

DeeldelyiiDCioK,zod8tDE:KCsBl:AE»doat 
^t  XI  Wtrkfluk  van  het  I  Boek. 
'       Trek  FK :  en  de  deelen  AFKD  en  BF  KC  zaUen  ec^ 

%tmj^\MO  v(ior  het  Bewyr .  Trek  A  K.  fi  K. 
BEWYS.  Uit  11 ,  6  en  IV^  7f  het  3  Gevolg.. 

JII,    A  F  p  e  E  L  {  N  a 

pyBR  DB  &££A£N«9  DB  SOU,    BIA  HET  yBR% 
^  SQHIL  VAM  VBRSCBBIIIEN.  BBQHTLTM^Gfi 

FIGVURBKt 

XXtL  WB&KSTU^.   Fig.  48. 

De  reeden  vao  twee  recht] jnige  Figuureo  4  ^  ^ 
.  ^or  rechte  lyoeo  HG,  GF,  uittedrujckeo. 

opLOssTMG.  door  het  XVI  en  het  XVIII  WeriHul;^  van  dif, 
Boek» 
^'         iBWi^i.  door  IV,  ^ 

XXIII.  WBRKSTUf.   tSg.  4& 

De  fom  of  h^c  verfchil  vap  (wee  ge^eevq^  reqbh 
lenige  figuui:eD  A  ?n  B.,  te  v^pd^lP. 

^A!fm  op  £ÜCL.  1,.  «. 


Hl  4fi.  Qy^  A  f  cedent  iet  recbtlynige  Fig^   t$ 

OFLossiHO.  door  het  XVJ  ^nXVlU  WerWuVi  vanuit  5o«kt 
«»WY«-  Uit  II ,  I :  bet  3  Ge?oI^. 

XXIV.  wERKSTüi;.  Fig.  48* 

pe  fom  te  vinden  van  zo  veele  rechtlynige  Figuur^q 
nis  ipen  wil, 

CLAVIUS  op  SUCtlDES  It  45* 

PPL06SIN0.  Door  bet  XVI  en  XVIII  Weikftiik  van  die  Boek^ 
Bsw?s.  Uit  II ,  I :  het  3  Oevolg. 

XXV.  WERrsraï.  Pig.  49* 

üen  vierkant  ce  maaken  dac  gelyk  zy  aan  de  (bm 
vim  zo  veele  vierkanten  als  men  wil* 

PLAViys  opïuCL.|»47»  P'ig'  154-  N\  6. -— W.  g.  J,  174, 
ppLOSstMG.  door  het  IV  Werkftuk  van  bet  1  Boek, 
«swTfl.  door  II.  7, 

XXVI.  WERKSTUK*  Fig*  50, 

$!en  vierl^ant  te  vinden  dac  het  verfchil  zy  vun  d9 
vierkanten  ^  op  de  twee  lynen  A  en  B  befcbreeven. 

CLIVXUS  op  BUCLIDS8  I,  47.  pa^.   I53. 

oplossiug.  Uit  bet  VII  Werkftuk  van  het  I  Boek :  de  derde 
Vooronderftelling  en  de  het  I  Werkftuk  van  bet  I  Boek. 
'  pvwyi.  Uit  het  V  Voorfte!  van  het  V  Boek  2  en  Vil  Voa(« 
(lel  van  bet  II  Boek,  het  i.  Oevolg, 

GEVOLG. 

Indien  men  liet  verfchil  van  drie  of  meerder  vier* 
Icancen  vraagt ,  zal  men  op  F  D  de  zelfde  bewerking 
doen  als  op  CD. 

XXVII.    WERKSTUK.    Pfg.  51. 

Gegeeven  zynde  twee  vierkanten  op  de  lynen  A  en 
B  befchreeven:  twee  andere  vierkanten  té  vindep  die 
t^  faamen  aan  de  fon^  der  twee  gegeeven  vierkanten 
^elyk  zyn ;  bet  zy  men  die  nieuwe  vierkanten  gelyk 
«f  opgel  jk  «ao  elkander  begeere. 


*f 
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CLAVIÜS  op  EÜCLIDES  I.  47.  pag.   I53.  tïO.  4. 

l.  opLossiKO.  Door  het  IV  Werkftuk  van  het  I  Boek:^ 
1  Vooronderftelling:  hét  VII  Werkftuk  van  het  1  Boek:  de 

.3.  Vooronder ftelling ,  bet  III. Werkftuk  van  bet  I  Boek, 
en  de  I  Vooronderftelling. 
«Bwys.  Uit  II,  7-  V.  5-  eni.  8. 

il.  oftossiNo.  Inditn  de  vierkanten  ongelyk  gevraagd  «pr^ 
den  kan  men  te  werk  gaan  alleen  door  de  I  Voorondeifiei. 
Hng  het  IV  en  het  VII  Werkftuk  van  bet  I  Boek  en  de  UI 

^  Vooronderftelling :  doch  dan  is  het  Voorftel  voor  zo  veel» 
Oplosfingen  als  men  wil  vatbaar,  daar  men  in  den  balvep 
cirkel  zo  veele  drieboekeiv^s  men  wil  befcbryven  kan,  en 
de  vierkanten  op  de  zyden  van  die  driehoeken  gefteld  aan 
het  bedoelde  voldoen  zullen. 
icvvYS.  Uit;  II.   7« 

JCXVIli  (ö)  WERKSTUK    Fig.  52» 

Wanneer  twee  Vierkanten  EG  en  AC  gegceveo 
zy€,  aan  de  kleinfte  derzelver  ecne  Figuur  te  voe^ 
gen ,  die  aan  bet  grootfte  vierkant  gelyk  zy ,  Cji  zo 
dat  de  gehcele  Figuur  wederom  een  vierkant  zy^ 

CLAVIUS  op  EUCLTDES  L    47.  pé   X54.  No.    7. 

OPLOSSING,  door  het  I  Werkftuk  van  het  I  Boek:  dan  door 
de  I  Vooronderneliing » het  I  Werkftuk  van  het  1  en  bet  IV 
van  het  IlL  Boek. 
BawYfc.  t'it  IL  7. 

XXVIII.  (*)  WERKSTUK.   Fig.  J3. 

Indien  er  e^ne  figuur  van  meerder  dan  drie  zydeo 
gegeeven  is  ,  dezelve  in  eene  even  groote  figuur  te 
veranderen  I  doch  die  eene  zyde  minder  bezit. 
H.  g.  5.  182. 

OPLOssïKG.  Door  de  I.  Vooronderftelling  het  VI.  Werk- 

•r 

ftuk  van  het  I.  Boek,  en  de  I.  Vooronderftelling.     ' 

lEWYS.  Uit  II,  I.  •     - 

IV.  AF. 


r'   . 


JF\,4f^.  Ovifr  de  gelyhormige  Flgu\iren.      tf 

IV.    A  F  D  E  E  L  I  N  G^     v 

OYBR  D£  GELTKFORMIGE  FIGUUREN. 
.  XXIX,  WERKSTUK.  Fig*  54. 

Op  eene  gegeeven  lyn  C  D  eeoe  rechclynige  figuur 
te  maakeo  die  aan  eeoQ  gegeeveu  xecbdyoige  figiur 
Keljkformig  zy. 

£ucL.  Vi.  28.  «-—  Sr.  p.  969-  p'-  15* 

OFLOssiNo.  Door  de  i.  Vooronderdellins  ea  bet  III  Wetk* 

ftuk  vap  het  II.  Boek. 

»awY$.  üitiv,  14. 

.     XXX.  WiRKaTUK.  Fïg;  SS* 

Eeoe  Figuur  N  te  Vervaardigen  ^  die  aan  eene  ge- 
geeven Figuur  L  geiyicvormig »  en  aan  eeoe  andere 
Mgelyk^zy. 

JLUCL4  VI.    2$. 

OFLOSsiMO.  Voor  C3  AH  uit  het  XVIII  Werkftuk  van  di| 
Boek:  losgelyks  voor  o  A  D.  Vervolfjens  voor' FC  door 
het  X Vlll  Werküak  van  het  I  fioek  ?  en  dan  voor  N  door  hec 
XXIX  van  dit  Boek. 
»KWT|.  Uil  IV.  7  f  lïct  I.  Gevolg.  IV.  1 5.  en  III. ,  lo.  en  9. 

XXXL    WERKSTUK. 

De eveoeeosflaande  zyden  a^b  van  twee  gelykvor- 
mige  Figuuren  gegeeven  zynde,  de  reeden  van  die  Fi- 
guuren  door  recbie  lyoen  uictedr^Mc^o. 

OPLOS819G.  Door  het  XV.  Wjerkftuk  van  h;t  J«  Boek. 
BEWTs.  Uit  IV.  t  1$.  IV.,  7.  het.s*  gevaJg»  en  lü.  het  4. 
Axioma»  .     . 

XXXII.    WERKSTUK. 

Wanneer  de  reeden  van  twee  gciykvbrinigê  Figau- 
'  reo 


0. 

f 


9&     HL  Boek:  Over^de  ucktlynigt  Ftgtêurei^ 

ren  f  A,B)  door  twee  lyncn  (M,  N)  uicgedndx  », 
de  reedeo  van  denelver  eveoeeosltaande  zjdea  Qa^\] 
ie  vinden, 

oPbossiNo.  Door  het  XVIII.  'Werkftuk  van  bet  I.  Eo^ 
Bixvip.  U/(  IV.  f  15-  en  III.»  14.  enllL,  xó.liec  i.^evo^ 

XXXIII.  WEEKSTUC 

Seoen  veelhodc  N  te  maaken ,  die  aan  eenen  and^ 
ren  veelhoek  M»  waar  in  eène  zyde  A  bekend  is, 
gelykvormig  9  en  tevens  een  bepaald  veelvoud  m  va& 
den  Kei  ven  zy. 
OPLOSSING.    Door  de  L   vooronderftcUing »   bet   XVIÏl. 
Werklluk  van  bet  I.  Boek:  en  dan  op  die  midden^eveo' 
reedigen  door  bet  XXIX.  WcilLiluk  van  dit  Boek« 
U^xu    Uil  IV,  15*  IVj  7^  bet  5  Gevolg,  enll^,  14. 

XXXIV,  WBRKSTUff.  i 

Eenen  veelhoek  N  te  maaken  ^  die  aan  den  gegeevcff 
veel  bode  M,  waarvan  eene  zyde  (h)  bekend  is,  ge- 

lykvormig,  en  cevena  een  bepaald  gedee/ce  £vandeo 
:^elven  zy* 

OPLOSSING.  Door  hec  VUL  Wetkftok  van  bet  I.  Qo«k :  das 
door  bet  XVI II:  en  dan  op  die  midden -evenreedigeo  dacr 
bet  XXIX.  Werklluk  van  die  Boek. 
%vax%.    Uit  bet  IV,  15.  IV,  7.  bet  5  Gevolg,  en  III.  14. 

eBVOLG. 

Daar  alle  vierkanten  gelykvormige  figuuren  of  vceh 
hoeken  zyn  (IL  Boek,  Gevolg  van  de  3  bep.  en  IV. 
Boek,  XVIL  Voorftel)  geldt  dit  Werkftuk  ook  voor 
de  vierkanten ,  en  desfelft  oplosfing  geeft  ook  d» 
oplosfing  van  dit  Werkftuk ,  (Fig.  47.) 

3 ,  Een  vierkant;  te  niaalcen ,  dat  een  bepsaiJ  ge* 

Mt  deelte  van  een  gegeven  vierkant  ABCD  vj*^ 

Oock 


} 


JF»  4fi.  Over  de  gelyhwmtge  Figuuren.     ±p 

Doch  mei  kao  dit  ook  recbcftreeks  oplosrei  door 
het  XX,  het  XI  CD  het  XIX  Werkftuk  van  dit  Boek, 
BO  men  de  eerlle  oplosfing  van  het  XX  Wtrkftuk  ge- 
bruikt heefc :  of  anders  door  de  tweede  Oplotfing  van 
het  XX.  Werkftuk  en  het  XIX.     • 

XXXV.   WERKSTUK.    Fig.  s6. 

Eene  Figuor  M  te  maaken,  die  gelyk  zy  aai  de 
fom  van  zo  veeie  gelykvormige  Figuuren  A,  B,  C» 
D»  enz.  als  men  vtiU  waarvan  de  eveneens  geplaac- 
fte  zyden,  a^h^e^é,  enz.»  bekend  zyn,  en  die  te- 
veDS  gelykvormig  aan  allen  zy. 

OPLOSSING.   Door  het  IV  en  I  Werkftuk  van  het  U  Boek  4 

en  het  XXIX.  van  dit  Boek. 

Bzwis.  uit  IV»  aa 


VIERDE 


VIERDE    BOEK, 

OTER    DEN    CIRKEL. 

'     L    A  F  D   E   E    L   I   N   G, 

OVER  HET  KIDDELPUNT   VAN   DEH  CIUKBCi 
SN    DE    tTN^N    DIE    TOT    DEN    CIRKEl. 
GILTROKREM    WORDEN. 

I.     WERKSTÜr* 

Hec  teiddelpuoc  C  vao  eeoeo  gegeevtn  Cirkel  te 
bèpaaleo. 

«ücL.  lil,  1'.  —  S.  p.  92-  pr.  %. 
J.  opLossiHo.  Pig.  5(5*.  door  de  ecrüe  vooronderttclRnfi 
bet  Vil.  en  III.  cd  wederom  bet  VII.  Wetkftuk  van  hec  I. 
Boek. ' 

BET^s.    Uit  V,  6. 

IL  OPLOSSING.   Fjg.  57*    Clt  de  eerde  rooroDderfteUtng  f 
het  IV  Werkduk  van  het  I  Boek:  de  i  vooiQ^derftelling, 
bec  VIL  Werkftuk  vao  het  L  Boek. 
aswrs.    Uit  V,  5. 

IL    WERK9TDK.    Flg.  J'S, 

^    Gegeeven  Eyode  een  Boog  A  D  £ ,  of  eeo  Cirkel* 
fiuk  ADEA»  bec  middelpunt  daarvan  ce  viodeo,  en 
den  geheelen  Cirkel  te  volcooijen. 
fiucL.  UI.  2$.  «■—  S.  p.  92.  pr.  2. 
OPLOSSIK0.    Door  de  eerfte  vooronderflelUog:  het  VII  ei 
in.  Werklluk  van  het  I.  Boek. 
BEWYs:    uit  V,  6,  het  Gevofe. 

III.    WERKSTUK.    Fig.  S9^ 

In  den  Cirkel  ABC  eene  lyn  AB  te  mkkeo  AU 


f.  ^Ji  Over  lynen  die  tot  den  Cirkel  getrokkenivorden.  ^ 


zy  aao  ecoe  gegecven  lyn  N »  doctr  welke  klei- 
ner is  dao  de  middeliyo. 

£UCU  IV.   I.  . 

OPLOSSING.  Door  hec  I.  Werkfluk  van  het  L  B.  ea  de 
111  vooronderfleliing. 

BEwYs  Uit  V,  II.  het  i  Gevolg.  • 

AAKMasKTNO.    I^lpc  blykt  dac  men   altoos  twee  dergelyke 
gclyke  lynen  in  den  Ciikel  trekken  kan. 

IV.    WERKSTUK.-  Fig.  60. 

Iq  deo  Cirkel  DKF  eene  rechte  lyoe  IK  te  trek- 
ken, die  gelyk  zy  aan  eene  gegeeven  lys  AB,  doch 
Vleioerdan  de  middellyni  en  terens  aan  eene  andere 
gegeeven  lyn  C  evenwydig. 

CLAVIUS  op  KUCUDES  IV.   I*  ^       ' 

OPLOSSINO.    Door  het  V.  Werkfluk»  het  VII.  twee  maa* 

len»  het  III  twee  maaien»  allen  uit  het  I  Boek :  en  de  3 

Vooronderftelllog. 

BXWTs.  Uit  VI.  II.  bet  i  Óevolg. 

n-AFDEELING, 

OTK&   DB    CIRKELSTUKKEN     £.N     CIRKEL- 
BOGEN. 

V.   WERKSTUK.   Fig.  6ï. 

Op  eene  gegeeven  lyn  AB  een  Cirkelftuk  te  be- 
fchry ven »  dat  eenen  gegeeven  hoek  N  bevatten  bn* 
£ucL»  III.  3S.  -—  S.  p.  115.  pr.  21. 
OPLOSSING.  Door  bet  III  Werkftuk  van  het  II,  Boek:  bet 
IV»  het  VII,  het  IV  van  bet  I.  Boek:  de  3  Vooronder* 
Oelüng !  Het  Clrkelftuk  AOB  is  bet  gesogte. 
aiWTs:  Uil  V,  9-  ^  » 

r'.    » 

VL 


0 


|i  tl^.  Boekt  OmM  ÖthL 

VI.    WERKSTüt.    Fig.  6?* 

Van  ccn  gegeeven  Cirkel  ABC  een  Itak  BCA  a/^ 
tcfnyden»  dat  eenen  gegecven  hoek  N  bevatten  kam 

EtJCL.  111.  34.  — "  S.  p.  1X5.  pr.  al. 

I.  êtLQÊSiW'    Door  de  i    Vooroüderftelllng  i   bet   tVi 
Werkftuk  van  het  J.  Boek  en  bet  UI.  v4q  het  Ü. 

ifewts.    Door  V ,  7  en  p. 

II.  oFLOsttHo.   Door  het  XI.  WerkftOk  taii  dtt  ÉoA  erf 
het  lU.  van  het  II  Boek* 

Bswts.    Uit  V^  p. 

Vil.   wÈRKstült.    Fig.  ^3. 
Ëenen  Cirkelböog  A  D  B ,  öf  een  Cirkelftat  >m  me§f 
gelyke  deélen  te  fnyden* 

zv€L.  HL  30.  —  S.  pé  til.  pr.  17. 
OFLoaiHO.   Door  het  VIL  en  het  lïl.  WerkOuk  van  hcê 

I.  Boeké 

BBaamitfo  tor  tti*  beww:  trek  AD,  DB. 
BEWYs.  Uit  I ,  «:  en  V ,  4-  het  5  Gewfe^ 
AAWMERKiKC.  Op  die  «ry«  luin  men  door  eeoc  gedaurige 
verdeeting  in  twee  gelyké  deélen  ccntnhoelt  In  een  evea 
getal  deelen ,  dat  of  2 ,  of  eenige  map  van  a  1$ ,  verdeelen. 
Doch  men  kan GeomUrüch.in den ftrüillen iin^geenen  boqg 
In  drie  of  In  een  oneven  geta!  deelen  fnyden,  op  die  uit- 
zonderingen  na  welke  wy  in  de  volgende  VmgSnkkeii 
melden  xullen,  De  Aanmerking  die  wy  op  het  L  Werk- 
ftuk  van  het  II.  Boek  gemaakt  hebben,  geldt  hier  tm  vt>^ 
len  t  want  eenen  boog  of  eenen  hMk  te  deelen  ia  bel 
aelfde ,  daar  de  een  de  maat  van  den  ander  b. 

VUL    Werkstuk.    Fig*  64* 
Eenen  Boog  die  bet  vierde  deel  van  deft  ODtrefe  is 
ift  drie  gelyke  deelen  te  verdeelea. 
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OPLosimo.    Doox  het  IL  Werkftuk  van  het  III.  Boek , 

CD  Hec  VIL.Tfn  dit,  of  bet  I.  van  het  H  Boek. 

iiwTS.   Vit  L»  II.  hot  %.  Gevolg  en  V  ,  4.  het  3.  Ge7. 

IX..  WEEK0Tü.i^  Fig«  6s. 

Eenen  Boog,  die  hét  vierde  deel  van  den  omtrd: 
Il )  in  vyf  gdyke  deelen  te  verdeelen. 
orLocsnro.   Door  het  Z.  Wcrkftok  yao  h^  HL,  on  het 
IIL  van  het  il.  Bock. 
•BWTt.    Uit  I.,  7.  L,  ir«  en  V.,  4.  het  3.  Gev; 

X»  wBRKaTUS.  Fig.  66. 

Eeiien  Cirkel  te  befirfaryven»  die  door  dffe  g^eo- 
ven  (tippen  gaat» 
OPLosfivo.    Door  de  i.  VooronderftelHng ,  het  vn.  eft 
IIL  Wicrklhik  ^raa  het  L  Bock»  ende  i«  en  j.  Vooronder'* 
fiellh«. 

BBWY8.     UiC  V.  r  tf • 

AAVMBanm.  Het  hlykt  dat  de  opIosSng  joist  op  hee 
selfde  uitkomt  alf  de  bareiding  van  bet  IL  Voorflel  fn 
het  V.  Boek. 

HL     AFDEELINa 

OVXft  DB  BAAXLTflBN  TAV  DEH  CX&XBb 

XL  wE'RCSToa:.  Fig.  6f. 

Uit  een  gq[eeven  Hip  A  in  den  omtrek  aeoe  mfe» 
lyn  DAE  aan  den  cirkel  te  trekken. 
orLOtsiMo.    Door  de  i.  VooronderftcUiog  es  bec  t7# 
Werkfink  van  het  I.  Boek» 
Biwra»    IHt  V.»  7* 

CC]  XII.  WEEJI^* 
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XIL  wcftKJiT'vk^ 

Uit  een  gegeeven  ftipWiten  den  cif)(eleeneraal^- 
lyn  ^fto  den  'zelveii  te  crekken. 

bet  VII.  WerkOok  van  he(  L  Bo^^k,  de  9.  ta^r.  Vooson» : 

^dflrflelliof  • 

BSRBiDiso.    Trek  CD,  CB. 

MWYS.    Uit  Vo  5-  ^  T» 

II.  ovLOssisiG.    Fig.  69.  Door  de  i.  en  3.  yooronderffet 

llDg ;  het  ilL  WerkRok  nabetX  Bóék,  en  de  z.  Voor- 

^McvatfHIlg.  -       ' 

BiwTi.    UUIm  g.eo  V.,  7« 

jAAsmatLJtnta.  Het  Uykc  oU'  beidt  de  i^plosfiagen ,  dit 
jfttn  uk^t  ftlp  A  ahooi  twee  niklynen  faJ  k^smeo  wl> 
ken ,  die  elkindet  gelyk  zullen  zyn :  het  geen  reeds  tik 
V.y  XI.  het  4*  Gev.  bekend  ii. 

XIIL  wfiRCsruc  Fig.  70. 

Ëene  lyn  fCG»  die  den  cirkel  raakt,  gef^eevea  zyti^ 
de,  het  ftip  E  van  aanraaking  te  bepaalen. 
CFLosfifff.  i>oor  de  i.  VporoBderftelltig ,  bet Vli Werk- 
fiak  van  bet  I.  Boek ,  en  de  i.  Vooronderflbeilïng. 
BuyuDmo.    Trek  EH. 
aiwïs.    UU  V,,  s.  en  V.p  7. 

XIV.   WB1l(6T|7K.  Fl>  7P* 

4toie  lyn.E'G  te  trekkia,  die  den  cirkel  ratke»  ek 
evenwydig  zy  aan  eene  lyn  AB,  die  den  dfkél  fit^dt.  * 

/pLAy^üt.opiucu  lU,,  iT.'p.  t7$. 

OPLOSSING.  Door  het  V.  en  iV.  Werkfiufc  van  het  L  Boefe; 

aiWTi.    Uit  V.,  7.  en  de  VlU.  fiep.  t^P  fcr  L  Boek.    .. 

•       ^ '        ^  k     1  XV.  WERK- 


ItLJfik  Over  dif  raèktymn  vin  den  CirkeL    35: 

XV.    WBRSST17K. 

» 

Twee  cirkels  gegeeven  zynde,  doch  die  elkander. 
YMt  geheel  influiten,  eene  lya  te  trekkea^  die  ze  bei* 
den  raakt. 

CLAVIU8  op  £OCL.  III V  17.  p.  9(57. 

*£r  zyn  twee  gevallend  want  de  Ciikeli  w/n  ofgelyk» 
of  ongelyk  in  grootte. 

I.  qevaL.    Fig.  71.  d^  &•  c. 

OfLoisiNo.    Door  de  i.  VooroDdcrrftelHng.^iet  IV.  Weik* 
fiuk  van  het  I.  fioek  ,  en  de  (,  Vooronderflelling. 
JEW7S.    Uit  de  VIIl.  Bep.  eo  bet  XVilI.  Vooiflel  v$Xk 
bet  I.  Boek  en  bet  VII.  van  bet  VL 

II.  CSV  AL.    Fig.  7a.  a.  b.  r. 

OFLOssivó.    Door  de  3.  Vooronderftelling.    Uit  G  met 

tenen  radius  Cfr  G  C  -~  £  R :  verder  dbor  het  XI.  Werkt 

ftuk  Van  dit  Boeks  bet  V.  en  IV.  van  bet  L  en  de  x/ 

y43oronderOel]ing. 

BSWT5.    Uit  de  VIII.  Bep.  ea  het  XVIIt.  Vooiflel  van  bet 

I.  Boek ,  en  het  VIL  va  n  het  V. 

XVI.    WERKSTUK.    Fig.   7^3.  ' 

Ëenen  cirkel  te  trekken  9  die  eene  |;egeeven  lyo 
AC  in  een  g^eeven  ftip  fi  raalct,  en  door  een  gegee* 
ven  ftip  E  gaat. 

oPLOssmu.    Door  het  Hl.  WerkOïik  van  het  I.  Boiek  ,  de* 

I.  Vooronderüellfng,  bet  Hl.  WerkOuk  van  bet  I.  Botk^ 

en  de  3*  Vooronderftelling. 

BEWTS.    UitII.,10.  èn  V.«  7* 

XVII.  WERKSTUK.  Fig.  74.9  ê.h.c* 

Eenen  cirkel  te  trekken ,  die  door  een  gegeevfD 
Itip  A  gaat,  en  eenen  anderen  g^even  cirkrï  iteer* 
i^  of  uifferlyk  rtakt. 


i/s  IF.  BhI:  Over  Jkn  Cifkel 

CLAvius  op  Eucu  IIL,  i;.  p.  269. 
'Er  zyn  drie  gevallen,  nnar  maace  bet  ftip  A  op  den 
dek,  buiten  den  omtrek,  of  binnen  den  omtrek  va/r. 
OFL»$5TNG.  Door  de  I.  Vooronderftellingy  liet  VlLWeikm 
fiuk  van  bet  J.  Boek,  en  de  3.  Vooronderftelling. 
AêMUKMtfio    Het  blykc  i**.»  dat  meo  in  het  eerfte  ^efai 
op  de  lyn  AD  zo  veete  ftippen  als  men  wfl  neemen  kan, 
die  de  middeipumen  van  even  zo  veele  cirkels  ayn  zid. 
len,  welke  allen  aan  het  gevraagde  zullen  voldoen. 
t*.  Dat  in  beide  de  andere  gevallen,  zo  dra  men  door 
bet  c^egeeven  f(ip  A  en  het  middenpunr  des  gegeeven  cir* 
keU  de  lyn  A  B  getrokken  beef r ,  'er  altoos  twee  cickeb 
syn  zullen  die  aan  bet  gevraag  ie  voldoen. 

XVI  IL    WERKSTUK.    Fifr.  74*. 

Eco'ftip  A  bulten  den  cirkel  BCDgegeeven  zya- 
de%  ecnen  cirkel  te  trekken  die  door  dat  ftip  gaat, 
en  den  gegeeven  cirkel  uiterlyk  zodanig  raakt ,  dat 
geen  van  beide  de  cirkels  binnen  den  aodereo  valt. 
CLAVIUS  op  EüCL.  (II.,  17.  p.  »:o. 

orLOssma    Door  de  i.  VooronderCtelVm^, bet  VII.  Werk- 
fiuk  van  het  I,  Boek,  en  de  3.  VoorondertteÜing. 

"  .  XIX.   WERKSTUK.    Fig.  74^*. 

Twee  cirkels  gegeeven  zynde»  eenen  derden  te 
trekken  die  ze  beiden  raakt ,  en  wiens  middelpunt 
in  dezelfde  rechte  lyo  is  met  de  middelpunten  der 
gqteeven  cirkels. 

CLAviua  op  fcüCL,  III.,  17.  p.  ayi. 

orLoj^STiiG.    Door  de  i.  Vooropderftelling,  het  VIL  Wcrk- 

ftuk  van  het  L  Boek,  en  de  3.  Vooronderfielling. 

•iWTs     üft  V.,  15. 

1  AAKMiazïNc.  Het  h»ykt  dat  wanneer  de  cirkels  geheel 
fcuittn  9   of  gebeel  binnen  elkander  valltn »  men  alroos 

?ier 


III.  Jfd.  Over  de  radklynen  van  den  GrhL  ' 

Tiercirketo  vloden  kan  die  aan  bec  gevra  ene  voMoeo: 
doch  flechta  twee ,  wanneer  de  cirkels  ekan3er  fnyden. 
II  AAMiBRKiNO  Wanneer  men  uk  e;K  der  middelpun» 
ten  van  de'  twee  gegeevieii  cirkels ,  met  eene.'  opening 
gelyk  aan  de  fom  van  den  radius  aan  dien  cirkel ,  en 
van  den  radius  des  cirkels  dien  men  voor  den  rakenden 
drkrl  neemen  wil,  bogen  befchryft,  seal  het  (tip  daar 
die  bogen  elkander  fnyden  ,  altoos  hei  middelpunt  tjü 
van  den  cirkel  die  beide  de  gegeeven  raaken  zal. 


[C  3]  VYF^ 


^I« 


—    > 


V  Y  F  D,  b;  e  o  e  k. 


:  #*TB)R   9JS    B<X$CHRY¥IMO    DBA    Ft6<UUKB2f 
I  fM   £N   OM    BEN    CIKKEU 

I.    WERK9TUK.    Fig.  75. 

In  ^en  gsgepvca  cyrkel  ABKC,  c«9i^  Aiftfapefc 
BAC  te  befchryven,  die  gelykhoekig  ly  aan  eencn 
gegeeven  driehoek  DFE. 

EüCL.  IV.,  a,  «— .  S.  p.  123,  pr.  I. 

OFLoaiHO.   Door  het  XI.  Wcrkttuk  van  het  l.V.,  het  lil. 

van  het  IL  Boek,  en  de  x.  Voofondtrfte/ling. 

Mkwrs.    Uit  V. ,  p. 

IL    WBRKSTOC   Fjg.  75*. 

Om  eeneo  gegeeven  cirkel  eenen  driehoek  M  K  f  te 
bcfchryveo »  die  met  eenen  gegeeven  driehoek  C  A  B 
gelykhoekig  zy. 

Evcu  IV  ,  3.  s.  p.  123.  pr.  a. 

cruMSiNo.  Mea  verlengt  eene  zyde  CB  vtn  den  drïebocfc 
Vervolgens  gaat  men  te  werk  door  de  r.  Vooronderftel. 
ling:  door  het  IV.  Werkftuk  van  het  I.Boek,  door  het 
in.  van  het  II.  Boek,  twee  maaien:  door  het  IV.  van  het 
I.  Boek ,  twee  maaien. 

»£W7s.  Dat  de  driehoek  GLH  om  den  cirkel  befchrce* 
ven  is,  blykt  uit  de  Oplosfing  en  VI.,  a.  Dat  hy  met 
den  gegeeven  gelykhoekig  is,  blykt  uit  IL,  ii.  L ,  ï. 

III.    WERKSTUK.    Fig.  76. 

In  eenen  cirkel  eenen  gelykzydigen  driehoek  te  be- 
Jfchryveo. 

CfLouiso.    Door  de  i. ,  3.  en  1.  VoorondetfteUing. 


7  V^t9A:0(miibff:êtrPig:ik*mmSmCirk^^  -^ 

. '  m09nL    IXtl.f'B.  M  1. 1  lo.  het  2.  Gtftolg.  ——  Of  oog 
koiter  uit  VI.  ,'8.  bet  2.  Gev.  cd  VI. ,  8.  N*.  5. 

IV.  wsaiCSTüIc.  Ffg.  77. 

Eeneo  cifkel  in  èenoi  gegeeven'dtielioek  ABD  te 
feefthryven. 

sucL.  IV.,  4*  —  S.  p.  124.  pr.  3.  'f 

oPLossitfo.    Door  het  I.  Werkffaik  van^c  II.  Boek,  en 
kec  V-van  het  i.  '        -    ' 

BiwTs.    Uk  VI. ,  4:  het  Gefbig; 

V.    WERKSTUK.    RgC  7& 

'Benen  dtkel  om  'cenen  g^even  ésMiütt  frAC 

«e  berchryvem  a 

EüCL-  IV. ,  i.  -i-*-  S.  p.  115.  pr.  4^  *- 

:   oinxMinfO'   Döon  htc  VII.  ea  UL  Wctlftuk  van  het  I« 

Boek,  en  de  3.  VoorooderftelllDg. 

BBWTS.    Uit  V.,  2.  het  Gevolg. 

•  V£   WKRZSTITK.    Pig.  79C 

*  :7er  vierkanf  iBttenenrgegeevencitkeltebdclirymu 

lüCL.  IV.,  tf.  — —   S.  p.  iao\  pfc^  :I 

OPLOSSING.    DoojR  dc  71.  VoofonderAeiliDg ,  Aèt  III.  We^k- 
fittk  tan  bet  1.  Boek,,  en  de  i:  VooiMderftelllng. 
9tfwTi.    Uit  I.  ,'8.  tn,Vé\  5. 

VIL  WERKSTUK.  Ffg.  8b; 

Een  vierkant  om  eenen  gegeeven  cirkel  te  befcbryven* 

lüCL.  IV.,  7.  — —  S.  p.  128.  pr.  6. 

OPLQSf mo.    Door  d^  i,  VQp;ond^rfteniDg,,J)0tI}I.enIV, 
Werküuk  uit  bet  L  Boek. 
JEWT8.    UitL,  i8..eD  ip. 

VIII.  weRK^Tux.  Fi|r.. 81.. 

fitncn  cirkel  in  een.  gegeeven» vierbant  te  befirhiyven. 

«oct.  ly. ,  5K 

£C"4]  OP- 


^.   fr.Boit:CkmiibêfddFtgihmmdmXSwêBl 

oPLDssisa-    Uit  faet  ViL  WerUluk  van  hot  L  fioek,  de 

I.  -n  3.  VoorooderftcIJing. 
BswYs/   Uit  I.,  8-  en  VI,,  2. 

,      IX.    WERKSTUK.     Ft>.   82. 

Eenen  cirkel  om  een  gegeeven  vierkant  te  befchryw 
▼er* 

EPCL.  IV»»  9- 
opLossiMO.    Door  de  i.  en  3.  Vooronderfleliiog. 
mawTS.    Uit  1  ,  19-  1^^  5-  Gevolj!  eo  VI.,  u 
X.    WERKSTUK.    Fijlï,  83, 

'  ^  Om  flen  pegeeven  vierhoek  A  BC  D «  waar  in  de 
tegenovcrgeflelde  ho;.kcn  B  tn  D,  en  A  en  C,  gelyk 
aai)  twee  rechte  ;ftyn,  et^ien  cirkel  te  befcbryven. 
/  opLObSiNG     Trvk  üC:  en  dui <ioor  bet  V.  Werkftuk  vaa 

dit  Bock. 

aawr».    ült  VL,  6» 

Xi    W&RKSTI7K.   Fig.  84.   • 

.r  In  eeoen  igegeeven  cirkel  eenen  tegeloiatigen  vyf* 

hoek  te  befchryven. 

BUCL.  IV.,  11.  — -  S.  p.  128.  pr.  7* 
I.  opijo«f  iNo.   Van  iuclxdes     Door  het  X.  Werkftuk  van 
bet  lil.  Boek,  het  I.  van  het  V* ,  het  I-  van  het  II.  Boek 
en  de  1.  Vooronderftelling.  —     Of  door  het  X  van  het 
III  Boek ,  het  U  van  het  V.  en  het  Vil.  WcrkBuk  van  het 

;'lV.  Boek. 
SEWT8.    üït  VL,  ie, 

*  IL  OPLOSSING  Van  ptolkmeüs.  F!?.  163.  Richt  uit  C 
de  loodlyn  L  D  op  (door  het  lil  Werkftuk  van  heil.  Boel) 
deil  CB  (n  twee  gelyke  deelcn  in  E,  (door  het  VIÏ.  van 
het  I  Boek)  liefcbryf  uit  E  met  den  radiu*  E  D  de»  boog 
DF:  trek  de  lyn  DF:  het  i-  de  7ydc  van  den'vyfhoak. 
«wT..    üto  VI„  X4.  b«  3.  öevolg.  ^^^^^. 


V.  Büek :  Over  de  bef.  der  Fig.  in  en  om  den  Cirkel  4 1 

XII.  WBRK&TUC     Fig.  85, 

Eenen  regelmatigen  vyflioek  om  den  cirkel  te  be-' 

Ichryven. 

»ycL.  IV.,  12.  —  S.  p.  129  pr.  8. 

oPL^ssiNO.  Door  het  XL  Werkftuk  van  dit  Boek  en  het 

IV.  van  het  I. 
BBWTs.    Uit  VL|  21. 

XIII.  WERKSTUK.    Fig.  86. 

Eenen  cirkel  in  eenen  vyf  hoek ,  of  in  het  algemeen 
in  eenen  gegeeven  regelmiitigen  veelhoek  te  befchry  ven. 
£ucL  IV.,  13.  —  S.  p.  134  P'  ia. 

OTLossiiso.    Door  het  I  Wtrhftuk  van  het  IT.  Boek,  het 

V.  van  bet  1.  Boek,  en  de  3.  Voorondcrftelllng. 
.    BKwrs.    Ui(  II.,  14  en  VL,  2. 

XIV.  WERKSTUK.   Fig.  87. 

Eenen  cirkel  om  eenen  vyf  hoek ,  of  in  het  algemeen 
•m  eenen  gegeeven  regelmatigen  veelhoek  te  befchry- 

ven.  " 

k;cu  IV.»  14. S.  p  132.  pr  11. 

oPLOssiNO.    Door  het  L  WerlLftuk  van  het  IL  Boek,  tn 
de  3.  Vooronderfteiling. 
axwrs.    Uit  IL,  14.  en  VL,  i. 

XV.    WKRKSTUK. 

Eenen  regelmatigen  zeshoek  in  den  cirkel  te  be« 
fthryven. 

lücL.  IV.,  15.  — —  S.  p.  ijo  pr.  9* 
oPLOSsivo     Door  de  3.  en  i.  Vooronderftelliog. 
itWTs.    Uit  VL,  8.  het  2.  Gevolg. 

XVI     WERKSTUK. 

Te  bepaalen  welke  veelhoeken  nieo  geometrisch  in 

den 


^ 


4ft     y.  Boel:  Overdèbef.d&Fig,inmmdènCirk€t. 

den  cirkel  bcfchryven  kia  ^  en  boe  men  ze  befchry- 
VCB  moet. 

öPLossmc*    De  driehoek,  het  vierkant »  de vyrfhoek,  ei 
de  zeshoek ,  zyn  de  eenige  oorfpronkelyke  Fi^uuren  ,    dit 

^  men  geometrisch  io  den  cirkel  befchrpven  kao.  Meo  heeft 

COC  nu  toe  geene  geometrifche  manier  voor  de  zeeven* 

hoek»  negenhoek,  enz.  en  voor  de  overige  veelboekeo, 

waar  in  het  geul  der  zyden  een  eerfte  getal  it. 

Maar  door  middel  tan  de  vier  gemelde  veelhoeken ,  kaa 

'  men  een  tantal  anderen  befchrjrvcn»  en  wel  op  nveeder. 
leie  wyze. 

Voor  eerst ,  door  bet  VII.  WerkAuk  van  het  IV. Boek, 
Joor  eene  geduorige  verdeeling  der  boogen  in  twee  gei 
lyke  deeieo ;  op  die  wyze  befcbryft  men  door  middel 
van  den  driehoek,  veelhoeken  van  6,  12,  24,  48  zydea 
enz.;  door  middel  \nin  het  vierkant,  veelhoeken  vao  8» 
16.  32  zyden  enz.^/  door  middel  van  den  vyfhoek,  veeU 
boeken  van  10,  3d,  40  zyden  enz. 

Ten  tweeden ,  door  de  infchryviog  van  twee  oorfpron* 
kelyke  veelhoeken:  want.zo  AD|  AB,  Fig  89.,  de  zydea 
zyn  van  twee  veelhoeken,  wier  zyden  g  en  G  in  getal 

'  zyn ;  znl  cle  boog  DB,  G  —  g  zyden  behelzen  vaa 
eenen  veelhoek  waar  in  het  getal  zyden  G  tc  g  li:  en 
dus,  zo  G— /?=:i,of  6  X ff  een  veelvond  i$  vanG—f, 
of  zo  G— g:=:  2',  of  eenige  magt  van  a  is«  zal  men  den 

.  veelhoek  van  G  x  ff  zyden  kunnen  bcfchryven.  hf  voor* 
beeld,  zy  AD  de  zyde  van  etnen  driehoek;  AB  die  vaa 
eenen  vyfboek  ;  zal  de  boog  D  B  2  ^den  van  eenea 
oyfNén-Zioeifc  behelzen:  en  dus  is  de  choorde  van  den  hai* 
ven  booi;  B  D ,  de  zyde  van  eenen  vyfiien-hoek.  (Zk 
BüCL.  IV,  het  16  Voorft.) 

BBWY8.    Uit  VI. ,  II. ,  Gevolg,  en  Vf.,  12.  het  i.GePolg, 
AAKKfiaKuro.    Sooityds  kunnen  '-er  byzondere  manieren 

plian 


'  {flntft  lüéMeo^  zo  als ,  f^  voöitwld»  veot  4di  tkk<; 
boek,  waflTvoor  (wec  dplosfiiigen  >90dihaiideti's$ii. 

^8  AB  fe  4ilMAe  en  middcMt  feèd^.  (I.  Book^  JGBL 

Werk(lak.>   Meo  maake  BC  =  AD:  en  B  C  ii  de  gyfe 

¥i&  deii '  Cfeoboek* 

BKWVb.    Uit  VI.,  13.  J 

II.  tvunxmo.  Vfli n-oLeM€oï.  Pig:  k^s.  Richt  «It Gle 

loodlyn  CD^op,  (I.  Boek  III.  WerkAuk)  deel  CB  in 

tviree  gelyke  deelen  in  £:  (I.  Boek  VII.  Werkfluk).    Be« 

fchryf  uit  £  roet  ^en  radius  £D  den  boog  DF:  FC  if 

de  zyde  van  den  tienhoek. 

BEWYs.    Uit  VI. ,  14.  bet  3.  Gevolg. 

XVIL    WERKSTUK. 

Te  bepaalen  welke  regelmatige  veelhoeken  men 
om  den  cirkel  befchryven  kan ,  en  hoe  men  ze  be« 
fchryven  moer, 

OPLOSSING.  Allen,  die  men  in  den  cirkel  befchryven  ka0| 

kan  men  ook  om  den  cirkel  befchryven  :   men  gaat  te 

werk  zo  als  in  het  XII.  Werkduk. 

BEWTS.    Uit  yi. ,  ai.  het  a.  Gevolg* 

XVIIL    WERKSTUK. 

Eenigen  veelhoek  op  eene  gegeeven  lechte  lyn  te 
befchryven. 
oPLossiNO.  Flg.  p2.  Men  befchryft  eerst  in  eenen  cirkel 
naar  welgevallen  eenen  veelhoek  aan  den  gevraagden  ge* 
lykvormig.  Vervolgens  msakt  men  op  do  gegeeven  lya 
AB  eeaen  driehoek  ADB  gelykvormig  aan  den  middel- 
puncs- driehoek  ECF  van  den  genaakten  veelhoek.  Dan 
kefchryft  men  uit  D  n^tt  den  radius  DA  eeoen  cirkel: 

tal 


^  fr^B^AiOoêriebef.ierFig.inmmiMGïïieL 

In  wdken  mea  de  lynen  B6,  GH  ftcgdyk  aaa  AB  fidi: 
deeze  zttlleo  de  gegeeren  veelhoek  aicmaakeo. 
L  AimcB&KXHO.  Hier  op  fieuiic  het  gebniik  van  dea  pro^ 
poniooaal  pasrer»  oo  dit  WerkOuk  door  deasdvea  op- 

itelosfeo. 

II.  AANMtuaro»  ^r  tfn  voor  rommige  veelhoekes  kor* 

ter  haoddwy^en :   zo  als   voor  den  driehoek   ea  bec 

^vtafcanu   Zie  bet  U.  ea  IV.  Werkftnk  vm  het  IlL  Bods. 


»        ■» 
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